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Fnbocopere contenta.
Hrithmetica decem libzis demontirata
Abufica libzis emonfirata quattuo?
Epitomcilibzos arithmeticos ditn Seuerini Woerd
Witbmimacbie luous § z pugna nijcroy appellat

B.5onterius Labilonenfigsir
“lauoé Aritbmctices 7 aDufices.
Lempoze iam multo docte Iatuere fo202¢0:
2uas retinet comites flaua minerua fuas.
il plaaveterras poft tempoza mules reuifunt.
5rata quogs ante alias Ballica terra placet.
Ibis olim cclebzis fuit omnis Fcaicatellys,
Pythagoza patriam oiffugicnte famor.
Ibellada nunclinquunt: et doctas pallavis vrbes.
Sequanioflas petunt/parbifiofgs lares.
e venit omnimoda numerozum cincea caterugs
Ftgz docet numeris quioquio in ozbe fitym cff,
FAltera oulcifono cantu/fiotbul: a5 canozis
Eoomuifle viros travitur atgs feras:

- Ruclua Pierijs tenet vnica nomina mufis

& nichil bac mufis gratius effe folet.
Attamen artificem Fapule mifere marine:
@2ui leta boc ftudijs fronte dicaret opus.
Iboc folum ftudium atgs bec illi curasiyuare/ .
Prritus et ne fit/vifpereatas laboz.
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TRoua smentafio in Jozoani per Facobum fabzi fapuléfem labozata
a0 danffimum virum Joannem oc Banay prefiventem parificnfem.

Fucis me digne dmonuifti Clarifime vir:quot cognita omovitates adoucat difcipli

P  nharumparcens arishmetica/dtas ignota relinquat tencbzas. vt qué nulliug otfcpling
fugiat ftuoium. Fn pamis cni legum autontas an quibus pon(limi tua %(af opera)

nibi numents egere vifa clt.ve  iuftiad vicuigs p oignitate oifpéfatinunc Anthmctica/nic

-

Yo Bcometrica rone oftanté.que agros/agroi mites/aquay owergia/alluuionclos T ple=
ragp filia follicite ofiocrar § Abathbematico ocftituta pfiote nunds plane affequi valear.lidine
imperatozes rbomaniTlcfpafian? Fortanug/ Lraian’/ Zheovofius/Yrchaoi®/IDonozus!
Conftatinus 7 aliopdplurimi legiitur peritos agriméfozes inftitmfe:qu pooifmozum rocm
ao publicam vtlitat¢ tencrent qua numeroy pficit fagacias.bic Lucius Aboveratus illay
rex fruotofus infignem bibelli reliquit. (£t EAntbmetica cotéplatio rite cognita facilem pbet
muficay mooulationi intclligentid/aftronomicaric fnbulitati ingrefus.et pafca Lheolo-
gia numerts olim vt quibufod ao owina graoibus tota initcbaf:Guis 7 niicin facris httens
fua retincdt myfteria nicri. Zolle1giE numeros/ numeroziig difcipling:leges impficis.iu-
fhaa ceca relindtur.nulla mooulationd reperict regta.nullus cclethi oremplationti aditus.
facrax Ifay oclitebiit myfteriazimo 7 vniuerfa pbilofopbia q pariter bumanoy/ ounnozigs
cognitio defcribif, 2ucquivé omovitates aflccute oifcipline/atgs incomooa neglecte plcos
mime latucre: vt G haud alio tramite creptocring & P e Mccoétes 1os pofic §ci; vigna fatis
otéplande cognolcé. Pythbagoas cni finc niicroy pfioto nichl pofic fciri otéocbat.ctiplato
in (e acavemicvefbulo boc infculpfit epigrima.1Hcmo buc matbematice expers introeat.
qui i toto ferme Eimeo dcnafa rey p numeres oifputar:zin octaud 7 nono rcipublicemlra
oc bac re vifferit.que Zheon fmirneus matbemancus ob rei aroueatem intacta rcliquit.

@uapope nonab re volebas bic numerofam bur® almi panficii ftuoij pbilofopbat turba
ct bonax lFay cupivd:td neceffaria femita/tuni ad dlung affurgéor/tum velcéocot ad biana
effc oeftitugam. Fccipe crgo niic biifactoz vnice vecem Hrithbmetice oifciphine Fozoani cla-

-

riffimi vin libellos noua comentatidts luce nits labozibus illuftratos/ tuoqs nomini dicatos
qui comoditates enumcratas fecii afferre valebiit fuffiaénfMme. £t fi ubes opus tuis aufpi=
cijs abflolutum iam migret ad ccteros. vt vel fic intelligant omnes pzefertim nbi ¢ gratias

babituros per quem fuerint banc litterariam faculeatem affecuti, ©ale Felicilime.

Argumentum vecem libzozum Yozoani.
-iprn'mus paffioncs numerox comuncs:fuay partium/ct quati cx oiifi numeri partibus flat
oifcutit. :
GSecunous cft de propoztionum ct pzopoztionalitatum comunibus paflionibus.
Fertius denumero primo/compofito/ad altcrum pmo/cenumens aliqua p2opoztione
mimmis.
@ uartus de numeris continue propoztionalibus/comenfurabilibus 7 incomenfurabilibus.
Quintus de adoditone/ fubtractionc/ et partitionc pzopoznonuim.
Scrms Oc numeris quadratis/ cubicis/fuperficialibus imilibus/ct folidis.
G cptimus OC NIMCTo pari/umpart/paritcr pari/pariter ipari/impariter pari/perfectis/abii-
vanubug/et diminung.
L ctauus oc formis numeroum:trigonis/tetragonis/pentagonis/bexagonis/beptagonis/
octogonig/pyramivibus/ferranlibus/ct tclfens.
Wonusdoe cqualttnte!mequalimteimulnpllcibuelfuperpartl'culcm’buﬁ!ct fuperparticntibug
Eccugus oe medictate Arthmetica/Bcomctrica/abulicaict d¢ meoietanbus minus pan-
cipalibue.
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CJorani TRemozarj Clarifimiviri Elementa Atitbmeticaic demoftraticibus
Pacobi §abzi Stapulcnfis:ad Foanné v Banay Senatoz€ Panfienfem.

Witas cft ret per fe difcreno. Mumerus eft qudtitas difcretoum col:

lectiua. Raturalis ferics numerozum oiciturin qua fin yniatisaoz

v iccnionem fitipfox computatio. Diffcrétia numeroum appellat ille:

quo maioz fuper miozem abiioat. Mumert ab aliis equiviftare dicii-

turscum plox a0 llos equales funt differentie, THumerus per alium
multiplicatur:qui toties coaccruatur fibi:quotics in multiphcare cft

vnftas.cequi cx multiplicatione concrefcitspzoductus nominatur. Humerus alium
numerare dicitur:qui #m aliquemn multiplicatus tlym pzooucit.Pars cft numerus:
numeri MINo2 Maios:cuim mino2 maiozem numerat.ct QUi numMeEratur s numcring
multiplex appcllatur. Dcnominans cft numerus:fm quem fumitur pars in (uo toto
Siumiles oiciitur partes:que ab codem numero oenominantur. \Mumerus fm quem
aliug vitoitur:dwifoz nominatur.partesvero in quas oiftribuitur:owidvéna appel-
lantur.d2ima 7 fimpla niiert pars:cft ynitas.quivo ouo numcri partem babucring
cocm:quotics cadem parg fuerit in mino2c:tot partes maiozis vicetur cffe minoz cs
tote partes quotics ea comunis pars fucrit in maloze. aCRIgniatcs.

2aPnis numeri pars:eft minoz fuo toto.
0  apnismnoz cft:que maiozem babet denomihationem
Puicunas equalium fiuc eiufoem eque multiplices fuerint: ipfi quogs eruns

cquales. , | 5
Auibus ivem nijerus cque multiplex fuerit:five quoy multiplices cqles fuering: ipi

ctiam (unt cqualcs
©mnis numeri pars eft vhitas:ab ipfo denominata.
@uilibet numerus totus cft ab vnitarc:quota pars ipfius eft vnitas.
Sivnitas in aliquem numeruth ducaturifiue ivem in viutatem:ieiplum poducits
Extremozum differcnna cx oiffcrennis cozdocm ad meotum cft compofita.
Si numcrus numerum fuperct:oifferenna minozi adoditaiaut a maioze fublata:nu:
meri relinquuntur equales
221 eioem equantur:inter fe funt equales.
£t fiab cqualibus cquales aut oem comunis dematur:relinquiitur cquales.
€t (i ab equalibus oempn fint incqualessrclinquentur inequales.
Siouo maiozes imul avddtur pariter ouo minozes imul: maiozum compofiturt
compofito minoum maius cuaoit.
Si equales cqualibus avoas:tott quogg fient cquales.
£t fincquales cqualibus:ton crunt inequales.
Partes fimul:fuo tott cquantur.
Quoicunas 90 eunocm numerum popoztio eft vna:ipiinter fe funt cquales,
Quotics numerus a numero (ubftrabi poteft:totics in cooem numerabilis cft
Propoztiones que cx cqualibus conftant ppoztionibus:inter fe funt cquales,
2oy oimivia funt cqualia:ct toti funt equales. aipetinones.
Tlilibet numero:quotlibet pofic fumi equales.
¢ Ruolibet numero:aliquem Gtiihibet clic maiozem.
Seriem numeroum in infinttum pofie extendi.
TRullum numerum in infinitum decrefcere,
APaius non numerare minus
Stnumcrum ogtum numerus multiplicet: 1oéqs pouctum dIuidat: iumeril datuts
reotre.ct contra fi alis numcrus datum numcrum dIWIOAL:Z QUOD pzouenit rurfum
multplicet:itioem numcrum datuim revire.

@ @ignitates atqs petitiones paucasvt difciplina fefaciliozé vbigs preftet/adiecimus:quas paflims
necelfarias tand omnibus notas autoz fuppefit,

2z




14
e—..q.._—
12
c_.__...——-
10
13 e
12
e,
6
b—

4

a

)

l?c b

- COmnis numerys minozimaiozis aut pars eft qut partes.

€ Sinta/bjcIv quotlibet numerisa matozzetb cd minozes.dico b effe partem qut ptes aterc o filk
Haii gut minot numerat maioeim vt d numerat a:et tunc o per viffinitionemeft pars a.aut mioznd
numerat maiozem quéavomodum b non numerat a:fed elt aliug eos coiter numerans qui fit e.et tune
quoties ¢ fuerit in b minoze:tot partes b minoz per vitimam viffinitioncm erit 3 maiozis.qd fi mioz
non fiumeratmaiozem vt CGRON NUMErat a.neq numerus cois €os numeraticuin per quintam conce=
ptionem cutufliber numerivnitas fit pars ab tpfo denomiara:pervittmam viffinitiones ivem efficis.
conftat igitur oém minozem maiozis effe pariem aut partes.

Omns numarus/circum fc pofitozum z cqualiter ab co viftantium eft medictas.

#25 {i cozifoem fuenit mevictas:iilos ab co equiviftare conucnict.

€[ Sir 2 quicung numerus: et b et ccircumpofiti et ab eo equiviftantes.b maioz s et cminoz.et fir®
vitferentia comunis eavem b a0 aiera av c.fitg e numerus copofitus ex b = c.oico aeflfe mevietatem
e.ctli afitmenieras e:dico b et ccircumpofitos equiviftare ab a.yP2imum gutem fic ofténditur.nam
feum g fuperat cstifi b fuperata.oempta ergo © ¢Gi oifferentia ab biper (cBam partem none dignira
tis refiouib equatur a.fco et eavem differentia © adoita c qS fit f per pzimam partem ciufoé vigni=
atis equatur 4.ergo per vecimi ploquid refivuilb et f que eivem numero g equdtur: inf (e equabii-
tur.(eo refiouum b et © et cfik'p vecimdfeéxtd vignitatem equdtur e.dgitur 7 refiouil b 7 f queequang
refivuo b er® et cfimul etid equdrur e.et refidvui bt fmonftrata funtequalia.igitor felt medletage
feo fmonfiratus et equariasigitur ¢ medietas et e.qd eft pzimum.et in oibus alijs cofimilt agarur
arguineito,Scdm aiit fic p3:fitamevietas numeron b 7 ¢ fimuliunctop.fib cnon equiviltantniero
ateon differentie ao a per viffinitionem nod funt equales. fit igitur o differentia a 4o cillox numeroxy
MiNLmUIn 8000 0 g0 a:T compofitus fit g.q2 igitur a ao ¢ vifferéria elt 0 7 eavem vifferétia cft gaoa
igitur per oiffinitionemn g 7 c equidiftat niiero a.qzergo g 7 cequivdiftant a per immeviate moftrat
aiplog iimul iunctoz eft medietas.fed 7 g pomE mevietas b 7 c fimul wunctop.per tertia igif scepti=
onem b ¢ tinwlzet g ¢ fimul eiv€énumero a eque multiplices avinuicem (untequales.ab virog igirur
vempro ¢OL numero ¢ per viivecima coem fcientiam refiouib et g advinuicem funt equales.queigitur
vifferentia g a0 d:eavem erit b 40 a.quare equiviftabfitb 7 cab numero 3.q0 et strahyporhelim et
pzopolitiiil,

4. S5 ouo nutmcri a duobus numeris circum fe pofitis equaliter diftent: illis oiiictis

crunt cquales. 2% fi ais cqualesfucrint:ab ipfis cquidiftare neceffe eft,
¢ £avem que inpeceventi vemdltratio eft. Sintigif 4 ecb inter c et ® equiviftates:c marimus et
minimus et f vifferétia cois:liteg e opolitus ex ¢ v:et vfig eav a fit g.vico numercs g bfimuliunctos
* equales effec® fimulidcris.etotrafi cd fimul iunctifunt equales a b fimul ifictis:a b equiviftantes
efle c . JPzimil patet:nam cli 0 vifferétiaficead ¢ £t eni3 © numerus quo fuperat e nunierii c:g oia
cxtrerox e 3 coltabut ex o f oifferecis fc3 extremon 30 mevium c £t eni vt oftenfum eft o vifferctia e
av cetfoifferétia cav a per bypothefimsci pofita (it f c6is vuifferétia canaetb ad v.atqz b coitatex
eifvem:qd patet nam ci f fir vifferetia b ad vieafiquivé vifferétia faodita minozinumero o p nond
aceptidem redvit b.eftitags b equalis g.quare e pftabit cx a bicii per cdves oeeptioné oftituatur cex
g et § fua quioem differentia a0 a:que equartur iplib.Sunt igitur a b ificti et ¢  iuncti eivem tertio
¢ equales:adnuicemn equales.qd eft pzimum.  Rurfum dico fi ¢ o fimul equanturabfimul:engab
equiviftare c o Mam capio Iy qui equiviftet a0 c Prumb av viqui b b quia fic equiviftabunt:per ims
mevtate monftraium [ b fimul equatur co.fevet a b poniitur eifvem ¢ o fimuliunctis equari.quare
b b et a beivem tertio equales:adinvicem equabfitur. Subltracto igitur ab vrogs ¢dibiremanent p
céemfciam b eraadinuicem equgles.ergo equalis differctia 9 ad cetb av v.quare P viffinitionem
soinutcem cquiviltabunt.quod eft fcdm atgs totum pzopolitunt, ,

@ Si fucrit p2amus [cdi quota pars tertiug quartticrunt p2umus et tertius tota pars

fecundi ¢ quarti:quota pamus fccunol.

€ Sitaprimus numerus:b fecunous:c tergiuaset ® quartus.quia a tota pars eft ipfius b:quotaps

celtipfius vuantelligo b et vinfimiles illas partes Dinifos.ct quia pzima vnius cum p2ima alterius

elt tand a cetfimuliter (cda cum feciva.et becconiiictio toties fieri poteft quoties pmusin fecivo.
~\ totics igitur numerus equalis g ¢ paimo et terrio:fumiporelt inb o feciivo T quarto:quotiesy inb.

1

€ Sifuerit pimus torc partes fecuhdi quote tertiug quartizcrunt pimus ct tertiug

N tote partes fecunoi et quarti:quote p2amus fecunol.
1.0
5

\ L Sit vt prius primus numerus a:fecfious bitertiug ciet quartus v.fitgs a partes b fumpte Fmeet
) venominatein bfm f.fites g vnaillay partium azerh vna partium c.ci igitur g pzimus tota parsfit

}[ 'y bfeciiorquotab tertiuselto quartizper p2emiffam compofitumer get b pzimo 7 tertio tota ps erit

15 ' bofechiviet quartizatgs dOenominata fmf.gat partes a et cfumiitur Pm exerunt igitur partes g etcao
o bofumptefm e:et venominate fm f.quareet fimiles et quote partes fuerit a inb.qd eft popofitum

€ Si fuerint quothbet numeri toioemaliis cque mitiplices: erit quogs compofitus

cx cis compofito ex illis cque mulaplex,

G- b
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L Sinta-bic.o.e.f quotlibet numerisfintg o ef eq multiplices 8 b cfingulis finguli:intelligo ftadgs
apimum.o lfct_!m.b tertinm.e quartum:erites per penultimam conipofitus ex a b pmo 7 tertio tota
pars compoliti ex © ¢ lecfivo 7 quarto quota pars a elt D.quare compofitus ex © ¢ eque multiplex 30
compofitum ex ab vt © 90 g.Facio itag numerum ex a b compofitum pzimum:et compofitumex v e
(cdm et ¢ terttum ct f quartiizer cofimiliter argumentoz.quia quota pars ab ao d eitota parscavf,
copofitus igitur ex ab 7 ¢ primo 7 tertio tota pars erit compofiti ex 0 e et f feciivo et quarro:quota
parsabav v e.grecompofitus exdc feque multiplex ad compofitiiabc vt ad a.erita (tcoplures
nfieri fuccrefcerér:femp vtare precedentium copofito vigs dum govitimii veciibas:efficielgs ppofiti.

€ Si quotics ymtas in p2imo totics fcciious in tertio:quotics viitas in [cdo:toties

pamus in tert1o.

@ sinta b ctres numeri:a pimus.b feciidus.c terting:fitg vt quoties fuerit vnttas ina.toties (it
bin c.dico ergo @ quoties vnitas fuerit in birotice a effe in c.diuido eni a pzimum niierd invnitates
2 ctertium in torivem partes:quaxy quelibet erit equalis b fecunvo.quia enij quoties pzima parsa
in p1ima part e c toties feciiva in feciivazet tertia in tertia:et ita deinceps.ergo per preceventenn 0=
pofitus a tota pars erit compofiti c:quota pars p2uma pars eius ad pzumam partem cierc eque mul
tiplex av vt eius p2ima pars a0 pzimam ptem a.at quoties ynitas tn bitories prima parsainpma
parte c.1Ham vnitas equatur pme parti a:2 b pzime parti c.ergo quotiesvnitas n b fecfivo:toties 3

primus in ¢ tertio.quod erat demonitranoum.

« S alterna fiat duox numncrozum multiplicatio:ioem numerus virobigs puenict.
€ St fia multiplicat b et proveniat é:vico etid (i b multiplicat a itivem pzouentre c.namiia multiz
plicatb et pueniat c:per viffinitionem quoties eritvnitas in a:toties erit b in c.ergo per pemiffam
quotiesvnirasin b feciivostoties 2 p:imus in ctertio,per diffinitionem igitur fi a fibi toties cocerua
tur quottesvnitas in biper viffinitionem g per b multiplicarur.atcum hocfie prouenit c.nampbati
¢ft a toties coaceruari in c:quoties vnitas in b.conltat ergo popofitum.

& 2u00 fit cx ouctu alicuiug numeri in quothbet:iii cft Gtum cft quoo fitcx ducty

clufoeim in compofitum ck illis. _
@ Sit anumerus qui ducatur inb et p2oueniat det in ¢ et pzoueniat e:vico ergo g compofitus exd

e poucitur ex dpuctu 3 in compofitum b ¢.ci enim b multiplices © fcdm a:b per diffintionem niierat
o {cdm aset per ivem cnumerat efcdm a.(unt igitur d et eeque multiplices b et c:quare per fextam
compofitus exd ¢ eque multiplex ad compofitum ex b c.Sitigitur f pzoductus ex ductu ain ppofito
b c.cii itags b ¢ multiplicet ffcdm g:nfierabit igitur numerus b ¢ ipm f fcdm g.quarc eque multiplex
£30 b cvtDav b.fed eidem b c aggregatus 0 e pbatus &eque multiplex.funtigitur dect feivembe
equemultiplices:per tertiam conceptionem aoinuicem equales.Eftigitur q0 fit ex ouctu alicuius
numeriin quotlibet tifi:@tum q3 fit ex ductu efufves in copofitum ex illis quéaomodi erat ppofiti.

€ Ruoo fitex ductu quotlibet numerozum in aliquem:equum eft il quod fit ex ¢o-

pofito llozum in cundem.

@ Sit eavem cfi pzeceventi bypothefis fed cuerfo orvine:vt vucitur b etcin g et poueniantdete
BDico quoo fit exductub et cin 8 fingillarim equi effe ci quoo fit ex compofito b cina,nam p pzecede
tem q3 fit ex ductu a in b 7 cfingillatim:cqui eft ei quod fit ex ductu an compolitumb . alénatim
per octanam g8 fit ex ductu b et cin azequii eft ci quoo fit ex compofitobein efivem.qd eft ppofitii,

€ 2uoo fit cx ducty quotlibet numerozum in quothibet nymeros : equale € ¢t quod

fit cx compofito ipfoum in compofitum cx alig.

@ Sint a b cquotliber numeri qui ducdturin o ef quotlibet alios vt quilibet p2imoznim ducatur in
quélibet feclivon:0ico quob fit ex ductu a b cfingillatim in quélibet alioz o ¢ fegle effe ei quod fitex
ductu compofiti a b cin compofitum d e f.nam q3 fir ex ducru 3 b c ngillatim in viequii eft eiqb fit
et opofito a b cin d.et cofimiliter de ductu a b et clingillatim in e et fargumérabere qB nichil aliud
eft & b fit ex Suctu a b etc i © e er flingillarim:per pzecedentem equale effe el q9 fit ex compofito
abcinoeetflingillatim.Zt per nonam q3 fit ex compofiro ab clingillatim indeet frequum eftef
quo fit ex apofito a b c:in compofitum v ef.quarc céftat quoo fit er ductu quotlibet numerozum in
quotlibet numeros equum ¢ffe ef quoo fit ex compofito illox in compofitum ex alijs.£t he quartuoz
octauga:nonasoecimaset vivecima:parim multiplicanoig mooum:planc decldrant.

C2uicunc NUmerus numerat totum et defractumsnumcrat ct refiouum. _
€ Sit ab totum:a detractum et b refivuum.vdico @ ficnumeratab et a:ipm nfierare b.numeret eni
2 b fedm numerum d ¢ et 2 quivé fcdm v.quia igitur per nonam Htumeltcinde:rheftcindetcine
At g equaleeftef qB fit ex c in v:igitur a cii eo B fit excin exequii eft ab.quareqd fit ef cin eequil
eftb.fco cnumerat qb fitex ¢ in ¢ per diffinitionem:igitur 7 b fufi equale numerabit.qd eft ppofiri.

CZii cft 99 fit cxouctu niferi in fc 2 il B fit ex ductu efufocm in o€s luas partes:
€ St 2 quiciin niierus qué femel pono diuifum in ofs fuasptes d fintbco ez femel inoivifii:tiic
qdficterainb7in c7ind 7ep nondequi eft ci qui fit ex a in spofitii ex b ¢© e.at opofiti b ¢ v ezelt
.08 fit {3if ex ductn numeri in oés fuas partes:equii eft ei 48 fit ex ductu efufocs numert in fe.qret

alfnatim per octauam q8 fit ex ductu niert in fe:tm eft rum q8 fiter ductu eivfoéin 0695 fugs ptes:
3

10
5
1 g T g
4
&
4.8
¢
12
b
&4
[ e
14
f
6 8
[
3 4+
b C
z
a8
161




« Mumero in duo dinifo quod fit cx ductu totius numeriin altey oy ieft Gtum qd
fit ex ducty ciufoem in fe zin rehquum. :

CSitabniierusinduoa 7b vinifus:vicoqd fiterductysbina equiiefleeiqd fitrer ouctu a infe
7inb.etitaquogs qd fitex a b inbiequaleeéeiqd fiterbinfe b ing.oucaturergoa binastuncqd
fiet erductuabin g p octauamequi eritef qe fitexductuaingab.at qod fitex ducty alicuius inazin
b equii eft per noud facto ex ouctu in compofitl a b.ergo cii 3 ducif i feipm a vin bt facic Frum
abina.etita argumentarefiabducatur inbet confimili movo concludes propofitum.jPorefe1d
clarius viverelibisponis a et bis ponis b, d

€ Sinumerus in duO dIUdAtUr:QD fit ck ducty totius in fc tif cft:Gtum quod fitex

oucty veriufos oluidentium in fe 7 vnius bisinaltez,

@ Sit 3 b numeruys in duo a b dinifus:vico qB fitex ductu ab infe equii eé ei quod fiterductuain
fe 7 b in feset er ductu bis a inb.Mam qo firexa b in fezequii eft ei quod fiteg ductueing ina 1 b p tri
vecimam. Bt q8 fiter ductua b totiugin g 7inb p pzecedentein bis fumptam:equii eft ei quoo fiter
ouctuginfecinbetbinfezinafcoqd fiterainb vbina alternatim p octaud equaf etqdfirerou
ctu bis a in b.quobd fit (gif e a b in feiequak ei quod fitexainfe b inferetex abisin b qd pponeba

_tur.£Etexhoc cognofcitur modus elicienotlatus tetragonum.

@ Si numerusin duo oinioat:qd fit extoto infecii co qd fit cx altero infe Fit: equil

cft ¢1 9B cx roto in 1llud 1ocm bis:qdgs ex reltquo in fe ducto poucitur. :

€ Sitvt pzius a bnumer? in duo a 7b viuifus:oico quod poucif exabin fecli eoquod fiterainfe:
equii effe ei quov fiter ab bis ina/ 4b in fe.1am qB fit éx a b tnfe:p preceventem tify eft Pra quod fit
erainfe 7 binfeierabis inb.quooergo fit exabinfe cii eo quod fit ex a inlestifi erit Grrum quod ex
ainfebis za inbbiszbinfe.feo quodfitera infebis/etbis inb per14 equateiquoofiter abina
bis.cuiapoequod fitexb in fe.tunc asquobd fitex a b in fe i eo quod fit ex 3 in feiequabif et quod fit
exab inabiszbinfe.quod eft propolitum,

@ Si nuimerus in duo ditidatyr qd fit ex toto in fercquil cft i qB fitex ducty vhius

partis in aliwo quater:cum co qb fit ce vifferennia in fe. :

@[ Sitabnfierus in duo a 7 bdivifus fitgs b mai”: diuivafas itexb induo fc3 in dequale g:7 cdfam
bava.vicoquodfiterab infe:equii e€ ei quod fit ex ductu quatera inb 7 cin (. 103 p decimaquint
quov fitexa binfe:equiieftef quod fitex abisinbzainferbinfe.arp peeventéquodfiterbifecn
a infe equali® vni ptifi b:equaf ei quoo fiter b bis ina 7 cinfe:dre g!fnatim p octauam 7 e1 quod fit

_ erabisinbzcin fe. PgiE a b infetantus et Htus a quater inb cil vifferétia c in fe.quod intenvitur,

@25 fit ex minoze dluioétium in fc cum eo qb fit cx toto in cox viffcrentiam i cft

Ftum quod puchit ct maioze coziioem per fe multiplicato.

( Sita numerus viuifus inb maius 7 cminus:fites © vifferentia bad ¢.dico quod fiter cin fe:cum
€0 quob fitex g in o:tf effeGrrum quod firex bin fi e.TRam per vecimam quod fitexa in vDiequaf el qd
fiter bin o Tcino.Sititac ild e.etquia boivifumeftinct o oifferentiam:per 14- quod fitexb ino
gltey oiuiventium:equum eft ei quod fitex © in fe 7 in c.etcum per octauamcin © etigmequef vinc:
eririgif 2inoequum ipis © in fe7 bis 0 in cfimul.quibus i 1300as cinfe quod fit fitotum quod pue
niter a ino z¢ infefcs e 2 fequabif o in fejcinfe/etbis vinc.arbinfecum ipm oinifumfit inozc
autequale) per ocamdquintd e etid eft Fravinfecinfeizblo® tnc.fc3 Grum fit ex ductu viriufgs
partium in fe:z vnius in glteram bis.£ft igif quod fitcp ain v toto fcs in vifferentiams cum c minoze
parte in fe:tum quod fit ¢x b maiozi partein fe multiplicara.quod intenoit propofitio,

« Sinumerus per ouo equalia duogs incqualia fecetur : g3 ex ductu viius cqualiii
in fe pooucitur tifi cft:d5tum qB fit ck ducty vrius wequalium in reliqui cum co 98
fit ex viffercnna in oifferentiam.

@CPiufi veniamus ad vemontrationem:notatu dignum arbitroz ¢ quavo alidsnumerus vtab
inouo equalia pariter T in duo inequalia vt ina minus Tbmaiusg oiufoif:illa duo inequalia ao vidl
cqualium quod totius mevdictas eft:eandem atg coem habere differentiam.ngm cum illozii ouozum
inequalium fimul innctoy illuo equalefit meoictas:illaabeo egui’otftgre per feciivas partem feciive
buius necefle eft:quare ad ipm coem babebunt nifferennqm.lb‘acﬁt etidvt vifferétia ynius inequaliti
av reliquum:oupla fir av vifferen riam cdem ipfius equalis ad ipf: a.Bam cum ipfa inequaliavea b
extrema fint et ipfum equalemedinmsper octauaim conceprioneim vifferentia ipfox confituta ci:t ex
pifferentifs eorum ab ipm medium.Seo bec fatimnota funt. 1Hos ergo 30 paopofiti vemaoftratidem
cauertamus. Sit 4 b niierusoinifus ing maiozem postionem T bminozem:fitgs cona elug mevictas:
et o fit vifferétia comunis ¢ 20 a et a0 b. Ham vt oftéfum eft cad virungs cande commuined habebit
vifferentid. Pico g fit ex cin (e ti effe quantii g3 fitepa in b cum eo qd ex © n fe. qreni coivifum é
in © et byibeo per vecimaquintd qd fiteg cinfeequi éeiqdfireroin feetbinfeetbinobis.ctq:a
maioz poztio eft totii et eius partes b et differéria dupla av v.ergo per vecimiquartdainb tantlell
quantii gb fit ex bin feetb bis in v.avdeigitur el qd fitex a in b numerdi qui fitex o tn fe:v tunc toth
qd firex 3 inb et Dinle equabif eiquod firex o infebin feetb in O bisicul oemonf_tratum eftequari

15

16

17

18

84



10

1

52

5]

4

I

¢infe.conftat igitur q8 fit e ductuvniug equalifiin fe tanti cffe Frum qb ex vio Tequalif in religui
cuih eo q3 fit ex oifferentia in differentid,

St numerus per duas quaflibet diifiones diuivatur:qd fit ex duicty maximi Diuis

-

oentiul in minimii cum eo q9 fit ex oifferétia ipfius maximi 3o alteri mediozi in diffe

rentiam ciufoem ao mimmii tantum cft Gtum q3 fit exoucty duoum medioy Ynius

in alterum.

(L 8t in precevéti iv anteanimaduertere licet @ ¢ quilibet numerns duabus hoc pacto diuiffonib?
fecatur vea vna ofuifioneinb 7 cet fcBain o e.quozfi b fit marimus et cminimus 7 © medior maioz
et eminoz que differétia pzimi ad fecunoii eanoé effe tertif ao quartii ipfis fic ozoinatis. Mamqzve
equales funt circiipofitis b c:ab illis per fecunvd partétertie equiviftit.quare d vifferériab go o que
fitfseaoe erit ead c.et etiam que differétia b av e que it g:eadé erit® 30 ¢. Wam per octaud conceptt
onem differétia exeremozii b e conftituitur ex differétiio b a0 d et 0 av .2 vifferétia © ad certremozii

. per 10€ conflitnitur ex vifferétiis d ad e 7€ a0 ¢. Sev vifferétia  av e eft vtrigs comunis:et vifferétia

ead cprobatq eft equalis differétieb av v. erung igitur oifferéric bao e 70 a0 c erequalibus quivem
conflitute avinuicem equales. Efto ergo a numerus eo qui pofitus eft movo diuifus ct vifferentie
vipofitefunt aflignate.vico ergo qB fit ex ductu b macimi oiuiventi@i in ¢ minimi cii eo q8 fig et fin
g:equale effe ei g8 fit ex © in e vniusvivels mevio:a in reliqui. q8 eni fit ex ouctu 0 in e per nond ad=

Auudte octaua i eft Hrum q8 fit ex v in cee in f.1Mam e oluifum eft fn c et vjam f.Sev qé fitexvinc

et fper octand equii eft ei qB fitex c et f in v.et qb fit ex Fin o equaf per nonameiqéfiteefinc 8.9t
qs fitrex f in c e eft per octaud Grum qB exc in f.@ afit ex cin © v in f tif eft per nonam Hrum qdegc
inb.conftatigitur qo fitexd in e trfi efie Ftum q8 excinbcii eoqb firexfing 7 propofitum.

CS1quota pars totus tottus tota pars detractus detractis ent refivuys refioui tota

pars quota totus totius. :

Sitabnumerus c? vetractus fitb zreflouus a.fitqgs alius numer? cv cuius vetract(it o et vefi
dus ¢ 7quota pars totus ¢ o eft totius g bitota pars (it d detractus vetracti b.vico ergo totd partem
creftoull effe refivni a:quora pars eft totue ¢ o totius g b. ¢capio numerii e cui? ¢ tota pars fit quota
deltb.et intelligo quattuoz numcros ¢ p2umii e fecundi o tertiii b quartii.conftat eni per quarti qzc
tota pars eft e quota o eft b:compofiri ¢ 0 toram partéefle copoliti eb quota pars ¢ eft ¢ 7 tota pare
pofitusefl coav a b.eftigif a beque multipleradb co vteb ad ¢ v et per tertid conceptioné aoinuicé
equales.quareeeft equalis a,7ve ¢ a0 esita quogs ¢ ad a.fev cao e eft vt derracti 3o vetractii 2 totius
ad tor?nn.ert igitur ¢ a0 3 refduS 30 refloud ve totus ao totum et quotd pars totue totius quoo eft
propofitum .

@ Si quote partes totus totius tote partes fuerit detractus detractizerit refiouys re
fiowi tote partes quote totus totius.

€ Sitabnumerus cuius vetractus fieb et refiouus 3. 7 o aliugnumerus cutus detractus fit v et
refiouus c 7 quore partes totus ¢ o eft totius a b:tote it verract? o vetracti b, Dico ergoctotas pteg
elfe a quote c 0 eft ip(ins a b. Pone numer € cuius ctotepartes fintiquote o eftb 7 argumeétare pe-
niEus eodemovo per quintam quomovo in pecedenti argumératus es per quartd.

€ ©Omnis pars parns: «ft pars totius denominata  numero qui fit ex ductu duo2l
numerox vius in alterd partes illas ocnominann.

(CSitatotus uumerus:b eius pars et ¢ pars b 7 numer? venom indsbinafito et Denominds ¢ i b
firefirg fuumgrus qui fit ex ductu v ine, Pico €rgo ¢ denomiari in a abf numero fcs qui fir et ducry
tuoim denominantiii vnius in alterum, Piuivo enim fin partes equales e:zfimiliter a in partes
equales b.etqz quoties b eft in a:totleg eeftinf. eft enim v denoiatoz vtriufas cSmunis per bypothe
fim cum b fecunoi ipfum numeref in azet ¢, ecundfi eunvem numeref in f. Joeo quotpartes numero
haber 3 ad bstothabet fap €.3t q: ¢ numerat b fecunodi e cum ex bypotbefi e it denominds quoties ¢
in b.numerabit igieur c p2imd partem a equalé ipfib per pmd partes f equaléipli e.7 eadératione
fecunod per eclivam z tertid per tertiam.et ita Oe ceteris fi plures i unt.quarec per vecimd numera-
bitr afecundi f.per viffinitioné igitur Denominabitur quoties cing fecunod Fatqs ferit ipfum veno=
minans.eft {tag c pars partis denoiata parstotius 3 ab f numero quipé qui fitex ducty duox nume
rozum illas partes venominantii vnius in alterym quov intenvitur,

CSi fuertt piimus feciiot tota pars quota tertitls quartizitégs feciious quinti quota
pars quartus fexti: erit paumus quint tota pars quota tertius fext.

CSintler numeriza paimus:b fecundus:c tertius:d quartus:e quintus:f f; :
quota cefto 2b totapars equota d fuerit f, dicoigitur 3 rotd pa?tem eflee ;fig:g.[:gfg ?:ﬂ'&?&?z

(it eni g Denominds quoties g inbetl) quoties b in e.cum afitparsbzb ‘ 7
: i 0 y aree. ducafqg inbh T p=
ueniatlz.q:zigitura eft pars b parns fc3ipi®eper peceventéa oenom(ne‘t’ur parse a l:fu?lefolit "I‘gf
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¢ E : partes quarequota pars eft g primus e quinti tota pars eft ctertius flexti vipote que ab eovem nu:

4 6 mero Lz Senominatur:quod elt propofitum. | :
i . € Si primus in fecunoo quotics quartus in fexto ¢ itemap tertius in quarto quotics 25
@ ¢ fcds in quintoinccefle cft roties cffe pumii in quinto quotics fucrit tertiug in fexto.

2 AL Sint vt prius feg numeriza primus:b fecfioug: ¢ tertius:o qugrtus:e quintus:ffextus.fitgs atora
g parsb quota v eft f et ctota pars © quora beft ipfius e.vico 3 totam partem effee quota ceft fubec pe
L) nitus vt precedens vemonttratur, ‘
b B od € S fuerit p2imus tota pars [cdi quota tertius quarti : itemas p2imus quinti quota 26
L —— tertinis fexti erit p2imus tota pars fecundi et quinti quota tcrting quarti  fect.

- @CSintfer numeriza p2imus:b fecfivus:c tertiug:d quartus:e quintus:flextus.fitg pzimus infcso
VEtertiue in quarto et p2imus in quinto vt ternus in (exto, dico a pzimii effletotd partem b e fecunoi
€t quirt quota c tertius cft o f quarti 7 fexti.qz per hypothefim pzimus in fecioo vt tertius in quarto
fitergo g numerus venominds quoties ainbetcin v, 7 qzetiam per canvem hypothelim pimus in
quinto vt tertius in fexto.fit ergo b numerus denominds veriufas fc3 quoties a ine 7 ¢ fnf.fitg apo:=
ficum ex g b numerus lz.tunc fic:qs fit ex ductu g in get b:rantd eft Prum b 7 e.et per nonam quod fit
er ain g 7 harantii eft Hrum qB ex 2 in Iz compofitii ex iplis, Similiter quoo fit ex cin g et b: taneii eft
rum o 2 f.et Ftum qO fit ex cin lz.igitur 2 p2imus tora pars eftb e fecunvi et quinti quota c terting
o fquarti et fexti:vt qui numerétur in illis m eundem numerd Lz : quod vult pzopofitio.

s|s €St fucrit primus ecundi tota'pars quota tertius quarti pamis quioé minozibus 27
, €I p2umus tertl tota pars aut partes quOta pars aut partes fecunous quarti.

: p € Sita primus numerus:b cfécundus:et d tertivs:e f quartus: a 7 b cfimul exiftétibus mino:ibus

etquotaparsaeftbctotapars o fitef. dicoigitur quota pars aut partes b cfuerite frotam parté
autpartes numerdi g effe v. Binivo enib cin partes (uas equales a quefint b et c. item dinivo e fin
partes fugs equales d.cr qz e felteque mitiplerad v vtbcav aex bypothefi: toeo tot partes numero
erunt ipfius ef quot pofite funt b ¢, Sint {gityr ille ¢ 2 f, cum igitur b p2ima pars b cfitequalisa ze
piima pars ipfius effit equalis ® quota pars gut partes b erite rota pars aut partes a eflt v.etfta de
parte crefpectu partis f et reliquis partibus vnius ad reliquas partes altertus fi plures effent. Jn-
tellige igitur b efle paimi numeriize fecundumsc tertium:fquartii.ct fi b eft partes e argumeétoz per
quintd:qz pzimus b pzobatus cit tote partes e feciivi quote pres eft c tertius f quarti. ergobc paum?
et tertiug tote partes funt e f fecunol 7 quarti quote partes b primus eft ¢ fec@vi.at 3 ad d monitrat®
eft tote partes quote b eft e.igitur et quoteb ¢ fecunous eft e f quarti.et fib effet pargeomnino confi-
mili nodo per quartd vt nuncquoqs factum eft per quitam elicerem argumenti. Ianifefti itags el
flpzimus in fecundo vt tertius in quarto pziniis exiftentibus minozibuse : pzimum totam partem aut
partes cflctert(f quota pars aut partesfecunous é quarti.

€S pimus tote partes fecundi quote tertius quarti pamo z fecundo minoabus 28
Crit pmus tota pars aut partes tertij quota ps aut partes fecunodus quartt.

@ Sint quattuoz numeriza b pzimus:cfecunous:d etertius: et £ quartus. quozum a b 7¢ duo primi
duobus reliquie fintminozes:et fit a b totepartes c:quote v e eft f.dico a b totam parté vel partes cé
D equota pars vel partes ceftf.oiuivo eniabin (uas partes ad c quefint a 7 bet fimiliter ® e i fuds
a0 f que fint o et e.cum igitur per hypothefim a b tor partes fit ¢ quotpartes v cefl f: torerunt pres
a b numero abofuiliquot 10 e. eta p2ima pars a b tora eritc fui rotive quota v primapars o ¢ eft fui to
tius f.quare per pzeceventé a pzima parsab av o pzimas pazrem © etota pars aut partes quota aut
quotecao f. et fimiliter b fecunoa pars p2imi ad e feciivam partem tertif tota pars aut partes quota
vel quote c ad f.fic dereliquis partibus p:mi ad reliquas tertif fi plures fint partes. Ftfia a0 o fir
pars facio g pzimum numeri:o fecundumsb tertium:z e quartum.et argumentoz per quartam: quia
stotaparseltoquota b eft e.ergo ab ad v c tora pazs quota a ad v, fed 2 ad © moftratus eft totaps
quota cadf.ergoa b pimus av o e tertium tota pars quota c ad ffecundus ad quartum. Suop fia
a0 0 fit partes penitus confimile movo per quitam argumentabere quonodo nunc per quartam pe
parte conftar cffe argumentatil, Planum itag eft folioum efie popofitum. £ fi contingeret ouos
peifos numeros duobus vitimis efle maiozes:conuerfo movo concluvéoum effet tertium primi to=
1a1m partem gut partes quota quartus fecyndi. quod Facile monftrari poteft ozvine permutato con:
ftituenvo (c3 duos vitimos piozes et primum 2 fecundi pofteriozes. :

= COMNIS numerus minoz autifiaiozis pars eft:aut co ab maioze quotics potcft ve- 9
7 tracto relinquctur ipfius aut pars aut partcs :

@ Sintab duo numeria maioz etbminoz. dico b effe partem a vel eo detractoquoties poteritab a
remanere ipfiue b gut partem avt partes. fi entm b minoz numerat 3 mafozem per diffinitioné b eft
pare a. fi fecus autem b non metitur a.fubftracto 1gitur b quotics poterit ab a remanebit minoz b.
THam finichil remaneret numeraret a fecunod numerum denominanté quoties fubftraberetur.quo
ties enim aliquis numerus ab aliquo fubftrabi poteft : toties in ipfo numerabilis eltper fextd peti-
tioncnitw qui fl remanct minoz b per primam propofitionem eft ipfius b aut pars aut partes: quoo el
propofitum.
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€S quotc partes pzimus fecuhi tote tertiug quarti paimisitiod fy cmp inozibyst
quotics erit paumus in feciioo toties tertiys i quarto.ct quota pars el partes pmi
fuperuntin feciivostota parsaut partes tertlj fuperynt in quarto; R

CSitaprmus numerusfecivus b cjterting dletquartus ef.et p2imt a et b cmiozes: fitg 3 pmus
tokettotepartes b cfeciivi quot et quote Ptesd tertiug eft ¢ f quarti.Dico quoties a eftinb citotics
velleinef.er quora pars vel partes a pzimi fupfunt in b cfeciivo totam pté vEptes d tertif remanere
inef qrto.fubltrabo enia pzimii afcdo b ¢ Gties poflfum:fitgs totus (ubftractus b 7 reflivuus c:fitg o
totics i g:qties 3 i b.quo doéita pofito qza tote pres €bcdre v Eefrergo pvicelimdoctand a tota ps
vel pteg € v:dta ps vel pregb ¢ Eef, Rurfus itelligo a pmfnumeri.bfcBm.o tertiflog quartii: 7 ofile
argumeto: p viceftmaleptima.qz atota pseft bdta o eft S bypothefim:ergo p vicéfimaleptima dra
s vel ptes b € g:tota ps vel pres a £0.at a oftéfys eft tota ps vel ptes © ra ps vel presb c eft ¢ Fiigr
quota ps vel ptes €b cav e fitora ps vhptes éb 30 8.t qz 4t ptes a €b cirot Pres © é ef. et quot ptes
acbitorpres v ég.ndb 7 geq multiplicesset g é pauciozes tote ptes b § totius b c:igif 1 o pauciozes
toteptes é g ef.(ubftrabaf igiE g ab e fifitqp Detractus e 7 refltouus frg oftabit p2itmii ppaonisppo
fitfifcs Gties ainb c:roties d ecin ef i e fit eqlis g.exhoc etid manifeftii cft b tord pté vel pres efle e
84 e 7 g equant:octracti(c3 20 vetracti dtaparsvel ptes étotus b cav ef toti.fi aiit niierus b ip1?
etota ps fuerit:§ p viceimdpma erit c refiouus|refioni f tota ps dtg tot? totius.fi afit tote pesserit
Dvicefimdlcdas crefiou? rote pres refioui f:gte b ¢ totus e froti?, jeftogvtbtotapelite §ta psto:
fug b c:é rott? ef Jnrelligo c pmii.flcSm.b ¢ tertiii.ete f quartii:z argumétoz p vicefimdleptimd., da
quota pscéfitota psb c€ef ve moftrati eftzergo dtaps vel ptescéav b firota ps vel ptes feftgoe
fiet{i b e€tpres e ofilr argumétarep vicefimaoctaud acludeitey p ¢d ctotd ptemvel pres eé totiug
b c:quota parsvel partes fefttotius e f.et hocelt totum propofitum.

@ Si totics dDempto p21ino de fecindo quotics £CrEio dequarto tota pars vel partes
pami relinquatur in fecundo quota aut quote tertij in qQuarto:p2imii t0tas cé partes
fecundt quotas tertium quarti necefle eft. ; )

@ Ibecelt suerla pzecedétis quevt peedétes duoblig paimis niieris minozibus intclligaf.fitigitur a
vt paius pmus numerus|b c fecfivus(d tertiug/et e f quart?: etfint duo prmimiozes 1 toties DemaE

prmus a fecivo fitqs déptus biquoties terti? a quarto qui déprus fit e et fitvt ta parsvel pres mi
relinquiitur infcSo tota pars vel pres tertif relinquantyr in quartoifitgs ¢ relicta ps vel ptes in fcHo

et f in quarto.Dico ergo 3 paimii totas eé partes b ¢ feclivi quote o tertius efte f quarti.£apio g qui
fittote ptesef quoteptes aeftb ¢ p preceventem quotics aeftinb c:toties g eritin ef.et quota ps
autptresafupluntinb c:tora ps qut pres glupericief. Attoties pofitus eft 9 eé inef:dties a eft iii
b c.ertord prem vel ptes o (upeflein ¢ f:quora ps vel ptes afupfunt in b c:i Ggitur g ¢ 0 adiuicern (unt
equales.quoteigitur partes aeft b c:totc v eft e f.quod et propofituni.

@ R:imi clementoum Frithmetices Porvani finis. -

Ropozno cft duay quantatum cufocm gencrisynius av alteram certa

p  inquantaterclato.q MBumeri ad numeri oicityr Jppoztio minos Goé

90 maiozem in €0 @ pars cft vel partes :matozis %o ad minozem fm (v d

Cum connCt et eius partem aut partes. CPdopoztionalitas et fititudo

Jppoztionii.qC Lontinua ppoztionalitas c}k qii pnectiitur né oiffociatis

meotis.bec aiit ad minus iter tres coalelcit terios:cii faltem ynii fuméouth fit meoiil

Yncotinuao cft in qua intercedit meoiozli interruptio. [t bee ad mimuim quattiiod?

cugit terios pprer alterius meoj fumptionem. C2udoo fuerit tres Humeri Pl T

Pppoztionales:vicetur paumi av tertium propoztio p2imi a0 feciioum ouplicata ¢t ad

quartum triplicata. & Lum ait cStinuate fucrine vel ceocm vel diycrfe Jpoztiones:

oicetur pziti a0 vitimum ppoztio ex oibus compofita. Denoiatio olcitur ppoztidis

minozis quIoe ad maiozem pars vel partes quota vl quote ilh” fucrint:maiozis Wo

ad minozem numerus Fm quem ¢ii cotinct ctpars vel partés minois que in maiozc

fupcrfluunt. Gimiles fiue vyna alij eaoem:oicitur ppoztioncs que candem recipiunt

ocnoiatione.maioz %o que maiozem:et minoz quc minozem. : L w0 i

C S fuent p2opoztio paimi 30 fcdim que tertl 3o quartums: ent ccuerfo quefeciioi
av paimum cadem quartl ad tertium.

QCDec vemditrat puerfam ppoztionalitatemsque ab euclive quito geometrie ponif p:ia fpés ppor
sionalitatum. ereft quones cocudimns ofis av aficevens vt 2iis av afis: @ afis 3o efis(efe babuerit
vtaficedens ad ofig.aficevés eni eft pzimii Mpoztionis extremuszofis %o (cdim. Sint itag quattuoz
fnumeri:a p2imus /b fecundus/c tertius/ v quartus:f it@vt que propoztio gad breavem fitc a00,0ico
ecouerfo que propoztio b ad azedves effe v av c.Ham cii ea fit Ppoztio caod quea go b p viffinitioné
candem habebit venomiationem. itags g fit mino: b ek DiffinitiGibus tota parsvel partes erit s as.
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b:quots pars vel partes ¢80 0.5 afit fit a 40 b tora pars quora ¢ 30 vivt in paima figurstiSe mdfira
turseris © eque multiplex ad ¢ ¥t b ad a.quareque pportio b multiplicte 30 a:eadem erit © equeimuls
tiplicis av c.at fi a rotepartes fitb quote ¢ eft O:per tricefima igitur p2imi b toties cStincbiripmact
to1d etus parté vel parres:quotice d otinet ¢ et quotd efue partem vel partes.grefilis erit venviatio
bav aque dav cerquc ppotiobadacademervavi.g fi s numerus eétmaiozb:ofimili arguméto
pateat propofitum ponevo b primum numerum.g fcdm/d rertivm/ ¢ quartum,

€ Sifucne paimus a0 fcdm ficut tertius 80 quartum: fueritas prumus maioz feclivo

crit tertiug matoz quarto. :

€ Singvrprivs quattuo: numeriz:a primus /b fecfivus|c tertius.d quartus:fitgs a maiozb. vico etid
¢ effe maiozem v, 1Ham per pzeceventem q: que ppoztio @ a0 b ca eft ¢ a0 v:ideo 7 2tra que ppoxtiodb
40 a eavem erit 0 av c.atbponif minoz a: iglE erit per pximam pmib pars aut partess.quarcetd

totaPs vel pres¢.a1qs © mioz cqd intévif PP otes 7 directe pbare qz a emaiozb alidties stinet b vel

aliquoties et pté aut partes.et cii c eandem ppotioné héarav vzergo toties c cStinebit d aut toties

¢t partem aut partes.qrecmaioz eft 0.q8 eft propofitum.£t cfifr pbare poffis & facillime fi pmue
minozfcdo fuerit:tereifi quarto eé minozem. WMa fi pzumus fit mioz fcBo per primam pzimi crit pars
vel partes fctii.et cii tertius a0 quartum eddem habeat pzopoztidem:tota ps aut partes eriteertive
quarti:quareminoz quarto.et fi p2imus eét equalis fcdo ofilr pbabis tertium effe equalem quarro.

@ Sifuerit pamug ad (cdm ficut tertiug a0 quartum:crit pmutatim ficut pamus ad

rertium:ita fccundus ad quartum.

[ hec vemonltrat pmutatam propoztidalitatem:que eft quoties cScluvimus vr afis av afis:ita ofis
a0 ofig:@ vt aficedens av siic:ita afis av fis lefe habuerar. Sint ergo quattuoz numeri:g pzimus/b
feclivus/ ¢ tertius o quartus:fitgs (umilis ppoztio 3 ad b et ¢ ad v.vico fifem efle pzopoztionema adc
etb av d.THam pzimo fi a fit minoz 7 pars b:q: fimilis el pzopotio 8 ad b et cad d:hinc eucnitve 4ta
pars a fitb tora pars ¢ fit 0.crgo per vicefimdfeptimd primi:quota pars vel partes b eltad v:tota pe

vel partes erit a a0 c.erit itag eadem Pportioa pzimiad ctertium:et bfecunviad o quartum.Scdo |

fi g fit pres b vt in (cBg figuratione:ivem 7 fimiliter argumérabere per vicefimdoctaud p2imi.Lertio
fi a fit maioz b:facto b primo a feclivo/d tertio|cquartosauxilio pzime huius é efficies Pracillime.

€ Si fuerit p2mMus 90 (dm ficut tertius 30 quartum fucrit P2MuUS Mato? tertio 2

€rit quogs fecundus maloz Quarto.

€ Sit 8 primus numerus:b fecundus ctertius!d quartus:2 fimilis prcpotio aavbetcav vifitg a
maiozc.dico b eé maiozem 0. 1Ham qz vt & a0 b:ita cad d.permutatim igltur per pZecedentem vt g ad
c:ita b ad 0.fed a maioz eft c:ergo et b maioz d perfeclivam.quod eft popofitum.

@ Si ficut totus ad totum fucrit detractus ad dctractums ertt refiouus av 1cliounm

ficut totus ad totum. ,
[ Sit ab totus numerus:a vetracrus|et b refivnuszet cv alter totus c ab eo vetractus 7 o refiouus
fiees fimilis p2opotio abad ¢ dieta ad c:oico b ad v popoztionem eﬂ' equeeltabavco.THam fiab
fueritminoz ¢ oserit per vicefimampzimam 2 vicefimamfecivam p2imi fub Mifificrione draparsaut
partes fuerita b a0 co:vt tota pars vel partes fit b 80 d refidui a0 refiduum.quareq pportiototiug

' ab totumses crit  refivui av reflionum.at fi ab fitmaioz ¢ diecSuerfo quora pars velparresc ® ad g

b:tota pars vel partes erit ® a0 b.quare iteg per p2imam buius cdcluvirur propofitum.
@ Si fuerit p2umus ad fcdm ficut (eriius ad quartii:crit p2imus 7 fccundous ao fcdm
ficut tertius ct Quartus ad quartum.

€ Jnbacoemditratur conificta pportionalitas:que eft quoties concludimus csilictum antecevétis
et sfequentis av ofequée vt difictum afitis 1 oiitis ad sfequens:q aficedens 40 cofequens fehgbeat

 pt antecenés a0 confequens. Sit vt a paimug numerus (e babet ad b fecivum:ita c tertius feh&ar ao

 quartum.Dico ergovt a b ad b:ita er ¢ a0 0.1 quis eft(imilie ppoztio a ad betcavv:fiaergo
fit minoz bierit v quota pars vel partes a eft bitota pare vel partes ¢ (it v.ergo femelb eft tnabzet
femel D in ¢ b.et in a b fuperat a tota parsvel partes b:quota pare vel partes ¢ citipfius ® cxuperans
in c v.quare que propoztio b ad a bieadem erit © a0 cv.per prmi ergo huius qué piopoztioab av b:
eadenl erit ¢© ad 0.qP eft propofitum quo ad hoc. Fle %o i a ponatur matoz b vtin feclivg figuratice
per primam quota pars vel partes b eritad a:tota pars vi partes d e[t ao c.ergob femel (e upavdés
ina btora pare vel partes erit 3 b:quota pars vel partesd erit ¢ 0 fe itivem femel fupaddens inco.
quareeadem pzopoztio bad a bet d av cd.per pimam ergo huius que ppoitio abav b:eavemerit
€0 avv.qnod itexeft popofitum. ] ;

€ Si ynus numerus ouos multiplicet: crit pouctor 7 multiplicatox cacé ppoztio,

7

vnoc manifefti ¢ft multipliai onas fubmulnplicd differentiis € cque multiplices,

@ ultiplicet a numerum b 7 pzoueniat Diet idem a multiplicet ¢ T proucniat e.Dico que propoztio
b av c/multiplicati fcs a0 multiplicatum edvem effe 0 ad e poucti (c5 a0 gouctum.Ham cit blitino
S azet ¢ in e ctiam Fm a:quoties b eft tn © toties ceftine.ergo q propoztiobad D ea erircad e.pmu
tatim igitur per tertiam  pzopotto b av cea eritd av e.qv eft popofitum quoad hoc: 2 corelarifi -

i 1%
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1

hocintévit.fi g fit vifferétia d ab eret Foifferétiab av . qzdetefunt fumpti equemltiplices adb
et cipropaztionem g 9o f effeeque multiplicem ve o ao baet fintb © ouobus reliquis maiozes.quia p
prefentem ea et propoztio © ad e:queb 9o c.ergo permutatim per tertiamd p2opoztto D a0 brotius
av totum:ea eft e 90 ¢ detracti a0 detractunnergo per quintan § a0 f refiduys 30 refionum vt o 3o b
totiug av totum.quv eft pzopofitum.

€ S1 ouo niicri ciioem multiplicent:crit multiplicantifi ac pouctoy caocm ppozuto.
€L &t fiin figuratione precevétis b multiplicet aser pueniat v.etc irivem multiplicet a:7 pueniat e,
Bico q pzopotio b ad c multiplicitio ad multiplicantem:edoem effe cad e POVUCIL A0 prodUCctUmL.
MHam per octauam pami ivem puenit multiplicando ap b 7b per afcs v.ct fifiter {vem Hpuenitmul
tiplicando a per cet c per a fc3 e.fed per precedétem b 7 ¢ multiplicatis per a:eavem el ppoztto b go
€ 70g0 e.crgo 2multiplicitibus b 7 c azeadé erit propeztiob ad ¢ 70 av ¢,q9 eft pzopofitum,

€S 0u0 nijert ao tertifi oparent: malozis ad 1Pm maioz erit,ppo1io 7 mior] mioz:

1p1s %o ad maiozc PPozeio mino2/ad mino2é maio2.vi manifeftii cft i ouo niicri

- 90 eiivem coparatiicdvem ferucnt ppoztidis babityoiné:illis yni [elioéqs ¢é niicrid,
-qCLomparétur ab ao tertivm ¢ fitas 2 maioz b:dico ipfius a4 ad cmafozem eé ppoztionem & b av c:

ico etid ¢ ad a mmozem effe popoztionem & ¢ 30 b.Pumi patet et fir pzimo ctertius verogi a etb
maioz.qfii c et maioza v maioz bierit a pars vel partes c p paitmam p2imizet per edvem b eiulo€ erit
pars vel partes.et cii a pofirus fit maioz b ipe erir plures ptes ¢ & b. quare maioz pzopoztio g ad ¢ §
b a0 c.SitfcBo c tertius virogs 3 b minoz:fig plurics atinebitc @ b tpm ¢ otineatscoftat ppofiti.
Etfiazbequaliter otinebfit c:qza maioz b plures partes ipius vitra otinebit a & stineat ipe b.ire
ioem cocluditur a fc3 30 c maiozem eé pzopottionem & b ad ¢.Sit tertio ¢ terrins mino: a 7 maioz b:

‘Quia denoiatio pzopotisis 3 3o cfit a toto multiplice aur atoro 7 parte gqut partibus.ct denomiario . -

proportidis b ao ceft a parre aut partibus:oftar T boc ma maiozeim eé propozrionemagdcdb avc.
crcit non poffit c tertivg effe maioz a zininoz b.qz quiciies eft maioz maioze maiozeft ¢ minoze:oitat
P2ima ps quo av oés eius movos firma. Scoa p3:7 (it paio ctertingmaioza tbciicfirmatoraet be
g fitmaioz b.fic otinet pliesbminozé & a maiozé:oftat pzopoztioné cao b effe maiozé & cad a.etfic
cotinct b 7 @ equalif:cStinebit infuper plures partes b minozs & a.quareiter ivem cocluvitur, Sit
fcdo cvtrog minozerititag fumptisvnitatibus totivem partes maiozis quot minozis.fed maiozis
per conceptionem erit torives partes minozcs:cum partes ille a maioze numero fint Denoiate.quare
ipfiug ad matozem trex minoz ptopoztio.Sit tertio ¢ terting minoz a 7 maioz bzcii fit folum pars vel
partes a7 ercedatifin b:matfoz erit ipius ao b ppoztio & a0 a.et cii n5 poflir ve victum eft eé maioz
g et minoz bicoftat (eciivg pars quo 30 oés eius partes monftrata.Lozrelarii €x pma parte facile
cognitum cfie poteft.

CSi (oem numerts a0 oBos coparef ad qué 1Pius maioz ppoztio fucrit:minozem/

€L a0 quem minozmatozem cffe neceflc cft. s :
@CDec eft puerfa precevitis. Sint ergo a b duo niieri ad quos coparctur ¢ tertius.et {ir cad aminoz
propoztioset € a0 b propoztio maior.vico g eé maiozemset b minozem. Ham pmoinon erunt equales:
quia cqo virlip eér eavem propoztio.ned @ erirminozb.nam per primam parrem p2ccedétisiminoz
€€t 340 cpoportio G b av c.et per (c8am partem efufoen matoz ¢ 40 a pzopoztio: T minozcad b.qd
eltotra brpotbefim.relinsitu.r igitur pzopofitum veruin,

@SS fuente,ppozeio p2umi ad fcdm maioz G tertii ad quartum:cnt feciioi av pamui
propotio minoz gs quarti ad terrium.

€l Ibancinmultiplicbus veméftrare pfacile eft:vt (i fita ad b in genere multiplici maioz p2opoztio
& cav 2:vicam b ad a mumozem effe pzopoztionem @ o av c.capiam enie eque multiplicem av divtg
aob.qzergoaadb ete v o equemultiplicesseritaao b 7 ead d eadem ptopozrtio.at pzopoztio g ad
bpofita eft maio2 & cav viergo 7 proportio e ad ® maioz eft & c a0 v.per (cBam partem igitur none
maioz eft pzopotio D a0 cH © 30 e.at g2 eavem eft pzopo:tioa ad bz eav d.per pmdigitur buing
eavem erir propouiob av 4 7 0 a0 e.fed 0 av ¢ pbata elt maioz propoztione 20 exmaioz igitureric
fua equali b a0 2,90 eft pzopofitum.at q: pemaftratio bec non cque aptanoa eftalijs gilibus:iocirco
alia vniifalioz aohibenva eft. Sit ergo aao b maioz pzopoztio & ¢ a0 v:vicobav a minozen eé ppoz
tionem & © 30 c.ouco enicinb et pzoucniat cetivécina z Hduentat f.perfeptimd buius 4 pppoztio
a a0 bieavem eritf ave. Burfus ducov ina 7 pueniarg.qzce o multiplicaueriit @ p octauam eadem
eritpropoztio fad g productt ad productum:q cad o multiplicitis ad multiplicantem.Eftigiturf ad
epropoztio Ve 4 a0 biet £ 3d g v ¢ a0 v.0ed popoztio aad b pofita elt maioz propoztidecad v:igitur
propoztio fad emaioz eft propoztise eiufoé f av g.perprecevétem igitur eminozeft 1 gmaioznigitur
per pzimam pareem none huius ppoztio ead fminozeft § gao f.fed piopozrio eap f eft cadé Aozt
oni b abazet ppoiogad feavem pzopozrioniv ad c vt facile per p2imam hutus cognofiere potegs
igif pzopoztio b av g (cdiav pzimii minoz eft & ppoztio vavc quarti a0 rertifi.qd erat vemdltrivi.

C St fuerit p2imi a0 (cdm p20poztio maioz G tertii go quartum: ent p2imi 3o terttil
maio2 @ fecundi 30 quartum. ! :

O Sintve pzius Geruoznnmeriza primus.b fede.c terting.n quartus:et {itaad b ppozeio maioz
€30 d.0icomaiozem effe ppoztidem 4 a0 ¢ primi g tertil: @ b 30 o fecfiviad Quartii,oucoeni g inb

[ o —— W




etpoveniate.r ain fe et proueniat fuet in d et proueniat g.ct in ¢ et pueniarh.per feptimam huins
que pzopoztio a adbb:eaeflt fad e.etquec ad vsea ly av g.veifi vuco bin c et pucniat kierite: P octaud
huius b adv kficutf ad e.arpropoztio fav e qzequatur ppoztioni 3 30 breltmaioz propoztionecavo .
€rgo 7 propoztio Iy av k eaves propoztionif ad exmaiozeft ppoztioneh ad g.cii b a0 gequettir cad v,
ergo per vecimam kminozeft g.etq:favevth avk: per rertigmve fao b itaego ket qi g pbatus
eft minozk:ergo per fcdam partem none minozerit pzopotio e a0 g e ad k.fed eadk per octauam
Rutus goequatur propoztioni a av ¢ pzimi a0 tertium:et e 30 g propoztioni b a0 © fecundi 3o quarti
Eftigitur pzopoztio p2imi ad tertinm maio: @ fecundi a0 quartum qf pzoponitur.

€ Si fuent ppo2tio Lotitys 40 Lot maioz G detracti ad detractum : erit refiout ad 13
refiouum pzopoio maioz & totius ad totum.

@ Sitabtotum et ab eo detractus 3 7 refiouus b.fititem c o aliu totum 7 ab co detractus ¢ Trefi-
ouus .firgs totiug a b ad totii ¢ 0 Pportio maioz & a ad ¢:vico b av d re(idu1 ad refidusm maiozem
effe propoztidem & ab ad ¢ o totius v tot.ouco enia b inaet inb et pzoucniatef cuius detractus
fitezrefiduusf.etducoivéabin cerin o erproucniat gh:cutus  fit detractys 7 refionus hsJrem
oucaf aincoet pueniatk:fubltrahaturgs k ab toro g b 2 relinquatur Leum eni per nonam pzimi qd
fit e ductu alicutus numeri in ofiis partes alicnius totius:equi fit ei qui fit cx ouctu {lt? numert tn
efives totum:totus ef equabitur ei q fit er ductu a b in (eipm a b.et cii ivem a b ductus in a pougerit
evetractum e f.per feptima huius que ppoztio 2 b av azeavem erite fav e.ct caderone queabao b:
eavemefao f.et queabad co:eavemefad gh.ctvtco ao citaghaog.etgh adhivtcdaod.etcii
duonumertfc3 totus a b et 2 detracens:ducti (int in efidem ¢ d:er pourerit numerus ab numeri g b
eta numerum L:per octauam que p2opoztio a b ad azeavem eft g Iy ad lz.fev et cii e poucaturec aing
bietlz exainco.per feptimam q pzopoztio ab ad ¢ d:eades eritean lz.quarevtefao gh:tateavlz
Detractus av vctractum.per quintam igitur ve e f ad ghzita f ad L refiouus a0 refiouum.et ciiead g
fiepopoztio que a ad c:crit propoztio € 30 g minoz § e av lz.quare per decimam lzminoz eft g.igitur
etlquioftabirex ) et oiffererialz ad g:maioz erit b.igitur per eivem vecimam pportio f ao b miozé
numerum maioz el & avl.at pzopozrio f ad | pbata eft eavem ppoztionie Fad gh:quare 7 pportidi
ab a0 o torius av totum. EF igurur ppoztio £ ad b:d eft eavem ppoztioni b 30 o refioui 2o relfoui: |
matoz pzopoztione a b ad ¢ © totiug av totuin.quod eft pzopofitun, "

€@ S1 vero Octractt ad vetracti fucrit ppotio maioz §s tonus ad toturm: crit refioul .‘
a0 refiduum popozrio mino? § 1onus a0 totum. Ex bis quogs porfpicuum cuaoir '+

fi fuenit ppoztio refltowt ad refioui ficut detract ad detractum : ppoztioncin dctracti

av detractum cllc tands totius ao totum.

@ Sitab aliquistotus nilerus z ab eo detractus 3 T refivuus bet ¢ d alter totus 7 ab eo detractus
et refiouns v.firgs a a0 c maioz propoztio G a b ad ¢ v.0ico b ad ® minozem effeproportionem & a b
avco.quiaenia ad cefl ppoxtio maioz &y a b adc d:per vavecimam buiug ecdtra minoz erit ppottio
€adadPc0adab.cii itags maiozerit pportio c v av ab totius ad totii & ¢ ad a detracti a0 verractii.

er precedentem igitur maioz eflt pzopoztio o ad b refivui avrefiouum @ co av ab totius go totum,
%utelli 0 igif o p2imi numerum.b fcdm.c 0 tertium.et ab quartum.q: ® adb maioz eflt popoztio G
cbav a%:per'onbecimsm ecotramiozeltpzopostiob ap 0 P ab ad ¢ v.elf itags notum torius a0 toti
maiozem effc pzopozrionem @ refioui 2o refiouum T p2opofitum. Lorelarium patetnam firoting
a0 totum maio: eflet pzopoztio G detracti 5O Detractumiergo per precedentem refiouiao refiovum
maiozerit propozrio @ rotius a0 torum.gre multo foztius refivui a0 refionum maioz eflet pzopoztio
& vetracti a0 detractum.quod eft c5tra hypotbeltm. St autem totius av totum mioz fit propoztio P
detracti ad detractum:ergo per prefentem refidui 9o refivuum minozerit ppoztio § totius av totil.
quare zmulto foztiue refioui ad refivuum minoz erit pzoportio Foetracti a0 verractuni.qd eftitey
atra bypothefim.Lum itag ppoztio totius a0 totum neg maioz neg minoz eflepofit & vetracti av
Detractum:relinquitur eivem equalis.

CSi primi-ad fcdm fuerit p2opoztio maioz & terttj 3d quartum:crit p2imi « fecundi i
ao fecundum matoz p2opo2tio s tertij et QuArti ad quartum:ad p2imum vero mnoz
< tertij et quarti ad tertium.

€ Siasobmaio: ppoztio fuerit H c ad didico Pmo ab ad b malozem e& ppotidem § v av v.fcSo
abadaminozem effe @ c o 20 ¢ P2imid patet:nd i a bad b 7¢0ad d pondtur equales:vtq ppoztio
abaobiea fitcd ap v.ergo pmutatimp tertid buius erit ppozeio ab ad ¢ v:queb ad d.dre P quined
que pzopoztio ab ad ¢ dzea eritet a ad c refivui go refidpuum.quareet q bao v.et cfi fimiles fint g qo
cetb ad dergo permutatim per tertiam que pzopoztio a4 30 b ea eftc 3d v.quov é strabypotbefim. i
SSiaiie ponatur a b ao bminozet ¢ a0 9 poportio maiozci ¢ © 30 © (it propotiomaioz P ab av b |

ergo per duodecimam huins co ad abmaio: G O ad b detracti ad verractinm.ergo per decimitertii f

€40 amaioz refidui ad refiouii P cd g0 ab.quare multo potius § v av b.cil itags cava (it maioz §
© a0 brergo per vadecimam minozefta ao ¢@ b ad . Intelligo ergo quartuoz numeros:b paimum.
o (cBm.a tertifi.c quartii:quia maioz eff ppottio bad d § a ad c:ergo per ouovecimi maioz eft b ad
a@ 940 ¢ pportioiergo p vndvecimamminoza ad b & c ab 0.98 eft stra bypothefim. Belinquif igif
Ppotio a b ad bacil neqs cijlis neqs miozvt pbathi eft eépoflit:maioz eé ppoztise c © 30 0.q8 eft P

|
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SicBm patet:nain P immediate moftratum ab adb b:maioz eft ppoztio P ¢ 0 40 d.ergo p duodechmani
Jppoztiosbavcoimaioz§ b ao v detracti 20 detracrii.ergo poecimatertid g 30 crefioui av refivud
inaioz propoztio & a b ao ¢ v.quare itex per duodectmd a a0 abmaioz § ¢ 20 ¢ O.per vnvecimd igiE
a b avo aiminord ¢ av c.quod eft fcdm ¢ totum propofitum.

€ Siincquales nifert equalibus aodatur:erit opofitoy mino2pportio & adilictor.

€ Sintacnumeri inequales:bXo 7 v equales 7 copofitt 3 b 7 cv:Mitg g maioz ¢.vico 330 ¢ adificti
80 goilictun maiozem effepzopoztideni @ a b 30 ¢ © compofiti a0 compofitum.nam cii bz © idem fint
numerus:z a fitmaioz c:;per nonam igitur maioz eft p:opoztio a 30 b @ c av v.ergo per ouodecimam §
maioz Propotio g ad ¢ Detracti ad derracti & b a0 0 refidui ad refivuii.ergo Maioz Poporio 480 ¢ ; ol
Detracti 8o vetractum:p ab ad o totius a0 rotumunam fiaaoc:izab ao ¢ 0 eavem effet pzoporios 3 b o
per quintam egdent e€t 4 a0 ¢i7 b ad v.cuiug oppolitd vemoflratum eft. Siautes matoreétabavco : ‘ i
propoztio & a a0 ciergo per decimatertid eflet ppotiob ad orefiopi ad refivufismaioz & a av cvetra

cti a0 Detractil.cuius etid oppofitum movo monftratumeft.relindtur igitur a 30 ¢ propoztio maioz

aoiunctifcs ao avifictum:d a b ad ¢ © compofiti a0 compofitum z propofirum.

€ S fuerit ppo2tto p2imi ao Ffcdm maioz & tertlj ad quartis fueritas p2imus minoz
teritoscrit fccundus minoz quarto.

€ Sint quattuoz numeriza pzimus/bfecivus/c tertins/d quartus:fitgs 4 ad b piopoztio maioz Fc
a0 vet fit @ minoz c.oico b effe minozem v.nam cii ¢ fit maioz asergo per nond maioz ell ppoztiocan
b:i 3 a0 b.quare multo foztins ¢ 30 b maioz eft pzopoitio & ¢ ad v.per decimam igitur © matoz et b,
quoo eft pzopofitum, : :

@ Lum fucritpopoatio p2imi 40 (3t maioz & tertij adp quartum:ct compofitumex * gaTE T

p2imo et fecunvo cquale compolito ek [erio ¢t quartospumum teriio matozemefic 1

necefle cft. / m
19 o

€ Sitaad b maioz propoztio & cad vset niferus cdpofitus a b equalis cipolito ¢ b:dico d eé tiafod

c.nam ptimo non erit equalis:qz fi a cét equalis cietiam b ect equalts © per concepticem.alioqunfi j ... -
-equalibus inequalia aooeretur:tota fierent inequalia.quare equalis cet ppozioaavbs zcad0.qd I 8 )Y/ 6 4.
elt atrahypothefim.negs erit c maioz aset a minoz.nam per pzeceventem b (¢t elet minozd quarto g b€ —v

per conceptionem igitur a et b duo minozes fimul fumpti minug fune @ ¢© *uo maiozxs fimul.quov
itex eft otra hypothefim.relindeur igitur a eé maiozem ¢ z propofitum.

€ Si primus fucrit maioz ternids 7 Eompofitis cx p2imo z fecunod cqualis copofito

€x tCrtio 7 Quarto:maloz crit propozxio pait ao fcdm Gs tertlj av quartum.

@ IDecclt auerfa pzeceventis, Sit vt pzivs a prmus niierus maioz ctertioser copofitus 3 b equdlis
copofito ¢ v.0ico maiozen e€ a a0 b ppotioné P cao 0. THamqzaématozcitab 7 c o cqualesserie b
minoz v.non eniclle poteft b cqualis d.nam ipiis a 7 cinequalibus aooitis:tora non fierent equalia.
negs el b maioz ©.nam per coceptionem qs fieret e a = b ouobus maiozibus plus eflet.quovelt otra
bypothefim.et cii (it maioz ciergo p nonam pzopoitio 2 Maiozig ad v:maiozeit § propotio cad 0.3
2 ctib vemdltratus fir minoz viper vecimam igitur a 3o b matoz pzopoziio @ a av o.quare multo fols
tius § cav 0.quov eft propofitutti.

€S quotlivet numeroy avd totioem alios fuerityiia p2opoztioiquc yiius ad ynum
€3 011190 OMNCS PATILCK ACCCPLOS Crit P20Potio. ;

L Sinta/b.cqtliberniierizetd e Frotivem aly.et fira ad otetb ad er cad Fpiopoitio vngd dico que
propoztio aad Diedves e€ rotius ab c a0 roril vef.nam facile ex fcda hufus cogholkis tres aiicéoéics

e eque autmaiozes aut minozes aut equales ao (ucs ofequétcs. Siaiit fint eq miozes:quota pars 3

vel preserit aad 0 tota ps vel pres eritbad esz ¢ ad f.ergo p quartd zquintd pumi fub oifiunctione 2 gy ;
quoties opoztiterit repetirgs eritrotus a b ¢ rota ps vel ptes totius o e fiquota pars vel ptes d 4d v. B B ¢ ;
quare eaves crit pPpoztio aad viettotius ab cav v ef. He fi{int tres aficeoétes eque maiozes quiaq o——— & f
Appoitioa ad oiedefltb ad ez cavfiergop p2imd hui? q ppoztio dDavacaclteavb 7 Faociredta SRR SO
psvel ptes© a0 gitota vel toreefte av b1 fao c.per quared igif 7quuntd p:imi fub oififictione frics 93— | g fit
opus fucrit repetitas quota psvel pres elt o av astora psvel pres el o ¢ f a0 a b c.qréq,ppoitio© ad 9

acavceritrotiue® e fad totia bc.ergo pp2imdbuive q pportio a ad v:eadétoting a beao totum
vef.qditey et ppofitum.SiXo [inguli fingulis finr equales: tarum aviuidre sceptiohe fl equales
numeros equalibus aovag totos fieri equales:ivem efficies. et itaqs totum pzopofitum notum.

C Sifucrine quothiber numceri/aliigs Fm cundcm numerum otinue in cadem ppozti
otie fumperiextremoy canoem effc propotionem necefle efts :
{Cinecoeclarat equd ppoionglitatem que eft quoties fumptis quotlibet iumerigiad alios totidé

in cotinng ppoztionalirate (e biitibus:cdcludimus vt illog pzoportio extremt ao exfremum:ita hoy T &
extrenu av extremii pzopozticem effe. quiv aiit fit cStinua pportionalitas:iam victd eft.et bec equa s f—
propoztionalitas bifarid formaripoteft pmo virccte:ozviness recto.vt i hunc in mooum dixero:ficut 4 8
aabbita vav e.etficutb go clitae ao f.& ficuta ad c:itao ao f P quoeque propoztionalitatis mods p [ 4
ponitur pzefens ppofitio.  Scto %o formaf invirecte suerfods orvinc.vt fivirero que ppotio 3 4o & 12
begelteao fier quebav cea v ave.crgoque éaan ceasltvavf, pquo quivé equepropoiticalitatis g s W ki




movo fequés ponet ppofitio. Sintergo abe quotlibet numert in ctinua ppoxtisalitate 1 directe
fe biites ao totivé o ¢ fivt ficut fehéat a a0 buita 0 90 e.etficut b 30 ciita e a0 fidico edves e€ ppoztis
cnemaad czvao fund gz § Ppoxtio 880 bica eft 0 90 e.§ pmutatim p tertid huius q propoztio 230
veaeflt bave.etqzdproportiob ad ceaeft e ad fiigif p eaves tertid pmuratim § ppoztio bav etea
et cavb f.quare et que 3 ad O.cum itags que pzopoztio 4 ad v ea fit ¢ a0 Fiergo pmutatim per tertiam
quepzopoztio a ab cieavem oft a0 f:quoo eft pzopofitum, ;

1 , 5 o ; fr ; ,
foNiy g € Si quotlibet numert totivem aljs indirccte pzopoztidales fucring: cxtremi quogs

4+ 9 108 {1 eadcm popouIone popoztionales crunt.
. 6 . 3 R Sitaaobvteadfietbadcved adesuerfoowine propoztionales:vico a ad cvt d av f.Puco eni
P o 1 0% oine 7 infiet,pucnidt g hiet e in f.etproueniat k.per feptima bui?zq popoztioeavfeavemeltgaoh
§ quare 7 que a ad bzeavem cft g av b.et qz © et e multiplicdt f:p octaud d pzopoztio 0 gd ezeaelthavk

grezqbavcecqigfitervineet kexe in fietivék p octaud pzimi alternatim fitexfine: ergoper

octand huius § propoztio d 4o fiea eft g 30 k. Bt p precedétem qeve 3 a0 biira g aob.etvtbav citah

"= 80K.ergovta av c:ita g ad k.etcli propotio § a0 k monflrata (it eades propoztioni b ao frerit igitur
\ vtaabcpopoztiod ao f.quood erat vemonftranoum,

: | S fucrit paunus 90 fecoum:ficut tertius ao quartid. Ptéa paimus ad quintum

18 ; 2 \

t,r(’ ; "\ ficut tertiug ao fextumscrit ficut paAmuS ao fcdm 2 quintd:ita tertius av quartum et
5 z 'i 6.l 4 4 T ’

i b ’e i & A ] fC): me
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@ Sit Pmus niicrus a:(cds bitertius c:quartus v:quitus exfextus f.fitgs 3 ad bficut ¢ ad d.et g iten

av eficut cao f:dico vea av totil b erita cao rotfi o f.quiaenia ad b ficut cav o erit per p2imd huidve

€ bava:ita ® ad c.eriit igif otinue propoztidales vt b av a:ita d ad c.vt a av e:ita ¢ 90 f.dre p vicefimad
primam vt b av e:ita d 4o f.ergo p fextam butus erunt oifictim vt b et e 30 esita © et £ 30 fiper pzima
tgiturhui?veeaob e:itaf a0 of.qzergove a av esita cav fiet vteao b e:ita fao o f. ergo p vice(im3

paimamvra ao b esita cadv 0 Fquoo eft propofitum,
8 CSi fuerit paimus ad fecunoum ficut tertius a0 quartii fuerites pimus maximus:
numerus compofitus cx p2mo ¢ quUarto maioz crit numero cdpofito cx (cdo 7 tertio
4|+ ) 3
a b o

a

@ Sit ab primus numerus:cfeciiv?:o etertius:f quartus.fitgvtabad c:itadeadfetfitab illoz

5

€ quattuol numeroy magimus.oico compofitum exa b et f:maiozem effe compofito ex cet 0 e.cii enim
-5 ab (it maximug eft matoz ¢ feciivo:quare per fcdam buius 0 e maioz f quarto.etcfiveab avciitave
ao f.ergo pmutatim per tertiam buius vt ab g0 o etita cao f.fed cii a b fit maxim? per bypothelim
eftmaio:d e.ergo perfecivam huius et c maioz f.eft itags f illog minimus.efto crgo b vifferentiaab
aocetevifferentia:v e ad f.qzlicut ab av o e:pbatus eft c ad F.7 2 adequatur ¢.7 o equatur fiergoq
Apoitio abad v e eaeft 3 a0 ddetracti fcs 30 detractum.ergo per quitasbuins veabaoo exitab ao
e refiduus a0 reflioufl.grep (cbambuius ciia b fitmaioz d exetid b eft maioze.funtitag b et f maiug
De.quareitex a betfmaius cetde.ata etbfimul per cem coceptum equdtur toti a b.eft itags com-

pofituserab et fprimo et quarto maioz compofito ex c et d e feciivo 7 tertio.qd eft propofitum.

/ @S fucrintquattuoz numeri ppoztionales: quod fub cxtremis continctur cquale
cft &1 quoo pzoducitur ck mMedils.quod (i poducta fucrint equaliaserunt ¢t numers
popoztionales.

L 3o (ub extremis contineri dicitur qB ex extremo inextremum prodvucitur. Sintab cd quattuoz
numert propoztidales:itavt q propoztio a 0 biea fit ¢ a0 v.0ico paimo @ fitexaiv qb fite cqualeed

—=  eiquodfitexbincquod fitf.Secunvo i quod fit ex a in viequale (it ¢i qd fit ex b in ¢ numeros illog

efie pzopoztionales,|Pzimum patet:z ve dOrctum eft ex ductu a in d fiat exet et ducty b in ¢ figt f:quos

—  owoefleequales.Duco enim itex g inb 7 proueniat g.erit per feptimambuius g 3o evt b ao v.0ed

etquia ex a in b prouenit g alternatimex b in g pzouenit g.etetiam erb in cpzonemt fiergo iten per

feprimam gaof vtaad c.cequia veaad b ita cad d: ergo permutatim per tertiaim vea av ciita b ao

D.quaregd av fvt bavd d.etprobatuseft ctian gav e vib ad » quaree et f quoz ad ? elidé numerum

R eft propoztio vna:apinuicem funt equales.quod eft pzimum. PRzeterea vicoficetf avinuicem funt

equales:a b c v effepropoztronales.nam cii e 7 flint equales:ipius § ad eos eft propoztio viia.et quia
vtoictumeltgavfvea ao cet gavevibad vieritaavcvtbao D.ergo pmutatin per sertiam aaob
vicad 0 qd eftnumeros a b ¢ v:efle avinuicem pzoportionales:et feciioum.

4 € Znbus numeris 20poztivalibus g fub cxtremis continetur/ quics ex mevio in fe
“——  dpouatfunt cgles.e2 fialli cdles fuerintztres §ag numen crunt srinue ppoidales.
@ Sinta b ctres numeri cétinue pzoportisalessvico pmo qb fiterain ciequaleefle eiqd fitexb in

2 f

¢

6 fe, Scoofiqdfitexb infeiequalefitei qB fit ex ain ¢ tres numeros ab ¢ eécotinue propoztidales.
‘Rzimam partem pobas per pmam partem precedentis polito b bis aut quécungs numerum ve o
9 equalemb.£t {cBam partem per peeventis feclivam partem:nec vt demdftretur eft vifficultas.

@S fucrit p2opoztio pzimi ad feciioum maioz §s tertii a0 quartumsqui ex p2imo in
quartum pzoducit:matoz cft p2ooucto cx (ccundo in tertium. 2% fi pouctus cx prao
i quartum fit maioz:et p2oponio pami ao fecunoum maioz crit.
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¢ Sitaaob ppostiomaioz & cad v:dvicopmo g8 fitera indmaiugeffeco qb fitex b in cc Seciinvo
f1q8 fitersin® maiusefteo qb ficcr b inc ppoztioné a av b maiozem effe ppoztione c 3o 0, P2imil
patetct duco 4 in O et pueniateet b in cet pueniat f:oico emaiozem effef.Duco ptereabinvetfiat
g.quia §a ino pzoducite Tb in o pzoducit grergo per octauam huius g pzoportioagobeaclt eavg
etqaf fitex binciet gex b in viper feptimd huius q popoztio cad v eaeft f ad g.moftrari eft igiturve
que pportio 230 bicafitead g.et quecad viea fit fao g. Bt pportio aad b pofita & maioz ppoztide
a0 diergo propoztio € a0 g maiozelt pzopoztice f 30 g.ergo per nondhuius e maiozeft f q eflt pmis
Ecouerfo dico fie elt maioz f ppoztionég 90 b maiozem efle pzopoztide c ad v.1Ham quia e elt maioz
f:per nonammatozeft propoztio € 306 § fav g, Zlt ppotioego gea eft g @ ad b.etpropoitio fad g
ea q cao o vtoftenfum eft.igif popoztio g a0 b maioz ppoztidecad © qd eft fcBm arqs rot ppofitii,

¢ Poflitis duobus numens an fittertius cii ilhs continue ppoztionalis:perfcrutari.
@[ Datis ergo duobus niicris ponatur eox quilibet qué voles feciious:qué vuc infeipm:fireliquus
Jpouctum fcdm alique numeret numerus {cdm qué pouctii numerabit erit tertius nilerus inAtinug
propozticnglitateipis pervicelimamfertam adviungéous, Sin reliquus pouctum Bm aliqué numeris
non numerabitiper eadem nullus ipfis aohibebitur stinue pzopoztionslis.

 2atis b nifcris an fit terting a0 aliqué Fm ppoz2eidem Pmi ao (cdm:iucttigarc.

4T Eavem facilirare hec pateat.nam datis tribus numeris ducfecfivoii in tertiiizet fi pzimus numeret
Jouctum Fm aliquem:is fm %‘mm pzoouctum numerat eft pér vicellmiquintam ad quem tertius vt
pmus a0 fecioum fe habet. Zt i paimus proouctum fm aliquem non numeret per egoem vicefima
quintam nullusg tertio in pzopoztione pzimi ad (cBm gdtungetur, ;

Secundi elementoy grithmetices Pozogni finis.

Tlmetus p2imuys dicitur:qui non babet partcm p2cter vhitatet. om:
n pofitusvero qui babet alium numcrum 1pm numerantem. Lomenlura:
biles fiue cdicites vocaturiquos coiter aliquis nilerus numerat. (Lotra
fe paimi auté oicitur:qui a nullo cditer Humcrdtur excepta fola vaitate,
Lermini ppozeionis dicitur numeri mimmi:inter quos inuenityr illa ppoztio
€ Omnis numcrys pAMUS:ad 0¢m quem non numerat cft p2imus.

@[ Ssit a quiciigs numerus pimus:dico g ad quécungsnumey quénumerstelle comenfurabilé atg
coicgneé et ipm et quécuncg alter qué non numersgt efie otra fc primos.IPrimi patet nd fia aliquem
numerd numerat|illi Pm feipm aliquoties fumptum numergbit:quarepe a feipn 7 alten niierabit:
eritvti per viffinitionem comeufurabilis atg coicans abaltey. Scompatetsnamii g gliquem
numerum non numerat nullus numerug veriigs coiter numerabitiglioquin numeraret a:etand effet
primus.quod cft otra bypotbeflim.p viffinttioncm igitur 3 Tnumeris quem non numerat funt stra
{eptimi/et a primus a0 illum quoo eft fcdm.

T @mnis numerus compofitus:ab siquo pmo numeratur,

@ Sit a quictios nmmerus compofitus pouctus exb in c.aut ergo b aut ¢ eflk primus: fic ve eo hétur
propofitum.aut vtergs eft copofitus.qd fi ficfiat crgo b ep v i exfi iten vtergs v et efit compofirusifiat
itep o exfin g.fi itexr veerqs eox eft compofitusihacrone in infinitum numeri decrefcent.qd eft cdera
petitionem et impoliibile:nifi veueniatur tavem a0 numerum quem nullus alius numerabit.oeueni
emus igitur tivem avaliquem numernm ques nullus alius numerabitet ppter hoc pamizqui cum
eritpars partis:ergo et per vicelimameertiam pzimi erit 7 ps totius.quare per viffinitionem partis
nuierabitipm totum quobd eft pzopofitum :

Qmnis numerus aut eft p2imusiaut 3 p2imo numcratur.

@' Mam omnis numerus aut eft p2imus aut compofitus.atqui per precedentert omnis numerus ¢s:
pofitus a primo numeraf.igif ois numerus aut elt Pmus ayt 3 pmo numeratur.qd intéoit ppofitio

« Si aliquis numerus pamus numerum cx ouobus pouctum numeret : necelfe eft
cunocm alterum eotum numerare.

( Sit ahumerus pouctuserb inc:quénumeretnumerus pzimus ¥ (c¥m e:dico numerii prmi o
numerare alteg duozb aut c.£t efto non numeret b:oico ipmniterare c.Yntelligo eni pzimii numerii
pifedm bitertium c:quarti e.quia qd cotinef fub értremis v eterequiieltei B cotinetur fub meo ifs
b etc.ergo perfeciivam partem vicefimequinte (eciivito b ¢ efunt propoztionales. vt que propoztio o
ad biea %l: cave.fiergob fueritmaioz ozetid et e maioz cvtep vemoftratioe feciive (cdi cognolcitirs
Petractis ergo quoties fieri poteritv et c veb et erelinquantur et gieritgs per tricefimam paimive
quota parsvEpartesf relicta fit Oitota pars vel partes g fitc.qpfi frelicta fitpars vicus o fitniierus
primus f efltvinitas,quota ergo viutas eft in o:tota pars geftin c.ergo per feptimd pimi quotd pars
viitas eft in girota pare o eritin c.numerabit igitur o ipm ¢t %o fifrelictus fitpartes vzelt vnita
tes vt oftenfum eft:etrote partes erit g ipius c.capiam ergo vnd vnitatem ab f quefit hizvnd partem
ab gquefitk:7argumentaboz vt prius per feptimam pmuquota parsh vnitas efk av vitota ps eltk
a0 c.ergo per feptimd p2imi Gtaparst ao kitota © 30 c.quare ite o numeratc, ko iomaiozeltb
per(cdas (cdisc eltmaioz e.et q: G Ppoztio vavbegoéeftcav e:f p primd(cBietid que ppozriob ao
viegdéeritead c.quare quota pars vEpartes b elt ao vitota ps vel pteseav ¢, @inivo b reinillas
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partes:manifeftii eft eni cum b fit numerus primus/vna partif b eévnitaté.capio ergoyndpartifib
quefitf:etvnipartiieq fitg:daigif quotaparsf vnitas eft o:totg pars geft ipfius ciergo per fe-
ptima p2imi quota pars f vnitas ad g:tota pars 0 eft ad c:numerabit igiE 0 ipfii c q iterii ¢ ppofiti

P € Sinumerii cx duobus pouctii tertius numeret:ioé alteri illox, erit coméfurabilis
[ Sit a numerus ex b in ¢ Pouctus qué numeret v:dico o alteri numeroz b aut cefle comenfurabi

°

€—

P | Lem.nam ant o eft paimus:aut copofitus.fiprimusergo per peeventé alterd eog numerat/ quare al-
teri eox erit omeéfurabilis.fi c5pofitus:ergo per fecunod huius ab aliquo pzimo numeraf o: qui fit
o ) e.da enumerat O:numerabit etid pervicefimd tertia pmia:quare e per pcedenté numerabitb aut ¢
Y et cil etid coiter numeret d:funt per diffinitioné v et alter duox b aut cquos coiter eivem numerns
¢ A numerat/comenfurabiles:quov intendityr,
4 & Stiptis quotlibet numeris pimis:diuetfii ab illis numerd p2imi effe neceffe eft.
€ Sinta b cquotlibet numeri p2imi:vico alterd ab ipfis efle. Puco'eni numerd paimi in feciioi et
5 Auentatvset tertid in pouctil et puciat eset fi eflet quartus:oucerd ipfil in,pouctii e:etita deinceps
R etquiapziozes femp eriit partes partiiivitimipouctizergo pervicefimd tertid pzimi et diffinitfones
g oés illi numeri p2imi numerabiitvitimi pouctii:cui avvovnitatemset fit totus pouctus f:qui autelt
primus/fices coltabit ppofiti.aut copoflitus:qui fi fuerit copofitus:per fecunod buius absliquo pzi
2 mo numeraf quifit g,et cum g fit p2imus et no fit alids poictoy:mam fialiquis pdictoy : numeraret
f cum numeret oetractii e vt oftenfi eft:per duodecimd pziminumeraret refiduii: numer? fc3 vnita=
8 tem-quod eftimpoffibile:conftat igiF alifi ab ipfis effc numeris paimii,
4 @ Si fucrint Duo numeri otra fe primis @ numerat altey, eft ao reliquil p2imus. -
L Sintaerb otra fe primi ct cnumeret a:0fcob 7 ¢ effe stra (e p2imos:alioquin fi cnumerat b aut
8 9 alius quiciigs b et c:cum ivem pervicefima tertid paiminumeraret a:nd effent a et b contra (e pzimi
D — quov eft contra bypotbefim. - .
,__4' i @R uicung numerat numeros contra fe paimos:ct ipfi (unt gdinuicem paithi g
e @ Sintabnumerdtes ¢ ® numeros ctra e p2imos:a quidécet b ipffi d:vico a beécdtrafe prmos
nam fifint coméfurabiles fit e eos caiter numerds:da ergo enumerabit a etid pervicefim3 rertid pzi
minumerabit c.et da e etiam numeratb per €30€ numerabit ©.n0 (Gt {Gif ¢ o contra fe pzimi:q8 eft
: 7 contra bypothefim. ; :
4 ] € Pumecrus copofitus cx duobus numeris otra fe primis:aovtrigs oy cft pmus °
b——r @ Snt a 2bnumeri cotrafe prmiset copondt c:dico c aovtriigs eon efle pzimb.nam f eft comeniu=
° rabilis vnicox vt nfiero a: numeret igif eos alide numerus vt v:da ergo d numerat c et a detractiiz
>3 €rgo per duodecimd p2imi d etid numerat b refiouii.ng (G igi€ ab stra fepzimi/q8 eft cotra pofitii,

€ Siduom numeroumytergs a0 tertium fuent pzimus:et quier ipfis proomat o

T a0 cundem erit p2imus. L
@ Sinta b duo numeri quogvtergs av ¢ fit pmusserfit o.pouctusger ain bidico d efle pmii av c.njfi

c ¢ cet 0 eliét coméfurabiles:alide eos vte coiter numeraret:qui cinumeraretdpouctii e duobofcsa -
e et b:p quartd hui?cSicabit alteri eoy: q6 p feptimd bui? éipoflibile.nd itaqs cet d fiit omé(] urabiles
@ Si fuerit ouo numeri otrafe pmizq cx alfo i fe Ducto poucif av reliqui erit pm2 1
64 @ Sintaetb stvafe pmiszer a in fe ductus poucat c:vico cefle pmiiad b.capio v equale aset davtey
_ @4 et 0 elt primus av biergo per Peeventé qui fitera in o eft Pmus ad b.feo quifiter ainfe: equat
8 b 9 eiquifiterainosigitur quifit ex a infeeft primus ad b.quob eft propofitum,
8 € Si fuerintouo numert contra fe paimizqui cx cis in fepoucent eriit avituicépl= n
e mi.£2; fi iioem in pouctosducant:ct qui inve Ppoucctur erunt cotralepami. Sicqs
64 1§ Deiticeps fi paincipia in pouctos ducantur: poucti erunt incommenfurabiles.
f—o Sinta etb cstra fep2imizducafos a infe et fiat cet bin (e et fiar 9:dico cd eflecotra fepzimos,
I 5 tem Dico fia ducak in cet fiat ezet b in o 7 fiat fifititer e f € incdmélurabiles atg cotra fe p2imos.
G etfiiterii dureris aine etb in f/quipoucent efle cotrafe gzimos_:et bocquotices feceris ita enenire.
4 5 MWR2imi patet: nam per Pmifia quia 3 eft ptimusavbercfiter ain fesper peedentern c eltpmus gob

a—b— etquia ceftpimus av bee o fitexb infe:per egoem ceft pumus avo quoo eftipaumii. Pzeterea o
vtergsalet ceft pzimus a0 biigitur per decimam e quiex ipfis provucitur eft primus ao b.quia igi€
eb funt contra fe primizet © pzoducitur ex b in fe:per precedentem eetias eft primus ad v.cumitags
vrergs duomb o fit pzimus av e vi'monfiratum eft 2 igitur per decimam f quifitexipfis fcilicerex

 bindettpzimus av e.crita Feicungs ferfes peedat coclude.et boceft (cdm. CEx buius pzima pars
tecognolcif:tetragonos quoy latera incomenfurabilia funt efle incdmenfurabiles,ct ex feciivastef
feras incdmenfurabtles effe quari latera funt incdmenf urabilia.et cStra vemoftrare promptiieft fi
latera funt cdmenfursbilia:tetragonos et tefleras effe conent urabiles. &t fint ab latera comenfy-
rabilia et c terragonus a:ete civs teflera.n tetragonus beet f eius teffera : quia a b (it comenti vrabi

sergo € nilerus cSifer cos numerds qui fitg:quia gnumerat g:ergo per vicefima tertid p2imi ny=
imerat cet eret quia etid g numeratb: per eandeévicellima tertid numerat d et f.(it igif tetragoni c bz
irivé et teffere ef avinnicé comenfurabiles.fep ve bis Ipactenus:quog in fexto huiusvbi de numeris.
tum qugdzatis tum cubis agetur exactiflima determinatio futyra eft,
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fis 11X ;
15 S 0uo tumert ad aliquos duos vierqs ad verungs fuerit pimus: qui ex eis p20

oyatur 30 productumm cx reliqus erit pimug \ f fi

@ Sintabprimiao cetprimtao viepainbfiare s excinvfiatf.vicoeetfefle interfepzmos. ng 4 ‘ ;‘ b i 5
" qevtergnumerus a b eft p2imus ao ¢ per vecimd butus eeft pzimus av ¢, er qziterd vtergsd T b eft p: 8 o o4
pimus av diergo per canoe eelt p2imus a0 v,eft itags vrergs duozum ¢ o méftratus pzimus ad equa el

reper eandem vecimd f provuctus exillis eft pumns 3o e: quod erat demdftranoum,

1+ @S fuerint duo numert contra fe p2imi mino2¢ de maioze aliquotics vctrabatyr ¢ *

B aut relinquetur ynitas aut numerys ao octractum pmus

B @ Sintab et ccdtrafepzimiza b maioz/cminoz.detrabaf g coea b aliquotics: fitgsfubftractus g et 8

i refiouii b,oico b aur effc vnitatéaut effe numex peimii 20 ¢ Pam i b fit comenfurabilis c:fit o illozf - 1

’ €5is menfura.q: ® numerat ¢ p vicefimatertiam pzimi etfam numerabit a.et qzetigin numerat b per a b
nona pzimi numerabit torum a b.nd eruntigitur a b 7 c contra Gelpzimi:q8 eft contra bypothefim., G D

| 15 @LCum fucrint ouo numeri contra fc pami ct minoze de maiozi quoad pdt octracto:
' refiouii 4 pziis detracto detrabatur cotnua boc pacto detractione facta : viitaté re:
[nqui neée clt.gp fivnitas refioua fucrit:pofitos niieros incoméfurabiles ¢é suchiet.

€ Sint ab duo numericotra fe fmi:a maioz et bmiozvetrabafqsb ab a quoties (v fieri pot et relin

quat c qui detrabaf quoties pét a niiero b.7 ita continueboc pacto detractio quoad pat. dico peimo ja
tanoerelictii tri vnitazé.vico fcdo g fi hoc pacto cotinuata detractise relicta fit vnitas vatos niieros

effe cotra fe p2imos. Jozimi p3.nam detrabaf b de a quoties pat et relictiirefioud fit c: ipm crelict

minue € b.z piprecedenté aut eft vinitas aut nierus pzimus a0 b.fi vnitas coftat qB ppontE.fi nierus

pinug a0 b vetrabo {pim quotieg poffus ab iplo b ¢ relindtur min?c q8 fir 0.quoddde v per Peedenté

fikr eft vnitas qut niierus pzim? 8o c.finfierus pmus av ¢ (pm detrabd ab c:quare aut femp decrefcet

numer? danvo minozé ad pzimb Fm exigentid pcedétis:aut relingtur vnitas qd et pAMI.Scdm p3«

ndfi aetbfunt csméfurabiles {0é numer? niierabit totf 7 detractii,quarep duodecimd primiivé nu

merabit re(iouii numerus fc3 vnitaté qu eftipofMibile.qBquioé vt clarius peipias fic ofivera.fig etb

(int pméfurabiles d:ergo eos coirer numeret:fubftrabat e b ab a quoties pot et reliquat ¢ff cfat vnf

tasg cinumer? ® numerct b nierabit oém numeratiiab b p 23 Pmi: quare totil detractiiab g 7 hiierat .t
etid a vt pofirii eft.ergo p duodecimd pimi © etid numerabit refioud (c3 ¢: numerus fc3 vnitaté qi eft b
ipoflibile.z(i cfit niier’q: o niierat totii a e detracciive phatil é:ergo p duovecima Pmivetidnume

rabit crefiousi,vetrabaf ergo quoties pot ¢ veb # relinquat e, fi e elt vnitas argumetare vt pzius nu

merf 0 numerare e vaitaté.fivero e it nfierus confilr o ipfum numerabit. et fic Pcedevo babebis @

Qiiciig vabiturvnitas ipam o numerabir:qd eftipofiibile.Et exbac veméftratione elice i duog omé

furabilii alter ab altero quottes pat (ubitrabat (it refiduus refioud tllis effe comenfurabile,

16 LRatis vuobus numens coicantibus:marimii eos numeranté nucnire,ynoe mani
feftii eft g 0is numerus duos quofcunas numeris maximii cos numeranté nijerabit

L Sintabouonumeri cSicantes:a mator et b minoz ppofitii eft magimfnamey ipfos numerdtem b
iuenire.Si enibnfierat a:cib (e erid numerer ipfe et maxim? eos numerds. finguté b né numerat.g g
detrabaf b ab g quoties pr etfitrelictus c:d fi niieret veriiqs ipfe é npmer?® petitus.find nieret derra & T
Rat ergoirericabb quoties ptet fit relictus © q eritminoz c.fi numeret otriig b 7 a ipleé petitus, S
afino numerat q: nd vecrefcetnumerns fi infinitf necs vecumbef av vnitaté:qz per peeventé aet b e
effent cdtra fe primi tanoé veucnief ad aliqué qui aft relictli numeret qué Ppiima habebim#?vicoips
efie magimi numex eos cditer nu meranté. nd(1eomaioz ponaf s accivet p duovecimd pzimi mgiozé
numerare minoté:qd eftipofiibile. £x boc cozrelarid ¢t notum.ponif eni a b numeri coicantes ct b
minoz fubflract? ab g quoties pdt 7 relictus cret c fubfiractus ab b quoties pot 2 relictus o dfubltra
ctus ab cnichilrelinquar:q iveo erit maximus numeris a 2 b pet phremset fit g coiter numerdsa b.
vico g nfierared maximii numeranté.fi eni g (it ivénumero o: cuin ois nuINErus f cipmnumeretetii
deeoverum eft popofitd.fi eftalius ab d né erit maioz v, nd o nd elet marimus numerus numerds
8 b verdi potius g.eritergo minoz ve neceflitate:qui da numerat b. ergo p vicefimatertiam piiming
merabittotum detractii ab a,7 cum erid pumeret a:per duodecimd pzimi numerabit refioud ¢z cum
numeretc per vicefimstertiam pzim{ numerabit torum detractii a numero b.et cum numerce biergo
per duovecimdpziminumerabit refioui (c3 viquov elt pzopolitum. !

17 Propofitis quotlib3 niieris aviucé ppofitis maximil cos coiter niieraté reperire, b

 Sint ab cquotlibet nicriavinuicé spofiti ppofiti eft marimi numex eos nfieranté inuenire, Jn <
uenio eniper peevcnté maximi numerdre a et b d fit 0.4 fi numerat c:ille € qui petif alioqui fi ddbis TSI
maio€ gecivet p duovectmid pzimi minozé numerare mafozé.fi alit dns numeratc:qe ergodcungsny G
merata b eniierata b.z deungs nierar a b p cozrelarifi precevétis numerat ® magimi nuteg eos ny | )
meranté.ergo 0 7 clfunt omélurabiles.inuenio ergo p preceventé maximi numey numerantéc 7o §

fite qué vico effe maximi numerantéa b c.na fifit quiciigs aling maloze cos coiter numerds: fs (it f,

daergo fnumerata bp cozrelarii pzecevétis numeratd marimil eos numeranté.z danumerato et

etid ¢per pofitizergo per ioé correlarili numerat emarimi cos neranté, atf ponif maioz enfiergt

1gif maioz minozé:qd et ipoMibile.relindtur igitur e clemarimi numeranté 3 b ¢ et propofitii,
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€ 2uilibet duo numeri in fua propostione minimi:fune contra fc p2imf.

@ Sint a b ouoniiert infua pportionemimi : vico eos effe contra fe pmosma (i fine spofitt (it cois

eox méfura cd nierct a Fm © et b Fn e p feptima(cdig ppotiovadeeaelta avb.atchofitminos
¢t eminozb non erant a b in fua ppoztione minimizquod eft contra pofitum,

CRumeri quilibet in fua pzopoztione minimi numerant quoflibet in cadeth p2opoz

tionc (umptos 1minoz minozé T maioz maiozem equaliter.

@ Sinta etb mimi in fua ppoztione:a maiozb minoufinte eiufoé propoztionis ¢ dic quivématozd
minozdico anumersre cetb numerared equalif.nd q:vta ad b ita cad dergo rplemmml:i per tertid
feciiof vt g a0 ita © 30 b.quota ergo pars vel ptes eft 3 ad ctota pars vel ptes elt b av v, fitota pare
conftat ppofitd 3 equalF nierare c b numerare v.(i tote partes ergo P triceflima paimi qz toties erit
aincquoties b inv.et quota pars vel pres a remdlerint in c;tota parsvel ptes b remanebiitin v.fub
ftrabo ergo quoties poflum a ve ¢ 7 detract?(ite et refivuus f.fimilif fubftrabo quoad pofflum b de®
etoetractus fit g T reffouush.qzergo a niierat e: 7bnumerat g equalif atq Fm eunvénumerd.ergo
peroctaud fcdiqueproportioaaobea elteav gergo 7 q propotio cad b toriug av totfiteaeftearg
oetracti a0 Derractil.igitur p quintd (ecundi § ppoztio cad ® totius ad toums: ea eft fao b refiouiad
refioufi.quare iterum q pzopoztio a ad b: ea et fao h.atcom feth relictafintminoa a 1 b:noerant
{tags a et b in fua pzopoztione minimizquod eft contra hypothefim.conftat crgo quofclias in (ua pzos
poztioneminimos ceteros vt oiceum eft numerare.

€ i fuerint ouo numeri aoinuicé p2ami ipfi crunt in fua ppoztionc minimi.
CSint aetbnieri adinuicé paumiza matoz b minoz. dico eos in (ua ppoztione effemimosg. ndfifint

alif 4 fint in illa ppoztione mimizfint ergo tllic d:qz ergo ¢ © funt in iila ppoztione mimi p pceventé .

numerabiit quoflibet in eadé ppoztione minozmino€ 1 maioz mafoé equalif, nileret ergo cnumey
afcdm e 7o numeret b fecunofi eunoem numerd e manifeftii et ¢ enumerabitaetb: quarend (unt
8 7b contra e pzimi:quod eft contra bypothefitn.,

@ Pofitis duobus numeris contra fe pzimis i alter oucatur innumex qué reliquus
nd numerat pzoductus quoas ab cooem ton numerabitur.

- @CSintabnumericontra (e pzimi et 3 ducatur in c2 pouentat d etb nd numerat c:vico bnd numes

rare 0. Siergo bnumeret d:inumeret ergo ipfum $m e intelligo prmb numerii a:fecundiibs tertiiie
et quarti c.qz ergo qB cotinetur fub extremis 4 ¢ equii eft ei quod catinetur fub mediisb e, ergo per
vicefimdquintd fecundi que pzopoztio gadbzea elt eadc.qzergoa b funt pzimi per p2ecedérem funs
in fug pzopoztione minimizergo per ante precedenté a numerabite: ¢b numerabit c equaliter: quod
eft contra bypothefim.pofitii enim eratb nd numerarec,

C Si numerum 3 ouobus p2oouctum tertiug numcret: ioem alterum eousm nume:

rabit aut eritvtrigs commenfurabilis. _
€ Sit a numerus productns ex b inc qué d numeret:dico © numerareb aut caut efle verin comenfy
rabilem.Si eni alveri fuerit incomenfurabilis vt verbi caufa b: ci ergob ¢t dfintcontra fepimizb
i ¢ producat asergo per precedenté fi Vs numerat cnegs quivé d numerabir a. at pofitus elt o nume
rarea.numeratigitur o alterii cox. Sittag vni fuerit incomenfurabilis neceMario numerat alterii

ipeo verigs incomelurabilis eénequit § fit ve autnileret alterii aut vtrigs fit omélurabilis 7 ppofiti.

« Putheros minimos:fm pzopoztioné numeroy aflignato:ii perferutari.patetcp €x

boc marimii ouos nuthcros cditer numeranté: Pm mimos ilhius ppoztionis nucrare
€ Sint abin aliqua ppoztione:popofitii eft mimos numeros ppoztionis a ad b reperire.autenim
a Tb funtcoutrafe gzimt et tunc per vicefimd buius {lli funt in fua,ppoztione mintmineqs alif qrenot
funt.aut funt capofiti 7 eunc per decimilcrtam hui? quero marimi numerd eos numeranté qui fite
nifieretas a Fm vietb fm e.p feptimdergo (cBieadéeft ypotioaavb 70 ad edico ftaggDereellemi
mos nfieros in illa ppoztione.fienifincalij fint f 7 g:q:f et g funt mimiinillg ppoztione.ergop veci
mdnond buius numerdt a b:maioz mafozéz minozminozé Fm eundé numerd qui fir b.ineelligo ergo
quattuoz nileros:c paimii:f fecunofi:h tertiug: etd quartdi.qza cotinetur fub extremis cd:7ivé afub
meviis Fhsergo p vicelimdquintd fecundi § propoztio cad f eaelthy ad v.ergo pmutati per rertid (cSi
eadéeft ppoztio cav hetfadv.fedf pofit? et mioz viergo et cmuno: b.tiiclic ceft maxim? numerus
numerds a b p bypothefim et b pofitus eft ctid numerare absergo b p cozrelariii decim cfextebuing
numerabit ¢ maioz fc3 mino:é quod eft ipoffibile.nd vabaitur irgitur alijabipfis o einilla ppoztione
minimi quod eft pzopofitiizet in hocetiam correlarii notum eft.

@ 2uilibet oo numeri minimos numeros fuc propoztionis maloz minoze ct minoz
maio:E multiplicantes: minimi ab ipfis numeratum pzoducunt. E£x quo conftat mi-
timum qué duo numecrant: quélidbet ab cig numeratll numcrare,

@ Sint vuo niierta bmultiplicites ¢ mimos fue ppoztionis maioz minozé minoz maioxd :vico
ipfos minimfi ab (pfis numeratii poucerc. 3 q: ficut 3 ad b ita c ad Oz ergo per vicefimdquinta( [2+]1
qui cotinctur fub extremis ad equuselt ci d continef ubmediisbc qui fit equem dico efic minimi
ab {pis numeratii.Si enifit alter eltoergo ipfef quéa Fm gpoucatctb fcSmB.pofitis ergo ozoine
fminis a b b g:q2 qui cStinetur (ub extremis 8 g equat ei qui cStinetur fub medils bh.ergo per vice
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fimdquintd fecundi d propotio g ad beaelth ad g: quareet § c a0 . et qza poucit efcdm d et iveni
a poucit fF(cdm g.ergo p feptimd feclivi q pzopoztio © ad giea elteav fuat cii cadd ficuth av g:ergo
pmutaninficur c4d biira © ad g.quare ficut cad iita e ao f, fed cnumerat b per decimanona huins
ergo er enumerat fzet f pofitus eft minoz e.numerat igitur maioz minozé:quod eft impofiibile T pzos
pofitum,.£t ex mooo vemonitrationis patet cozrelgrium,

25 @ iPropofitis quothbet numerisiminimii ab eis numeratii inueftigare.

€ Sint ab ¢ 0 quotliber numerizquox pzoponif minimi ab ¢is numeratii inuénire.quero piimmo mi B
nimf quemnumerdta etbi@ fi a numeratb certii eft b efle minimi ab eis numeratii.etfiaetb funt
cotra fe primi duco vni in altcril.et qilli funt pmizergo p vicefima bui? erfitin fua ppoztione mimi "
p precevente igif pouctus ab iplis erit mimus qué numerabiit.at (L ipli Fuerint coicantes fumo per e
peeventé minimi qué numerdt d fit eiet confidr capid minimi quénumerdtc e § fitf et minimi qué P e RN P
nuimerdtd f q fit g qué vico e€ minimit numey qué numerdt a b ¢ d.numerabunteni eum p 23 primi. :
4t @ 10 pumerét minozé p3.na fifir vabilis nlierus mino: g qué numeratabeoficilleb: qzergoab
nuttierdtB.ergo p correlartii peevétis e mimus ab eis numerat? niierat b. et qz e 7 cnumerdt hiergo
p ivécorrelarili f mimus ab eis niiergtus nilerat her qz f niierat b er d pofit? el etid ipfum niterare
ergo perivem cozrelatit g mintmus ab f 20 numeratus numerabitb.at b pofitus et minoz g:nume
i ratigitur maiozminoé:quod eft impoflibile. T ) ‘ Wi
16 CSUMmmiG numey a quothber numeratum aliquis p2imis numerct:cunde quog
aliquem tllo2um nuimcrare necefle cft. '
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@ In vuob? numeris io facile ppenvif. Sint ergo a b duo nierizc mimus ab eis numerat?: et ® niié Db’
‘ rug pinus numerans ¢:vico o nilerarea vel b.numeret eni 3 minimi numeratf ccdm e: ergo per 14- 8 s T
p hui?e et vnus mimox ppozticis a a0 bnumerds b.tiic fic © nuriler? p2im? niferat ¢ pouctdi 3 duob? ¢ :
niieris a et esergo P quartdbuius onierat alteri numerox a aut e. (i a coftac Ppofitzfi e frioé. ni p o i
vicefimaquarta nunterabitb. $n pluribus afit confilr ofteditur. Sinta b cquotlibet niieri ® mimus :
ab eig niicratus:enilerug pmus numerds d:dico enterare ab aut c.capio eni fm exigentid peevétis P
mimii numex quénumerdrab d fit fier mimd numex quénumerdtf c qué ex pcevéti manifelti eft eé o AU
Detnitereccmimii ® {cdm g q per 24 buius eft vius nileron ppoztionis f av ¢ et § numerat f. Lun a b c &
itage e numerus Pmus numeret v pouctii ex ouob? numeris ¢ giergo p quartd buius e niierat alterii h— g :
numerox ¢ g.fi mamerat ¢ coftar poofitfi:fii numerat g ergo p vicefimaquarta numeratf. q: ergo feft S S

mimus numer?qué nuimerat a b.uderet ergo g minimi f (cdm b § per fepe Mumprd vicefimdquartam.
hui?eritvnue mimoy ppoitionis 3 a0 b ei numerds b,cum ergo e pbatus fit nierare f povuctii ex
duobus numeris 4 Hiergo per quartam huius numerat a gut b.fi numerat a conftat pzopofitum.fily
itiog.nam h numeratb: quare eper vicelimatertiam pzimi enid numerabitb: et pzopofitii,

e

7 CRum fuering quotlibet numeri a0 aliquem p2imi ; ¢t minimus quem numcrant 3o Bt e
eunoem ene pamus, ‘ 3 .
o € Sinta b cquorliber numeri p2imi ao 0:ftqp e mimus numer? qué numerdtab cioico e efle p2imis | S
B A0 0.nd fiv eft comélurabilis av ezergo eft alids numer? cos cditer numerds 4 fit f. Sieniffitnicr? i o -

Pmus cii nunrerer ciergo p feedenté niierabit ab aut c.et ¢ erid nileret ©nd funtergoabcPpmiao o
qs eftcontra bypothefim.at i f it niierus spofitusergo p fcdam buius fab aliquo pmo numeratur
q fit g:qui p vicefimatertid p2imi numerabied et e:qz ergo @ cft primus 7 niierat e, ergo P precedenté
nfierabira bautcer etid numerat v.né funt igitur ab et c pzimi 3o v:quoo eft contra hypothefim,

28 @S umatur minimus numerus qué numcrant aliquot pzimi numert aflignatizali

ab illis numcrum pami: cunoem numerare impofiibile cft. 4D : Wi
£5itemimus nierus quéniierdta b c quotlibet nieri pmizdico nullii ipfie Pmii alidi ab ipfis nije-

rare e.nd (i oaref altusvro:qeiple nfieraret ergo P25 nilerarct érld ab dut c:qd clt 3hypothefims e |4

19 @CHumerii mmmizp2opofitard ocnoiationum partes babenté inuchire, 3 -3 f é
@ Sipropofitarfi partium vt verbi cd vinins fecivetertie quarte  fexte ppofiei it miniti nomey U 38 %
pres illas biitem reperire.capioa bc v niteros partes illas venoiantes quon mirus abeis nfierat? © 4. Iy 3
fire:niieretqs a mintmi efcdm fiet b euné fcdm g:et c eunvé fedm bia v eundé efcom o, alternatiim O

ergo p octaud primi £ g b lz numerabiite fin ab ¢ d vatos niferos:erit €rgo in e partes denoigteab g
b ¢d qué 2 oico effe minimii in quo ptes tlle reperidtur.q enipartes illas babeat:iam notd eft: feo i
né fitmimus fitergo illelminoz eo filas babés:t cing partes ab illis denominate fintm no pserunt
crgo alterngtim per octauama b c 0 partes | denomingte abmm o p.nderatergoe minimus qué nz
merabanta b cd.nam lponitur mino:quod eft contra bypothefim.

so @ Sumptis buob” numeris contra fe p2imis quozi minoze 0c maiozt quoad poteft
octracto refious fit vmtas:multiplicem cuiuflibet eo2um qui fuper altcriug multipliz
cem:folam apponatynitatem reperire.

€ Sintabnlieri otrafe mizamaiozbmiozsvetractoss boea quoties pat reliquaf vnitas: ppofiti
eltoare mitiplice av a:fola vnitate multiplicé ao b fupanté. vetrabo ergo riapofium b priale vetos
taliae(itrotus vetract? g priglis:d quivéeltivé aut m Iripler av b.et fit crelictavnitas zabvoao b
vnitaté q fit d.et Oucoa totld in b o 7 pueniat e qué manifelti eft ¢ multiplicétotalis a, IDetve duco
b2
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apartialé eunvéfcs gut moltiplicéad binb oet pueniatflz qué manifefti el p 13 primi eemitiplicé
a0 b ptiale, Deifi duco cvnitatéinb o et veniatlz g d qz vnitas in quécunag numer ducat il poucit
efteilis b 0:fed b o fupat b fola vmtate.crgo 12 g (uperat b fola vnitate. Dane igit vemo q fith g tiic
aggregat? Fl et mitiplex ad bifed aggregat? f1) fuperat rotil f g fola vnitate by g, feo cii f & fiat ex O
ctu g partialis Tcinb o equat e fit ex ductu a totalis in b o per decimd primi.at vicei eft ¢ cé multi
plices av 3 2 fh multiplice 30 b. iGIf emultipler a0 3 equalis quivé f g fupat £ b multiplicé ao bfola
vnitateqs erat demdftranoii et propofitii quo aovnd parte.Sed rurfum demsftranoi eft vabiléelie
multiplicé ad b 4 fol@ b3 vnitate fi uper multiplicé 30 a:aufero vnitaté ab b totali d (it d et duco b par
tiale intoralé g et proueniare manifefts eft e e multiplicé 3o a.et ducoiterii b partiglé in g partiali
equali gut multiplicetotius b et proueniat f g manifelli eft f g efle multiplicé ab totii b.oeinve duco
boincvnitaté 2 fiat g b quiqz quicligs numer? in vnitaté ducaf feipfum poucitg b elt equalis totib
quare totus fh eft mitiplex 30 b.Sed cfi per nond p2imi q3 fitexb ptialiingcequef eid fitexeovéb
partigliinaerinc:zilleq fitex b prialiin azetb totali in c foldvnitate fuperaovarilli § fitex b ptiali
inaetin c.fedrurergo g multiplerao bcs fb dfitexb partigliing et b ptiali in cz fold aoder vnitaté
(uper e mulriplicé a0 a qui fit ex b partiali in a c:quoo eft fecundi et totum propofitii.

CPropofing duobus numeris cotra fe primis:multiplicé cuivflibet coy inucthgare
canus 9o multiplice alterius oifferétia fit 0ato numero equalis . :

Sintab duo niieri contra fe mi quox cuiuflibet inbemmur aflignare multiplicé cuius d2igao mul
tiplicé alteri® fit ato nfiero 4 fit cequalis.capio fm exigentid pzeceoétis multiplicé a 4 fit © et multi
pliceb q fit e aovés fuper multiplice a foldvnicaté z multiplico o per ¢ numey vatd et poucniatfze
P eunde cet pueniadt .7 qz tifi eft cin e Grum cin o et vnitaté per nond pzinii 7 ois niterus in vnitaté
{eipm pzoducit.ergo 02ia g a0 f eft nilerus datus c.et cfi a fit parsoetvops fizfilibparsczeparsg
ergo pvicefimdtertid pzimi g eft parsfet b ps g.quare fet g multiplices funt 3o a b int quos niierus
afiignat? eft vzig.et pofies filF p pceventé capere multiplice a 4 fi upavveret vaitaté mEtiplici ipius b.
oeinve geevere vt Oictii eft Leterfi fl minoz quoties pot ve maioze vetract” nd fola relinquatvnitaté
feo viterioz fiat fubftractio quo min? per peeventé operari pofies hoc mé poteris operari. ®atis eni
a b nfieris contra fe pmis et c numero cut fir capiéoa veia multiplicifi equalis et vetractob ab a quos
ties potremaneat D ero vetracto ab b quoties prreliqu? fit e:7 e vetracto ab o quoties pot maneat f
et qzranve per decimiquintd buins relindtur vnitas fit ergo vtoetracto f ab e quoties poterit relin:
quat vnitas.f crgo multipler 3 debet avoere f] up:a multiplicéb fumo glterii extremor qui eft in fity
ipariab a vt fet fumaf b multiplex eius g avoat vniifi uper multiplicée 7iquo (it f fm g oucafgs g in
vetfisth 1z g avvet (uper multiplicé e viitaté: Qi g in © Htum in e vel eius multiplicé 7 in f. pempto
ergo vno dely Lzremaneat m L2 vt fit m et vnitas equale b fite e in m 12 fim | q ouctus inb faciat n: cui

. @odito vo fias o qué numerabit d eadé rone 2 fit ve (cdin P d ductus in a faciat r: qui filF aodit (uper

multiplicéb qui fit q ynitaté,multiplico igif r et q percnumex dathi et pzooucitur s 7t 4 erunt muls
tiplices b # a inf fe0zias Fm c numey aMignath f crudtes, Lertif eleméron avithmetices Yozoani finis

3 fucnint quothibet numeri continue pzopoztionales :ouo et duo proximi
erunt commenfurabiles .

€ Sintab c v quotlibet nferi continue p2opotioalessvicoa b effe comenfurabiles. Tté tbe etco.
Sienianieretb manifeftiiefta etb effe comenfurabiles.et qz popoztioagobeaeltbadczcavd
fveo b niterabit ciet cniierabit ©.quare cdftabit propofitiiza b:b cic biefle coment urabileg.atfianon
nieratb:q:ipofiibile eft tfic a er b e in fua pzopoztione mimos.nafi a et b effent in i ugppoztione mi
uimi effent p decimaoctaud tertij avinuicé paimizet per vecimdnonas numerarét quoflibet in fug pio
poztione:T qz q popoztio a a0 bies et b 3o c,a ergo nileraret b pmus cotra fe primii qB eft ipofTibile
etetia oppofitii pofiti.ng eruntergo g et b in fua ppoztione mimi.capia ergo p vicelmatertias tertif
efmimos inills ppoztioned per decimdnond eiufoénumerabiit ab Fm eunvé numeri cqualf ve Fm
gevconfifr b c et co funtigif ab:b ¢z ¢® adinuicé comenfurabiles: quoo eft propofitil,

CSinieroy cdtinuc ppoztionaliii ouo crtremi Fucring cicantes erit nicrus coiter

o¢s humeras maximulos 4 oés numerabit erit maximys crtremos numerds. £x boc
coftat ¢ fialiquot ppoztionales inf duos coicantes ceciverit:totioé inter Viriics coy
cL Maxumi numeri cos coiter numeranté cadere neceffect. Palags fit ctid marimos
quibinos z binos numeroy p2opoztionalifi coiter numerat effe coftnue ppoztidalcs

CSintabconieri astinueppotoales guog av ectremt fint coicites:vico pro aliqué eflfenumeri
€08 os coiter niieranté.fcbo maximi nilex 0és numerdté effe marimi numeranté ectremos. £i eni
ppeeventéa b cSicent 2 filk b cet co:capio pis tert marimil numey numeratéa b g fit e:z maximi
niierantébc d (it f.etmaximf nierdté co d (it g.ponogsh Iz mimos in DpoztiGea ad bet pers tertif
etrgeiufoZef g numerabiit ab cfm hiet g nfierabito fm lz.fumo ité mayimf numeranté e £4 fitl 7
maximi numerantéf g d fitm:per vicelimatertiam tered I nfierabit e 7 m f $m b.etiteri Inderabitf
Fm k zm numerii § (cdm k.per.ro.tertij et L 2 m funt dinerf niteri gb bk.ndfiioéeffent]) tniepoous
cerete 7 Lz infepiodnceret s 2 b inepzoducitaetlz in gprooucitd Th lzper .I8. tertif (unt contra e
prmi.erfitergo a © per suodectmd tertii cotra fe primi qd eft contra hypothefim.funtergolzm alif
abh .z ergo b lznumerdcl et m equalif:numerét ergo ipfos fc83n q per.a3.tertif et marimus cos
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nuimnerds qui 7ivéh per.a3.priminumerabita b ¢ v: q8 eft p2imii in pzopSneintentii. £¢ per vecimd
feprima tertii nerit inuftus marim?numerns numeras abcd aliodnp cowrelarifits accivetmaiozé

“nymeznumerdreminoé.zqeh oenoiatninlzlineiergo p 23 piminierus d fitexh in (e quifico

ocnoiarnine, Tq:h erid venoigt e in g:ergo p eandé 23 numerus quifitex R thod fit q vepomingt
nin a.ereadvérone qlz oenoiat ninm etmin g, ergo per vicefuma rereid pzimi numer? quifitex lzin
fequifit p denoiatn in g:et eid q: 12 Denominat g in 0: igif per eandénumerus d fitexl2inp Quificr
venoiatn in o, numeratigiturn numertia fcdm q et numerd o fcSmr. et qzb L2 fune goinuicé primis
ergo per vuodccindtertii q etr funt cotra e pzimi:quare per vicefimd eiufoé infua ppoztione mimi

*  Aper correlarifi igitur vicefimetertie einfoé q et r numerabfit a 7 0 (cdm magimi numex humeranté

aet d.eftigitur n marumus nierus nuMmeros 4 0 ertrenos numerds quod elt fecunof. JR2imi cozre=
lariii hinc cognofcif.nam qz ivénumerus b in n le:pzovucitlea, ergo per feptimdprimia el nerunt
cotinue ppoztionales.7periveéqilinnm gpoducitm g o:ergovogmn eriit continue ppoztionales
quareficut inter 3 70 caviitb couo mevii ppotionales (ilk inter g Tn caviit oo el. et tniter 02 n.caz
ount g m duo mevii ppoztionales fc; totidé mevii ppoztionales inf vuos coicantes et tottoem inter
vtrfigs cop et marimii eos coiter numeranté:qo eft p2imf cozrelariii. (cdm vero bine fit notii.nam qz
pbr vicelumdtertiam tereii ¢ decimdnonamb ineinfetin g poucitab c. ergo per feptimam fecunoi

“abczefgluntcitinne ppoztionales: qb elk fecundfi corelarium 7 propofits.,

4L Humeros diuerfarum popoztiond fumere : quoum marximi comuniter binos et

binos numerantes fint continuc popoztionales. : : -
@ Sintab nileri contra fepzimi:a minoz ct b mafoz za infe pducat cet inb pducatd 2bin fepzo-
oucate:per feprima feclivi q propotio aao b ea eflt ¢ 4d v.et p octaud eluldé irerii queppoztio aavb

eacft © ave. funtergo cd ecotinue pzopozticales.ouco § a in cet fiat f 7in 0 2 Aat gerites p feptimd _

feciipi gaof ficut® a0 c.quare zficut b ad a et qz2 g propoztio 2 a0 b ea eft ¢ av diergo per 25 fecundi
qéfirerainvequielterqdficexbinc.atqdfitexra ino pofitd et efle g.quod ergo fitexbincelt g,
ctqs fitexcina eft fergo p correlarid vicefimetertie tertii ¢ eft marim? numerus numerds £ . Prem

“duco © in e zpueniarh:qzergo v in a poucit g: 0 in e poucit h.ergop feptimd (ci g pportiocava

caefth ao g:et poportioead andeltvebav a.nde 2 b totli(c3 et pars equarent: guov eftipofibiles
ergo ppoztio b ad g nd eft ppozio g av f.Jté qr a b fune cotra fepmiereproducifexbinfe. igifep
vioecima tertij elt pmus go d.funtiGif ez a in fua ppoztione mimi.at o niierar g fm a7 idé o nilerat
b Pm e.igif p cozrelarifi vicellmeftie ftij  €marim? nierusnumerds g et . fumo ergo L2 p2imiigo ®
etmafoz 0 in alia quivé ppozrione P b avact® eavaz ducoipmlzine er pueniacl. qiergocind
facith et ein [z Facit I per feprimafeciivi g ppoztioli ad begeltlgo h.atppoztiol2 4o o pofita elt alig
a ppoztidebavacteava.ergoéaliapgaofethav gerqrlzofunt srrafepmizioin fugppoztione
mimi z numerdt b | fm e.eft1Gif p i0€ coerelariil 25 tertije maxim?niierus numerds b et L{fipti funt
tg fg b I numeriotuerfay ppoztioni quon maximt ¢ v ebinos 7 binos coiter numerdtes funt stinue
pzopoztionales:quod elt pzopofituni, ' fd A i sy
CSi numeroy continue ppozeionaliut ouo crtremi funt contra fc p2imiierunt oés
illi in fua popoztionc mnimi : : i
[ Sintabccotinueproportionales quor a ¢ clint ¢itra fe p2imi:vico tresniieros a b ¢ éMe miimos
in ppoztione aavd b.nd i fint tres miozes fint v ¢ f: q2 p vicemapzimd (cSi et equa pzoportionalitaté
q p2opoztioa av cea eftvao fera vcp bypothefim funt contra fe primi.ergo p vicelimd tertij funt in
{uapportione minimi.numerdt ergo numeri a ¢ per vecimanonam eiufdénumeros o ¢ finaiozes fi (5]
minozes quodeltipofiibile. 2eiEaTin 3 ' 20 15
€ St quothibet niicn fucritin fua,ppozndc mimi:Aplos ouo extremi criit otra fe pmi

@ hecelt cuerfa feeventis, Sinrergo ab cin fi uaﬁspoztione minimi:vico get cefle contrafepmos.
catte ecunddhui? eos ofs coiter numerds d 1t d quos
q:a bcfunt tres niteri inequales:niterabit fm tres viuerfos niieros numeret ergoafmesbfmfet
cfm g:per feptimi fecunoie £ g funt in eadem popoztione cum a be et cii fint minozes a b e vipote d
fant eozum partes nd funtigitur a b coari mintni:quod eft contra hypothefim. -
CTumeros quotlibet fm datd pzopoztioné minimos iuctigare. i manifef erit
cxouoy inaliqua ppoztione ninimox: p2imo in ambos et [ €00 In festres, et ex eodé
pmoinillos tres covéas fcdo in tertiii: quattyoz prinus cnafa illius ppoztiots mi:
nimos. fi p2imi boc pacto in omnes oucere pergis et fecunof in viami:quotquot

hibucritin aliqua popoztione mimmos efficics.
4 Jllius ppoztionis mimi p vicelimarertid tertif reperidtar § fint ab:duco ain fe Tpuetilatcetdin

- b7 pueniato etb infcetpoueniate per feptima 7 octaud fcbi tresnliericoe erfit continué ppoztio

nales et p duodectmi tertif eptremic e funt ctrale pmiquare per quartd hui® illi tres niieri (unt in
fug ppouone mimi.Fréouco ain oésillos et prouenidtfgly 2 bineetpueniatlz z eavéronef ghl
funt corinue ppotionales etextremt f 2 2 contra fe pmi eralli qrtuozin fua propoztione mimi.ethoc
Pprocellu quingsfex (cpté et quotquot voles reperidtur.Lorrelarii eemé oemalgrationis cognitiefts
TSl numceri cdtinue ppoztionalesin fua pzopoztione Fucring mimi : quotciqs inter

cxeremos fuerit medij LotdE inter viriop cxtremoy Tynitaté ppoztivales eé sucnict
b3 :

“.
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{Sintab confieri cotinue pzorFozcionalea in fua ppoztione mimi: dico quot fuerint thevf cStinue
propozioales inf 3 et © totivé efle medios ppoztionales int a Tvnitaté et torivé inf © 7 vnitgré.nd qz

g ——b ¢—— —p R pimdbui*dlibet duo niieri pzoximieriit coméfurabiles fumo maxios binos 1 binos numerdtes d
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fint ¢ f g qui p (cSm cozrelarii fcSe hui? eriit cotinue pzoporionales 2 fumo marios flloy magimoy
duos et duos numerdtes 4 fint b lieritgs R 129t 3 30 b @ p vicefimdtertia terti numerdtef et f gPm
mimos illius p:opoztdig.at cii e numeret aet g nilerct © 2 finta et © p quintd huiscontra fe pmi eriit
ergo e Tg P octaud tertlf contra fe pmi.et gaveéroneh x l:funt coera fe pmi. iveoms in (ua pzopoztione
mimi.p cozrelarifi igif vicelimeftie tertf entierat g fcdmb et niierate fcSm b. et ité g niierat 0 fm
ketlz gfcdm le.quoties ergo p viffinitioné efus qB eft numerdi p alid multiplicarivnitas inh eth in
€ 7ein a.et filr quoties vnitas in Lz toties l2 in g et § in 0, funt igif vnitas b ea stinue propoztidales
fifr et vnitas Iz g © cStinue propoaticales.qre ficut inf extremos a © atinétur b ¢ duo mevij pzopotios
nales.fifr inf a et vaitaté stinétur duo el et inger © et vniraté itivé ouo g et L2 mevij p2opozrionales:
qQuoo et propofitii,

C Siinter verunags duozii numeroy etvnitaté numeri pzopoztionales cquales nifero

ceaioerint: inter 1pfos quogs totivé cavere necclicett.

@ Decelt couerfa peevéris vt fi inf vnitaté 7 a cavit b er eduo niier cotinue proportivales et inf vni
taté 7 0 cadant bz g:totivé medif popoztivales vico inf a et © totivé cavere.1Ha q: quoties vnitasinh
toties b in e.id b infeduct’producete 7 p ivélzinfepovucet geth 2l ductiin eet g produciit aet®
duco ergo b inlz et fiat Fmanifefti evit p feptimd et ocraud fcSi e f g in stinua propotideeévth av lz
oeinveduco b infetfiatb zlzin fetfiat ccoftabirg p feprimdfcdivtaao b itab ad cet cao d cavent
itags duo nileri b et c medij pzopoztidales inf a et © quéavmovii cavebdt inter vnitaté ¢ a et inter vais
tatem et 0:quov eft pzopofitf,

€ Si fucrint quotlibet numeri continue popoztionales:miniifii quos duo ct duo

poximi numerant:in cadem popoztione pzopoznionales crunt.

@ Sinta b conumeri stinue ppoztidales at vero mimiquos duo et duo poximi numerdt fintef
vico ef g e€ stinue proportidales.fumo enih [2in flla popozride mimos 1P 24-tertiiab ¢ numerit
efgfmlz.u b coniterdt eofoé fm b.ergo p feprimd pmi ef g (it stinuc propoztéales: qB & propofiti

€ Humeros oiucrfarum p2opoztionum fumerc:a quozum binez binis numcrati mi

nimi: fint continue pzopoztionales.
@ Bolo fumé niferos diuerfax proportionii a quox binfs 7 binie mimi numerati fint pzopoztisales
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tertité pzim?.ctduco b infeetpzoueniat v etb ina T pioueniateetain cesfiarfet cinfeet iar giper
feptimap2imiq propottioaadbeaéeavverfav etandy cad b et cémaius a ergo p nond (cdi maioz
efifaved eaovergavfvrcavaquenon et veb ad a.ndcb eflent eqles neq vra a0 b.nd per prima
hui? q: effet cStinua popoztionalitas c a0 a et a 20 b pzoive ceta cSicarent. elt (tags popoztio gav f
alia a propoztive fav ecte ad 0.captoergo minimii qué numerdt © ed fith et mimil qué numeratef,
et fitlzet minimii quénumerdt f g et fit Loico hy lz1 effe ctinue pzopozticales. nam p 214-tertii bine
facith.etq:f ad e tan@ cav b et cb funt'in fua propoztide mimiergo p eandem 1.;1- binf pooucitlz
efltergolzavh vt fav e quarevt cav b.er qz per ivé c oucif inf ad prooucéod Lnj f et mioz et gmaioz
ergo p octaud (cSierit] ao ltand cao b.nabin ffacislz et cin ffacie L funt (gif | b corinue p2opor
tionales mimi a binis et binis numeroxp viverfarii popotionfi fumptoy nerati:qo eff pzopofitii

C Siinter duos numeros quothbet cStinua p2opoziionalitate fumaturanter viriios

cotum ¢t mimmu quem omucs numerat tofoein amgnan neceflc cft.

([ Sint a bconileri cotinue propozridales quor P 25 tertite fit inuétus mimus qué numerdt:dico
quotniicri cdtinue pzopoztidales caviir inf g et 0:rotidé cotinue propoztioales cavereinf a et cet inf
oetefintfg hmimiquos a bsb c: et ¢ b binietbini numerdt.eriit fg b p nond butus cdtinuein eavé
propoztide a ad b ppoztidales. Jté mimi quos f g et gb bini et bint numerdt fint 121 vico [z eé mimaG
quénumerdt ab cnd fi efler mioz p correlarium 13 tertii f et @ eunvé numerarécquare 1 p ivé cozre
larifilz mimue ab eis numerat’:maioz fcshminozé q eftipofiibile.et eovéargumeto L el mimus qué
numerdt b ¢ O et ex eodé ofivetur mimil qué numerdt 12 | ¢é minimi qué numerdta b c d.atmim? qué
numerdta b ¢ o pofit? eft c.igif c eltmimus qué numerdtlz 1. Sint prerea m et n mimi pzopoztionis g
aobiergo p :..ttertﬁ anumerat fetflzetlzefmnaperioéonumeratheeh letlefcSmm.quarep
octaud (c3i a flz efunt stinue propoztidales.ité T o b | exatgs ficut inf 3 et © funtb cduo mevii pzopoz
tionales:itainteraet efuntduo f et inter v ete duoh L ittoé mevii propoztionales:qs eft propofliti

€ Si primus ad fecundil ficut tertiug a0 quartii quotcunas inter p2imil ct fecunoum

totioem inter tertium z quartum ppoztionaliter medlos cofiftere necefle cft.
{Sitaavoficutead hetinfa 70 fineb c duo mevijypontioales.vico etid inf ez by eé duos mevdios
pportidales.Sumo rruo: mimos illius ppozticalitat] d fintlz L m nip 2x feciiol ef equi propoztio
nalitatélz aon ficue 3 av © quarezficuge ad b.et q: per quintd piitie len funt cdtra fe pmi erunep 20
teredj in (ua propoztionemimiet p decimdnond eiufdé muinimt 12 n numerabdt equalif e 7 h.numerée
igif numeri tm numeros f et g Pm eunvénumerii.et perfeptimi fecundie Fg b erunt cdtinue propoz
tionales funt igit f gitivé ouomedif popoztionalesind e ThHvt duo o cinf a 7 0:q8 eft propoliti.
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aliquis cozum vltimii.gp fi p2imus numeret vitimii numerabit et fecunoii.,

it CSintabcd numeri cstinue gpoztionales etans numeret b: dico nullii cop niferared. 7 certﬁéﬂ \

s qzficuta ao bitta c ad v.et 2 nd numerat bic etid non numerare 0,3t @ b 15 nuriieret © p3wcapio enim
i ef gtres mimos ppoztionis 4 ao b.per equd eni pzopoztioné que ppoztio e 3o giea elt b avd.ateig
per quintd funt ctra fe primizergo e né numerat g:quare neq b numerabit 0.fi enienumerar g ipm
eeffervniras.ct cfi que propotio e 30 freafitagob re vnitas numeret g etid nijeraret b:qv otra
hypotbefim.et cofimiliter,pbabis a né numerare d acceptis quartuoz mimis in illg ppoztione 4 fing

b1z L m.nd cum prus né fit vnitascalioqui oés numeraret zita 3 0és)pm? ¢vitimus p quintd bui?

eriit contra fepzimi = pzim? b né humerabit m:quare neqs a numerabit b.ve eni haom:itap equam
Apoztionalitatéa av 0 q8 eft p2imii, Scom ps ex oppofito ofitie hutvitim mofirati. St enianonu

meratb:etlam nd numerat d.vt monfragi eft p paimd partem: ergo ex oppofito Afitis fi g numeratd
numerat 7 b:quod eft fecundum., - ln<hae

14 CSipaitus it tertio quoties ynitas in fecunoo: inter paimij ct tertium ef inter yiis
tatcm 2 fecunoti numert pzoportionales numero cquales inucnicntyr,

& Sinttres numeri a ev:a p2im2:e fecfions:o terting.et (it vt quoties a eft in v:toties vnitas fit ine
vico ergo quot numeri inger 37 o cotinue MPpoztionales inuenifitur:totivé inter vnitaté z e reperirt,
Reperidtur eni infq 20 duo niierib e cotinueppoztionales :qfit enia numerat d evgo p premifi; ama
niicrabit b.vnitas ergo numeret f quoties a éin b:itégs fnumeret g quoties b niferatc:nieretetiig
toties quécunas numerf.vt verbi cab quoties ¢ nfierat D:qzergo vt g ao biita vnitasav fetvebaoc.
ita fao g.et vt cav v:ita g av b.ergop equa propoztionalitaté vt g av vsita vnitas a0 hofed wtagd v
it3 Tvnitas av e.funt ergo b 7 eidem numerus: quareinter vnitaté ¢ ¢ duo pariter numerif et gres
pertuntur mevif pzopoztionales vt inter g et duob z ¢: quob eft pzopofitum.

15 €SI fuerint duo numert contra fe p2imi quotciigs intcr alterii coy ct thinimi quem
numerat:rotivem inter reliqui ¢ vnitaté p2opoztionales reperiri cotingit,

CSintcotrafepzimiareet mimue qué numerdt itd:dico @ (i inf 3 et d cadfit b ¢ duo 1edif Atinue
Ppoztionales totivé cadé inter vuitaté 7 eiqa efunt contra fe primi.et ideo n fua Ppoztione mimi
et Deltmimus qué numerdt:ergo p viceltmaquartd tertif a niferat o feciioum e. eftergo totiesaind

-quoties vnitasin ciergo per precedenté quot numeriinueniunt inter a To p2imii z terfium:fotioem
continye propoztionales inueniunt inter vnitatem e fecunoi: quod elt pzopofitum.

€ S fueritouo numeri cdicantes:quotciios inter alterdi eox z maximii G cos nicrat
totto¢ inter reliquii 7 minimii ab eis numerati atinueppoztionales ofiftere ncée eft.

@ Sintabnieri avinuicé smélurabiles et ¢ marimoeos numerds 7 ® mimus ab eis nimerat?:vico
quot ppoztionales caviit inter c et b:totivé cavere inter 4 7 0.ité quot cabdiit inter ¢ 73 totivé cavere
infb T 0.Sintenie zf mimi in Apozione g go biergo p vicefimdtertid tertii ein cfacit 3.et per vice:
(tmdquartd eiufs e in b facit viergo R feprimafcsi q pzopoztio c ad beea eft a a0 0. crgo P ouovecimi
i bui? quotciigs cadiit medij ppoztivales infc v b primf et fcdm:totioé cavfit inf 3 7 © tertifi ot quartiz
etfterfiqzvtcgobiitg g ap D.ergo pmutatic ad ave b ad v:quare p candé ouovecimi quot mevif pzo
poztionales cavéting c er a:totivé cavent inf b ¢ d.manifefth eft ergo quotelias inzer alterii eon et ma
FiMiL cog numeranté cavant:totivé inter reliqui 7 minima ab eis numeratii cavere:qs eft ppofith.

€51 ab vio principio duo ozviies numeroy ppoztionaliii numero cqualii i umang
oL quotcungs inter paimum ct alterii extremox: totivem inter extremos meoii fecioum
ppozionem proximozun a p2imo ppoztionales erunt. .

: @ Incipiatab a ad ® vnus 0200 numerozfi continye propoztionalii et abeodéa av gfecumous Tny=
| mero quidéequalifi:vico quot medif pzoportionales continebiitur Inter 8 2 0: totidem cotineri intéy
© 2 g Fim ppoztioné prorimoziia primo.cotineant ergo b cmevif ppotfonales inter 3z v:zef meoij
peopoztionales inf a 7 g:totioé cotinert victf eft inter o g Fm propoztionéb e:q® oftendif, Lapio ent
b Iz mimos pzopoztionis b av ez duco b in oésillos etfiant I mm o €x vYia parte:et ex altera ptefiang
Lp qrper feptimd fecundi Lm n o funt cotinue pzopoztionales:fimilF et| pqr,etper candéque pros
poitiobav e:eaeftm adp. Deinveducofnae z fet proneniant s ¢ v: erunta per feptimd fecunvis
avezead vlicurlad p:pad q et qavr. Tper octanam eiufoem ficut haoksitazlad s, quarcmadp
ficutlaos.etq: pficexhine zt exlzin e:ivee per octauam fecundi paotvthao k:quare vt mao p.
funtgitur continueproportionales mpt. et Gz Dictié vt sad t T tad viitalabp:paodqetqaor,eft
ergo econuer(or 40 q vev ad t: ergo permutatinirao v vt Qa0 t. Tquia iterum qad pvttad s : ergo
permutatim qaotvep ad s:quare p 30 8:qad LELr ad v erunt in eavem pzopoztione. T quia quepzo-
portiomavlzeaeltngom o a0 nizm av lpzobata eltvtpav s.ergovtnad m:ita qao tiergopers
mutatim que popoztio n 30 qzea elt m gd t.ergoper duovecimam buiue cum interm = t continestur
vium medium pzopoztionale (c3 p fecundii pzopostionem m ao p titivem continebif vnum meoium
Popoztionaleinter n qlecundil propoztioné mad padfity. zqrqficerhinfzverlz infperoctand
p2mi erit pzopoztio q 30 v vt h 30 lz:quare ve mao po(untigicur nx qv continye pwpozttgn;lcs fm

is

15 @Humcroz] continye p2opoztionalid ff paimus nG numetet fecundfi na uuﬁ:fcrab{t__
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Pportionémad p.atrurfum ol que ppoztio oadn eafitr ad v.ergo pmutati oad r ven 80 v: fed inf
n et v cotinentur ¢ q duo meoif ppoztionales Fm propoztioné m av p. ergo per duodecima huius fm
eandé pzopoztion? totroem cotinebunyur meoij inter o7r dfinty s.atciofiaterhinvetrexhing.
ergo per feptimi fecundi que Ppoztio 0 a0 r ea eft © ad g. ergo per dnovecimd huius quot mediy pzo-
poztiongles cotinentur inter o et r Fm pzopoztioné m a0 p totivem continebiitur inter d ef . at dyo
meoif y 5 vt monftratii eft fim propoztioné m ad p fiueb ad e q¥ ivem eft continétur inter o erroigitur
et ouo P eanoé propoztioné continentur inter © 7 g:q8 erat demonflirandi,

C Si fuerint quotlibet numeri in fua propoztione minmi:quicuneg aliquem illozum

numerat alteri terminozii illius p2opoztionis crit comenfurabilis.

€ Termini oiffinit funt 4 in aliqua ppoztione funt mimi.Sint ergo a b ¢ v quotlibet numert stinue
ppoztionales in (ua pportione minimi et fint e f rermini in ppoztionea a0 b etnumeret gnumerl a
aut b aut caut 0:vt verbi ¢ c:dico g eflfe comenfurabilé e aut f.capio tres mimos inppotioneaaob
perfextd buius d finth I Laz igitur ex cozrelario einfoé fexte ex e in L fit c.ergo p quintd tertif g comu
nicabit cum e ant cum L.fi cum e conftat pzopofitum.fi autem cum L:qz per ivem cozrelarivm ex fin (e
fit L per eanvem quintamn tertij comunicabit cum fiquoo eft pzopofitum. :

« S fuerint quotlibet nument in fua p2opoztione minumi:quilibet co2um ad compo

fitum cx reliqus erit p2imus. :

@ Sintab co quotlibetnumeri continue ppoztfonales in fua pportione minimi.e £ verotermipio
poztionis a ad b.dico opofitii cx a b ceMepimii ad v.THam fi aliquig numeraret spofitiierab cer s
ergo D preceventé coicabit cum e aut f ertt ergo alide numerus céiter numerds e aut f, et compofitii
exab cerd 4 firg:qzergo g numerateaut fet spofitum cr a b c et numerdi © et veergg c 2 fiumeratb
etc per vecimdnond tertij.ergo per vicefimdtertid pzimi g numerabitb et c. ergo er g per quined fcdf
numerabit g refibuii:fed g pofitus eft etid numergre vier a 70 per quintd huius (unt contra fe primi
t@itur g numerat contra fe pzimos qB eft impoffibile.nd ergo copofitus exa b c elt copofitus 3o b fed
neceffario primus:quod eft pzopofitii.etita vequolibet alio ad copofitum exreliquis argumétare

C Si quotlibet numeri fucrint in fua pzopoztione minimi : qui cx omnibus compo-
nitur a0 quemlibet coum crit pimus. '
‘P’“ iveo eft @ numerus copefitus ex duobus contra fe pmis ao quélibet eozii per nonam tert§
elt pzimus.at P precevétem quiliber numeroxy in fug ppoztione minimozi av compofiti ex reliquis
eftp2imus : ergo copofitus ex illis per eandé nonam 20 quélibetillozum munerozii et compofitii ex
reliquis eft pzimus.quare ad quélibet illozum erit primus: quod eft propofitum.

@ Si fuerint duo numeri contra fc primi : tertivm eis in continua propoztionalitate
aoiungi et impofiibile.

@' Ham (i tertius efs in cdtinua pportionslitate adifigeretur : ergo per p2imd huius primus 2 (cbs
erunt comenfurabiles: quare nd crunt consra fe pzimi quoo eft contra hypothefim 7 pzopofiti.

€ Si duo numeri congra fe p2imi numerent alios duos Fm numerii @ neutro cozui

numeratum: illis Quogs in continua pzopoztionalitate non adlungetur tertus.
CSinta bnumeri contrafe pzimi ¢ e numerus negab anegs abb numeratus Fm qué a numeret c
et b numeret v:dico non effe numerd in continug ppoztionalitate numeris ¢ et © avfungendli.Steni
fit aliquis efto ille f:qz per octaud feciivi ppoitio cadd vea a0 b eritzergo vavfvraadb.etablunt
contra fep2im{ quare pee vice(ima tertd funt in fua ppoztioneminimi 7 per decimdnonam einfoem
quoties a numerat © toties b numerat f.{it ergo vt equalif numerét fm gicum fragg bnumeretdfme
affm ?.ergo per feptimd fecunoi d propoztio 0 4o fzea et eav g.quaretf aavbiegelteav g.etab
pbati funtinilla ppoztione mimi.igitur p decimanonam fecioi a b numerdt ¢ g equalif, numerabit
igiF alter numeroz a aut b numerf e: quov eft contra bypothefim. o , :

@ Si numeri pzopoztionales fuering in (ua popoztione minimi:non crit exeremi ad

aliquem p2opoztio que pami ad fecundum.

([ Sint g b c continue ppozrionales infua ppoztione mimi:dicocad nullii efle ppo:tionéfaadb,
Sienifitalids efto ille d.qzergo a ad b ficut ¢ ad dzergo pmutatia advclicutbao v. 1qeabefuntin
fua ppotione mimizergo p quintd bui?a cfunt ¢dtra fe pmi, quare p vicefimd ternf infua ppoztide
mimi quare p decimdnond eiufoé g nilerabit bi1 cniierabit © equalf.at i a nderat b: etidb niteracc,
nam eadem ppoztio quare per vicefimdtertiam p2imi 2 anumerabit c:verfitamen a cerant conira fe
pzimi.hocigitur impofiibile ¢ pzopofitum, ¥y o ieaahal " o
€ S1 quotlibet numert in fua pzopoztione minimi totio€ alios numeret fm numeriy

a neutro ills propoztionis numecratii: nd erit alius cum illis cotinue ppoztionalis.
@ Sintab cnileri stinue ppoztionales in fua ppoztioneminimi g numerét tottvé vef Fmlz gnegs
numeret ab gneg abhb in ppoztione a ad bmimissoico g v efnd eft avifigenv? glids ciiillis atinue
ppoxtionalis. S eni fuerit alids fit] d aviigaf poft f: niierabunt ergo a b ¢ tres mimi tres vitimos
{llius ppoztisis cf | equalf:fitas (o m m.2 qrcnumerat FFm 1z 71 fmm:p feprimd ergofcdilzaom
ficue £ ad liquare 7 ficut @ ao b per decimdnonar.ergo tertif b tn illa ppoztione miniminderabune
Iz mequaliter:q® eft contra hypothefim, pofitii eni cratneqs gnegh numerarelz.
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i lumantur numeri ab vhitate cdtinue popoztionales:nuslius coum tumerabit
vitimum nifi fm sliquem inllaferic oifpofitozum.

L Sintab coefnumericotinue ppozticales ab vnitate: dico nullii eog numerare finifi fm aliqué
in illo ovine politog.nam q: quoticsvnitas in a toties e in fiergo per viffinitionem enumerat f (c83
2. Jrem qz vt vnitas av a:ita 0 a0 e.ctvt g a0 biita e ad f.ergo per equi pportionalitatemvt vnitas 4o
b 1ta © a0 f.quotics ergo viitas in b:toties d in f.per viffinitioné igif o nierat f (cdm b.et qz itcy per
equd ppoztionalitatem per vicelimampimd fecunoi vt vnitas av c:ita c 8o f. quoties ergo vnitasin
ctoties cinf:quare cnomerat fcdm feet qzméftrarus eft d numerare fcdm bzergo alternatim per
octauam pzimi b numerat f {cdm o.et qz etid e moftratus eft niterare Ficdm g:alternatim a nfierabit
flcdm eeft itagp oftenfiun a b ¢ 0 enumerare f vitim Fim aliqué inillo o2ofe pofitor.qs erat ppofiti.

CSinumerozum ab vnitate continue pzopoztionalili fecunous ab vmtate fucritny
merus p2imus: nullus numerabit vitimi nifi aliquis in ozoine anteceoentii.

@ Sintabc o numeri otinue ab vinitate ppoztisalesiet 3 numerns pmus. dico o nullus numerabit
o:nifi alids precedentiti © in ozdinenumeroza b ¢ 0.5 eni alids alius nymeret © {it € qui niieret efi
fcdm f.qzergo g niferus pmus niierat d pouctijep ¢ in frergo p quartd tertij a nierat eaut f.fitergo
venumeret ¢ inteélligo qrruoz niieros:a e f) ciet qz per precedétem a.in cegtremus in extremi poucit
v v efivé pouciteinfmedius in mevifi.ergo per vicelimdquintam fcBi vt 4 ao exitaf ad ¢.f3 a nfierat
ezergo et fnumerat cnumeret ergo f nfierti cfcdm g:eavérone f vel g niierabir b:fieas iv etz h.p toé
quogs ranvé ocludes g auth niierare a:qre a non énfierus pmus.qd € stra bypothelim.atfi gauth
ponat cilis a:arguinetaberis p pmiffam reliquos eé equales tis qui funt in o2viea b e viet,ppofitit.

C1Bumeris ab vnitate popoztionalibus fi aliquis pamusvltimum numerct:fecun:
ouim quoqs abvimitate numerabit.

L Sint ab cd otinue ppoztiGales ab vnitate:fitgs e numerus primus quinfieret dItims:dico ipm ¢
flumerare 8 fcdm b vnitate.Si enie pzimus nonnierat azergo p prima tertif eerit pzimus ab a.et
cii quoties vnitas in a toties a fit in brergo a fcdm fe numeratb.quare per vavecima tertif b eft pm2
ave.etchi quotics vnitas in a toties bfit in c:§ b nierat c fecivil a.quareper vecima tertif e et Pmus
av c.etitey quoties vuitas in a toties ¢ in diergo ¢ numerat o feciioum a.per eddemn ergo vecimaimse
efl p2imus 90 v.non ergo e numerat 0,quod et oppofitum pofiti. '

@ Si numerozum continue pzopoztionalium paimus oe fecutido et vitimo rollatyr :
que p2opoztio fuertt refioui fecunoi ad paimi ca eft refioui vitimi ad copofitutn oim
p2eccoentium, -

@ Sinta.b.c.v.e.foet g kinumeri otinue pportisales ¢ vetrabaf ab prnius decd feciivo:fite refi -
ouus feciivi | 0.Jté verrahaf a b vevitimo g ki firgs refiouus b k.olco que pportiold ad a b: ed effie b
k av opofitii ex a.b.c.owereffumo eniex g knfiey gmequaléef|z gnequalé c v.et intelligo g k.gm.
et g n.vttriatota.qzergo g m equak ef:que pzopoztio gkav efiea eft totius g kad totlig m.et e gn
equat ¢ v:iveo que ppoztio ef ad c viea eft totius g m ad totil g n.et per ivem § pportiocoava brea

gnao gh.etvltra q ppoztio totius gk av ot gm:ea eft g mvetracti gk a0 gnvetractum gm/ @
numeri g.k.e.f 7 ¢.0 pofiti: fint orinue ppozridales.ct §,pportio toti?g m 4o totdi guséa et g n vetra
ctigmao gh vetractli gn.quarep quinrdfcdim kzad nm|z nmav b nrefivuoy 30 refivus vt totoy
gotota:iv et mlz gdonmuficutef ad co.etn mad bhnficutcd ao 2 b.ergo pruutatim pertertid fecivi
ficut mlz2a0 efiitanmao coetly nad a biergo p vicefimam feciivi bn m it quildth 2 a0 b pofitii
excfeoerabsficuth nvniusillox adab vnumbog.at cii g nequetur cvlet g 1) equetnur a biergo b
equabitur cl.equaf ergoh nnierol v.ablatis eniequalibus ab equalibus:refioua fitequalia, %re
ergo quepzopotio | © a0 a biea erith lzav opofitii ex oibus precevétibus.qd el pzopofitum.

@Propofitis duobus numeris/fumptifas quotlibet fcdm popoztionem cox ppozti
onalibus:fiminozin minozcin T maioz in maiozem oucatur 7, pouctozum differentia
per oifferétiam ppofitoy viumoaturserbit numerus qui ex omnibus aliis coaceruat.

@ Sintabetal vuonumeri eth b eon differétiazet fint c /0 c/efiet fg:quotlibet in Atinug ppoztf
oneababd ab:oucatueqsa b incd 7 pueniatim.itemab in Fg 7 pueniatinsfitg vifferentialm zln
nurmerus n m.oico @ fi n mdiufdatur p h bzoifferétiam primi o (cSm puenirecg numenéxcoef g
copofitum.iHamexabindefiatl oetineffiatlp etinfgfiatl q.qz per vecimd primi 5 it ex ducey
abinfgequiefteiquodfitexvuctuah thbinedvénieriifgiererabinfgfitl qeters b tneiivé
fitln.ergo exh b inf g per edvem decimd fit n q.Pzetérea intelligo quattuoznumerostab primum)|
a b feciivii/e f tertifijet fg quartii.etq: § pzopoztio p2imi ad fcdm egeft tertsj av quartfi:& p vicelim3
quintam fecidf quod fitex ductu g b in f g p2imi invitimii:equii eft ef qui fitex ab ine F medfo inme:
vium.atquod fiterabinfgeltl qiergoquod fiterabinefeltlq.at o s fit ecrotoabinefeltips
ergo per vecimam pzimi quoo fitexh b in e feft qp.Eteadé sfimilie argumétatione:quodfit exb b
ino eeftp)o:ct in ¢ eft o m,quare peronam p2mib b intoto ¢ g producit nm.crgo per fextam peti
tionem p:imi fi pzoductus n.m viuidatur per efivem numeri b b:redibit ptioz numerus cg.qd erat
vemonfiranourt, @ Quartielementozum Brithmetices Poroani finis,
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aMnis ppoztio fup alia qualibet addere ppoztionem oicif:que cifilla stis
©  nuataipam componit.oifferétia ppoztidrs abp aliam:vocatur illa ppoztio
- qua caoem fupza reliquam abunogre dicitur . ¥ S

@ R2.u00 a0dit Ppoztio p2imi ad fcdm (up ppoztion tertii 30 quartiiseft

Ppoztio queclt inter pouctum cx p2imo in quartum ¢ pouctii ex feclivoin tertium,

@ hec vocetfubltrabereppoztionéa pportioneset i/ quitags propoztio minoze propoztise a maioze
fubftracta relicta fit:qud hic oFiam pzopoztisis a Appoide poiamus, Sint quattuo: sumeri:s pm?/
b feciious.c tertius,d qugrtusset fitmaioz pzopoztioa adb G cav v/etex atndfisteeter b in ¢ fiat f
BRico pportidem qud aodir a ado bfup propozticem cad vied effe d eft inter eet f.ouco enis itep bin ®

© %fiatg.qrenib in cfacitf/ 2 in o facit grergo p feptimad fecvi § pzopoztio cav vieaeltfad g.et quia

afuofacireetb in o facit giergo per octaud fcdie a0 gvtaad b.etqz pofitaeflt a 3o b maioz ppozio
& cav 0: Eergo Tead gmaioz ppotio & fad g.quare p nond feciivi emaioz eft & f.eft itags ex Ouffini
sione ppoztiots spofite ex (cSo huius habita ppoztio ead g spofita ex ppoztionibus ead fetf ao g,
800t ergo ppoztio e ad g ppoztidem e av fifup ppoztionéf 4o @G.quare T ppoztio 3 a0 beddé ppoi=
tionem e a0 f a0oit fup pzopoztionem ¢ a0 D.quov eft propofitii. (L Fo tf aiaduerti digni et fi femel

- fuinoze propeztéone demaioze fubftracta relicta fit vifferentia ppostio maioziten ab ea dema¥ mioz
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et io toties fiat quicp relicta fit qut fubftracte equalis aut'ea minoz, fice cognofcere poptii erit dties
propoztio minoz fuerit in maioze et qua tnfup fupergooet minozem:(iviera fupaoeat.

€ R2u0 abundat p2opoztio p2imi ad fedm fuperpopoztionem tertii ad quartum:eo
abundat p20poztio p2itmi a0 tertium fup ppoztioné [cdi ad quartum. Jrégs pportio
quarti ad tertium fuper proportionem fecundi 3o primum. —

L Siteavem hypotefls § pius:vico pmo qua ppozride vt ¢ av f abiivat pzopoztioa ad b i up ppot
Onem ¢ a0 Dieade ppoztide abfivarea ad cfup pporionéb 3o v.Scdo eaves a5 Ppoztione abiivare
a0 cfup ppotionéb ad a. R2imfi patet:nd qza ab b pumt av fedm maioz & ppoztio Fcad v tertd
av quartuim.ergo P duovecimam feciivr maiozeft propoztio a ad cpzimi ao terti:H b ao ofeciviad
quartum.facergo a primum/clcSm.b tertifi/d quartum:et argumentare per preceventem 7 vivebis
propofitum.Scom fimiliter pater:nam quia a 30 b mafo: & c ad diergo per vnvecima lecivi erit® av
cmaioz & b a0 a.facergo d pimum/ clecioum b tertivm/ g quartisz argumentare per ptecebétems
et facilevidebis propofituimn,

€ Siaooat aliqua pportio fuper alteram dGtum tertia fup quartam:erit ve copofita
ek Prima z quarta compofite ex reliquis fit cqualis, . .

@ 1P:HulEp a0 ppofiti cemsftrandi veniamus:volo vemdfirare quo pacto pzopoztio ppoztidi aové
ba fit:et Dico ppoztiden poucton ex Pmo terio vni? propoztidis in pzimi alfius:zex feclivo in fcdim
eé ex duabus illis ppoticibus spofitd.Sint enia ad b et cad ® due ppoztides:quas volo fiavvere
atgs exipfis opofitd sflare.ouco cin 8 7 pueniateset in b 7 pueniat g.vico pzoportionen e 3o g:eé
apofltdex Ppotidibusaad b 7¢ao d.buco eniiter cinb © pueniat fret per feptimam (cHi dppoztio
aadb:eaelte aofiet per octanam eiufoem d ppoztio cadv dea € £ 30 g.et Ppoztio ead goponitur er
propoztidibus e av f 2 f ad g.quare 7 ex p2opoztisibus a ad b:z c a0 v:quod intéoebatur. Muncergo
av demoftrdoum ppofiti venismus.Sitergo vt Gt popotioa av b addit fup ppoztionécavo tit
avoat propoztio e ad f fup pporrioné g av h.oico ergo poportidem spofitd ex propoztivibusago bz
$ a0 hieé equalé pzopoztioni spofite ex propoztidibus cadv d zegof.oucoeniging zinbetfiantllz
etb inb etfarmiper feptimd ergo pmi Lav Lz ficur 2 ad b.et qzbin g facitlz etinb facit m:per edvem
L2 30 mficut & a0 b.quare erit pzopoztio Lad m spofita ex ppoztidibus a av b et g a0 b pria fcs 7vitia
Beifi duco cinllin 2|z inmset puenidt njolp:qui p feptimd feciivi erfit propoztidales fm ppottides
Lizm.qzergongvoficutlgo lzeto 80 p ficutlzad m:er%o per equd popoztidalitatemn ao p ficugl
av m.quare equales (unt propoztiGes 1 ad m 2n ad p.oeifi duco © inl < pueniatq.qzergon fit excin
Lzqervinl:peroctauam ergofeclivieftn av qficut cav o.Jréqelavlz ficuta av b:addetl av Iz fup
propoztidem c a0 o Ptii a a0 b advit fup edvem propoztionem cad v. Pntelligo ergo frtuoz numeros
L[lz|cio.et quialino facit q:2 1zin © facit o vemdftratd eft:ergo p primd buius q ao oeft qiavoita ap
bfup pzopoztionem c ad d.et 2 edvem propoztidem avoit e ad f{up g ad h:aodit§ ¢ ao f pposticem
qadofup ppoztionem gav h.at propoztio oadp eft vt gavherqav o et B advit e ad flup Gaoh:
ergo g ao p oftids er q 40 o0zet 0 a0 p equaf ppoztioni ead f.etn av q vt dictl eft equaf cavv:znavp
equat laom spofite ex pma 7 vitig.ern av p sfHeuiF ex (cba 1 terria.fic itag sftructd eft propofitum

€ Stincquales ppoztiones vni a00atur:crit aooitay 7 opofitarii eavem orig.

L Sit 3 20 b queciics propozttosfintgsc ad d T e ad f due ppoztides inequales vt c ad d maio Tead
fminoz:ap0daf e propoztto c 20 d propoztioni g 3o bifitgs apofita ppoztio p av q.a0vaf item ppoztio
ead feivem popoztioni a 30 b 7 proueniat apofitar ad s:dico eddem cé oifferétid pzopoztionis p adp
qav propotionem r av.s q eft pzopozticis ¢ ad 0 ad propoztidein ead f.oucoenicina 7inb ¢ proues
niat ghierb ind 2 proueniar L2.per feptimam feciivi erit pzoportiogadhvtagobiethav vt cad'd
quarepzopoztio g ad lzeft opofita ex propotisib? a a0 b 7 ¢ 30 b3t eades propoztioni p a0 q.ouco
ttem e in g/in b/ etin luet prouenidt Lm|n popoztidales per feptimam fecunvi b lz.et duco fin b et



\%

proucniat o.eritenil ab m ficut gad b:quarc ficut s ad boet qzeink pzobucit m:xfinh producit o: &

per octauan: feciiol q propoztio e av fieadé eltm ad o.quare pzopotio L ad o copofita é ex propoztice

a avbetegad f.args eavdem popotici ravs.atqzlavnet gavlzetp av qequaturietfifrladoz rao
8 adbinuicem equaturietladniuperatlan o propoztide 0 a0 n.erit 030 nofia p ad qietrav spzopoz
tionum 2pofitag.ar cii m 40 n cquetur cad dietm ad o equetur popoztioni e a0 fvthec oia moftrata
funt:z popoztio m ad nfupet pzopoztionem m ad o in propoztione o ad n.eritergo eavdem popoztio
030 n vifferctia cad v et e av fpropoztionum fcs aovitaz et Hpofitag.quoo eft pzopofitum,

CP2opoztiones minozes miozbus fiuc edlib aovite : minozé ppoztioné sMituie:

€ Sita popoztio minoz bret ¢ minoz dzet e mioz F.vico propoztionem spofitd ex acmiozem e€po:
poztione gpofita ex b et c et proportiem ek ce miozem e€propoztioeex v efitité p2opoztio gequalis
pzopoztioni f,oico pzopoztionem ex e g:minozei eé propoztioe et f g UM p3:nam cii piopotices:
ab fintinequales 7 b fit maioz a.fit ergo b vifferétia qua abfivatb fup aset propoztio ex b avvifa cfit

lzet exa avoita cfitl:per Peeventé eadé critdFialz av Let b av a.feob et maioz a in propoztoehsigit

ctlz marozl ineavé propoztide.ct eavéroe moltrabis propoztidem opofitd ex © emaiozem cé propor
tioneopofitaerce.qb eft pmi Scm p ivé ps:nd da Fmato: é e firm differctia fad .1 ospofitaerfg

fitn:etex e g fit o.per pcedétemn eavem eft vifferentia Fav e et 11 ad 0.0ed f maiozeltein propoicem
1BLE exn pzopoztio spofitaex f g:maioz € propoztive o opofita ex e glin eade propoztive m,qd & fctim.

CRatas propotiones:in minimis terminis cotinuare.

([ Sinta ao b.cav 0.et e ad fidate propoztides in mimis terminis:quas in pzopozticalitate Atinug
i mimis numerie affignare iubemur.capio mimi qué nierdrb ¢ quifit g.et quoties b € in g:toties
fit a1n h.et per feptima fecioi tunc d pzopoztio a 80 bzea el b av g.et quotics celtin gitoties fitd in
I2.per edvem feptimam eadé erit p2opozio ¢ ad v et G av le,eriitergo dueppotioesaav bz cav vin
atinua ppozioalirate in numeris b g lz:et etid in mimis numerie.na fi in miozibus eé poflint stinue
fitergo vt in tv x.per tecimdnonam tertij b fititer z ¢ nlierabit v.quare 7 p correlartiivicefimequarte
tertij g mim2ab eis nfieratus etid numerabit v.06 funt (gif £v x mima bocpacto stinuative poebaf,
et fi enumeraret alidries 2 : caperem [ quemn fin eivé numeraret f.quatre p feptimafeciivi q,pportio
ectfav c:eavem eét 1z av Lificgs adoita eét tertia ppoztio in atinua ppoztionglitate 7 in mimis teris
FInmimis quioé pprer caufam imediate 30ductd.at q:Benon niierat kicapio mimumnumeri qué
numerant € 7k qui fit m.et quoties k eft inm fcdm efioé numerum fit g in h et I in 0. Frem quoties e
eft inm toties|(cSmes eAvé numerum fit f in p.7 per feptimam feclivt eritoadn ficuth ao g.qreficut
2 a0 b.etn ao mificut cav vermav pificute av foiretres ppoztides date funt in stinug ppoticali-
tatein numeris o 20 /1 ad nwetm ad p.et etid in mimis numeris.nd il aflignarétur minozes:veqr(
y:per decimdnonam feciioi b 7 cnumerarent r.ergo g mimus ab eis niieratusp cozrelariumvicetime
quarte tertij erid numeratr.et cfi que ppoztio g av l2ea fitrad giergo pmutatim que ppoztio gadvr
ea eftl2a0 8.fed g numerat riergo l2 nuimerat s.et etias per decimanonam tertij enumerat s.qudre 7
mmimus ab eisiniieratus p cozrelarifivicefimequarte tertif numerabit s.nd funt (gif d/r/s/y mimis
tllas ppoztiones otinue retinétes:vt,pponebaf.quare nulli tales erie:prer onmp.qd eft ppofitom.

CRumcrum pzopofitum per partes incquales #m aflignatas ppoztiones continue
fumptas:oiudere. i

@ Humerus datus ts eé debet qui per numerum propoztdes aflignatas in mimis stinentem fuivf
poflit:alioquin in eo partes aﬂ'tﬂuatts propoztidibus riivétes inuenire eetimpofiible, Sit ergo tis
nilerus vatus a:qué ppofitum cl : ¥

fcOa ao rerriam fefqualfa et tertia ad quartam fef quiftia.atinuo per pzecedeétem tres aiﬁsnatqg »
poztiones (c3 puplamfefqualterd) < fefquitertid in mimis terminis qui fint b ¢ © exfitgs totus ex ipis
sompofitus b e.et quia a ex hypothefi diuivi poteflt per b e:vinidaf ergo per b efclis freritqs f niicrus
¢x dluiftone pueniés.ouco b cd ein fet pueniant g b Izl qui p octauam feciivi stinebiit ealvé ppoz-
tionescfibcvesitavefitgaoh vebavdcieth av lrvt cav declzadl vedad e.erqz per Decimam paumi
quoo fitex ductub einfrequaf eiquod firexductu b ¢/cv/et 0 ein f.et per fextam petitionem pmi ou
ctob ein ffitatgs reuertitur a.eftergo a vinifus in quattuozpartes inequales ghlz Lin Atinugppozz
tionalitate propoztiones aflignatas otinétes.quoo eft pzopofitum,

CR2uotlibet popoztices quociiqs ooine cotinuate:edoem pzopoztiotiem sttituiit,
@ Io p2imo in dugbus ppoztisibus oftevenoil eft.Sint ergoa b queciiqs duepportiones vea oupla
etb fefqualfaset continuetur p2imo oupla fefqualfe in numeris ¢ v esita ve dupla,ppoztio precevatie
fefqualfa fequak.erit eni cad 0 dupluszet © ad efefqualf.otinuétur fecivo cevé pportices in niieris
f g bita ti vt fefqualfa peedat er dupla fequaf.eriteni fad g fefqualterser g ad I duplus,vdico ¢ ap o
etd av ezitem f a0 get g ab b edvem cStitucre ppoztideniHam q popotio g ad heaeltcavvietdf
a0 geg eft © 30 e.ergo P vicefimdlcSam feciivi et equd ppoztionalitaé invirectam:q propoztiofaoh
eadem eft ca0 e.quod eft pzopofitum in duobus sclufum. Jn tribus aiis Ppoidib? 10 avinudtibus
buabus oftevif.vt fi qua fit tertia ppoztio § ipfis stinudva fit:otinuef ergoillis pmo in fine,vteadl
fit ppoztio l2.et filiter b ad L.quia vt oftéfum é:que ppoztiof av biea el caveet que l%au lzea efavl
ergo p equd ppoxtidalitatem § propoztio Fadl: eq et c 3o Lettra fiverig pponat.at fivni poﬂ'?onaf
Vtelfitpzopoztio Iz pofipofitaset]f eavem ppofita.qz queppostio fadh ea é c avd e:ctquel ao Fea et

ouiverein quattuo: pres inequales:quaz paia ao (cam firdupls b
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¢ abLergop indirectam ppoztidalitatem ppoztio lad bieavé eft cad Liet filz infleraf duabus alife
ita vecav o fit ppoztio a|z D av Lfitlzjerlavefitb.atem fFad glitb/ergav Leitlzfetlao b fit a.que p

€ pozioladh eaécaddietqueganleaell v adlierquefavgealav eergo pequd pportionalitatem

directam 4 propoztio £ a0 hreavéeft c av e.et(i hicpoftponaf Lfillic %o infferaf vt fit in duabue viti-
misfiguratidibussquia g ppoztiodavleaeiteav Let quel av eea eft © ad e.crgo p indirectam ppoz
tionalitatern que pportio © ad e:ea € a0 1.ad0ILa ergo viriqs eadé ppoztidec ad dierittota ppoztio
cave:equalis totf cao Lat pportio a0 b equat propostioni c g esergo 7 pzopoztioni cad l.quod eft
popofizum.£t (i ve quattuoz ppo:tidibus (o vefiveras adiuudtibus tribus adinuicem otinuatis iv
efficere ftudeag.nam ivem vemoftranvimodus eft, i £t

@ Rim ooy compofitoy popoztio que cft viiug ad alterum : cit cxlaterum fuozi o
‘ao latera alterius compofita pzopoztionibus. . :

Q[ Latera ppofiti viciitur niieri qui in feinuicem ductizdpofithipoucit. Sint ergo dbuo opofitiab.et
latera a:fint c 0ic quivémsius 7 o minus,et latera a bfinte fie oé maius) fminns.vico ppotidem
4 a0 b apofiram eé e propoztidibus ¢ 40 ¢ 7 ad f.duco eni cmaius laterii a:in f minus laterum biz
proueniat g.quigenicin® facit a:7 cinf facit g:ergo p feprimdfeclivi que ppoztio d av feaeltaad
getquiaf incfacit getfin e facit biergo p edves feptimam que pzopoztio cade ealeltgaob.atpzo=
poztio aaob oftituif ex pzopozsionibue 3 30 G €t § 80 biergo Tex piopoxidtbus cadectvad f.quod
el propofitun, : T

CSi numcri continuc popotionalesin totivem alios otinue etiam. propoztidales 1©
Ducanturiet qui Inde pouenicnt continue popoztionales crunt.

CSintab cnumeri stinue propoztivales itivé 7o ef alij totivé cbtinue propoicales:rducaf v ia
7 proyeniat /7 einb 7 pzoueniathyzfin ¢ 7 proueniat l2.0ico productos g Iy Iz e€ ptinue pzopoztioas
1es.Ram cii larera g fint © a:7 latera b fint e b:z latera [2 fint f ciergo P pzeccoétem propotios aoh
‘coftat ex proportivibus © av e 7 a av b.z propotio b av Iz ex proporticibuse avf2b ad c.f3 popozti
ones eadf b av cteevem (it popozridib? © ad e 72 av biergo 7 propoztio h adlzexillis pltds: eadé
eltpropoztioni g av b.queigif proportio g av Iy eaelth av l2.qd demonftrandum erat 7 propofitum,

@ Humernm ita diviverc vt  totius a0 maiozem poztionem:ca maiozis 30 minog u
fit ppoztio cftumpofiibile. :

@[ Si ei bocpacto quifty nierus dinivereE:viceref diuivi fim popozticem biitem medll 7 eptrema.
hecitags pponit nulli numerum Fm popoztidem hiites medif et extrema oiuidi pofle. Hamfiglids
biicin modii viutoi poteft:fitillea b d (it viuifus ina ® minozem poztidem o b maiozem: (it vta b
8o o b:ita o bav av.vetrabo ab maiozi poztione d b numerum cd equalem g v.et qz que propotioa
badobieaetobavad.etquiagad 2o cequant: qploportiototivsabadtotumdobeaeltdbavde
Detracti ao vetractil.ergo p quintam feciiviq pzoportio ab ad d biea eft a © ad cb refidui go refivuii
quare Zeadeim d cadcb,quare itex  propoztiod b ad dcieaelt D cav cb.caploiten v e equalécb.et
quiaficuto b a0 0 c:ita ©cad cb 70 ecquaf cb.ergo ficutdb ad d ctotus ad totilsita 0 cad v edetra
ctus a0 detractum.quare per quintam fecunoificuro b ad v crotus ad totum:itacb adecrefiou?ad
reffouum.quare itey fimili argumentatione vetracto e cab cbrerit refivuusg ad refibuum perinve vt
rotus ad totum.atas boclabibit in infinniruin.qd per quartam petitionem € impoflibFe certii elt ergo
numerum gliquem ita oiuidi non pofie.

« Mumerum ¢k duodbus conftitem inuenire:cuiug ad maiozem p2opoeio aovet up
propoztionem ¢o2iiocm 0ata pzopoztione minus.

€ Sintabmimitermini ppoztionis date:a maioz etb minozet fit pmo vifferentia aad bnumerus
2matozpropoztio a a0 b & b av c:et fit © numerus oftitutus ex duobus fc3 2 T b qué vico minoé hire
propoztiGem av a maiozen eius poztioem & fit 3 a0 b propoztio aflignata:fite opofitus exb c.quia
eni propoztio @ aob paimi ad cdm maiozeft @ b av ¢ tertif 30 quartiizergo p pmam pté veciequite
feciivi D a0 b propoztio maioz & e ad c.et per (cdam prem ciufves erit 0 a0 a pzopotiomiorGead b.
atciie sttituaf exb 7 ¢ dFia a a0 brequabif ipfia.ergo © 4o g propoztio mino: & aad b.qd € ppofiti,
Sit{cbo vrminoz fit ppoztio 330 b & b ad cicapio quécungs numerum malozemn a qui (it v:a quo de=
trabofequal®c 7 refiouum fit e.et intelligo c vetractii ab a 7 b refioudi.et qzmaiozeft ppotiovgoa
totiug a0 totum & £ ad ¢ Detractt 30 detractiizergo p vecimdtertiam fecivizmaioz eft propotioeavb
reffoudad refioufi & b av a totius av rotum.etvitra maioz eft pzopoztio e 30 b & © a0/ g.ergo p duode
cimam eiufoématoz eft propoztio e ad & b 90 a.quare pervnvecimam eiufoem erit propoto vade
minoz & a a0 b.et cil e f oftitudt 017 ematoz (it F:fi veergs e 1 f (it nierus oftat ® numerui ex duobus
e 1 faftituti eéquem querimus.q (i Fit viitag:ouco aliqué numerum ve gin eet pueniath/ et ind

. etproueniatketin Fet proueniatl.per feptimam feciivi que ppotiocaddetdad f:ofitis efth avk

erk a0 Let cfi per ionam pmi quod fit ex g in ¢ v in fequef ei quifiter g in diergo ko {tituif ex duob?
numeris b etl.quarekelt talis numerus qui queritur. -

- @ 2uabug ppotidibusgincqualibus ppolit]stertiamm reperire que oupll'cata:‘miozc 15

fitmaioz/ct maioze minoz.
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CSint termini maio2is ppoztionis a bz termini minozis ¢ v:eta T cnumerimaiozes/ ppofitiqs it
tertiam ppoztionem repire d duplata:minoze (it maioz 7 maioze mioz.oucameniain cetino 7 pue
niant efierb in c et pueniat g.manifeftii eft eni per feptimam fechivi e effe ao fvt cad deLp octauam
einfo€e a0 g eévt a a0 b.et quia e ad Fminozeft pzopoztio & cad giergo p vecimam fecidif eftmaioz
g.oeindeduco fineet infeetin ger pueniath/ kL quip feprimd fecivi erit in ppoztioee|f/ g: vefes
hkfitvrefleth vt e g.oeinve duco einfeet Hueniat m.tiiceni dafin efacith.etein fe facit msergo
p octavan fecavimav b vt eao fquarect ve b ao k. Si ergo ppoztio m ad k exduabus pporticibus
minozi aflignste equalibus sfHtuta:fit mino: ppoztioneh advl quero aliqué numerum vt o:qut in (e
ouctus poucat p matozem b et minozem autequalem m.et dico propozticem o ad Fefle cuius dupla
matoz eflt pzopoztide c 30 © 7 minoz propoztive 2 go b.nam cit f infe Faciar 2] et oinfefaciatpzergop
eaquein pancipfo tertiepzopdnis buius vemoftrata funt oft Apoztio 0 a0 f adoita ao feipam.quare
et pzopoztio p ao k dupla ad popoztidem o av f.at cii p fit maioz b ppoztiop a0z pernonam feciiof
maioz eft & pzopoztio b v l2.quare et pzopoztide cad v.et cii popoitiom ab Lz minoz eét propoztice
b ao [/etid et pzopoztio p ad Lz pzopozeioni quiveé o 25 F afli ignate oupla minozeéreadé ppoiticeh ao
l: quare et p2opoztione a ad b et p2opofitii.atfipzopoztio m av lz maioz eft propoztioe b avo L:fit ergo
illay differetia m g n,tic eni pzopoztion ao Iz erit eqlis propoztionib go L.z ticquerd sliquénieri
Vo qui ouctus infe poucat p:maiozem quivé b fedlminozen n.et argumétaboz vt pzius propoztices
a0 L2 bupld quivé pzopoztioni date o ab fmaiozcm eé propoztioel) a0 l: quare 7 pzopgatise cad v,z
mutozem € pzopoztione i 40 [z quare et pzopoztioney av L et propoztione 3 80 b.qB itex eft ppofiti
IDic i gtrende g vbi non facile poffis inuenire numerum fimilem o ltuncouckinhinfe zinlkesiten
b in fc donec opoztune talis numerus tibi occurrat, .

C2uilibet p2opoztiGem in dDuas diuiverc:quay dfia fit data popotideminoz.

L Sitb data propoztiopzopolitiias fit a glteram pzoportionem daram intouas Apoztides vivivere:
quazvnius av alteram oifferentia fit bata pzopoztione b minoz.capio p pmam huius vifferentiam
propoztionis b ad g que fit c.Si cfit eijlis aut maioz 3/ opotet cminozem eé b.ci p viffiniticem ¢ eét
popoztio quabfuparet ppoticem a.quare et a gut eque aut multo fortius minoz eét b.in quafciigs
ergo duas pzopozioes oluivaf azille erunt minozes a.nieius ptes . quare et differdtia viius ao al
teram (ciiea fit alfius partis poztio @ (up alteram avvit) minoz erit altera partinm:quare mioz toto
a.quare Tmulto foztius minoz toto b/ ficqs in quafciigs viviveref ahaberef propofitiz. M fi ppoztio
cminozfitainuenio p pecedentem pzopoztionem aliqud cuius ouplafit maioz¢/ctminoz a.fitgilla
ouplata pzopoztio d.capiogs dFiam © ad 4 p pimam buius d fit e qui vico eé minozem b.nd i ipfi ect
equalis:ciib cequétur atergo © queelt maioz c.cii e equali b maiozem pzopoztidem oftfruitdy fita.no
é ergo evifferétia a ab © qb eft otra bypothelim.£t fi e eét maioz b multofoitins o et e maiozé ppoz-
tioncm oftituiit & b 7 c.quare maiozem propozticem & fit 2:q3 itey eét end efle OFiam 2,20 o4 atra
bypothefimBelinquif ergo propotidem eefle minozem piopoztioneb.etquia duepopoztiones 7
e equatur popoztioni a:intelligo p2opoztidem a in illas efie dinifam:et dico oifferentigm illay (3 0
ao eque fit f e€ vata pzoportioneb minozem.nam fieflet equalis bicii b er © maiozem oftitudt propoz
tionem & a vedictum eft etid o et f maiozem oftituerét aiquare 70 ¢ e.quarefnon eét oFia D adeet p
ivem fnon potcfteffe maioz b.coMtat ergo propsem a vt pponit ppofitio eévinifam « Ppoflitum,

€ S tres niieriptinuc ppondalesitribus aliis otinue ppoztidalibus comparétur:
CXLrCmoy o crtramos ppoztiocs otinuate crunt tands meotozil ppoztio ouplicata,

€ Sintabctres numeri stinue popoztisales:item o eftres alif stinue propoztizales.vico pporti
o126 @ ad 0 et ¢ ad f adinuicem stinuaras:equari propoztioni bao esouplicate.oucoenicina zind
Huenidt g/b-ecfinoerpueniat [2erites per (eptimam feciioi popoztio gavhvtaavoirh ao Iz per
octgugm einfoem ve cad f.atqg pzopoztiones a ad o et ¢ g f adinuicem otinugte per gb lzet p tereid
buirs abdo pzopoztidem a a0 d ppoztioni cao foucévoaincet Hueniatletdinfetpueniat m.ma=
nifefti eft pzoportionem 1 ad m oRitued efMecex pzopoztisibusgavbhetb avlz: atqiplis fimul (fptis
equari.oeinde duplo popoztionem b ad e addendo per tertiam buius propozticem b av e fibipi ou=
cenvo (c3 bin fe.etquia a b cfunt stinue pzopoztidales:p vicelimifextam feciivi Muenietl:zdoucévo
einfeetp cavem vicefimdferram feciioi pueniet m.quare vuplata popoztio b ad eequaf pzopoztisE
laom que pbataelt equari propotisibus gavheth av Lz, 3 ppoztioibus g2 a0 0 et ¢ 30 favinuicem
continuatis.quod eft pzopofitum.

€SI quattuo: numcris cstinue pzopoztidalibus alij totivem cotinue propozticalcs
DApICIur : erunt pzopoztiones exiremozii ad extremos pificte tands pzopotioncs
11€01021iT1 G0 MCOIOS Cotinuate.

@ Sinta b/ c/o:quattuoz numeri stinue ppoztidales:ete/fi g I totivem alij otinue pzopoztidales.
dico pzopoztionein copofitam ex popoztiotbus a ad e et d 80 b equari pzopoztisibus otinuatis b adp
fet cad g.orinuatis fidoé ppoicibus b ao f et c ad g:vt in peeventi Factum eft.p feptimd 7 octausm
fec@ivi hec ex tertia huius zvicefimaquita fecunoi cognofy citur vt precedens ex vicefimaferta,

@ Si quothbet numeri ao totioem alios comparétur:pzopoztides cox quolibetmo
fumptozum candem pzopoztioncin componunt. '
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€ Ju ducbus nfieris (d Prmo vivéoum eft.fing eni a et b duo numeriset ¢ o duo alif qui diobus pmis
comparenf:dico eddem ppotidem spofitam effeexaadbzcadd/erexcavvetaad b.Si eninfierd
{1} cént cquales:ttatim de fenotum eet. Sititer f duo primi eént equales inter fe/ et duo feciiviinter
fe:et fifr fi tres cént equales 7 vaus inequalis.fev cftopzopoztio a a0 b mato propoztidecav o faclo
220 b primam ppozticent/cad o fcdam/ zitex aadb tertiam/ 7 cad 0 quartam.et quiaftuinaadb
piima aovitlup cav o fcdamtifi a0dit 3 ad b tertia (up2a cad d quartam, ergop tertid Huni® spofita
€330 b et cao b pAma T quarta equaf copofite ex cao det a ad b fecliva etterria.quod intévebat.
Foem quogs in tribus efficies, Sint a ¢/ extres nfieri qui pparent b.o/f.ofco eandem compofitameé
2raa0bjcaodlctesn fiet excad 0/aao b/ ereav faiamper immeviate mofiratii eadem €opofita
eraaobetcadd/erer cavd ctaad biergo pportidecavf virig avoita: ppotides erfit equdles.qd
erat pbandum.vico item edvem eé compofitamexaadbjetcavfietcad dietexeavf/agdb/etcad
. Ramper nup moltratii eadé eft ppoztio copofitaeraavbeteavfietexead fiT aadb.ergo ppoz
tione cad O:vtrigp adiecta filitppoztides a ad bjeav flercad v.itemeapfaadb/zcad p:apinuicem
equales.qd pponebaf pbivum.Lrita slias gbinatides pba et adinndtibus trib?:0¢ qttuozerpedi
Etita confequeter, @ Duintt elementoy Arithmerices Jozoani finis.

Ftera numeroy diciitur:quoy multiplicatidesnumert pouciitur. Supfici-

alis appcllat numeius:qui ouobus latertbus continictur. Solivus o qui

fub tribus:cx quoy otinua multiplicatione babet pereari.2ugoratus cft

numerus fupfiaalis cqualibus latcribus cotétus. Zltera parte longioz:clt

cuius latera funt incilia feo (ola vnitate oiftdria.Lubus cft numerus folious equali
bus confiftens in lateribus.S5imiles viciitur nument fiuc fupficiales fiuc folivi:quox

latera funt p2opozrionalia, , 4 , _
€S tres numert fucrintin fua propoztione mimizouo cxiremt crunt quaorati.

@ Sint ab ctres niferf cdtinue pzoporticales in fua pportide mimizvico aeflenumerum quavrati
atas fifiter cefle numerum quadratum. B3 per fepting quarti crit vnus medius ppotidalis infaz
vnitaté qui fit oset fifiter vous inf ¢ et vnitarem quifit ¢.quia ergo quotice vnitas in 0 toties d eftin
@sergo o in fe ductus multiplicat/atgs,poucit a.eft § a quaoratus.nam o 7 0 eiuslatera funtequalia
£t qzetiam quotiesvnitas in e totics eeft in ciergo e in fe tuctus poucit c.quarec etigm quaoratus.
quob el pzopofitum. : : :

€ Sifuering quattiioz numert in fua propoztionc mimi:ono exeremi crunt cubi.

@€ Sint a/b/civ quattuoz numeri stinue proportidales:in fua propoztide minimi,vico a cubum effe
ates © cubum effe. THam p feptimam quarti erfit Duo mevdif pzopoztidales inter a et vnitatem qui fint
eetfeet filr duo inrerd 7 vnitatem qui fint g et b.et quia quoties vnitas in etotics e infiergo e infe
Aoucit f.et quoties vnitas in ¢ toties f in g:ergo ein f (ui quivé quadra tii poucit a. eftigif a cubus.
et per idem quin quoties vnitas in g toties g in hiergo g infe poucit b. et guoties vnitas in gtotics
b in D:ergo g in b fuum quadratum: poucitv.quare etid d cubus.quod et propofitum.

CDis orati a0 quaorati cft tands lateris 1pius ao latus alfns ppoztio ouplicata,

€ Sint duo quavrati a et bz latus a fitc/etlatus b fit v.0ico propotidem a ad b eé tandp propoztio
¢ ab  suplicara.ouco enic in 0 7 fiat e.et erit p feptimam feciidvia ad e ficut cad d.et P octaugd eiufvey
€av b vecab dreftergo a ad e vee 90 b.atproportio aad b conflar ex ppoxtidib?a av eet ead biquay
quelibet equatur ¢ ad v.eft ergo g ad b tand ppoztio ¢ ad © vuplicara:ve pponebatur.

@ PH0poztio cubi ad cubiizeft tands lateris ad latus miplicata. vioe manifefium et 4

wter quoflibet DUOS quadratos vnii:atgs in€ cubos duo ppondalif mevia ofiftcre.

 Sintouo cubig e b.et latus a fitc:etlatus b fit 0.fite e quadratii ¢/ et f quaoratiiv.inter quoser
vemaftratione precedétis it viius mevius ppoztidalis quifit g.oeifi duco cin e etcertfi efl puentre
a:etcinget pueniathzet v in f et certii eft puenirebzetd in g 7 pueniat k.manifeltficlt ex precevéri
eanvem effe popoztionem ¢ ad g et cad vietedvem gso fercad d.fcop f eptimdfecivi gao b vt e ad
&.quare vt cao diet per octauam eiufoem b 30 kvec 3o o.et per feptimam eiufvél2aob vt g adfire
vt ca0 o.eltigitur quelibet trium propotionum a av /b ao ket k av balteri equalis:atg equalisc
av v.fed propoztio 9. ad b oftat ex illis tribus.eft igif propoztio a ad b tandy ppozito cad v triplicata.
Etcorrelarium exmodo demditrationis cognitum eft 7 pzopofitum,

CQuox latera ppo2tidalia funt quadratos ppozidales ce:atq fi quadrati ppozti
onales funt:ct latera ppoztionalia effc neceffe eft.

€ Sinta/bictres numeri stinue proporticales:quoy quadrati fint v/e/ f.vico quadratos v.ef effe
stne proportidales. Jté vico i 0./ Flune stinue proportivales: T a b/ c coplatera eé pzopoztidalia,
P:ima pars ftatim ex Dectma quiti cognofcitur.et fcda oftenvif . Ham quia pzoportio © ad e p nond
quinti eft compofita ex ppotidibus a a0 b 7 aao biet filr ppoztio ead fopolita ex pporticibusb av
cetbav c:§ ppozrives aao b etb av ¢ (untequales.altoquin p quintam ciufvem fngulis aoditefue
equales:non oftituerét vav eet e ad f pzopoztiones equales.qd eft stra hypothefim.
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@S cubi fuerint pzopoztidales:crunt z latera ppoztionalia.g fi latera ppozticalia
fucrin:cubt quogs propoztionales crunt. ‘
@ Sithypothefis ea g pius:fed 6/h Ak fint cubinumeros a/b/c, Scha pars bui’ patet ducenvo ab ¢

otinue pzopoztidales in v ef fuos quadratos qui p pmam prem pceventis (unt otinue ppozticales
et pucmét g b k qui p decimam quinti funt stinue propoztiogles.qd eft (cdm.Et pma pars declarat
THam per nonam quinti pzopoztio g ad b spofita eft ex pzopoztisibus v av e 3 ad b.et Pooztiob ad
k copofiraexpropostidibuseao ftbavc.etfiaad betad cndfunt ppozidabilis:negvef.fiergoa

ad b maiozfit pzopoztio & b 0 ciergo per quintam quintimafoz eritd ade @ eavf.ergopereanvem

quintam gao i oftituta ex © a0 ¢ et a ad b maiozibus ppoztionibus erit maioz @ havlzné funeigié

& R 12 "pzopoztionales.quod eft otra bypothefim « torum pzopofitum.

@20 abiivat quaorat’ fuper quaoratii ¢ nierus cx lateribus ipfox coaceruatus
¢t #m laterum oiffercntiam multiplicatus.

@ Sinta b duo quadratizamaioz/ et b minozfits clatus a:1 o latus b.dico numertim quo a fupat
biefle numerum quipcreaf ex ductuoifferétie cav o in coaceruatum ¢ v, Fntelligo eni coacernarum
¢ o effeviuifum in cmaiozem numerum:z o minozem.et quia p Secimdoctauam prmi quod fit exdin
fe:cfi eo quoo fit ex differétia ¢ a0 © in coaceruatum c dzequi eft ef quod fit ex c infe.fed qB fiterc i fe
eftquaoratii maius a:7 3 fitex 0 infe et b quavrath minus:§ b quadrati minus fupst ab a gorato
maiozeineoniero d fit ex oFia cad © in coaceruatii ¢ v.abiivat 3 fup b in eodé nilero.qsd é ppofitf,

€SI quaoratys quaoratum numeret:ct latus (uil latus alterius niicrabit,. g filatus

g latere numerabituriet quadratus a quaorato numerabitur,

€ Sinta b ouo quadrati/et 3 numeret b:fite clatus a =0 lat? b,dico cniicrare d: vicoité fi cnietrad
v:etid a numerare b.fit eni p cozrelariii quarte huius e medium propoztidale inter 4 7 bz erfit enim 2
aveeteadbinstinua pzopoztide vt ¢ 40 0.fed g pimus numerus p bypotbefin Lnumerat b vitimis
ergo per decimatertia quarti:a pmus niierat e cdm.quare ¢ numerabit 0,q8 et pmi. Scdm p3ma i
cnfierat 0:§ 74 niicrat e Tenfieratb.grep vicefimatertid pmi a niierabit b.qs E(cBm 7 toth ppofith

€ Si cubus cubum niferet:z latus ipfius latus alterius numerabit. @ fi latus nijcrat

latus:et cubus cubum numerabat.

@ Ru0o de quadratis movo oftenfum eft/hic ve cubis vemdftranbum ppenitur.£tPma pspofitis
mevijs,ppoztidalibus inf cubos p cozrelarifi quarte huius vt pma pcedétis cognofcit: 7 fciavt (cha,

« Zrium numerozum cotinye p2opozeionalium:fi p2imus fucrit quadatus:tertium
quocs quaoratum cfie neceffc eft. ‘

(CSintab ctres numeri stinue popzotionales:et fit a quadratus:vico ceé quadvratum.fint qﬁ be
mimi in pzopoztie a a0 b.per vecimanonam tertif © numerabit a.fitqs iv fcdm F.z ectiam per edoem
numerabit c.cfi per hypothefim egoéfit pzopoztio a av b 7b av cifitergo io fedm g.et quia a ponitur
quavratus:fitergo ciuslatus b.da enib in fe tift eft Htum o n fiergo p fc¥a3 premvicefimefexte (cti
o/ b/ f funt stinue popozticales.et p nongm quiti ppoztio a ad ciopofita ex pzopoztidibugdave ¢ f
a0 g.crgoqza avb vedav ereritbao cvt fav g.eft ergo 0 30 e vt 30 goergo pmutatim o 3o f ficute
av g.ergo per duodecimam quarti inter e et g tot mevia propoztidalia caviit:quot inter © zf.at inf o
ctf cadith vnii medium ppozticale:igif v interect g cavet vl @ fitk.et qzex eing pofitii eft fierics
ergo p vicefimifertam fecunoi exl: in fe fiet ivem c.eitigif cquadratus.quod erat demonfirandum.

CSiqtuoz numeroy ppozidaliii pmus fucrit cubus: quarti Gas cubil €€ pucnict.
@ Sinta/b/cid quattuozniieri stinue propoztoasles:quox a8 pmus fit cubus.oico d quartii eé cubii.
ficut eni e/ f/g/H quattuoz in eadem popotide mimizeritgsper fcdam bui”e zh cubl.etqze 1 funt
cubizeriit p correlarifi quarte buius duo popoztisales medif inter e et a qui fint kl.etquiapequam
popoztidalitatem que ppoitioeao b eacft a 90 Oiergo pmutatim q Ppoztio ead azeq efth av v.fed
inter ecta pbati funtee vuo Pppozidales mevl.ergo p duovecamam quarti e b 20 duo fikr erie
Jppozxticales meoif qui fint m 7 n.et qz p decimdnonam tertif b niterat v:ergo per {cSam prem decime
tertie quarti b numerabit m. Sit igif o latus cubib:ftqs quoties b inm toties o in p.qzigif ppoztio
0 a0 tand m ao b triplicatazerit cave ppoztio 0 avh tang ppoztio p ad o triplicata.et q: p quarta
huiug eavem eft ppoztio inf cubum p et cubi h.erit iGiE 0 cubus:7 eius latus erit p.q3d eft ppofiti,

C 2uavoratos tres inucttigare:quoy stinue fumptoy differentie fint cquales.

@ Sit couplum cuivflibet numeri,aooat g ¢ cuiliber niierovt b.fitgs 8 spofitus exb c.etex a2 b fiat
d.etercingzinbfidth zlz.etexazbinofianteetfiet ponatur numeruslim/g equalis numero ¢
fta vt g fit equalis f.quia enie/etlim/gequatyr:etex a in o fiteserid cra in © ficl/m/g. fed g equatur
f quifitexbin ozergorefivuil et mper decrmam pimi equil et ei  fitex ¢ in ©.quare p nond etufoes
Lerm funt tand b et k, St ergo | equalis h:erm equalis 12.0ico ergo L g polle viuivt in duo equalia,
THam cii b in o fiat gzet © fit randy b bis 7 c:itep binfebis.Hoceft in fui duplum.etin cfacit g.zainc
facit Leriit ergo Lg tandp q fitex b infebis.etab (quodeltd) in cicui? vimivid eft quov fit exbinfe
femelieter 0 in oimivium c.eft ergo numerus g:in duo media eives vimivio edlia vinifibile,ciyivo
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1681 ergol gin ouo media elia:ftte v differéeia vni? illow dimidioy adb g.et v numerns equalis dithivlo.

q € ¢t q vifferétia dimivij Lg:a0 totii | m §.vico tres Goratos numerox rv-7q:q fintr e:ve:qeseé quipe

1 84xr  tiitur.Mam cii vifferétie quadratoy fint p feptimam hutus § ex vifferérifs laterum in opofita ex ipie

r e v e pouciitur:otinuevivebis ex vFia rad vin spofitiir v qB eft g.et ex dFfavad qin ppofitum v qqieftl
 § 29 41 mgseqlem numerii pouci p vicefimamaquitam fecliof g eavem fit ppoztio vifferétier ad v ad dFiam

r R vav q.ficutaggregatiq v a0 aggregatum r v.fiveficutlm g ad m g:quod foem eft, Sed hocvltimum
840 ~ facilivs fozre capies in minotibus numeris 7 eodé ingenio inuentis.vtfit a fenarius.et,primi hinc ¢
Differentia trium quadrato inve fintb 2 c.b minot: 7 cmafoz.certii eflt b eé quinarifizcuius vFia a0 afit v.qud certd eft eé vnitaté
rum continue cadem fitgs e vifferéna © a0 b vnitatis ad quingrifi:qud sftat éffe quaternarium.fitq foifferétiabadvc.que . §
1 2§ 49  quigoupla vifferétie b ad griveo erit binarfus.eft irags e ad fouplus.fed ©b per aceptiGem funt a.et B
per fc8am p2Amib cfimul funt duplus ao a,igif et b cfimul:funt duplus ad  b.quare que ppotioe &
) R~ G, ao foifferétie a0 vifferentiam ea eflt aggregatib c av aggregatum o b.ergo per vicefimaquitam fcdt )

Vet ey g ——¢ - it el quod fitereinob Grum q8 ex fin b c.ergo per feptimam buius tres quadrati numeroziio bz ' 7.
4 cfunt quales propofiti funt inueniri poffibiles.quobd eft propofitum.

L A
- - @Aumcrum quadrati inucnire : g cil quadrato dato numcrum quadratii oftituat, 13

b 100" - @CSitpmo vdatus nilerus quadratus a:qui diuifibilis fit in duo equalia.cuing medietas ficb.latus :
k 64 @ 36 aiit cinsfit c.ftqs 0 binarius.quia ergo q8 fitex 0 in biequaf ei quod fit e c tn fescrit p vicefimdfertd
gl B g feclioi ¢ ppoztidaliter mevius inter binarium 2 b.et quia ® binarius eft numerus pimus: 7 p prmd i
P PE: s quarti coicat cfi ¢ ¢ cii bretid 0 cdicabit cii b.p Pma § tertif o niierabit b.cuius oébimedietas fire. B
& % 03 etnfieri circipofiti fint fmafoz 2 gminoz :quox goratafint b Tk.oico § quaoratii b e€ tand numerii i
¢ quaoratum [z : numero quavdrato g avvitum,.Ham vifferétia f z g Ebinarius 7 opofirus ex {pfis per F
feciivam pzimieft b.et quia ex binario in b per hypothefim fit azergo per feptimam huius cii a fiatex f
@ =25 vifferétia laterii in copofitiiexipfis a eft ofia gorator b 7 le.Gorat? ergo Iz advitus quadzato dato a }
b 24 sftituitnumerum quadratum b.qs eft ppofitum.Seo efto feciivo vt lit quadratus 4 aflignatus:fed
D 13 in oo equalia partiri nd poffit.cii ergo bingrius eum né numeret:et {it binariue numerus pzimus:
g T ¢ ergo per primam tertij bingrius ad ipm erie pzimus.quare p decimaquintam tertif binari? nGerabit
L8 i inferiozem nutnerum quadrato asvnirare dempta qui (itb.cutus medieras (it c:z maioz eovhitare fit
o:cuing quaoratus (it eset quaorat? cfit f.0ico ergo quadratum e abiivarefup quavrato a Gtum eft
f quadratus c.1Ham quia c bis cii vnitate sftituit atergo per vecimdoctauam paimi quod fitexcinfe
i g cii co q¥ fitex a in vFiam D maiozis partis 30 ccequii eft ei a8 fit ex 0 maioze parre infe.exccvitigitur
< quadratusdquaoratum niieri cin quavrato dato a.nam differétia © z cerat viitas.qd eft ppofith.

€ Si quadratus in quadratum vucaturs poucct quadratus.SiNo ihnon quavdrati 14 *,
non quaoratus pucniet, Tnde p3 i quadratus quadratum numcretipm fecundum v

quaoratum numerare, ;

A C Sint pmo 8 b duo quavratizoucaturgs ain b et pueniatc.dico ceé quadratii.Ham p cozrelarifi i
quarte buius inf a etb eft vius ppotidalif meoius.fit ergo tlle v.quiaergo a d 7 b (it ptinue ppoz i

4 - tioalessergo p vicefimdlertam fecunoi quod fitegain biequiiefteiquificer vinfe.atquod ex ainb
-3 poucitur eft c.eft igitur cquavdrarue.qd intéoitur. Seclivo:fit a quadratus b non quadratusiduca
4 b8 turgs ainb et pueniatcivico cnon effe quadratum. Mam (iceffer quaoratus p (cdam ptem vicefime
fexte fecunoilatus quadrati ¢ eét medius pzopoztidalis inter 3 Tb.quare cii a p2imus (it quadratus

p vecimd buius 7 b eét {oratus.qs eft 2tra hypothefim. £ozrelariii ex his duabus ptibe fatis sltat.

C2uavratus non quaoratum:fcdm non quadratum numecrat, L5t

@ Ram (i ponaf poffibile quadratii fcdm quadratii:ipm numeraresergo per primam prem peedés]
pouctus erit quadratus.at ponitur {dratus numerarend quadratum:ledtur igitur exRocotrarif

bypothefis.quov elt pzopofituim.

@ Si cubus in cubum ducatursqui pzooucetur crit cubus. g

@ Sint a b duo cubizz ducatur ainb et pneniat c:vico ¢ effe cubum.Sumo eni latus cubf a quod it
108 oiet quadratum lateris o  fite.manifeftum eft © 7 ceé pzopoztidales inter vnitatem ct a.et q: dties
S wnitas in a toties b m c.ci a multiplicet cfcm b.per decimaquartam quarti quot mevii ppoztoales
7 erfit inter vnitarem ¢ astotivem criit inter b et ¢. funt ergo duo mevij (ititer pzopoztidales infberc §
fint f g.ci ergo b f g cfint quattuoz numeri ppoztidalesietb pzimus per Rypothefim fit cubus:ergo

per vnvecimam huius 7 cquartus erit cubus.quod eft propofitum.

€ Siin non cubum cubus ducatur:poducctur nd cubus. Kx quo liquet ¢ ficubus 1

cubum numerctapm fcdm cubum numerare, _
(—=+—160 § @ Pucatur 3 cubus fn numerum b nd cubum et pueniat c:vico ¢ non effe cubum, Wam fi ¢ pouctys
a- 8 ¥ - ponatur eé cubusimanifeftum eftvt in pzeceventi per decimamaquartam quarti quot medij ppozioa i
¢ 4 b——20 _ [egeriitinter vnitatem etastotivem effeinter b 7 c.fint ergo fimiliter duo fcils 1 g.quia ergocg fb i
v 1 ! funt stinue propoztionales:z c eft pofitus cubus.ergo per vnvecimam huius:b etiam crit cubus, at
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5 b per bypothefim pofitus & non cubus:accivet itagg straviil hypothefis.quiigitur inde poucetur:nd
' ertt cubus.quod elt propofitum, Eozrelarium fatis ex hac 7 precedentt cognitum efl,

@ Sinon cubum cubus numeret:fcdm non cubum eurfi numerabit, 13
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4 fi ponaf numerart fm cubfi:p penultimd qui poucetur erit cubus, at pofitus eftns cubus nd
gcp wruhng numerabit fm cubfi:quare fi ipfum cubus numeret:fm nd cubil nierabit:q6 intcoitur,

1 quad2ati comunicant:latera quogs comunicabunt.fi yero quadzati fint incom-
menfurabiles:et latera ipfozum incomenfurabilia erunt. § g

C Sintabvuo quadzati ct clatus aet v latus b: dico pamo fiquadzatia b coicantet ozl latera'cd
cofcare.nd (i cd no coicantiergo per duevdecima tertif neds quavzati a b cdicabunt, ex oppofito igitur
oiitis fi quadzati coicabune 7 eop 1aréra ¢dicant.vico fcdo (i quadati g b non coicant neg eox latera

coicare.nd i c o latera coicant eft alids hilerus eos coiter numeras q (it e:qz ergo ¢ nUmMErat cergop -

vicefumdtertid p2imi ctid numerat a.et q: etid e nilerat d:p canové vicefimdtertia nierabit etlb. fiergo
latera funt comunicdtia et quavzati coicant: quareer oppofito oiitis (i quavati non comunicit neg
latera comunicabunt:quoo eflt fecunoii 7 totum popofitum.

CSicubt fuerit pmélurabilest laga.g fi cubi nd cdicent:neqs ipfox latera coicabiit
@ Duius p2ima pare vt preceventis pzima 1 fecunda vt p2eceventis fecunva patefcunt.

@ Si quabzati g0 aliquem fucrit p2opoztio tands quaozati ao quavzatum llum alf-

quem:quadzatum cffe neceflc eft. et

CSita quavzatys qui av aliqué numeri vt b eant habeat ppoztioné que quadiati cad quadzatd o
oico b effe numerii quaoard.ng qz c et ® funt quadzati per cozrelariil quartebuius ell_w_ms medius
dpoztionalis inter c et ® qui (it e.7 qz que ppoztio c 30  ea eft a ad biergo per vuovecima quartt erit
viug medius propoztiongiisinteraetb quifitfiqzergo a fb funt ,pﬂozrlona}ee 7 apum? pofitus é
quavzatusiergo per vecimi huius et b tertius eft quavzatus: quoo elt pzopofitiim,

CRuicungs fe b3 ad cubii ficut cubus ad cubii: ivé ek necelfitate erit cubug.

€[St av a numerii cubum febabeat aliquis numetus vi b ficut d cubus ab ¢ cubii:vico b effe cubuin
nd per correlarifi quarte buius inter ¢ et ® erunt duo meoif Jpoztionales.et cfi que pportiocadbdea
fita ad b.ergo per duodecimd quartt cadent cafimiliter duo tmevij Ppotionales inter a et biet a p2is
musg ponitur cubus erit igitur et b per vavecima huius cubus quod erat demaftranoum.

C St quadzatus in quavatum vel cubus in cubum ducatur:latus pro0ucti erit’nu-

merus qui cx latere yimus in latus alteriug p2ooucitur.,

L Sint pzimo duo quavzati a biet latus afit cietlatus b it 0.oucafqs a in beet pueniat e g per deci=
miquartd buius erir quav:zatus:ct ducaf ¢ in vz pueniatif.vico Fefle tetragoniciilatus e.nd perfep
timi et octaud fecundi f eft medfus pportionalis inter s 7 b.et p vicefimdfextas eiuloéqd fitexrginb
equiielteidfirexfinfe.Zigif f latus quavzati e 8 erat,pbanoi.fcBofint et b cubilateriic et d 7 G
in b poucatlz d per vecimarertd buius erit cubus.vico f elle latus cubiciilz.qzenicinapoucitget f

ino roinb fith erit per eanivé nona ppoztio f ao b copofita exppoztionib?cad v et v av bifs
€ao d cltficut a ad fifed et permutati® a0 b licut cao f: p eadé effet Ppoztiocavvetfao b, eftigitur
ppoztio fao b equalis pportionibus a 4o fet cav fiquare Hpoztioni g ao e.ozvinatis ergo quattuo:z
niteris g cfb:qz que ppoztio glav ecaelt Fao R.ergo p vicelimiquinta fecunoi ivé clt niterus 4 pou
cieurexginb et exfin e fui quivé quadzarii quarcpouctt cubi lz latus €f:q9 efl totil propofitii.

€ Sivifpofitie ab vnitate numens quanzatis: ppoztionaliter meoij inter P20XIMos
quofas fumantur:fient omncs parte altera longtozcs.ct cuufibetillozum av illos
oifferentiam lateri uo cqualem cfie conftabit.

@ Sintefgh quotlibet niieri quanzati ab viritate afiter difpofitireorvero laterd vnitas:etb ¢ d ny-
meri ofiter abviitate fumpti.dico medios ppoztionalés inf prorimos quofgs quaozatos fumptros eé
altera prelogiozes.ouco eni vnitaté in b = pueniatlz d eft meoins pporcionalis inter e 7 f.et qz eius
latera vnitas et b funt fequalia folavnitate viftatia:p vifinitionélz eft alrera ptelongio fifr ducob
in cet pueniatl g erit medius ppoztidalis inf pzorimos quavzatos fg.et per idé vt pius altera pte
longioz.et itaverelids ppoztionaliv® meviis proximon quavarori duétquot siiter afignati fuerie
quavzati.Dico preterea vifferentid lzab quavzato f equalé effeb lateri fret diffcrentidl a duadzato g
effeequalé clateri g:et ita c3fequenter.qz eni b fuperat vnitaté fola viitateiifitelligo ergo b vinifum
induas vnitates.et q: b in fe facit fiergo per vecimdtertiam pzimi b ductus in primd 17 fecundam vni
tatem pzocreat equii fifeo fubfiracto qb fit ex b invnavnitate remanet lz.eft igitur fubftractieitis qB
fitexb in vnavnitate Sufferétia lz ad fifed et ivem fubftracti et cqualeb: vnitas in quécungs nume
rum ducta ivem faciat.conftat ergo iv effeverum ve l2.ve  gutem confimiliter oftenvitur:qz c excedit
b fola vnitate.vinivo ergo clatus feilicet quavzati g in b etvnitatem.z qQuiscinfefacitg et fvemcin
b etvnitatem facit equale g:per eanvem vecimdtertiam paimuzet fubftracto o quifiter cinvnitatem

- remanet L. oifferentia igiturl et g elt quod fitex c invnitatem: fed 1 illup eft equalec per ivem quod

pus.conflat igitur propofitum de altera partelongioze et ita ve quibufiibet gliis argumentabere

Similiter ctiam oftenves differentiam Iz av e effe vitatem:et viferentiam Lav Fele b eem avgefle

¢ THam cum b fola ynitate (uperet vaitatcm:intellecto ergo b in duas vnitates oiuifo per vecimamsz

quartam pzimi quoo fit exb in alteram vnitatwin equale eft et qui fit ecillainfe:zillain alteram.fev
€x

infe I’l;:t:ructl:eerit P hond quintf ppoztio g av ecdpofitacy ppoxtionib? cav Fet aad fiet Giterfiere g
tf:ete
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a8 fit ex illa vnitate infe eft quadzatiie 2 vnitas.et 46 fit ex {113 in alterd itioé eft vnitas et equalevni
tati.conftat ergo vziam L2 a0 eeflevnitaré, Similiter viuivo ¢ in duaspartes fcsvnitaré 7 bset 2 pet
eanvé vecimiquartam pzimi quoo fiter cinbfcs Lequieftei quifiterbinfedeft quavzatus fzexb
inynitatem quieft latus b.conftatergo vifferentfd 1av fefle ber ita per vecimdquartam pzimi vefin
gulis oftenoe,conftat ergo torum pzopofitum, ; , : i

C S [umantur ab ymtate numen altera parte longiozcs p2oximis quibulas coniyn

ctig: pimivdlis contunctoum fumptis poucnicnt omnes quaozati shi
@ &t partealteralogioribus figuratis quéaomonfi in fupiozi factf eft:dico lzerl alteralogiox imp
fumptoy mevietate effe quavzard, Similif et m Aimul fumptop mevieraté efle quadzatii zitabinop
et binouii ptinue flumptor quotquot effent:medietaré efie tetragonicd. THam da per fecunod partem
peeventis monftrariieft vziam Lz minozis ao f effe biet Lmaiozis 3o Ferid effe bs Iz et Liunt circipofiti
atgs cquivifldtes foergo p fecfiod pzimi feft numeroz lzetLfimul (Gprozi mevietas.at f cognofcif eé
quaniatii:ergo velz etl conftat ppofitum efle veri.et cofimiliter oelzmcoftabir: qz coxp vifferentia
av gper pceventé eft clatus g:quare per fecunod pumi concluditur quadatus g efle numeroy letm
fimul iuncroum mevdietatem. ‘ 3 :

€ Hullus altera parte longioz eft quadzatus vel cubys, i A

(CPafialids altera ptelongioz vt a effer quanar?:per viffinitioné etus latera effentequalia. et da
effet altera prelongioz eius larera fola vnirare viftarét.fi ergoillavétur erfintb maioz T cminoz:da
etid g effet quavat? (it eius terragonicii latus v, et q:qdfitexbinceltequaleeidfiterdnfe: ergo
R vicefimafertdfecundib o cfunt cotinue ppotionales q8 eft ipoffibile. THam cum b et cfola vnitate
oiftétinter b 7 cnullus cavit nierus meoi’.fed B vicat avuerfari® o eéequaleb aut cuciiergobc o ¢
tinue ppoztionét opoztetb etcefle equalia qb eft cotra bypothefim.Zit vicar o efle maiozé b ¢ citije
ergob av v elt pportio miozts niiert a0 matoé: 2 vav ¢ Fpoitio maior] ab minozé.et ille ponif eevé
hocafitipofiibile. Bt vicatvltio o virogs et b 7 ceffeminozé:et tfic pportio b 30 © Emator] av minozé
€t © 30 ¢ mios ad maiozé:z ponunt eevéboc itcg ipoffibileno eft 1gif a altera ptelégioznquadiatus
q8 eft p2imfi.oftévo veinvea gltera ptelongiozé né effe cubfindfiio poffibile é M1 it a altezs ptelogioz
cubus 7 eius lafa fint:maius quioé b et minus cer quavarii b (1rd 7 quavaatil cfit exfires flatus ain
eo @ cubus:cui? quanzati fit l2.erit enip correlarii quartebui? vnus mevius ppozticalis inf o etlz
dfitg.etpioévnusinfez 2 dfithizp feptimi fecundi§ ppoztiob av f ea eft 0 30 gret & avo lz.et filr
4 ppoztiocaofeaeriteavhethav lzerqz eplzinf fita T 1oéfit p hypothefimexbinciergo p f cBas
partéviceflimequite fecioi erit 2 ao b ficut ¢ av .7 etid pmutatilz a0 clicutb ao ficrfitigif inter vz ¢
cotinue ppoztionales g et 1z 7 (ifr inter e 7 b.itidem duo betlzet qib 7 e vel erunt oméfurabiles vel
cotra (e pmifi pinéfurabiles clib numerer v elus quadatiizergo p vicefimdrertiam pmi deungs nu
merus niierabit betid numerabit 0.quarc 97 e erynt cdmenfurabiles.at th qrb ercfunt cotrafepmi
det eefle comenfurabiles p duovecimd rertij eft ipoffibile.(i afitb 2 efint incomenfurabiles pflcdam
hut? b ete funt cubi. Silr (i cetd effent comenfurabiles p ivem q3 p2ius 0 et ceffent omenfurabiles
q8 pouvodectmd tertd eftipofi ibile. Siafit ¢ 7 o fintincdmélurabiles ergo p fcdam bui®viergs é cub?
quareiné b erc erfir duo mevia stinue ppoznidalia P correlarifi quarte hui® at nd mé ouo vex etvni
quivé infcivere medidi v in fma parte moftratfi eft:eft ipofiibile.coftat igitur verii effe ppofitum.

€ Bato altera parte longioze: alium ab o altera parte longlozem inuenire cutys ao

illum fit p2opoztio que quav2ati ad quadzatum. ;
(CSit a vatus niierus altera pre longioz et cius maius latus fit b:min?vero fit c:fitgs d buplus ad b
2eduplus av c:7 quavzat? o fit fet prumus fub eo quavdzat® fit g quo niierus vhitate mioz fith 2 pre
altera5gioz inter f et g (it l2.qz eni per fecunod parté vicefimequarte huius 2ia fet Lz eft vzer v2ig I
80 g elt milerus eo minoz vnitate.1oeo v2ia [z 30 b é equalis d.et cii :ia o ere fit binarius: qif oupli
d2iebad c,nd per correlariii feptime (ci ouplatop:ouple funt 2ie.2 clierd infefiat fer er o inbing:
riil qui eft v2ia eius ad ¢ fiar v2ia f a0 h:q:fitoriafgolzerlzanh g eft oupla ad o:vt Poltéfum eft, erir
igif b reliquus niierus 4 fit ex o in e.ouco igif g in b ¢ numeri folavnitateviftare funt pofisi:fiatqs |
altera pte longioz qué dico effe:qué querim®.oucaf enib in betfiatm:zcing 2 fiatn.erites p octand
fecliviea ppoztiol ad m § g a0 b.et per eanvé etid ea ppoztion ad 3 qued a0 b.quare eg eft Mpoziol
aomquenada.etdaerbinb fit mierex cing firn:oeo pnona quinti eritppoztio m ao n spofita ex
Ppoztionibus b av cerhav g.7 da v infefacit et o in e Facit b erit ppoztofaoh doav e.quarez q
bavccrda ppoztio f a0 g copofira eft ex ppotionibusfaohequalibavceth go giergopportiom
adbnequaf ppoztionily ad g.et 4a per cozrelariii quarte bui? inter fet g eft vnus ppoztionalf meni?
eritvnus fimilif ppoztionalif mevdiug inter mern dfito.ciifitergooadnficutmav oetnao aficutr
lad m.ergo per equd ppoztionalitaté invirectd erit ad o ficutoav 3. capio ergo in ppozrionel 3o o
§res numeros in cotinua ppoztionalitate mimos qfincr q p:manifeftiieftretp efle quadatos:tunc
ficq ppoztior abqea 130 ozet d q a0 pea eflt o a0 aiergo P equd ppoztidalitaté que ppoztior ao p
quavzatiad quaeari ea eftlav a altera parte longiozis ao alrera parte longioze:q6 eft ppofitii,

€SI numeri ab vnitnte ppononales oif ponatur tertium ab vnitate quavatiizateg -

yno intcrmiffo tertium femper cffe quaozatii quartt vero ab vmtate cubum z ouob?
fntermiflis quartd femper cflc cubum:feptimil autem quad:ati cubicuin AL quing
intermifis feptimi femper cffc quadzatym cubtcum eft necefie
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L Ruadatus cubicus et quadzatus d pariter eft et cubus. JPofita eni vnitatetbevefghlimn
op:vel quotquot voles numeris cotitue sb vairate ppoztionalibus hec ftatim ex vecima 7 vnvecima
hutus cognofcif.qe eni vnitas potétia er quavzai? elt 7 cubus, 1oeo per decini huius ¢ erit quanat?
et p ynoecimd o erit cubus. 7 per eande vecuma e tteruim erit quadatus et iteri pervecima s qzeelt
quavdzatus g erit quavat?,Seo et qi v eft cubusg p vioecund g etid erit cubus d venit ve ligoo céftat
feptimus ab vnitaresquarefeprimus ab viitate quadzatus € cubicus.et ita cotinueproceve limilégs
offenves vemonflranoi mooum vbidgg.

@ S nunserozii b vnitate cottnue ppoztionaliii feciious ab vnitate fucrit quaozat®

omnes eruit quavzatt. ¢ fi1oem fuerit cubus: erunt et omnes cubi.

@C1d2ima pars pater.nd per pmiffd erid tertt? erit quavatus.t da feciivus eft quadiatus p decimd
huius tertius abillo d eft quartus ettam eft quavzatus. et per pmiffam da rertius eft quatatusyne
intermific quitus erit quavzatus.etira deificeps quare nummerox ab vhitate cotinue ppoztionalium
fifeciious eft quadiatus oég erunt quavzati. Scoa pars moftratur. nd fifecious fuerit cubus:cut
quoticsvnitasin (ecfivo toties feciivus in tertio.fcBus in fe q eft cubus producet ternii:quare p veci
mamfextd huius tertins erit cubus.ec per pmifam quartus etid erit cubus,et pervnoccimd butus a
quolibet illozii affumptus quartus erte cubus.at illis cotinue (umptis oés (umentur.conflat itacs i
feciious fuerit cubus onmnes cubos effe. 5 i 2

CS1poxinozi altera parte longioy ynus in alifi ducaf': pucniet altera ptelongioz
4l Sinraetb duo hunc in mooii altera partelégiozes ckmedtus inter eos quadzatus fit ¢ cui? latus
fit 0 q8 per vicefimdquartd huius erit vuiferéria inter n et ¢ T inter cet b, fitgs 9 minozis altera parte
longiozis latus alterii e.erites © maius e vnitare.7 qe o in fefacit cervjin efacit a erit pportiocada
tang © av e.Sit € veex O in ffiac b erir f vnitate matoz 0.a00af 1rags e ad a et fit cdpolitus g:qzlex d
inefirg cxfin efiet g:vt facile p vectmd primu oftévgtur cii numerus Fnumerd o folavnitate fuperet
etdafinefacit@et © in efacit aierit per octaud fecunviea ppoio gav ad et fav v.0co 2 p feptimd
etufoéctid b av cficut f ado:quare2b ao clicut g ad a.quare pmutatib av g ficut c ad azergo p vices
fimdquintdfecunviqd fitexb in a vatts alrera parrelégioubus equaleeltei d firek g car d firex's
inc et altera ptelongio?’p viffimitioné: cfi g et ¢ (ola vnitate vifferdr. g g fit copofitus ex a ¢t e T otia
aab ipfo quavzato c it 0:a qua doem diig © numMerns e avvitus a in copofitione fola vifltat vnirate,
coftarigitur numerii qui poucerur ex b in a efie alrera parte longiozé, 7 pzopofitum,

€ Si primt quicp pre altera [6gtoes cii ouplo quadzatt inter cos coltituti oponant
Jucnict quadar® cn? radit et ¢k minozemiols ¢ matoze malos laterib?oftitutg
@ Sinteniaetbouo quiciip proximialeera prelongiozes et eozil medius quavatusc.fintg dela-
tera gltera pre logiozis a:7 e flatera alfiug alrera prelongiozis b.oico ¢ fi a b cSpondtur cii vuplo ¢
totli'aggregatii vt g efle quanzarii:cuius raofy eft copolira ex 0 et fund pervicelimiquartibuius e eft
92139 a0 cetbav csergo p fecundd primi cGpofitum exa ¢ b eft Suplii ad ¢. at dupli ccum a b duplo
elufdé crunt cius quaduplii quovdoem pofiti eft g.quattuoz igif tn ¢ pouciit g.at quattuoz nfierus
eft quaviatus cum producaf ex duobus in fe ductis 7 iilr cpofitus et quaseatus,ergo p decimiquar
tam pfentis et g elt quadatus.ef cii g quavzatus quavupl? fit a0 c qiav:atii: ergo per terttd hufus
Apportiolatis gavlatus ceritouplg.arcil efitradir cet o 7 fctrcfipoliti edviftent ipfie.ergo p fedas
pmi o et fimul fune Supli elateris c:quare radix quadati g eft spofita ex det f:q0 eft ppofiti.

€ S1ouo quilibet p2oximi quadzati ¢ duplo medy inter 08 altera ptelongiois ¢cd
{ungaturicopofitus crit quaozatus latulgs tpfius cx laterib? ipfox compofitii.

@ Sint abduo quilibet pzoximi quav:ati et c mevius (nter eos altera parte logiozetve eoplatera
dicoquadzaros a b cii ouplo cefficere quavzative feni? latus erit ¢opofitum erd e. Pam p vicefima
quartd huius ex o in efier caltera partelogioz tnter a et b:quare per nond paimi erunt g et ctandy qd
fit ex © in opofitil ex v'e:quovdoem copoflitum fit G et per eandé c ¢ii btand guob firexein apofitum
veivefting.etpeandé nond qB ex v eteing tand quood fiter g infe.erit igif quadzath numer; gti
Gtum a 7c¢ 7 cbiergodrumaerb 7 cbis.fuit eni ¢ bis fc3 femel cii a et femel cum b fumptii:feo ilud
quoo ficbatex a etb 7 ¢ bis pofiti eftefle f.eft igitur f quadtatus cuius latus et g, et da g eft spofitd
vt politum eft ex 0 et elateribus quadzarozii a etbs conflgt totum pzopofitum,

@ S 90 duos vigs niicros yimtate diftdtes: oés numeri ab vnitate coaceruéurid ex

coaccruatione pzoucnict crit nijcrus quadatus latulags ipfius coaceryator marim2,
@ Sintniieriab vnitate difpofiti p Yuos o:ies vgs a0 ¢ 70 duos doé nierosvnitare viftdtes Prwng
hocmé vnitas ab c v e:2 fcBus hoc méd vnitas a b ¢ v:2 it quadar? enumerus f. dico quad2atii Feffe
tand oée numeri illozii dbuox ozdinficoaceruati Signo enioés quavatos iferiozes 4 fing vif] pofiti
powinéfghlzlvnitas.eritq g quavat? vieth quaveat? cirlzquavzatus bret | quavat? q.¢ poftea
vnitae § eft pme vnitaris quavat?. Intelligo fifr m n o p q mevios altera pteldgiozes.et da per vice
fimdquartd buiug d:ia faom eft e:7 0zia m ad g eft 0. ergo p octaud conceprioné oriaertremonfgé
ev.ctfiti grguméto viagavheftocerdiiah aolzeftcbievzialzav left b atet vzial ad vnitare el? 4
etvnitags.godita ergovnitate ao g etvnitaté:fiet let aovitisb a v2iafcs1avlza0 a.7 duplavnitaté.i.
ao lifietlz.aboitainfup cbozialzav h ao b g 7 a et cupldvnitaté.igo Lz fiet b (imilFaodira d cv2ia
b avd gad ch:b a:a et duasvnitates: hocelt av b:fiet g.eraovirae o v:iag ao fav o cicb.b 9:9 et
vuasvnitates fiet f.per nonam igitur conceptioné conftat ppofitum vemonftratur.
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C 2uicungs ex numeris ab vnitate bis fumptis coaccruatur:clt parte altera longioz 54

minuflos laterum ipfius:coaceruaroii maximus

 Sinchuinfmovinfieri bino ozoine fumptt vnitasabc o d fimul aggregétur Afte m: qué dico eé -

altera pte longiozeeiufqs minus latue e€ 0.nd per Peeventé (1 poictis nileris 3000 ehier quavzatus f

cuins vzia a medto altera prelogioze elte.remoto igif numcro e g quavzaro f remanct aktera prelon
giozmedi” inf f 7 proximii minoé quavzatii.Sev 4 remanct dmoto ¢ elt aggregat’ vuoy aflignatop
ozoinii (c3 m:igif m eft altera pre longioz meo1? inter f et pzopimi minozc quadzatii. Sev ille mevi?
alrera preldgioz fit ex © in e illozii quavzaton laterib?pervicelimdquartd piitis © aiit minus eft:ergo
sltera prelogioris m min®latus €0.at 0 ozoind aflignatoy marim? é niterus.oftat & tota ppé firma

@ S fueritniferns Gozatus cubic?:latus quidé Gozati crit cub? latus¥o cubi Gozat®

@ Siraniierus quad:at? cubicus cui? quatenus quavzatt latus (it b:quatenus vero cubi latus (it
dicob effe cubus et c effe quadzarii. Primi ps.ouco enib in 3 1 fiat o ppald eft o efe cubfiet a cubus
ipm numerat fm b:ergo p cozretaridi vecimefeptime butus b eft cubus g8 eft primi. Scdm oNtévitur
fite quadzari c: q2 49 fub c et e extremis corinctur equii eftei 8B fit ex b in fe, ergo p vicelimalerram
fecundie b cfunt continue pzopoztionales fev e p2imus eft polirus qugdiatus: igitur et cper decima
buius eflt quadzatus:fice totum conftat pzopofitum.

@ S fucrint duo numert quad2ati cubici : medius inter illos in continyg p20po2io-

nalitatc crit cubug:ououm vero medlo viergs quadvatus.

€[ Sint a et b ouo quav:ati cubici : qr g 7 b funt quadzati p correlarii quarte buius & inter cosvnus
mevius ppoztionalis d fitc. er q2a 7b funt cubi p ivem correlarifi inter cofoé funt duo mevij Ppos
tiongles d (int © 7 e.vico ergo cefle cubii et © 7 e effe quavzaros.c aiit eflfe cubii veclaraf. nam vuco a
in b er pueniat f:q2 3 b funt cubi:f etid per decimdfextam butus erit cubuset ciia ¢ b fint propoz:
tionales:ergo p vicefimdlexram feciof fcubus fierex cinfe. quare f eft quadzatus ipfive . eft igitur
f quavzar? cubicus:quareclarus f vt quaozatt per peeoenté eft cubus qB eft primii.lfed det e efle qua
©:atos bincliquet: g2b e d funt corinue pzopoztionales ct b paimus eft quadiatis. iitur 7 tertius o,
per vecimd butus. Jrem q 0 et efunt numeri pportonales ct a primus eft quavzatus igif per eanvé
vecimi ¢ e tertiug quadatus. £ igitur tota piopofitio nota.

€ Duos qo2atos cubicos fuenire:ne quos niicri quotlibet meolj ppoztidali fumat
@ Sivuos Goratos cubicos inbeoz fuenireinter quss quotlibet infiacedt meoif Ppozionales fumo
niieros ppozrionales plcs duobus:iplis mevitg:quos tubeoz fuenire.verbi cd fitubeoz iuenir: duos
quavzatos cubicos inf quos fint quattuoz mevi) ppozrionales (umo feg niieros cotinue ppouisales
vtab coefiquozi per ozoiné(umatur cubig b1zl m n:§ per fextd buws funt etid ppouionales quiz
quivé cubi in fe per ozviné ducitur et pzouenidtopaqrset. dico itag oet tefle duos rales qugoatog
cubicos.nd cum g b et ceteri tn (e ducatur o p q T cetert funt quavati: er qz g b 7 ceteri eozit {c3 lare
rafuntpporioales:per quintihuius o p qer cereri eozit quaviati funt ppoztionales.at cuin getn
fint cubiergo per oecimdfcrtd buius o et t erunt cubt.funt igitur o et £ quatart cubict inter quos
quartuoz numerip qr s funt meoij propoztionales:qs eft popofitir.

€ R2uos gr2atos cubicos repiresn? §s medtos Fin datos nifcros fumé fit pofiibile
(L Sintvart niieri a7 b: ppofitfies (it duos quadzaros cubicos fuenire:inter quos fint numeri ppoz
ttonales Fin a 7 etid Fm bzfirgs a binarius er b ternari®.da cnippoztioncs femp funtvno plures ipfis
meoiis et a ¢ft binarws:6 ve meoy inuenidtur fin a opozter tres efie pportiones.et dab eft rernaris
vt inuenidtur mevi fcdm b op3 quattuoz efle ppoztiones. Duco ergo tria in quartuoz et proueniat ¢
etfc8m c o20ino cotinue ppozrides innficrisrvefghlzlmn op qiquon qetr p Peeventé pongntur
quao:ati cubicizet ifigo quartuoz exillis ppotidib? vt bic fcBm quafnos et fternos ovies:t hébo
tres mevios ppouioales
qnos ozoines et hébo m 7 g duos mevios Ppoztidales inf q et r quadzatos cubicos:qd cft poofiti

€ Ynt Gilibet ouos lupficiales fites:tertiid in ostinua ppoztidalitate meoiii ¢é neée cft
@ Sintaerbnierifupficiales files:et latera a fint ¢ 20:er larera bfint e 1 f.oico int a ot b eé vuii nu
meri incStinua ppozionalitate. nd da a et b funt fires p viffimitioné eius latera funt Pportionalig.
iveo § ppoztiocad vieaclt e ad f.quare pmutati § ppoztio cad excaeft 0 aof. vuco ergoeindetfiat
g:et da cin © facit azet b in eundé o facit gzergo P octand (S, ppoztio 120 gyt cad .7 daiteriieino
facirg etein ffacit biergo ppozrio gav b vio ao f.fed pbara eft pportiocade vt d ap fiergo pzopoz
t10 3 a0 g ve g ao b.eftigitur inter a erb niierus g mevius ppoztionalis:qd erat vemdfirandum

@ 2% fi terti? inf ¢0s meoi? ppotidalf ceciverit:ovo dlibet nieri et fupficiales fifcs
€ Dec eft couerfa peevésis. Sint eniaerb deungs tuo niertinter quos fir cmevi? ppozrtifialissvico
a et b fupficiales cé 2 fites.capio eni e mimos in pporticnea ade g qQ: mimi per decimdnona terti
numerabiit a et ccquali:fitg iv fcdm f et (ity nficrabiit c et b equalif: fitgs o fcdm g manifeltfi itags
et cia fub duobus [ateribus v et fiet b fub duobus e g cotineaf:a et b p viffinitioné effe fupficiales.
Se0 @ fint fimiles p3.nd qzper bypotbefim o ct e numerat cet b fecunoi g:onumeratcfc8mg:ete
numeratc fecun®ii f ve et pofitii eft. igirur per vicefunaquinta fecunoi o f ete g funtpopoztionaless
{30 ffunt latera a:et e g funt latera b.funt 1GiF a et b per viffinitioné fupficiales fifes:q0 elt ppofiti.
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41 @ S5i fuerit oyo niferi fupficiales fifesterit,ppozovni® 40 altex tags Godtiadqozati 14 3¢ §4
 Sinta et b ouo fupficiales fimiles:oico ppoztioneaadb effe § quavzati a0 quadiati.nampante g ¢ :
pmiffam crit inter'cos vius mevius ppozionalis g fitc. Sumo ergo tres minimos in eox ppoztide 4 6 9
d fint e fp p2imd huius o 7f eriitquadzati.ct cum q ppoztio d av ccafitagvcrdeavfealitcadb o e s f——a
ergo p equd ppoztionalitaré d ppotio 0 2o f quav:ati aoquadiatiieaelta aobiq eft propofitiis

42 @Sidyom numeroum propoztio fueris que quavzati ao quadzatum lllos fuper=
ficiales fimiles cffe neceffe eft. i (B
CIbecelt cauerfa pzeceviétis. Sint a etb quaviati 7 fit PPortio €40 © § 4 ad b: dico ¢ numeros effe Boiic - Pessio
fupficiales fifes. Ham p cozrelarifi quarte hui? eft vius mevi? ppozioalis infa b.gre p duodect il e sl
md quarti vn? ericmeoi” ppozridalis inf c et v.qrep 40 hui?c 7o funt fupficiales fites:qd € ppofitit

43 CSivuoy fuperficialii imilid alter in altcrii oucaf:quadatus numerus p_zoouqcﬁ; 196
€ Sint a erb fupficiales imiles:oucaturgs g inb 7 puemat cidico ¢ effe quadzatii.Ham p tricefimd CE
nond butus inter 3 7b el vius medius ppoztionalie dfitv.daergoav b funt cotinue ppoztidales 14, 36 54
per vicefimdfextam fecunviivem el quifitexainbzex o infe.at qdervinfe firelt quaozatiisigitur @
et cquoo fitexain b:quoo eft pzopofituni, I
44 @ S1 ex dicty DUOM humeroum vniug in alterum pooucatur quaozatusiillos - b
ouos fuperficales fimiles cffe conucmict. : ' LY | Beviid
@ iDcc conuertit preceventé.ve (i e ain b producatur cquadeatus:dico a et b eflefupficiales fimiles e ——
THam per vicefimalertam fecunoi latus terragonicum ¢ erit medius propotionalis inter a erb.ergo
per quaczagelima buins a et b funt fuperfictales fimiles:quov intenditur.

45 € Stouo numert fuperfiaalesvni fucring imiles:erunt ceinter fefimiles,
€ Sint a b duo numerifupficiales (imiles ¢:dico a et b effe inter fe (imtles.THam da a Efimilis ¢ inf
a et c eft vius medius propoztidalis quifir v.et da b eriam fimilis cinter b z cfimiliterviius medius
propoztionalis quifit ¢.igitur per decimifexram quartietinterazb erit viug medius ppoitionglie
quare per quadagefimd buius a ctb erunt uperficiales fimiles : et pzopofitum. ;

46 @ Sialiquis numerus in fuperficialem dlicatyr: poueniens erit f olious.
@ Mam fuperficialis fit ex ductu numeri in numerfi facea vyna multiplicatione. qui igitur ex ductu
alicuinsg in ipfum producetur tribus lateribus cdtinebatur cotinua facta multiplicatione, quare per
oiffinition€ ericfolious: quod intendebaiur.

47 @ ©mms folidus ab aliquo fuperficiali numeratur. :
@ Ram ois folivus per viffinitioné habet tria latera quoy tertium ducif in proouctii ex reliquis.at
talis pouctus el fupercialis.numersf igitur oisfolious ab aliquo fupficiali vt poponebat.

48 @CDans mb? nicris cii triplici m foliv? pereek:vnus tii idéas crit g ex oib? poucet |
gL Sinttrialateraabcerprimoerainb fiarvizercinofigtfoifouse. fcdoerb incfistfetexainf frm—t
fiatfolious g. tertio exa in cfiath ecerbin b fiatfolivns 2. vico tres folidos eglzex tribuslateribd gt
triplici md creatos eofoé effc args equales. Hd qz atin b facit v: et c in b facit f. ergo p ocraud fecunot
© a0 f vt 4 a0 c.ergo pvicelimaquined feciiot ioé eft d fitexaifet ¢ tn oxfeo 2 n ffacitg zcinofacite ¢ e
funt igif e g folivi equales. Jté qrerbincfit fer cr a inc firh: ergo p eanvé octand que ppoztio bav °
aea eft f ao b.ergo p vicefimaquint fecuno iterii toem fierex ain fet b inh.fev ex a in ffit foltous g2 z 3 4
et exb tn ) fit folious Lz.funt {gif folivi ¢ 712 avinicé equales:(eo et foliv? epofit eltequalisfolivo g #
§ b coem fciambz erefunt folioi eGles.funt igif vt pponebaf tres folivieg |2 aviuice eqles:zppofitia
49 @ @mnis numerys a tribus numens numcratus folious efie pobatur.
@ Sintabctres niieri numerdtes v:dico v effenumey folivii.nivel a eft pmusvel apofit?.fi apofit?
ergo p quaozagelimafextd huins deungs nilerus t ifm oucaf poucet foltviizficqs coltabit popofitd, o b 5
Sigiitfit prim? qz b niterat 0 fm aliqué numeri:ergo p quartd tertif g numerat b:vel alterii fm qué
nierat.quareb aut is fm qué nilerat eft fupficialis.erit itags p quaveagefimdfertdsve pius o foliv?,

‘ 5o Qimouoy folivol ppoztio:e cx lateril viu? 9o latera alten” poucta ppoztioib?,
@ Sintaetbouofolivisfintgs co elatera a:et Fgh laterab .vico popoztionéaad b effe copofitiex & 4. b 8

——s

- b—

ppoztionibue cav 0 40 g:7 ¢ a0 K. duco enicin et pueniatlz 7fin g et poueniatl. p nondigitur ba—r—es 8

it quinti pzopozeio 1230 L cpofita eft ex pzopoztionibus cad f 20 30 g, et gz per quadagefi imdoctauas © g
buius fi e ducatur in et inlpzoueniét a zb.crgo per nond quunti pzopoztioa adbvtlzgd letead = 3 6 »
h:fed pzoportio 12 ad L monfirara eft c5pofita ex c ad f ez d ad g. ergo;pzopoztio a a0 b compofita eftex © xR x
pzopoztionibus cav f:0 ab geteav Riquoo eft propofitum. ; ; :

; st qCSiouo folivi fifes alios buos equalit numerétiillos quogs folivos files e ncceé. 16 e 128

2 € Sint abduo folvi fimiles:mumerétqs © e equaliterve fecundii c.vico © e pariter cé folivos limiles B

i afligno enimf gy latera azer 12 Lm latera b.oucogs fin g 7 pueniatnerlzinl 7 pueniat o, ez q2 bhinn 3—8 b G4

& p quavzagefimdoctaud huius facit a: etm in o facit b.eftitagsn in afmbieta ino Fim c.ergop viceliz P 2 q G

il matertid pzimi neft in © fecunoii pzoductiiex cinb dfirp.etfimilirerqzoeftinb fmmetbinefmc: 1 g o 32
per eande vicefimarertid o eft in eFm pzovuctiier cinmdfitq.z qzcinb facitpetcinm facitq.ergo + Lz 8

que ppoztio b av mp feptimd fecunvieaeftpav q:quarerdfavlzetgadl, feopinn facitozqino rek 4
facit e vt monftrati eft.Seo tiit eft Fin g Prumnzet inlFtum o.ergop fginfefacicevietqhzlinfe R——ri m—— 3
. c3
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facient e.funtergo o ¢ efolivi erlaterad funt p f g 7latera e funt q 12 Lfev {lla pzobata funt ppostia:
ualiazergo o et efunt eriafimiles:quod eft totum pzopofiti monftratf. 3 ety T

. @ Inter quoflibet ouos folivos fimiles : duo numert in cotinug pzopom’oﬁalitate

medfj mterciount.

€ Nam p penultima ppofitione erit ppozero vnius illox folivo:d ad reliqui tanty lateris ibﬁﬁe ao
latus alterius ppoztio triplicata. Sumarm ergo quattuoz niieros {n ppoztionelateris v latus. 2q2

‘Pmiao quartil erit ppoztio lateris 90 latus triplicata: illg erit eadé ppoztioni folivf av lolivil. ergo

per ouodecimi quarti quot media funt inter p2imii ¢ vitimum tot erunt inter folivum et folivum, at
mebia funt duotergo inter [ oltm}m 2 folivii itivé erunt duo: quod eft propofitfi

@ Si fuenint quattuoz nuthceri cdtinue pzopoztioales: duo extremi crunt folivi fites.
@[ Heceft cduerfa pzecevétia. Sint a b ¢ b quattuoz numeri ctinue ppoztionales:ofco g et v effefoli

-pos fimiles. Sumo eni e f g b quattuozillius ppoztionis mimos q fi cii aflignatis iivé fuerint cum

fc8am bui? e 7 b fine cubi filr a et © erfit cubi.quare folivi fimiles flice firmii ftabit ppofith.gdozro

iioemnd finc cii e 7 b per quintd quarti fint contra fe pzimi:quare per vicefimd terti in fua ppoztice
mimi et p vecimdnond eiufoé equaliter numerabfita et 0, fev e 7k cum p fecunda buius fint cubi i
funt folioi fimiles. ergo iteril per quiquagefimapzima buins a et © funt folioi fites; qB elt propofitii.

@ @mniii duozii foliwoy fimiliii:eft ppoztiovnius ao alterii tands cubi ao cubum.
@ Sinta et folivi fifes:vico ,Ppo:ttoné a av v effe propoztioné tan@ cubi av cubd. q: p quinquage
fimafecundd huius inter 8 7 funt duo mevif ppoztionales.fint ergoillibc: capio veprivsef ghin

illa pportione mimos quop p fcBam bui? cftat e 2h effe cubos d f iivé fint cii poictis sftat ppofiti
fi nG {oérivé:q: p equd pportidalitaté § ppoztio e ad b cubi ad cubfi eadé & a ao 0:q8 iteri € ppofith

@£y i vniug a0 alterum fucrit pzopoztio tands cubi ad cubum: quofibet duos nu-
thieros folivos fimiles cfle neccfle eft. , )

@CMHeceft coucrla Peedétis g iveo vera effe cduinclE : @ p correlarifi quarte bui? inf quoiliber cubos
ono infapidtur mevd ppoztionales.igf p dnovecimd quarti et inf illos folivos {tivé duo infiacebiit
medif ppoticales.ergo p 53 hui? duo extremi q erfit foliof aflignati eriit folivi files:qu eft ppofiti

€ Si fucrint ouo folivi yni folivo fimiles:ipfi quogs inter fe crunt fimiles.

(L Sint ab ouo folivi fimiles folvo c:dico a et b efle folivosg inter fe imiles. W qz a ¢ funt folidt inf
fe fimiles:ergo per quiquagefimdfecunsd huius inter a 7 ¢ funt duo medif ppoztionsles g fint v e.ct
fimiliter per candéinterbetc g fint f g. igitur poecimdfeptima quarti duo fimiif eruntintera T b,
quare g % b per quinquagefllmatertiam buius inter fefunt folivf fimiles: q8 erat bemoftranoi.

€ S fuerint quattuo2 numeri p2opoztionales et dDuoum extremozum quilibet in

quadzatum alterius oucatur:pzouenicnt cubi alio2um.

@[ Sint a b cd quattuoz numeri cotinue ppoztionales:fitgs equadzatiia et f quadratli © ducaturgs d
ine 7 pueniat g etain f 7 pueniath.vico igitur geth effe cubos b zc.ouco enib infe fiatluqze ¢l
funt quao:atiquon latera funtab erit per tertiabui® ppoztio e av lz tand ppoztio a adb b ouplicatas
quare tand b ao diergo per vicelimiquintam fecundvi ivemelt qui fitexbinlzetem v.fed quifiterb
inlz eft cubus b.qui auté egein vefl g : igitur @ eft cubus b. fimiliter (i ducatur cin fe 7 fiat Lerft per
¢andé tertid huius ppoztio 1 30 frand g ad b duplicata.quare tandp a ad c:quare pervicelimaquined
fecunvi ve p2ius icem eritquifitexcinletq inf:quigntéfitexcin leftcubus sz quifitex ainfefth
igiturh eft cubus c:quod elt propofitum. 5 e % )

€ Datis latcribus fiue laterli ppoztionibus:folivoy fimma bituvinéas inncttigare.
@ Mecin felivis stinuis eq et difcretis eanvé b3 veritatis certituoiné.fi pzimo vétur [atera ducquo
cungsilla in feinuicé tria (c3 vyni® ettria alterins et puenient ftatim p quadzagefimdoctaud buius fo
livozii ffime.fi gutélaterfi ppoztiones vétur copone per tertid quinti lateril ppotiones: liue eas per
fextd quinti continua et ppoztio ex laterft ppoztionibus copofita ‘per quinquagefimd bhuius aut-qex
cotinuatis coponetur: erit ppoztio folivi ao folivd ficgs nota erit folivoy habitudo gtgs totum quod
Ppofitio proponitnotum. Sertielementoy arithmetices Yozoani finis,

Ar numerus ¢t quiin ouo cqualia viuidi potelt. Fmpar eftin quo aliqua

p puma pars eft ablgs parizavoitgs fupza parem viutaté, fdarium numeroii

§ alius paritcr par:alius pariter ipar:ct alius impariter par. jpariter par eft
qué nullus impar numerat. Pariter ipar cft qué quicunas parcs tumerdt : cum (cdm
iparé numerat.Ympasif par eft qué quiod par #m paré.z quiod fm imparé numerdt

APeoius inter dUOs numecrus dicitur: qui inter e0s pofitus cgualif ab vtrogs ouftar.

AP eofj diciitur ouo numcri qui nd babétes aliqué interpofitii:cquales habent 3o ex
tremos dtfferétias. Perfectus numerus appellatur qui ek omnibus fuis partibus ¢
functis perficitur. Abunoans dicitur:ad quem omnes fuc partes coparate:matus ba
bere reperiiitur. Diminut? vero cuiug partes coiuncte oée minus ipfo confhitudt.
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Vix

€S quothbet fibf coaceruentur pares: qui paoucnict erit par.

(L 'Bam ex viffinitide paris quorquot affignabiitur eox dlibet b3 medietaté. at 0és eon mevietates

P fertd p2imi a0inuicé conificte: coaceruati dimioii conflituiit, coacerugtus igitur cum inoyo equa

viuidipoflit erit par: quov intenvebatur. : B

CS1par ctimpar comungantur:compofitus erit im 1

@C1Bam iabimpari auferatur vitas cii folam vnitaté per viffinitioné fuper paréaboat: relingtuy

par.quift qovatur alteri parizper pceventé compof, Leig erit par.cui quioé (i ablata reftituaf vnirass

totug per diffinitioné fier impar.at le erit d expari 2ipari ciftat. ratij eft ergo qs p20pa mtéoebat,

@ Stimpar impari a3ooatyr poucnict numerus par,

@ Ram i gb vtrogs eozum dematur vniras relinquétur ouo pares qui 'per drepremiam cofituent

numerd parem:cui quidé compofitofi iungatur oue ablate vitirates que paré conftituunt per egnoé

antepzemiffam totus rurfum eugdet par. boc aute tntendebat pzopofitio.

6 S1UNparcs numcro pares fibi coaceruétur : [otus cx eis coflatus erit par.,

€L 1R3 cii niferus quo eos fumim? fic par:in eo binari? gliquoties fumeg d toties p pceventé binario

copulatieriit pares.igif per prumibui®aoinuice (fmul aooiti oftituunt numey pare:qs eft ppofiti.

%] LMpares numero impares coaceruentur: copoflitus crit impar,

€ Ham i vius eop omittatur per preceventé compofitus erit par:ergo per fecunod piitie fi spofito

avoatur omiflus ipar:totus d inve nafcirur ex oibus compofitus erit tmpar qs eft pzopofiti,

€ Siapari vetrabatur par: reliquetur par.

@ Bam firelingrerur impar : wem cur Detracto avditus per fecundd prefentis coftitniffet imparé:

quov eft contra hypothefim. verum igitur eft popofitum,

L Siimpar a pari tollatur:refiouus erit impar.

@ 1Bam irefiouns poneretur par : 1oem detraceo appofitus per fecundi buius céftituiffet imparé:

quov eft contra hypothefim. erit igitur verym pzopofliti,

@ S1ab umpart impar tollatur: remanebit par.

@ 1Ram firemaneret impar: toem ablaro adoitus pertertld buiue coftituiflet parem: atpofitus eft

impar,relinquitur igitur par:quoo eik propofitum, ¢

C S parumpant [ubftrabaiyr: requus crit impar,

@ 1Ram firefiouus efler parifubiiracro a0vitus p p2ima huius coftituifter paré:quov eft contra pos

fitum. relinquitur igitur pzopofitum verum. ;

CLOmnis numcerus per parem m uluplicatus: parem p2ooucit.

QHa Cmultiplicat parép viffinitioné totics multiplicat? erit in poucto quoties ynirds in mrtipli:

cate.z cii multiplicat? (it par tor illi pares fimk'aooiti p prtmd bui® sftiruiie poucti pare. fi afig myei

plicetiparé p ivétotics erit mitiplicar? ipar in poucto qQuoties viritas in mitiplicite.at vnitas in eo

ponif efle in numero pari:ergo p quarta buiusilliimpares:niiero pares fimul 30oiti sftituune itep

parem:quod eﬁ totum pzopofitum. :

CSiumpar in imparem oucatur: qui p2oducctur erit impar, - _

Ham multiplicatus umpar per viffinitioné toties crit in p2oducto quoties ynitas in multiplicite

impari.atinillo vnitaseltin numero impari. igitur per quintd buius illi tmpares et numero quivé

impares fimul aooiri coltiruent produce imparem:quoo eft popofitum.

CR2uemcunc par numeratieum effe parem necefic eft.

€ 1Ram par numerds p oiffinirioné pat in ouo €qua diuidi in cuius edietates fi nurter? fecunoit

quénumerat ducaf:per nond pamt cunoé PLODUCEE poucit,at idé numer? in alterd meodietatii ouct?

AOuUCHE Poucit dDImIDILIGIE pouctus ve 4 pot in duo equa Rtirip viffinitioné eft par:q® eft,ppofitii,

€ Auicungs imparem numerat:impar cft :

@ Ham fiponas ¢’ d eun numerat (it par:per pzecedents nurieratusg erit par:quov eft coritra hypo

thefim.qui igitur el numerabit (i quis numeret: eritimpar:quoo eft pzopofitum,

CSumpar imparem numerer:fecunoum imparem cum humcrabye,

@ Ram fiimpar numeraret imparéfecunod parem:ergo alternati per octaud pzimi par numeraret

eundéfecundli imparé:quod p duodecima hutus et ipofibile.verum igitur Pzopolitiis

€ Siimpar parcm numeret: fecundii parem eum numcrare conucniet.

CBam filimpar (ecundi imparé eum numeraret:ergo p vnvecimam buing fotug effet impar.at po

fitus eftpar.acqineret itggscontra Rypothefim, relinquetur igitur p2opofitum,

€ Si parem impar numerct:oImivium qQuog pfius numerabit,

€CRam fiimpar paremnumeret:per pzemiffam fecunoi parem efi numerabit.cum itags omnis paz

meoietaté abeat impar ergo illeperillius medietate multiplicatus per octauam ct nonam paumi

producet totius rjneo;emté‘n‘ume_rab;t igitur impar ille:nurpcran vimidifizquod eft ppofitum 3

€ Sinderus ipar avo aliqué numey fuerit p2im?2:iné quogs Z 4o cius ouplii enit pm?

L Gefiiparafitpzimus av boico tpm eflfe p2imiian ¢ Oupli b.nd fi nd fuerit primus av ¢ ergoaac

coicabunt.eritigitur p viffinitioné numerus coiter numeros g et ¢ numerds:quifito, zda o niierat

87 ciet ceft par q: ouplus b.et iveo dpétinvuoequa partirizigitur p preceventé v erid numerabit

vimivific.quarea zb coicabunt:quod eft contra bypothefim.erit igit a pzimus ao cqe eg ppofiti.
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@ Sivifpofitoaum ab ynitate humerod fecundi naturalem feriem:omnit oupl fu-
mantur:poucniét omnes parcs ab ynitate:cruntas parivm cové ozoine fumptc que
¢t numeroum ab vnitate vifpofitozii popoztioncs. B

_ @ Difpono nmmeros ab vnitate fecandii naturaléferiem vnitas a b ¢ defiquon per owvfrié famo dy

plos g bk 1 m no.vico paimo o€s pares ab viitate v o efle acceptos.feciivo d popoztiones funt ny

meroz abvhitate difpofitop:vt a a0 vnitaté:b av a:cad bid ad cread o 2 av extales cfie per 020inéin’

owineparium:ve b ao getlzaoh vlav lzetita ceterog. Pz2imi patet.nam pzimo vuplos efle pares
manifeftii eft cum quilibet eozum in duo dimivia que equa funt diuivi poffit.£t @ nullus alivs ab ac
ceptis fit par certii et qz talis no haberet mevifi in numerts : @ i baberet vilfi coincideret ciialiquo

~ aflignatop.certh eft ergo oés pares fuifle acceptos. Secunvil patet.nd que ppoztio s ao hieaeftvni

tatis a0 §.ergo pmutatiper tertid (ecfiviq ppoztioa av vnitaté: eaelth a0 g. Ptéqueb ad lzeaeft g
aoh.ergo p eanv€qbad atea et a0 h.etita p eanoé confily peeve 7 toti firmii ocludes ppofitit.

« Sinumeroy ab vnitate naturali ferie difpofitozii: Duo z duo continue coiungatur
ficnt o€s ipares abvnitatc.ipfo2iigs imparii pzoximi quigs:crunt contra fe p2imi.”
([ Difponaf ovo numeroy ab vnitare Pm eozum naturglé feriem:coiungaturae quics duo 7 duo p20

rimi,oico pzimo omunes ab vhitate fieriipares.fcdo vero quofgs duos primos effe contra fe piimos, .

WR:2imii patet.nd quicungg duo primi in naturali ferie numerox p diffinitionéfolg vnirare viftir:gre
eoy alter eft par et aliug ipar.ipfi igitur fimul a0viti p fccunod huius toti conftitufitimpare. Sev ¢
nullus it impar pzeter illos fic coftat alioquin nd pofict ille impar diuivt in pmas partes quaz via

tn naturali ferie numeroy p2oximis q8 eft propofitum.Secundii patet.nd cum oie impar ab vnitate
aodita vnitate evnirate fubfiracta habeat circiipofitos pares:et ois par circiipofitos tmpares ab eo
fola vnitate diftites per cdceptionZigitur v2ia quoziicungs primox imparii eft binarius. gt binari?
eft numerus paimus cii g nullo glto niieropzeter vnitaté numeref, aovitus igitur binarius 4 eft nu-
nierus primus voitati csftituet p2imii imparé numex pzimum: dquivem binarfus numerus prinmus

18

19

‘fuper alterd avdit vnitaté quod elt contra diffinitioné.aut fi vinivaf coftitueturer suobus numeris -

aoditus ternario numero etid pzimosper primatertd coftituet numey avo alterum p2imi, Peioé ¢ per -

nond tertif argumétabere:z ita o¢ quibulliber duobus primis oftenvere pfacile eft:qv eff pzopofiti.

€ Sinumeroy ab viutate ppoztionalii fecunous abvynitate fucrit par reliquos oés
pares efle:q 1 1ocm fuerit impar: reliquos itioem ipares cfie necefic eft.

QC1HA Al feclivus eft par da numeraf ab vnitatefcBus niferabit tertifl 7 tertius quart:fices veiceps
quare p vicefimdtertid p2imi fcdus g eft par nfierabit oée reliquos. funt igif reliq oés p duoosecima
hui? pares q8 eft ppofitd quo ad hoc.et fi fcdus eflt ipar da niieraf ab vnitate: i3 ipfein fe duct? niie
rabit tertiii et per vicelimaquintas (cBi tertins fm eunoé gnartﬁ T ita veinceps.igituyr per vnoecima
buius corum quilibet eritimpsar:quod eft totuin popofitil. :

& nter quoflibet DUOS NUMEros quoy vicras par cft aut vecrgs impar:vnus cfit me

olus g fi ynus fuerit meotus veriigs paré aut impareé efle necefie cft. _
@R fiveereg fuerit parsipfifimul aooiti p p2imd buius coftituunt numerdi parem. < fiveers fuerit
impar p tertiél buius o€ euenier.fitags illius (umaf mevletas p (cBam parté fecunde primi illa crit
niicrus a quo illi numeri edoiftabit p viffinitioné.igif numer? ille eritinter illos medius. Scdm p3
nifiinf eos fit medius p p2imd parté (cSe p2imi ivé ouplicar? efttand illi sificti g cfi fit par co o eft
ouplefialter cop fit par:p fextd huins et reliquus.et filalter eox fitipar p feptimad eiufoe ¢ reliquus
quod elt propofitum. ;

« nter parcm crimparem vel nullus et medius vel duo: ¢ fi duo fuerint inter cos

meoijalterum parem ¢ alterum imparem cflc comincitur. :

([ Si vnitate viftiterit par atqsipar:inter eos nullus infcivet mevus. g'fi dplius deungs vittitering
vtparaetiparb:oico infa b e duosmedios.nd pfecunvdbuinsgetbiiicti ofticuiir numen iparé
vt .4 pernond eiufoéviuidi poterit in duos viritate viftates § fint v e:quos dico p tertid primi equiz
oiftare a et b.quare per diffinitioné funt mevij qd eft p2imi.Scoo dico g fi inter g b fint duo mevi
alterd effe paré z gltez imparé.nd fi duo vt 0 e interiacét mevij:p viffinitionévnitate viftabiit.quare
eox alter erit par et alter impar.coiuncti iGiE © e p (cBam buius conftituent impgré. ata b coniuncti
per tertid primi cotituynt eanvé.quare fialter fuerit par per nonam buius reliquus erit impar.ec fi
alter fueritimpar per octaud huius reliquus erit par:quod eft propofiti,

CYnter quélibet impar€ et vnitatem vius eft meviusiivégs cft maioz2 ipfins poztio,
@ fi inter vynitaté z ipmynus meoi? extiterit:quélibet talé numey imparé effe sucnict
([ Sit aquiltbet impar et b vnitas: vico tnter 3 7 b effe vium medid qui eft maioz poztio 9. Dico etid
o flintera 7 b vnus fit medius numeri a effe imparé,PD2imi patet.nd cum a numernsipar fuperct
b vnitaté innumero parivt in c 4 elt vifferétia aao b.et gz celt par oiutoat in duoequad atge.capio
ergonumert f cuius eficdifferétia ad b: quédico eflemediil inter 3 7 b. nd §a per conceprioné viffes
rentia g a0 b coftituta eltex vifferétiis a ad fer fad bt vifferétia g ad bfitc. eritergo c coflitutus ex
evifferétia fao b eius dimivio et 0 gltero eins vimivio:quare © equalig evifferétig efl a ao fieft igi
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fmedfus inter 3 7 b.et cii a avoat vnitaté fuper  differentid eius ab vnitate b s 7 e f fimiliter vnitaté

 fuper cerit a conftitutus ex poztionibus e f.at f qui eft medius numerus maioz eft poztio 7 e minoz.

coftaritags inter imparé 7 vnitaté efle vail mevitis eundégs effe iparis maiozé poztioné qd eft paimi,

- Scdmfiliter.ndfiinter a 7 vnitatem b fit f mevius:per viffiniticem a g0 fet b 30 f equales funt oFie

153
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feo cii per 2ceptidem differétia aad b opofita fit ex differétijs g ao f et b ao f.illa cfi in duo equa diui
oi pofiit:erit par.atillam numerus o viitate (upat.a igitur per viffinitioncm eft impar.qs eftfcdm
ettotum pzopofitum. . . ; ' ‘ "

CYnter parem zvnitatem vel nullus erit medtus:vel duo minoqs paris dimivium.
o fiinter tPm ¢ vmitatem duo fuerint medij:eum cffe parem necefle eft. .

€L Sita quilibet par/ b vnitas:fi a fit par primefequés vnitatem cfi fola vnitate viftent:inter a et
vnitatem nullus erit mevius.y fi Aplivgvnitate oiftent:dico pmo inf a 7 b duos e¢medios/minozéqs
effeparis oimivifi. Scdo g fiiter a quécungs niierum 2 b vnitatem duo medij sititerint:a eéparei.
Rimum oftévitur.nam a paris:ab vnitate b vifferétia eft impar.d iveo p parem ¢ imparemvnitate
oiftdtes per nonam huins partirt poreft.partiatur itagsilla dFia in ouas rales poztiones.tiic capio ¢
numerum:icuius quivéminoz poztio fit differétia ad b.per scepticent maioz poztio erit vifferétia s
ab c.at maioz poztio mino:évnitate fupat.capio ergo numerum stinue fequentem c d fir 0.vifferétia
enia a0 d:minoz erit vnitate vifferétia a ad c.quare vifferétia g a0 © et cav bffit equales. funt igirur
¢ 7 o mevijinter g etb.et quia per fcdam pimicelt medietas 0 7 oFiecao b fimul ifictop:et v 7 oFfac
40 b equatur a:cli © 7of1a c a0 b advant vuitateni a ad ¢ etcad b.eltigitur c:minozmediox medietas
paris d.et hoc eft p2imum, Scdm veclaratur.nam fiinter a 7 vnitatem b:fint Do mevdij vt ¢ v:quog ¢
firminoz/ et ® matoz:ofia cad b minoz eftvnitate ofia ipius cav a.cay igif vng eft par/er alfa impar,
aooiteigitur fimul per (cSam huius sftituit numerum imparen:qui per sceptionem eltvifferentia
4 a0 b:cui figoé aopiveris vnitatem:aftitues a.eft igitur a par.quod eftfcdm.

@ Si impares oés ab vnitate difponantur 7 totioem poft quélibet lumatur : quotus
ipfcab vnitate fuerit: extremii ab illo numerari ouentet.et item totus ab iilo quotus
ipfea p2imo 1€ a pmo nijerabitur:ficas ocinceps.0élqs in medio relict crunt pami.

@ Sinta/bic/oeifigihikilim/niolp/q/risimpares abvnitate sfequéter difpofitizet quotquot vl
terius voles.dico pzimo @ fiaccepto a d ternari? eft p:imo abvnitate impare:quotus ipe cab vnitate
totum timparem poftipm accipiasvt v:io eft tertivm:a ipm numerare.ecfi totum irex poft o accipias
vt giitep a ipm numerare.et fi totum poft 3 ve Lirer a ipm numerare.t ita sfequenter. Scdo:medios
oés vt b c/e /b ket ita colequéter a0 g effe primos.iDdrimum p3.nam da ternarius ftius eft ab yniz
tateitres poft accepti umpares etipfe:funt quattuoz.quareinter a ternarivin 7 o tertium poftipfum
funtb et c duo impares mevijzet tres v1ferétie cquales.imparium enistinue 0DiNatoR a0 imparess
oifferétia eft binarius:oriefcs totivem quot funt vnirates in {llo.fed totadFiav apa per oceptionem

bis repetitam:oponif exillis tribus vifferétife.igitur a in vnam illag ductus: poucit totam.at ipfe’

toti oifferétic avditus:oftituit v.gitur a numerat o.ct fifiter oftéoif anumerare g.funt enim quing

infmevif impares 7 fer binarif oFie equales:ouple doé tribus primis.et 0712 g a0 g & apofita exillis
fer.ergo a per vicefimamtertiam p2imi illd numerabit.at a toti oFie g a0 (e additus sHtuit &: 3igif
numerat g.et fititer nerabitl.da vFia Lav g erit tripla ©Fic a0 a.ofilitergs niierabit 0.da vifferérig,

quavdrupla.et bficin mooum sfequéter.Scdm ps.nam pmo a non nierabit b:qiiquioé vetractog e
b.per duovecimam primi a niteraret binarium vifferétigm reffoud maio: f c3 minozetn.qd eft impof=
fibile.negs p foem niierabit conam ipo (ubftracto o ¢ niieraret differentianicad g.quecii fit binariug
bis fumptus:fi fubftrabatur ab illa ofia numerabit refioui oFtamfcil3 ofie q eritvnitas:maioz feily

minozem:et numerus vhitatem.qs eftimpofibile.Pra quogs pbabis e 7 f  reliquos intermedios eg .

paimos ad a.nam flanieraret exfubftrabo eab g.et 3 4 numerat g vt oftélum e/ 7 e per hypotbelim
numerum (ubftractumsergo per duodecimam primi numerat ofiam ead g:queé oftitutg €x duobus
binarijs.qs nuper méftratum eft impofibile. Sikiter { numeraret f fubftrabo f ab numero g:etrefiz
ouus eritbinarius vt notum eft:7 a nitmerat g ¢ detractum fiergo niferat reficunm qui eft binariug
matoz minozem.qs el impoflibile.£rita pba b nierare g/n/ s:fed intermeviosoés efle av b Pmos,

etcniierarel et s 7 infmedios a0 ipm efle pzimos.habebilas ofimili vbigs argumentatide ppofitum, .

LS ab vnitate imparcs coaccructur:qui pucnict erit quadratys. it

€L Sit vnitas:z fuo o:dine ofequétes trpares a/ bl c/o/ ¢/ F.oico vitatem 7 a oftituere quadratum.
Prem vnitatern g 7b oftituere quadratum:et vnitatem a bet c.etita ofequéter quotquot fitaggrega
ucrig.oiuido eni a pimum imparem in duas poztiones vuitate viftires: et certis eft migiozem oiftare
vnitare 3b vnitate 7 miozem vnitatieé cqualem:quas vao ozoine fituo iugta primamvnitatem certi

atgs ita habef impares relictos 4 poftaliqué rorox toti nonveniunt:oés p erivecimi bui? effe pmos,

eftduos effecavines ab vnitate fumptos vigs a0 duos ynitate diftdtes (vnitarem eni bicomienfert
cenfemus) ergo per tricefimamtertiam fextiviitas ¢ due ilie poztices aggregare oftituiit quaorati,

at oueille poztiones equitur impari vnitatem fequéti.vniias igitur T a impar (i equens limul iuucea:
»ftitnit quaoratum. Jrem refoluto a invnicatem< binarium:cum binarius fit OFia b3 a:b refoluef
pernonam huius in duag potiones:quay vna erit binarius/ ¢ alfa binariovnitate matoz:iv elteqiia
2.4 cfi p2ima vnitate ftatudtur viio ooine fuxta poztides a.ticcrfit buo ozdines gbvnitate 30 nijeros
Vi wnitate oiftdtes oupolitizergo per edvem tertian < tricefimaim f extiilli fimul aggregati oftitutit
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Quiadratum.gtynitas ¢ii po:tisibus b « portionibus a equatur vnisatiaetb fimul:igitur vhitasg 2 b

fifaggregata oftituiir quavratii, Sitif i dividas cin vugs poitides vnitate tgjﬂﬁtes:cﬁ cfupet b folo
binario maioz ei? poitio fola vnitate maioz erit maioze potione b/ 7minoz eilis maiozi,
€as {urta poztionesb.et tiicerfit duo ozdies ab ynitate v(gs av niieros vnitate viftdtes di
il fir aggregati per edoem tricelimatertiam ferti efficient quadratum.at vnitag et lle
equiturvnitatia/b/ z c.igitur illa fimul aggregatalfikiter sftituiit quaoratum.zitg vequol f
argumeéraberesozbindoo potiones vnitare viltdtcs vt in ceptumeft p duos owines. Wi quia fequés
impar ab {nferfoze fp binario diftat:iveo etus mioz poztio maiozi inferiozis cquabif:z matoz f equét]
edvem iferfozis maiozem vuitate fupgrediet.ficgs clarum habebis ppofitii, Et ex bac cognofaif qB
In tertio auvitidts phificeex PRithagoza avoucir ariftoteles fuis quadratis sfequéter adifictos im=
pares nunt mutare (pém:fed 1p Goratos relingre.hinces impares quadratox gnomonas appellari.

CSipares ab vnitate fibi coaceruéturicoaceruatus ab oibus crit altera ptclogioz.

@ Rifpono paresabvnitate a/biciv/eifir quotquot voluero:vicogs g 7 b fimul:eé altera pre l5gioré
era/bietc.fititer a/b/ ¢/ T0.etita slequéter.nam tpfos p equslia diuido:quopvnas medietates binc
et aligs illinc o20ino.et quia p ecimaoctauam butus illi erant dupli numeroxy ab vnitate feriatim P
ceventifizozvines illi abvnitate fm naturalem numeroz feriem pceduntiergo per tricefimdquartam
fexti:duo pzima mevia 7 duo fecliva fimul coaceruata oftituiit altera parrelongiozem. at illa equang
2 b fimul 7 p edvem tricefimdquartam ouo tertia media cii medijs p2ius
longiozem:et 1lla equitur a b et ciet ita of equéter.ficgs conflat pzopofity

€ Sroifpofitis impanbus ab vnitate suo pami poftynitatem piiigant:ac poft illos
res: polt quos »o quattuoz ficgs ocinceps [cdm naturale nurerozum
qui poucétur erunt cubi.latules coufliber unctoy imparium numerus.

L Difpondtur ab vnitate impares:pmovniras P fequeeft cubus 7 cubi ei%: latus.veinve p2imi duo
imparesvt a.polt quos tres fequétes p fe vt b.poft quos quartuoz vt c.vehinc quings.poftes fer.et ita
afequéter Fm naturale sugmentii numeroz vico dbuos Pmos aggregatos facere cubumicuiuslams
eft numerus imparium:io ¢ft binarius. Sifiter tres altos ogregatos coltituere cubunizcui® latug eft
niierus illox imparid sificroy.i.fnari%,et ita veinceps.capto pimo aliquénierum fm quéfumiitur
impares go cubum oftituensii:fitgs pmo par vt cicuius quavdratus fit g.qz eni c per ocepticem totus
eft ab vnirate quota ps eius eft vnitgs:erit ve ipect ynitas et offisinfra cum numerive a et brot fint
numeri quot inipfo funt vhitates.et cii numeri fim naturale niierog augmentum fint captizipe totus
erit parium quot fub ipfo fit impares vnitatem eni imparem vocostor igitur impares (ub eo funt ¢
ineius vimivio funt vnitates.vifpondtur ergo duo o10ines ab vnitate:quoxn vnus termineturin ¢/
alter in b:fitgs b minoz cvnitate.quia enim per tricefimamtertiam fexti illi fimul sggregati >MHinhe
quadratum:cniys latus eft c.quidoé quadratus pofitusefteé g 1cépar:
efus qoratus eft par.£t binc dgs eucnitve mevietas cciib zinferiozibus
g-1beo quor vnitates in b et inferiozibus efus et vimidiototerfitimpare
vifpofitis dlibet par totimpares (ub fe béat:quotin eius mevierate oti
impares vitra g:quot funt vnitates in reliqua mevietate c:fitqs vitim?h
ab vnitare quot viitates funt in ¢ z in infcriozibus elus:ed p2ius fum
sotum abvnitate e¢ manifeftum eft.erit igitur k foem cii h.etqim impg
eftfupza g (umprazreliqua mevietas erit infra glocara.et da gperfc
Primo:ii et medietas:ve in figuratide l et moet per edoé ouon alioy:

fuerint.ergo adfuuantevnoecima primi eucnietvtnumerus exillis

poztiones fil’
quolibet alfo

pofitis coftituiit altera pte

augmentums:

quarep vecimid buing/ v g
b fit tan& mevietas Gorari
6vigs G:p numceris p owiné
netvnitates. Sumo item rot
seritergo b totus imparium
prowm imparium vitim vt k
rium fm fe fumptoy medietas
Bam pzimi duox circitantivm
vth et n medictas. et ita quotde
imparibus aggregatus fittangy

numerus ex cimparivm niiero (n g, pouctus.erit 1gitur pouctusex

rus imparium Istus eius.qb eft ppofiti quo ad hoc.Sitlcdob ny
#m quem ottituéous eft cubus:cuius quadratus fis foquigenibeflt
af eft impar.o1ivo eni f n dugs poztioncs inequales 7 vnitate ©

illisimparibus cubus ates nije-
merus impar aliquon imparium
impariigitur pynvecimambuius
p vecimanond huius quag

maioz fit p/et minoz q.quia enif numerus impar fupfuit Fmnumerowm
Vt quoties vnitas in p totus imparium it f ab vnitateset quotics vnitas in qtotfint pares fub ipfo,
coftituoitag duos oines:p2imum ab viiitatevig by et (cSm abvnitatevias 9.fitgs b maiorvnitare a.
etintelligo b vinilum in dugs partesvnitate viflates:qz eft impar.quaz maioz fit /et minoz (it 8.per
triceltmatertiam fexti:illi agaregati oftituiic quavdratiizcuive latus eftb
eftf.quare adivudte eavem a cii fuis inferiozibus 1 r maioze potione bit
continétur in p.funt igitur tot impares fupz2a f:quot vnitates in o. it ergo vitinus r.quia enif totus
erat impariuvmab vnitate quot funt vnitates 11 a in inferiozibus zinr.ergortotus
vnitate:quot funt vnitates in b 1 in oibus fuis inferfozbus.fed 2 umptoz imparium vitimus totus
eratab vnitate.qret et illoyvltimus.rumeri| gif braflignatoy impariumtot funt fvpza f quot infra

eritg filloy medius.ofs igitur per idem 8 pritis cfi f snumergtis
oim:iv eftb multiplicatug.et qm b in fe Aoucitfipm fimanifeftum

fericm ablas pari bincfier

Jilleafit quavratus pofitus
ot cGtinent vnitates:quot ¢

eltimparium ab

S rriry e

erunt tii|Gtum ipe per numerum
eftbin ifm poucere cubum:cuiys:

latus eft ipfeb numeruys aflignatoy imparium.fices totum confiat propoefitum.

CRumeriab vnitatc duplisfunt pariter parcs tantum.

@ Dwincrur abvnitate oée slequéter vuplizvico eos ofs effe pariter pares. et nullos preter eos effe
pariter pares.cum i ouplus vnitate (it binarius qui et par/ 1 feciivus illog numerowm ab vnitate
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ppoztidalifizp vicefimam huins oés alij funt pares.er cii binarius (cds ab vnitate (it nierus pmus:
ergo per vicelimafextam quarti quicfigs aflignabif eo facto vitimo:nullus ipm numerabit nifi alids
in ozvineilloy parium aficevéridi pofitus.quare ¢ quilibet erit par qué nullus impar pter vnitatem
nijerat:p oiffinitidem dlibet eon erit pariter par.at g nullus pter cos (itpariter par p3.nam fivetur
aliue:0iuivaf per meoud:et ei® medietas p mediii.et ita donec occurrat d no poffir dplins dinioi, qui
fifuerit impar qim p vicelimitertiam pmi nilerabit extremil:non erit nfierus vatus pariter par/jlis
poncbatur.fi aiic fuerit vnitas:qz eius duplum fuit binarius:ipfe erit ve numeris sbvnitate ouplis,

€ Si pariter par in pariter parcm dUCAtUr: poucetur pariter par.

@ Sinta b duo numeri pariter pares:oucaturgs alter in alterum 7 pueniat c.dico ceffe numerum
pariter parem.Ha fi c non fit pariter par:numeret ergo eum quiciiqs impar fi pofiible et quifit v.qz
ergo® impar numerat ¢ pouctumn ex duobus 8 7 b infeductistergo per quitam tertij o impar edicat
cum altero a autb.numerabit ergo coiter quicligs numerus:0 74 gutb.qut da o ponitur impar :per
vecimatertiam buius eritimpar.numerabitigitur impar 4 aut b numerum fcs pariter parem.qo eft
impoffibile.non {gitur c numerabif ab impart:qui cii per duovecimam huius it par: p oifinisicem
conftat ipm cfle pariter parem.quod eft pzopofitum. ; Sk

CR2uicungs numerat pariter parem:ipfe quogs eft pariter par. i
(L Sit a pariter par:qué numerat b quicfigs numerns:oicob effe numerum pariter parem. namifib
effer niierns impar cii pofitus fit numerare a:non eét g niierus pariter par.quod € stra hypothefim.
erit igitur b numerus par:qui fi non fuerit pariter par numerabit eum gliquis impar.quare zivem
impar pvicefimdtertiam p2iminumerabit a numerum pariter parem.qsd eftimpoflibte.manifeffum
eft ergonullum imparem numerareb.quare per diffinitionem eft paruer par.

C St fumdtur quotlibet nieri pariter pares ab vnitate peedentes:oés Tvnitascum

€18 COaccruata numerum pximo pariter parc:vnitate mnozem efficient.

@ Sit vnitasiza/b/c/d/ e odine pcedétes pariter pares:vico gynitas g b e d fi aggregata sltituiie
numerum viitate miozem e.nam p vicefimanonam Huius quilibet fequétidi eft ouplus pcevétis:ire
fequens cft tand pzecevens ouplicatus. Jt aleclivus ab vnitate (upat edvnozquarcvnitas 7 a minus
funt viio @ ipfe a ouplicatus.ergo min? vno & b.quare vnitas a2 b minus viio @ b ouplicatus:ergo
@ c.grevnitas a b et c minus vno & o.reirey vnitas a/b/c/et® fimul minus vno & e.q® eft ppofitd,

@ Omnis numerus cutus meoietas cft impar:clt pariterimpar.

( Sit numerus par ascufus medietas fit c numerus impar 7 b binarius:vico a e€ numerum parfter

imparem.nam da c elt mevietas azergo b binarius numerabit a (¢33 fe.ofco rurfum ¢ quicig alins
par numerabit a(cdm imparem ipm numerare.et efto vt ealius par ipm numeret (cdim d:dico o cfle
{mparem.nam da qd fitex o in eelta/erqd exb in cMilif eft asergo pvicelimaquitam fecfiof  ppoztio
v aobea et cabd e.ergo pmutatim qued av ciea eft b ao e.at cfi ois numerus par alius a binario fiae
¢otinue avoévo bingrinm pmo go binarium 7 veinde ad fufi preceventem:binarins ergo oém parem
numerat.b § numerabit e:quare 7 o numerabit imparen c.elkergo © per vecimdtertiam hui%impar,
quiciigs ergo par numerata (cdm imparem eum numerat:quare p oiffinitidem a eft pariter impar,

quob eft propofituimn,

@ Suimpar in numerym pariter imparcm ducatur:qui .puem,et crit pariter impar,

C Sitanumerus impar;b %o pariter impar:et cnumerns pouctus ex 4 in b.dico ceé numecrum pa
rirer imparemsfit eni d mevietas c ¢fi c per duodecimam huiusfitpar/ zebinarius.daein o faciece
filiter ainb facitefivem ciergo P vicefimaquintam fecivl que ppoziio ead gieq efkb ad o.quare per-
muiatim que ppoztio e 30 b ea eflt a 20 v.(ed e binarius imparitcr eft in bic b it pariter impar.ergo
eta impar eftimpariter in o, nfieratgs anfierum o fcdmimparé. ergo p vavecimam huiro eft impar
et cper preceventem:cii cius medictas d fitimpar:ieric pariter impar.quod cft pzopofitum, :

@ WMumeris paribus ab vaitate oufpofitis tertius a pmo:atgs ab illo tertius: vno G
intermiffo oés a p2ius fumptis tertd:funt paritcr impares i,

€ Lontinuétur pares ab vnitate:fintgs a/bi c/ole/fig b kilimzet fic slequéter.dico tertifi ¢z eftifi ‘
ab illoset g rurfus ab boc tertium  ita deinceps voo [p intermiffo eé pariter impares. 103 poedimd .

octauam huius illoy parium mevietgs (untnumeri ab vnitate naturali ozoine difpofiti: quop vius
eft par/ 7 alinsimpar alrernatim pofiti.pzimi ergo parium.i.binarij qiit mevietas eius évniras que
potétia é impar: erit 7 potétia pariter impar.leciious %o ab eo nderit partter ipar:qz civs meviectas
eft par. Bt  tertius 7 quit? feptimus 7nonus eritpariterimpares per penultimam buius cii coz
mevictares fint impares.qd eft ppofitum quo 20 hoc, Meas alif pares quicia eriit pariter impares:
qz eox medietates (unt paresficg par vt binariug cos fcdm parem numerabit: quare p viffinitidem
tion erunt pariter impares.quod ek totum propofittim.

« Bumerosm pariter imparium continuc fumptozumiequales funt differentie.

@ boc eni iveo elt g fi oés parcs stinue fumant:erit oim illogeadem dFia.nd binarius. Shpris igif
fm exigétiam preceoétis paribus T stinue pariter impares vio intermiflozerunt per oceptidein eoy
vifferétie ex vifferétijs iplop a0 mevios compofite:quay ¢ mevia fint equalia/ z tote per pcepticem
eruntequales,quod eft popofitum.
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CBumerys aouobus non ouplus cuius medictas eft parscft impariter par.

St a dlibet niierus par:cui?medieras b fit par:et non fit 2 ve niiero ouplozii ab'vnitate flumptog,
ico a effe numerum umpariter parem.1Ham cit eius mevietas b (it par:non eftpariter impar.7 cum
nd fit de numero ouplozum ab vnitate fumptop:sergo pervicefimanonam huius non elt partrer par,a
(ufficienti igirur oiuifide eft impariter par.qs eft ppofitum,Sev 7 oftéfiue fic.cli mevietas 3 fir par/
etbiuarius niierns par (com eam ipm numeret:per diffinitidem asnon eft nfierus pariter impar.fep

-et cumn non fic oe numero duplozii ab vnitate fumptox fi ipfe in duo media ofuivathr:z mevia ftey in
mevia.in hac otinug viuifide necefle € aliud ab vnitate occurrere:qd ovivifionem in duo meoia fiftat.
quarenumerys illeerit impar.et q: ille eft pars partis:ergo pvicelimdtertiam pzim ieft 2ps torius.
quare per decimaquintam bufus flle impar toid (cBm parem numerabit. atcii par ipm cBm parem
numeret:ergo per diffinitionem a totus:eft impariter par.quod itex eft propofitum.

l[ﬁ_x ouctu pariter paris in lmpariter parems puchit impariter par.

L Sitanumerus pariter par:oucafgs inb impariter parem 7 puentat c.ofco cefie niierfiimpgriter
parem.iRam p bypothefim a numerusipar numerat cfcdm b qui eft par.et qzimpar numerat bcum
fitimpariter par:idé impar pvicefimdtertiam pminumerabit c.ernon nifi (cSm parem:alioquin per
vnoecimam buius ceét impar.coftat ergo p viffinitionem:cefle impariter parem.et pzopofitumn.

CDisimpariter par fit ek pariter parein pané imparem.&2uo fit vt oém impariter
pareminumeret pariter par impariter.

€ Sitaquilibet nierus imparif par:vico ipsfiert ex pariter parefn pariter imparem. nd mevietas
8 epar.alioquin g effet pariter impar. efto itags b medietas asfi medietas bfitimpar:@bp ericefima
tertiam buius eft pariter impar.ct cfi binariug numeret a #m b coftat pariter parcin numerare a2 fm
ariter imparem.at {i b mevtetas impariter paris a/ fit partfit ea o cuius quivemevietas fitimpar.
0eo O per tricefimdtertiam buius erit pariter impar.et pvicefimatertiam p2imi numerabit a.fitgs
Rocfm e:etfitcbinarius.qrb nilerara $m ciet © niierat ¢fioé fcdm esergop vicefimdquintam fcdi q
Dopztiob a0 D ea efltean c.led b eft duplum v2igiE 7 e duplii c.quareper vecimaoctauam huins e eft
pariter par:z numerat a fm o pariter tmparem.oftat ergo tter ppofiti.et (i tertius niferus paimum
uwuifione facta occurreret pariter impar:aceepto penultimo parium loco b/ zeius vimivio locod 7e
loco c:per edvem vicefimaquintam feciivi scludes ppofitum.et vniuerfaliter quotics bec fubdinifio
“fiet:toties figt ab vnitate parif parii vuplatio.et (umpto penultimo parium ¢ (uo dimivio pericefi
matertiam buius 1 vicefimadquintani (c3i ofilif scludes ppofi itum.Lorrelariii patet gccepra medfe-
tate pariterimparis 7 duplo parif paris:quidoé pariter par cii pariter imparenficrabat impariter
parem aoinugnte fp vicefimaquinta fecundi. :

CSidifpondtur inlongm pariter pares:z inlatum pariter imparcs:qui fcdm an-
gulares couentus pouctitur:funt im pariterparces tiil.ct 1poxy in longituodine quiden
cft fimilituoo ppozeionum:in lantuoine Ho oiferénarum cqualiras. ‘

i @ (C2ilpondturb/civre/fparif pares fmlon:
= L o n g ! t o9 |§ gum:tgh klm:parirer impares tcSm latum
o — L Zontinue pioportionales. 12 Picopmo quipduchiturekbing/hkimzep

@ |28 [5:lro4]208] 4167832 1664 & ¢ 1n eifvem:a filiter ex o/ 2 fin cifoe:elleim
~af | 22 (44| 8811761 352 /704 1408 S pariter pares 2folos tales.nam oés ulli fiung
..? L1 1836 [ 72 144] 288576 |1 15218 exouctypariter paris tnpariter gmparem.g
"g k| 14 [ 2856 [112] 214448 | 89 5|3 pertricelimdoctauam buius quilibeteoy e

Bl 1o [20 40 8ol160[320] 640 |z Impariter par.ct fislius effct impariter par
S5 6| 6 1124 48] 96 192/ 284 |2 pter cosderllis parif paribus fm fud fereé

e LRl a s sl hid ozviatis 7 pariter imparib® poucitur:illens
gg 4|3 fierecex pariter E.;re in pariter imparem,q9

3 D € 0 F 8 per pceventem elt impofiibile.ratum eft ergo
o @ Rariter pares. 2 q8 oicitur. €L Seciivo dico 0és in lgitudine

O n g 1Lt uodo0 I|Fvtosinlineagroisinlines R: 2 ita ve reliz

quis/eé otinue ppozticales.nam da b binarfue fmus pariter parium oucif in g: manifefti eft fciin
inlinea ?:quum:e Apoucitur effevuplum ad g: 7 in ppoztide cad b.fed 7qzb in g facit (cdm ab fHo g8
et cin g facitrertium:ergo p octanam feciivi g Apoztiocad b ea etertif ad fcSm.et ita »fititer oftépe
oereliquis poctauan feclidi adiuudte vicefima nona buiusque bic/de feontinue pzoportiongles eé
vemdlirat.£tex hocvemoftrarepdptum eft pervicefimafecram feciivi 8 fit ex ductuvnius mediog
infestm efle Hrum q8 fit ex ductu circiipofitoy vnio in alterti.et p vicefimdquitam einfoé quoo fit e
ouctu vnius medioz in alivm:ed effe &tum quob fit ex ducti circiipofitox 1equalif ab eis viltitium
vniugin alterum. g Lertio vico 0és numeros Fm Laritudinem in viaquagslineay abg incipiéteset
ad min latum euadentes:equales bie vifferétias.q eniin pzimalinea queelt pariterimparium ofie
Atinuefint equales:(tatim per tricelimifextam buius eft cognitii, S5 gfecivelinee numeroz eles
fint Differétic/veclarat.nam p nonam p:imi tin eft q® fitexb in Gz invifferentialhad g Geii quoo fir
exb inh,avvit igif qb fit ex bin b fecivus (cs impariter parium fechive linee i upeoquodfiterbing
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pmo fcs impariter parium eiufoem lineestift Heum eft quod firer b in vifferériam gad bet quiaitey
per.canverm nonam pzimi i eft quod fit ex b in b ¢ in differentiam k av b:@rum qo fiter b in k.avoit

~ igiturq3 fiterbinkfup eo qs fitex b in b fc3 tertius impariter parium fup fecioum:dtum eft q3 fi
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exbinoifferétiamk ao by.fev vifferétia k 30h tanta effe Abataelk:ipea viffercria by ad g.eft1gif elis

ofia illox impariter parium.« ita sfequéter p nonam oe reliquis expevies.£t ex hoc facilevemafira ~
bileelt p fcdam pmi @ dlibet llox duplatus i eft:@tum vuo circiipofiti sificti.et p tertias eiufoem -

paimigy duo medif Aitici tif (unt:prum circhpofiti/ et equali infuallo ab eis viftites pariter acceptis

a @uccunq; numeratimparitcr par:ivpem etiam cik impariter par. :
@ Sitaquicligsniierus impariter parsqui numeret b.oico b effe imparitcrparem.Ham quia apar
numerat b:ergo per duodecimam buius b erit par.quo fit vt quoties a numerat b: toties medietas a
numeret mevietatem b.fed medietas a cii fit impariter par eft par. igitur p duodeeima buius 7 me=
oietasb eft par.fed taligs impar numerat a numerum impariter parem:igitur ipemnumerabitb p
vicefimdtertiam p2imi.eftigitur b per viffinitidem numerus impariter par.quoo eft pzopofituni,

@ S1partter impari impariter par:fiue paritcr par fup binarium oifigatur: opofitus
eIt pariter impar. :

@ Sitaquicii pariter impar:cui adbiiigat b quicﬁqs imparif par aut pariter par fup binar{f: fitgs '

¢ compofirus.dico ccffe pariter imparem.nam q: a eft pariter impar:el? mevicras eft impar.et quia
b eftimpartter par:per tricefimdfeptimam buius:efus mevietas eft par.medietas igif bamcoietas
affimul p fcdam huive sfhiruiit numerum imparem.at numerus cx mevietarea T mevietate b oMty
tus:eft medictas compofiti c.igif per tricelimafextambuius ceft pariter impar.zita argumeétabere
fi pariter impari additur numerns pariter par fup bingrium,quoo eft pzopofitum.

4L S31 partter impares niero pares oliigant :opofit? crit pariter par vlimpari€ par.
@ Ham quia cuiuflibet illoy mevdieras et impar:per quartam buius compofiti mevietas crit par.
non cft iguur compofitus per tricefimdrertiam buius:pariter impar.quare a (uffictéti otuifione erit
aut paritcr par/ gutimpartter par.quoo eft popofitum, ;

ar Sipariter impares numero impares comuganf:componcmr pariter inpar.

@ WMam quia coivflibet illog partter imparum mevdietas cftimpar/ et funt in numero tmpart:igitur
per quintan: buius illog medictares coaceruate oititufis numerum imparem. spofin igIf meodieras
cltimpar.ergo per tricelimatertiam huins:compofitus eft pariter impar.quoo turenditur

€ Stowerfi pariter pares dehibet fupza binarium fibt coaceruétur:ex ipis coftitutys

critimpariter par. :
@ Sinta/b/c/o quotlibet nieri parif pares fupza binarium 2 © marimus:Arg e vuplugad vifitgf
spofitus ex a/b/c/v.vico f cé impariter parem.nam da 4 b cd funt pares : p primam huivs feft par,
etq:funtab c o pariter pares fup2a binarwm:eoy medietates funt numert pares.adoire ergo fimul
per primam buius oftitufit parem.et qz p tricefimafcdam butus a/b ¢ © imul aggregati minus fung
& exergo feltminoz e.ate cft pmus parirer par poft vzigitur f non eft pariter par.et cum eius medie:
tas fit parergo per rricefimafeptimam hutns:eft impariter par.quod elt pzopofitum,

Cpariter impares fm datil niferum parcm nuenire:qui Aidicts Faaidt parié parem..

€ Sit p2imo a nficrus par fm quem iuberur parif impares tales qui pponiitur inuenire:d 7 ivem
g fit pariter par.quotergo funt vnitates th astot atinuo pariter impares ab vnitate quoyzmedietas
fitb c:fitgs o Primus sfcevenvo partter par.et (i interc zo fit iren alido pariter imparicircaobince
inve(umo pariter impares fm sumivinm a:itave oés fint (i umpti fm nunerum a. (intg inferiozes:

glet fupiozes efuquia eni o eft par) 2 né eft parif impar:per tricelimaquiram buius primipares hic
zinoe g ¢ efunt pariter impares.quare 7 g cequalif viftant a niiero v.et qz fitirer p eavem o pari
infpofito poft efcdtur F22 vno interpofito poft g fedeur c.etid equidiftabiit hic inoc ¢ 2 f ab numero-

" v.ergo plcdam pmi gz efumul funt ouplum pariter paris v.quarep vicelimanonam buius g 7 efik

fuit pariter par.et p edvem fc8am p2imi ¢ 7 f fimul:fune ouplum © etufoes pariter paris.funt igitur
pariter impares fimul (umpti fm numeruma (c3 g/e/ 7 c f quavruplum ;2 oupli vuplo ad v.quare
pervicefiminonam huius ¢/ g/ e/ F fimul funt partf par five funt tit rum q3 fit ex apariter parezind
pariter parem.quare p tricelimam buius:d inde pouctrur eft pariter par.quoo itep eft popofitums
quo 39 hoc. Bt fi a non it pariter par:capio quécunas numernn pariter pareim ve g alterii:quivitro/
citrog héat pariter impares:vt b/c/ o/e.et fumo duplum a:d fit g-qui etid per vicefimanonambuiug
eft pariter par.fintgs £/ (i circipofiti pariter impares. veinoe capio | ouplii g: qui criom eft pariter
par.zk/mcircfipofitos pariter impares.fititer capio o ouplum | 7 circiipofitos pariterimparesn/p
cthoctoties eogs vigs fiatquoufas habeamus partter impares acceptos Fm numerum oatum a:quos
quia hicrottoé accepd vico numerum ex b/c/ v/ e/f/ b1k 7 ceterts fumptis pariter imparibus:opofiti
effepariter parem.ct fit q pariter par acceprus vuplusad o.quiaent per fcdant pzimi ¢ o fimul:funt
@tum g ouplum a.et etiam per eddem b e:Frum g duplum a.igiturc/o/zb/e fimul:ptom | ouplii g,
fevoper eandem fcam p2imif b Grum ouplum g.ergob/c/o/e/f| bidptum o ouplom L.(ed knndgrum
o duplum | p edoem fcdam.igitur b/c v e fh km:Frumq duplum o.f et 2 per edoem (cBam n.p Prum
q ouplum o.igitur b/ o ef bk m n p imul:Grum duplum q.qui pervicelimanonam huius elt pariter
par.fica conitat pzopofitum, ' : ;
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CScdmvatum parem:pariter impares fumercid impariterparem piuncti oftitudt. 47

A Sit a batus numerus par fm quéivbear (umere nunieros parirer imparesiqui dinncti aftituant
numerum impariter parem.fumo b/ e h/aotinuc numeros pariter pares poft binarium fm mevieraté
ndieri g circaquos fingcd fg klcircipofiti pariter impares.dicoc o f glzlparifimpares fmnieri
a fumpros:fimul functos sftituere numcrum ipgriter parem.ct fir m ouplumb qui etid p vicefimam
nonam bui? eft pariter par. quia eni per fecioam fmi ¢ © fimul funt tfi G1um e dtiplum bzet p eandé
f g Grum b.et 1@t m.eriic co f g 121 fig Grum tres pariter pares ¢ b m 2tinuefumpti poltbinarii.
gte b m fimulp quavragelimsmaquintd huius ofhtutitimpariter paremsigitur erco f gk l{imul.qd
cft propofitum.

dqCYmpartter pares quothbet reperire;qui cocceruati faciant pariter parem.

&L Sitpmo anfierus datuspar Fm quéppofiri eft impariter pares repive:quicoaceruati aftituant
pariter parem:iuenio p Goragefimafextam bui® totidem parif impares d coacernati dMtitudeniieri
pariter parem:qui (int b c© e.et duco aliqué pariter parem in quelibet eon:7 pueniat fg ,l? lztotivem
qui p triceimdoctaud huius erfitimparif pares.at p nonam prir i 10¢ eft qB fircx illo parif pareinbe
o et in ppofitum exb ¢ © e.at cSpofitum ex b c® eper bypothefim eft paruter parergo prricefimam
huius quoo fit ex pariter parein b co eeft pariter par.illuv aiit eft cGpofitfi ex impariter paribus f g
b Iz fm datum nierd inuetis.eftigitur effect qb pponebaf quo av hoc. € Sir fecdivo vr 3 fir impar
fcBm quem ppofitum fit reperire impariter pares qui coftitufit pariter parem fumo per immediate
méftratii impariter parcs fidm parem minozemvyno a:qui gggregati oftiudt pariter parem:finte b
cfit® © pariter par ex b c coaceruatus.fumo f tertiti pariter parem ab 1Pore quidé mevio parif pare
infpofito.et qz vifferéria fav o coltat ex vifferéria® 90 e q elt v pariter par 1 vifferétia cadfqueelte
pariter par:cum Ip fequensfit pcedétis duplus.crgo p quacragelimamaquitam buius ofia fav v eft
fmpariter par.fit ergo vfia1lla g.vico crgo b ¢ g e impariter pares qui petiitur.namb cfimul funt ®

uibus avditus impariter par g 11 facit (icut f.nam crat oufferéria 0 a0 f, st %o fefiniierus pariter
pm-.conf‘tat ergo totum popofitum demoftratum.

€ £x vato nijeroaimparit parcs ex quibus sifictis impaniter par cfficiaf inuctigare
€L St pmo varus nilerus par quifit a (cSm quem ivbemur impariter parcs inuefltigare:qui sifici
sftitudr timpariter parem.inucnio totivem parirerimpsree p quadragefimirerram bui® qui caidicti
oitiruat pariter parem:fintgs b c 0 c.capio g prim pariter imparé pofte.qui qz (olo quafnario siftat
ab emanifelli eft b ¢ o gfimul plus eé pariter pareb co efimul zminus suplob e e fimul.quarep
vicefimdnonam huius:aggregatus ex pariterimparibus b cd gnd eft pariter par.etcii p p2imdbut?
fit par:ivem erit a dinifice aut pariter impar aut impariter par.ouco ergo fnilerum quécundg parif
pareminbc o g:z puenidt b 121 m:totioé quot vnitates in a:qui p tricefimdoctanam buivs funt im=
pariter pares.ataggregatumexh lzlmtm et Gtum qi it exfinb co glimulp nonam pzimi.ac(ib
co glimul (unt pariter impar:p tricelimdoctaugm hutus:aggregatus exh lz 1 m eritimpariter par.
etfibco gfir impariter par:ivem accivet p quavragefimapzima huius:fice (p babebitur ppofiri.
ko Nafitnumerus impar:fumo totfoem paritcr impares:qui aggregati p quaoragefimaquartd
huius erunt parif impar.quos multiplico per quéliber pariter parems 4 Pueniét totidem impariter
parcs ptricefimdoctauam buius.et qz ipi impariter parcs fimul ti funt Grum quoo fit ex ille parif
parein aggregatum ex pariter imparibus qui menfiratus eflt pariter tmpar.ergo pertricefimanond
erit aggregatus ex impariter paribus impgriter par.quoo eft pzopofitum,

@ 2uotlibet impariter pares: pariter pares [up binarium:iliuncti: pariter parem

vel impariter parcm cofnponent.
€ Ham oim mevietates pares funt.at fpe fimul:opofiti medietatem sfituiit:ergo p p2imam bufus
compolitimevietas eft par.non eft igitur compefitus pariter impar.a divifione ergo aut el pariter

_parjautimpagriter par.quod intendebatur,

CPariter pares ¢ ipariter pares qtlibet inucthigarc:d oificti parif parem coftitudt.
@ Sit anumerus datusfcdm qué debemus aggregare pariter pares T impariter pares qui oftirude
parif parem.capio totioé imparif pares qui p quadragefimdoctand huius(nul cogregati cofhitude
pariter parem:fintqs b « c.et fit parif par qué sftitudit 0.capio totivem stinue parif pares fupav g
finte 2 ficertiieft e effe vuplum o et f duplum e.vico ergo imparirer pares b ¢/ Ttotivé pariter pares
o 2 cfimul oftituerepariter parem.IHam q: b ¢ fimul oftiruiie v:ergob ¢ 2 o fimul sftuyir e ouplii o
fed et per toem b ¢ © et e fimul cofhiruent f ouplum e.gt feft pariter par:igitur totivem pariter pares
ettotivem impariter pares quota oflituiit pariter parem. quod eft pzopofitum.

€ Scom dati numerum pariter pares repenre:qui ¢ii quothibet impariter paribug

numerum imparitcr parem conftituant, .

{ Sitoatus niierus a:(cd3 qué ubeamur reperire pariter pares:qui ciiquotlibet imparif paribus
vt fumptis (cdmb oftituant numerum impariter parem.fuimo prio p quadrageiimdoctauam huius
impariter pares {cdm b qui fifoftitudt pariter parem:fintgsc e 2 pltituant f pariter parem.z fumo
pariter pares poit f(¢cSm a niierum vati d fint g h 121 quos dico cil impariter paribus cv e oftituere
impariter parcm.nam qz ¢ esfhituiit frergo co e 7 folhtuiit goupliifeet coe f 7 gnierum b oupli
g-ergo ¢ 0 ¢ 74 plus oftitufit § ouplum f:z minus & oupld g.ctita argumérabere ofequétcr co ceth
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- conumcratum ouctus abunogntem pzoouces,

Vit

plus aftituere & ouplfi g T minus duplo hietfimilif cde g 212 plus sRituere ouplob et minugouplo

Iz ficqs veinceps.quare /v e g b Lz 1 fimul p vicefimanonam hutus non pitituét pariter parem.ergo 3

quin q’qagcﬁmam buingcode ghllf imulapftitufitimpariter parem.quod eﬂpquoﬁtu_m»,
COmms numerus pamus:eft oufinutys, ‘ '

@ 1Bam ois numerus folam partem habet vnitatem:que vt certum eft minus eo oftituit. et iglE ois
- talis per viffinitionem diminutus.quod eft pzopofitum, : '

CRulibet pariter par:ouminutys effc Jpbatur.

@'Bam per vicefimanonam buius ois talis eft veduplisab vnitate fumptis:qué p vicefimdlcxtam

quartinuyllus niierabitnifi alids in illo oz0ine fumptus.atp tricelim3fcdam buius oés in illo o0fe - -

litaggregati pcevétes min? illo phicifit.coftar Lgif p otffiniticen illf effe viminutum.qd eft Lpofitd,

CLOis quem numerat numerys aut abunoans aus perfectusive abunoct necefle eft.

 Sitaniierus pfectus aut abiivans:habég tres presbeo eafoéqpfciam/eertidszfextam: ducaf e
ain quécun@numeruym vt in c T pueniat e.eriig ofifes tres ptes d fint f g h.eevé (c8a tertia ferta.
quia q ppoztio bava es elt f 30 ciergo pmurarini bavo fye o a0 e, Jté ca0 2 vt g 30 etergo pmutatim
Cavgvtaav e.Jté v avave hav ezergo 7 pmuratim v ao hvtaaoe.eruntergotres numerib coad
totivem fg by in eavé pportise viqueelt a 30 e.er?o P vicellmam feclioib co fimul ao fg b fimul(Ge
ineavem ppoztided a av e.tuncflic.b ¢ v fimul ao g b fimul vt 290 e:ergo pmutatimb cd fimulava
vefg b fimul ao e.ergofib c o fimul abfivat fup azet gh (iFabiivabit(up e.et i bc o piiicte pficiunt
s:ittoem 2f gh oilicre pficiéte.atfif g Ppificte phiciiireicum ep aceptisem babeat aliam partem ab
iplovenoiatam que eft vnitas:ea ft4oé previct] aviunces facit totum abiivare (up e.erit igif quicip
talis quem numerat aut gsbunvans aue pfectus:abunoans.quod eft propofitum. '

IR @ulcunq; perfectum numcrat:eft oiminutus. <

€C1Ram (iis quinumerat pfectii oiminutus non fit:a vivifione erit aut pfectus qut qbfiogns: quifi
et pfectus aur abiivans p pzeceventem ille quécungs niierat eft abiioans at ponitur pfectus.nomn efk
igitur perfectus aut abioans.relinquif igif quéadmodum pponitur eé viminutus.qs eft ppofiri.

« Pumerum imparem abunoantem inuenirc:cuius fumptay partiii maxia:a pofito

imparcocnominetur. ;

@CIbecviverur fupponerealiquem imparem eé abunddtem:qs 2 verumeft. Sitergoa impar gof it?
quimariam partfum fumptay imparis abunodtis denoiare vebet et b quicung imparium abiivgns
quififit minozg:ouco ipm in altqué imparem donec eueniat impar maioz 3 qui R quinquagefimam
quitambui® erit abiiogs.fiait it maioz a:non quero alifi.et ita fit in ppofito.veive (umo impares
Denoiantes quorquot volofupza a:ita ve a fit denoiatiug mimus.alioquin %itatem Apofitio bfe nd
poffet:fintgs c0 e et ouco ain c 7 pueniet impar P vivvecimam huius 2 © in pouctum:z ein vitimum

pouctumzet illevitimus pouctus p vicelimatertiam pzimi bébit ptes denoiatas ab aco e, veifi duco.
in ipm totum:b.firgs pouctus f qui pynveciman buius erit impar:feo etp quinquagefimaquintam

hutus erit abiioans.qa b eft abunvans 7 habetptes venoiatas p vicel] imatertiam pmi abacoexb.
et qaptifi aMumpray ps denoiata gb g habet minozem venolaronem:q:poficus eft aoim venolans

minimus per scepticem ps denoiata ab a eft oim (1 umptaz fc3fcma cve:rb maria.qb eft ppofith,
€ Staligs in niierdi pamum ductus pfectii numcrum pourert e in co minozem.

‘c_l_l'c non numerantcm ouctus: poucet numerum gbunoantem. :

€ Sitbnumerus pmus:za ducrusinb Poucat ¢ fit niierus pfectus:fitas o minoz bnec numereta
et vucaturitey a in o T, pueniat e.dico e efle numerum abunodtem.nullus eni in alinm ductys niiera
bit c:quox alter non numeret a.vtfi fin g Adoucat ciintelligo f pzimum/ a(c8m/b tertium/ 2 g quarti
pervicelimaquintam feciivi f 30 ave bav g.fev ¢ per quartd tertif b numerat altcg.at cum b maioz fit

a/ecg maioz fvefupponif:b niierabir g.qrez f niierabit.oftat g @ nullus in alifi ouctus nierabisc .

quoy alter non numeret 3.et iveo i a eer pzimus non haberet cnifia ©b 7 vnitatem ptes fugssetaz
bvnitate oiftarent.at nulli (unt pzimi vnitate viftdtes nifi binarius 7 énarius:cii opozteat alterdi eop

- efle parcm) 7 gltep imparem:et oig-alins par a binario) fi it compofitus.quiciios igif fumeretur fubb

aut eét 3 autipm nieraret.alioquin vicdtur mon oiltare vnitate fola vt f et p:qui in fe faciantpfectii.
non habebit ptes § niff ef 7 vnirarem.at pouctus ex illis toties habet in fe maiozé € quoties viitag

eftinf.at vnitas 7 flimulminus faciit §e alidtics fumptus:ergo fz ¢ « vniras non oftitufit pfectii,

erit ergoa opolitus.fintergo eius partes f 7 gique p vicelfimdtertiam pzimi numerabunt c.numerér

ergo ipm fcdmb 7 l2.et eedem partes p ivem etid nymerabunt eslirgs(cSm L2 mueritas per feptimam
fecunvi ter repetitamc ao b b k:ficut ¢ a0 o Lm,cum ergo clfupetb zh innymerisa f &:fupabitetige
numeros © Lifitgs 10 in nuniero n.qué vico eé minusd a f g.qs ficoftenvityr.qz cad b h:ficpteavol,
€rgo vt cad etotus ad totum:etb hao o Loetractus ap derractum.ergoreffouus a f §:30 nyefiouum,
Vtctotus av e totum.at cmaiozeftesigitur 73 fg maioz n.igitur a f @ partes itivem e aovite 300 I
plus faciunt @ e.elt igitur enumerus abunvans.quov erat vemdftranoum. iz

TSt numerysin alivm ductus perfectum vel abunoantem ,pauxerit:inqqc‘-ubet ab
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€ Sita quichis numerus qui in alivm ductus vtb poucat cnumerum pfectum aut abunditem:b
BUmeErerd.icoq a Ductus in o poucit niierum ablidantem.nam quis p feptimam fecidt § ppoztio
bad 0 eg eftcad e:fed b per bypotbefim nierat d:igitur 2« cnumerabit ¢.c afit pofitus eflt pfectus qut
abundans. igitur p quinquagefimaquintam buius 7 ¢ abunvabir.quod eft propofitum

CLum nifpofin fucring ab vnitate nilent pariter parcs qui piicti fecering numerum

pamum:crtremus inillum ductus poucet numerum perfectum.

 Sitivnitas:7a b c 0 stinue duplizqui p vicefimdnonam huius crunt pariter pares:q coaceruatus
exeiset vnitate fit equi ponaf efle p2imus et © extremus parium ducaf ine olin aggregatum 7 pue
niat f.oico f e numerum pfectum.manifeftum cft cnipervicefimitertiam pmia/b c© duplos (Gptos
oés numeraref.fitg id fcdme/ g bk ve fc3 © numeret f{cdm esc cdm g:b fc¥m bret a (cBm k.quotics
€rgovnitas in v toties e inf:et quoties vnitas fn ctoties g in f.quare 2 adiuudte vicelimafecliva i coi
2equa ppotisatitate quoties 4 in © totics @ in fiet p idem quotieg b in © toties by in f.et quoties cin
o toties k2 inF.IDinc tote ptes funt e/ g b k a0 F:te vnieas a b cao 0.fev p tricefimdlcdam hui®vnitas
etab etcfimulmin?® funt vnitate § (i v.quedoe vnitas eft ps o denolata per conceptidem ab v.ergo
eg bk fimulmmnus facificf vna cius pte denoiata a numero 0.pars aiit f venoiara a numero pzelte,
funtigitur egh Nimulminus fin numero¢.at vnitas ab cet dfunttan eiigiruregh lzvnitasab

¢ o fimul tifs funt Ticue £.0i ait fplures partes non habeat:confat p oaffinitidem ipm fnumernmefle

perfectum.feo g nullam aliam habeat veclaratur,nam {1 boc (it poflible numeret ergo m:numerum
flc8m n.qeeni e el pmus qui niterat finumerabit ergo per quartam tertij m aut n. quarep vicefima
quintam feciivi reliquus eop numerabit 0.et cii a feciious ab vniratefirnumerus pmus:iergo p vice
fimafextam quarsi quiciiqs niierat © eft alids in ozoine preceventium:ve ¢b g.acfific cniierat fcom
gl etfiblcdm byetliafcdmizpartes (c3 prepofitas erve dictun eft.confiar ergonullumalium a poi
ctis nﬁeraref.%uare poictifunt oés (ue partes.eriplifimul moftrati fune ipm complere argp pficere.
conftat ergo viffinitionem numeri perfecti ei pgrucre:ipmap exiftere perfecrum,quod el ppoficim.
O Septimi elementomm Brubmerices Jozoani finis,
£ume numeoum ex vnitatii oifpofitioc ppenoiitur, CER aiit oifpofitio
f . pumainlongum nfi:alerain longum zlatum: ternia Yo inlogum/latum/
2 altum, @ Luus yhitatum vifpofino in longum tii cft: lincaris numerus
vicitur.q In latum oifponditur fupfiaales lineartbus ynoigs oclufi:quor
vnitates directe 7 a0 [c a0 alias cqualcs babent diftantias. 20 fit upliciter fc3 vi
vt vnitates yitanbus otrecte avaprétur:vel cay infuallis opponaturiitave fin gloy
ovinum termint in lateribus reliquis exciplatur. € Yn altum %o vifpofito folivozul
cft: coaptatis infimul fupfiaalibus:cr quox lateribus oirecte fibi appofins folivozii
fupfiaes crecte confhitutitur. @ Mumerozum in fuperficic oifpofitozum:quidam funt
tnangulares tria babentes latcrazali) quaorilateri:alj pétagoni:all) plunii latcrum.
€ Quaorilaterozd aiit quioam latera oppofita babét cquioiftatia: quioam mimme.

« Wumerom autem quox latera oppofita funt cquioiftanas ol ota latera babent

equalia 7 tetragont orciitur.alij fiquio€ latcra babent vnitate ouftantia z partealicra
longiozes vocatur:aut ampliug z oiditur aiildgiozcs. € Humeroy in altii opofitoy
oitcrfas cffe bales cotngtr:quoziiod triangulas/atgs quadrdgulas: ct ita Oc ceteris.
« Ibozum oim quioam babent latera fimul applicata: 2 diclitur pyramives.quidam
babent latcrazque etfi mfimul tendatnon tii sucmiit:ct curte pyramives appellant.
quidam babent latera equioiftitia ¢ cqualiter crecta:qui fupiozem 7 inferiozem fup-

- fiacm babent fimies. $Mtoxil quiciics babentbafim triangulam:ferratiles vocants §

quaorangulam z ipfi in longum/latum/z altum cqualiter ditéountur: cubi dichitur.
quicungs Yo balcs babuerint pentagonas beragonas fiue plurium laterum:z latera
equitiftantia crectascoliine nomincntur. .

€ Qis numerus triangularis:tria babet latera cqualia. Tlit manifeftuh cft quéhibet
triangularem ex numens ab vnitate 020ine connuo oifpofitisiclic compofitum:atas

Latus manguli offc fertel numerum. :
& Sint a bc vnitates bafis trianguli:a b priciet a cortremitates.vico ergo @ infecfivo ozdie cuiue
s funt ererune pauciocs vnitares.nam fi totivem fuerint in ozvinibus acz v elagcraa

o 7 ceerunt edoiltdtia.qi vaitates in virog orvine equalif viftant:ficq noncdcduvent triangulum,
(10208 ergoerunt in 0z0inte d e.ct it Frumviftara ab b viltara abd2cab edfiergo ponitur f

gota ab cquota ® ab e:viltabit fab o Ftum cab e.ctiveo Frum g ab v.fi ergo f non fuerit primapoft
@ foo fueritb voitas mevia:di diftent 2 ab 0 Fruma ab bierit longituvointer a ¢ ftaintera 7oet
inter f 2 0 vf amplius:(ic vnitates et ao feinuicem et a0 alias non equales feruabit diftdtias. quoo
et impoffibile. Do ergo v e minoz eft odine a ¢ vnitate,et eavem rone (p o:vo fequens minozvno
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& precedds votiec extremil fit vritas, et gz foeo totivert erunt o2vines quot inbafefune vhitates: p3
retroagenvo viitateé effe primii potentia rrisnguld cuf due adiuncte . ecunoi claudunt triangulums:
cuifecunoo treg aodite facient rertiiizqz (i cirper eflt vnitate maioz pecedéti, ctita cofequenter fcim
naturglem numerozd progreflum ficgs pzopofitio 7 correlarii notafunt.

@S a quolibet triangular numero latys fuum detrabatyr: relinquetur triangulys
1pfi Ocleendenoo propimus, :

&L Lridgnlus tridgulo vefcenoévo propimus:elt cuius latus latere alterius eft vnitate minus.a erid
guloerge a b fubftracto latere a b:vico @ relinquif tridgulus ipfi tridgulo a b vefcéoenvo proximus
nd q tridgulus a per peeventé babettria latera equaliatet fequéria foia vnitgte vincentia.fubftracto
ergolatere ab eriie reliqua larera vno cotrs CEi024.03 Tiq voitatil o20ines Fm viitaté emp vecrefchie
P3 per cozelarifi pzecevetis refiond elletridggularé.t qm latus eiusvnitarevinci a Iatere tridguliab
cogniti ef:patet relictii tridgularem effe proximii vefcevenvo tridgulo a b:q® eftpzopofit.

CRmms triangularis ouplicatus: parte altcra longiozem cfficit.

L Sumitura etb ouo tridgulares equales:aviiciafaslateri ¢ triangulia o eptrema vnitas tridgnli
b.itivélareriferidgulib aouciaf e extrema vnitas trigguli as fientqs duo latera vuirate quotlibet lgs
d ta.ct fi 3dvis aptafas boc pacto mevios ozvinesvnius mevlis 020inib?

latus ef equaleefle maftratd eft lateric o et meviisiergo vnirateslateris b o equiviftabiit viiltatib?
lateris g ev7 fimiliter gz latus b o equatur lateri e 3.3 untlatera trianguloy equaliun er mediis oz
vinibus:latus e f equitiftabitlateric v. ¢ q:lateraboeteaoppofira z equidiflatia funtlarera trian
gulozii aflignatoy:z duoreliquaefco fimiliter opgoﬁta 7 equidifldtia quom quooliber reliquo
aliozi vintate funt maioza, paret p viffinitioné rora gurd ab v eexvuobusequalibys tridgularib?
coftitutamcquare 7 ex tridgulari vito ouplicato)efle gltera pate longio:équoveft propofiti.

T LuluMmbet altera partelongiozis : mevietas cft triangularis,

{Ibeceht cduerfa precenétis. Sit altera partelongioz quicungs ab e 7 vium eius longiuslatus a b,
vico eius mevieraté effe triangularé.ve latere enim longiozia b vetrabo viitaté aet ve ¢ f; ecuoo ozs
dineduaside d tertio tres:ve e quarto quattuoz.z fi plures funt tot cofequenter auferd quotns ozoo
illefuerit ab vnitate:per correlariii prmehuivs totus Yetractus vt ge Felt triangularis.ct per oem
Q2 continue minus vno relinquebaf vigs 20 vaitatem:relictus eft tridgularis. feo et q: derractilatus
ef equatur refidui laterigb.namlatus g ef uperabatlatus g b via viitatesfep 7 gelupergtlatus fe
via vnitate.equantur igitur gb et f e:quare ¢ reliqua vnius reliquis alterius cum per p2imad buius
omnis tridggularis fit equilaf ztotus trigonus aeftotitrigonoa b g equalis.elt igitur datus gltera
partclongioz in ouas medietates divifus quag quelibet eft trijgularis: quod eft pzopofitii.

Cuilibetouo tristgulares proximistetragonum conftituunt

ACSitvtin paecevétiab ge quicting alterg partelongioz qui per eanver vinidatut inbgheteaf
vuostridgulos equales, erit viaefitlatustridguliea fetlatus b a altera pre longiozis 7 fui oppo
fitijegmaiug laterea e 7 fequétibus ooinibovnitareHmmoto ergo laterea e remanchitb b equale
lateriblulz get gb.viveo quatuozillg laterd aoinuice oiftantia:quod crgo per viffinitione relictum
efl:zeft retragonus.fed = ammoto laterede gbtrigonoaef per fecundi buius relinquif triangularis

tridgularigef prorimus:quare ztriangularibb g fibi equali proxrimus, conftar ergotetragonus by
lzgbex duobus pzoximis triagularibus:quod eft pzopofiti, L Rotelt quogs et iv efie notum quod
tricefimoquinto capitulo fue Arithmetices viuug affert Seuerinus omne tetragond (i ei pzopzivm
latus avliciatur aut ab eo vetrabaturalterapartelongiozem fieri, Harm cum tetragonus omnis vi-
olquags latera equalia pofliveat: fi cuipid v 1atug avficiatur effict

porrofilatus yaum g quopiam betrsbamr:relinquétur latera vnitate difts

@ Latere ppofito nymeri tridgularis fummainuenire. Tlnoe manifeltii cft fi pamg
fitnumerus impar fumma triangularis p2oucnire i patis p2oxime maios ubou.
plum in épfum imparé ducatur. ct i numerus fig par: fumma triangulgria p2oucnie;
fiparis medietas in imparem ducatyr proxime maiozen, Linisa

AL Sit avarii latus cuiuflibet numert tridgularis cuivs fummg querif:bucoa inb prorimii nmeri

maioe 1 per diffinitioné pzoneniet alterapartelongioz cyius b maius Iatus eritvnitate maivs 3 mi
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nozelatere zlatere tridgulf cuius fummalpetif, per quartd ergo bulus fumma tridguli petiti et mee
oietas altera parte longiozis inuentizficas conftat ppofitum., qC £ozrelarii ex vemdftratione conclu
fionis aviundte vecima pzimi notii eft.et hec il cozrelaris fyo praxim pgrefionis vemoftrat,

CLmne perfectum cft trinum. lmmezis peagofus. ot 7590,

@ Ternarius totus et religione facer et a R ythagozic] Magis et Satervotib? olim in arcanis mi-
rum in mooum veneratus. et Zriftoteles P yrhagozicon fymbolis infiftens cozpozed magnituving
ipfumm vniverfum perfectii aftruit @ ipfum trind (it imevero trinii eft:qz iplum perfectfi eft qB pio
Rythagozas coperit in numeris:numeroziig myfterits. hic ergo fufcipif demonflrgoum omné nu=
merum perfectil effe trigonum,Bam per tricefimalecunvam feptimi quotcungs niieri pariter pares
conumerata viitare coaceruati efficiunt numers pzogimo fequentepariter pare: vnitate minozé qui
quioem pzoxime fequens pariter par per vicelimanonam feptimi eft coaceruatozii marimi oupluss
quaretotus coaceruatus eftimpar . at per fexagefima re;m‘mi ois numerus perfectus gignitur et co
gceruatione vnitatis et pariter parifi quoties coaceruat? eflt pzimus qui vt dictii eft p vicefimdnond
feptimi fola vnitate viftata proximo pariter pari:qui ad aggregatog marimi ouplus eft.ergo maris

mus aggregatozii fubduplue paris numeri aggregaton imparé pzoxime fequétis: in ipfumimparé

ouctus:per primapartem cozrelarij pzecevétis coftituit numerii triangularé.eft igitur ois numerus
gerfectu‘s tridgularis ates trigonus:q® eft propofitil, £t cius latus p precedétem 7 cozrelariil prime
vius erttille impar ex omnibus coaceruatus.

CRmnignumerus par media fui partc multiplicatus tanto mino2é fumma poucit

@ omnes fumme quein ipfo funt coacerugte : Gtum fua ipfius mevietas.
[ IDecer analyticis numero:fi dep25pta eft.et ex fcBa parte correlari fupiozis cicluffonis aviuydte
nona pzimi 7ol dignitatesvnitate in quécunags numerit onceds ipfum poucere:ftati cognita effle pot.

CSifumantur mangulares ab ynitate: ouos p2imos impares ct fequétes duos pa

reg atap ita viciffim duos ¢t duos impares atqs parcs inucniri neceile eft.

QL 2uis eni per cozrelarifi pzime bui tridgulares credtur ex nferis owine c5Mnuo ab vnitate vifpo
fitie et vnitas pmus eflt potétia tridgularis T potétia impar, sovitaigif numerofequétid elt parcd
ftituet p cozrelarifi pzimehuius fm trigngularé  per fecunvdd feptimiimparé.erunt ergo duo pimi
tridguli niieris hoc pactovifpofitis ipares.Sev 7 gz tertiug numer? eft ipar et cii pecevéti tridggulo
p ivem cozrelariii coftituit triangulit ¢ pcevens moftratus efltiparsergo p tertid feptimi tertius trids
gularis erit par.et qz quartus gb vnitatenfierus eft par § cum fceveti rridggulo pari p foem coftitnit
quartum trigngulum.ergo quartus tridgularis per p2ima feptimi eft par.erunt ergo duo fequentes
garea.et fifoem rationibus moftrentur duo fequétes efle impares 2 viciflim alj ouo fequétes pares

cos fine vifficultate certum apparebit pzopofitum.

@ Si poft vnitatem fumantur numeri triangulares : inter DUOS ¢t dUOS difiunctim:

erunt que inter numecros ab ynitate naturali ferie: fumpte p2opoztiones.

I Sit primustridggularis poft vnitaté g 7 b c 0 e f ozdine sfequétes fitgvnitas et g b lanfieri abyni
tate naturaliferie pcedétes:dico quepportio g aoviitatéedelleb gd aierqhav gedeflevad czque
Iz a0 hedeflef a0 e.7 ita pcedévo in his vififictim:in illis vero cSiuncti. nam p precevérem a eftipar
b cpares:o eipares:etf par.fumo eniquattuoz pares ab vnitate d fint glz 1 m et meoijinter eos iny-
paresfinthn o.etqz g 4 eft binarifeftlatus a g eft ternaris.wper correlariii prime hui2 b latus b z 1z
latuscetnlatus © 71 latus eetolatus frergo p quartd buius g in b facit altera ptelongiozé ouplii a
ethinkzouplitb zlzinouplii cet ninlduplio 2lin oduplize:atgs per eanvéo inmdoupliif, qz ergo
ginbecliinh coftituunt duplii a0 g et av b.eritergo per octaud fecunoi vt que ppoztio l2ad g ea fit
ouplib ad duplfi a:fed 2 b av a (ubduplus av fubduplii per correlariii decimequarte feclivl ficut eop
ouplozii duplus ao vuplum.ergo ficutlz ad gitab ad g.etperivéficutladvlzitavadc. 2 ficutm av I
itaf ao e, 7 cii glz Lm fintfumpti ab vnitate cGtinue pares: ergop vecimdoctaud feprimi eft ppoztio
babavtgavvnitaté 1o adcveh avget Faoevtlz ad h:quooell pzopofitum,

@ Si tres continui triangulares ftatuantur : qui fub cxtremis continetur erit alter

partelongioz : cuius laterum maius eritillozum trivm medius. -
(L Sintab ctres continui triangulares 7 eozii latera d e fifitqs g vino matoz f.oico qb fitera in cefie
altera ptelongiozécui? maius latus erit b, nd qrab cfunt atinui triggulares:ergo p correlariii paie
huius o ef funt fm continudferié numeror fumpti. et qzper quartd buius o in ecoftituit oupliiad g
ergo (i o eft par quéadmodf bicelt: medietas d in e coftituit a. et per ivem medietasfin e cftituitb.
et mevdietas fin g coftituit c.fi ait v effet impar numeraret @ Fmmeotetatée:7f b fm medietaté e, et
fic cofequenter fm medfetaté parium ipares numergrét tridgulares.ergo per octaud primi adiuudte
cozrelario Decimequarte feciivi que ppoztio fad diea eltbavd.et g av ereacltcavb. 1qeabe funt
continuefumpti tridgulares:ergo p correlarifi pzime huius bfuperat a Grum elte.fumo ergo b viro
minozé b:manifeftd efth fuperare atum eft 0.et quo abiidatc uper beflf. cquiabavaficutFao d
oziam b a0 a.et ficut detractus a0 detractiizita refiduns ad refivuf.crit ergove ficutbav aitacad h
totus ad totfiz quod igif fit ex a in ¢ p vicelimaquintd feciol tih eft Gtum g8 fit erh in b.armanifeftis
eftad fiter binb efie altera partelongiozé.igitur etq® fitex ainc.eft gltera ptelongio: cuine maius
lateri eft b illozum trigngulo:fi mevius.ct propofitum. ,
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o €SI fumatur pimi poft vnitateth par et impdr ¢ 2 copofito ex ipfis hino2 addatins

itemap ex bis confecto minoz aduciatuyricrit vt cum paimoz(i prmus fitparfequites
fintimpares.tertiozii p2imus par ctfequentes impares ac fic deinceps, ouplogs qua
0zan partum et quao2ato cxtremi impariiistetragom tridgulares terminétur.
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@ Sint a etb numeri pzimi poft vnitaté par 7 impar binarivs {c3 atas ternarius § funcef facide ccuf
a00ito a fiatv.item c et 0 cGponent e cui 40vaf czfiatfarg e f componant get e advatur g 7 fiat b
dico primo a effe paréetbimparé 7 co impares.itemeparéfet g bhimpares. a enieffeparem 2 bim
parem eft bypothefis,ct qz c cSponitur ex a 7bzper fecunod feptimi c erid eft impar. et g2 conftat ep
aparietcimpart per eandé fecunvd o eltimpar,z qzeconftater c o ouobus imparibus e per quartd
eiufoécriepar.et q: f conftatex ¢ 7eimpari atgs pari per fecundd einfoé f et impar et per candéeriig
g et b impares:qd intenvebaf. Seclivo vico duplii quavaria terminare tetragonicii triangularer,
terminare eni tetragonicll triangularé eft effe latus quavzari quipariter ¢t 2 tridgularis, 1Patét io
nd qzvnitas ouplicata coftituita et a bis fumprus fuum perficit quadzatii:duabus igif vnitatibus g
viftata fuo quadzato et vnicum (ufcipit meoii fcs b: cuiug vifferétia av a eft vnitas.et qz per feptima
fexti quo sbunvat quaozatus b (uper quadzatii g eft quod fitexvnitateinb et a fmul. fedbeet 8 fimul
funt vio maius quadzato a qui dupluserat ao a.igitur quaoiatus b eft vno maio: ouplo quavzatig,
(e 7 q: dupl quaozatia in quadzatii b cum fola vnitate viftent poucitper oiffinitioné altera parte
longio:€ quadzatus a quielt medietas in quavzarii b per octauam fecundi poucit illius alterd parge
I6giozis medietaté.ergo per quartd huius quavzati g in quavzatii b poducit tridgularem.z qz pros
ducitur ex ducty quadzati in quadatizergo per vecimidquartam fecti {dem erit 7 tetragonicug.effes
ctum eft ergo q dicebaf.Tertio dico quavzari o extremiimparii terminare tetragonicii trignguka
remsfumo cni quao:atiic quifitlz e quavzathi o quifiel:oico Iz ouplicatil excevere vio Lnam quaozg
tum couplicatiiper decimiquintam pzimi eft tand oupl quavzati g ecouplii quavaarib, et quodfit
exbina quater et qz per eandé decimiquintam quavaatii v eltirumcinfectainfe zaincbis:fed ¢
i feeft tarum per edvem Ftumbinfeet gin feetainbbis. etaincbis eft tifi per nond pzimi rum
ainfebigerainbbis.ergo qb firero infeetHrum quod fit exb in fc et quavzuplii quaniatia z qua
ozuplum poucticra inb.fed cum duplf quadzati ¢ it monftratii tum duplum quad2ati b et dupli
quadzati 3 erquavwpli quoo fiter s inbiet ex fecunda parte buius quavaatib excedatvno duplum
quadzatia.fit ergove duplum quadaati ¢ cotinens quavzati bloco huius @ quadatiiv stinet oupli
quavzati a ceterig omnibus cslimilibus excevarvno quan:atii o. oupliiergo quadzati cin quadatit
b per viffinitioné povucitaltera parte longiozem cuiug longiue latus excevitvno quadgtir D.illive
ergo bupli oimiofus qui eft quavzatus iz inl quavari o provucit illius altera parte longiozis vimiz
dium per octauam fecundi Qui per quartam buius eft triangularfs et cuius larus eftl quadatus eg
tremi imparium qui etidem per secimdquartam fexti eft tetragonus. ethac ratione vefequentibue
molire(o quod propofisii eft oftenvere : et omnino conflabiz propolitym, i
3
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€ Si abynitate continue defignentur parte altera logiozes ¢t quadati:oud TdUOCS 1

dunctiseriangulares omncs efficients

'@ Pefigno ab vnitatea b ¢ quadzatos et ab vitate altera parte 16giozes quifintd e fivico quoflibes
onos primos quavzati et altera partelogiozem flmul:coftitueretridgularem.nd i fueritprim? qua
v2atus q eft vnitas ¢ primus gltera parte logioz qui eft binarius manifellii eft tllos fimul aovitos p
cozrelarifi pzime buius coftituere tridgularé.g fi fuerit a cSus quaozat? 70 p2imus abvnirare gléa
ptelagioz {thr per vicefimdfertd feptimi quaozarus g oftat ex iparibus abvnitate (c3 ex vnitate 7 pzio
iparizoeft pmus par:quare fi refoluaf a eriit accepti cGtinue numeri ab vnitate, p cozrelarifi igitur
pme hui? oftituiit tridgularé,z ita oftéve a et e coftituere tridgularé refoluto ain fuis iparibue p26
feptimi 2 e in fuis partbus p vicefimdfertd eiufvé.ctita de quibuflibet buobus hoc mé fumptis,

« Sifumantur triangulares et tetragoni: fucrintas illi toti triangularium ab vnitate
quoti ifti tetragonoz polt vnitatem:coniuncti facient numeros pentagonos.

@ Ram fi vnitati que et p2imus trigonus aviungas pmf quavzatli poft vnitaté qui et quafnari®
fiet péragonus poft vniraté habés quingslatera equalia.et fi capis fcdm trigonii ab vinitate habebit
binarifi in latere 7 (eciidus tetragonus poft vnitate habet ternarifi in latere, adiecto ergolatere qua
oati fiet per cozrelarii pime bui? tridgulus fequés habens latus trium vnitatii et figura pétagona
recipiens totioé in quolibet eius latere vnitates. et qz (emper rotus tetragonus poft viiitaté habebit
vno plusin latere @ trigonus totus ab vnitate: hacrone de quibuflibet aliis ppofitum efficere. 1qz
lateraillozil pentagonon equalia (unt latertbus retragonozii vatozum : bincetid fit vt illi pentagont
toti (int polt vnitaté quoti 7 tetragoni, L £t ex hac ¢ vicelimafexta feptimi cognofcif qd vin? Seue
rinus afferit boetius:14. capite fecunoi (ue inftitutidis arithmetice:peéragonox generationé nafci ex
numeris naturgli ferie o2vinatis quavo cotinue duo 3 monade duoy femper in medio facta intermif
fione tungiitur. THam per plentern accepta viitate que eft pzimus trigonus T quaternario tetragon”?
ouoy in medio bingrij fcs ates ternarij facta infmiflione iunctissfit fecfivus pétagonus duo in latere
gerés. At rurfum duobus intermiffis (eptenarius acceptus quinarid includit T binarium. At quing
rius impar pervicefimifextam feptimi additus tetragono quaternario:pzoximii coftituit tetragoni
7 binarius vnitati adiectus per cozrelarifi p2ime poxumivnitati coftituit trigonum, ergo p prelenté
vnitas 4-et = coftituunt pentagonii. Bt rurfus ouobus vimiflis poft feptenarifi accepto venario qui
= includit fequenté imparé 7 ternarium: quifeptenarius quav:ato p2iozis pentagoni advitus p vice
{imdferram feprimifuccev@tem conftituitr quadzatii et ternarius trigono pentagoni adiectus popin
quum trigonum.eritigitur per pzefenté numerus ex vnitate 4/ 7 et 1o conftitutus pentagonug:zita
ve quibuflibet aliis argumentabere. '

@ Sipartealtera longioz cum toto poft vhitatem triangulari coniungatur : compo-

fitus crirpentagonus poﬂ vhitatem totus. ;

(C Sitaaliquotus ab vnitate gltera parte longioz vt fecfivus: cuius ideco minus latus erunt due vni
tates: fitgs b rridgulus totus poft vnitaté cui? latus ideo erit ternarius 7 equale maiozilateri gltera
partelongiozis. aviungo ergo maius latus trigoni b maiozi lateri altera parte longios a: ct fiet tes
tragonus fed 7 llud quod reftat bempto maiozelatere b perfecunvam Buius elt triangulus minoz
defcendendo ergo per pzecedentern illecum quavzato ex altera partelongioze 7 logiozelatere trians
guli coftitutozerit pentagonus:quod eft pzopofiturn.

@ Ruilibet pentagonozil poft vnitaté cum toto triangulariab vnitate: hepagonum
poft vnitatem fimili loco pofitii confhitnit:ct buiufmoot tetragonicus vicatur.

[ Anitas ois numeri poteftaré optinere vicif cuius equalialatera vefigndtur, hincipfa cft primus
triangulus p2imus tretragonus pentagonus beragonus 7 ita deinceps. et piedictoii numerowim
pzimus poft ipfam e(t cuius latus fuerit binarius:1fecivus poft ipfam cuius latus fuerit ternarius
feciibus vero ab vnitate cuius latus fuerit binarius.et dicitur bexagonus tetragonfcus cuius latus
eft equale lateri medi tetragoni.dico ergo ¢ i capiatur aliquotus pétagonus poft vnitaté vt g:qui
verbi caula poft vnitaté fit terrius et b totus tridgulus ab vnitate: vico a cumb coMituere heragont
poftvnitaté torum paritergs 7 tetragonicii.nam per duodecrmd huius quotus pétagonus fuerit poft
vnitaté ex toto poft vnitate tetragono conftat et tridgulariab vnirate toto. ergo equalis tridgularis
qui eflt qué p2opd proponit ex oppofito tetragoni latere appofitus Deragonii conftituet: cuius larus
erit equale lareri meoff tetragoni. et q:latus eius é equalelateri mevif tetragoni eft 7 equalelateri
pentagoni quare = heragonus totus erit poftvnitaté quotus et pétagonus.z q2 eius latuseftequale
lateri meoij tetragoni eft {vé 7 tetragonicus:q8.eft pzopofiti.£x hac et duovecima bui? 7 cozrelario
pme cognofcé promptii eft giistionéhHeragonoxy eo pacto § docet JBoeci? 1§ capite (cHigrithmetices

CRis tetragonus cii preceoéte altera pte longioze: bexagonii tetragonicii oftituit.

Primus enim gltera parte longioz poft viitatem eft qui babet vnitatem minuslatus 7 fecundus
qui bs duitaté etira veinceps. 1 precedes tetragonfi eft cuius minus latus eftviio minus latere tetra
goni qui 7 poftvnitaté totus & quotus 7 altera parte logioz ab vnitare.vico ergo quécungs tetragoni
vt @ cil precevéte altera partelongioze ve b coftituere hexagonich tetragonf.ugp quartd bui®altera
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parte 15gtoz b diuivif in duos tridgulares quoy vierg totus eft ab vnftaté quotus pte alteralsgioz
poftvnitaté:qzlatus illo:d tridgulozum equale fit minozi latert altera parte ldgiozis. quare 7 veergs
totus elt abvnitate quotus retragonus a polt vnuraté.vnus ergo illoy trigonozii per duovecimd hut?
cii terragono a coftituit pentagonii poftvintaré totiisfed et per pzeceventé ivem péragonus cii gltero
rridgulari qui eft totus ab vnitare oihitnit bexagonii tetragonicii.a igitur cum b slrera partelogioze
peecevéte coftituit heragoni retragonicii:quod erat demoitranoum ¢ ppofitum.

. S1oifponant triangulares ab ynitate:tertiug ates vio intermiflo a pzius fumpto

terrus: crig beragonus. .

@13 per vioecima huius oifpofitis ab vnitate pte altera ldgioribus et quadzatis fi Ouo 2 duo Hiun
gatur fient oés tridgulares.ar cii pamus tridgularis polk vinttaté figr ex vaitare « pmo altera ptelon
glozesfcdustridgularie poft vattaté d elt terrius ab vnitate fiet ex pmo terragono polk vnitate T piiio
poft vnitaté gltera prelogioze per eanoé vnvecima qui clt tetragoni precevés, ergo p piecevente ter
tius tridgularis ab viurate € hexagon?.fev 7 cavé rone qz vno infnnffo tertius femp 9 {ozato et pees
oente alterg pre longioze p voecima huius nalcif:ergo per fcedenté tertiug femper erit hegagonus
quov ell pzopofituim. s : .
€ St fex viitates v circiiponanturiita veillard adingicé 7 ao illam cavé fitviftdna
beragonum equangulii conftitucnt. :
@C1Ba quelibet oueillaz vnitati cum meoia vnitate tridzulum equilaterd conttituunt.fient ergo feg
tridguli equilateri quos dico et1d effe avinuicé equidgulos.nd cum illopynirates abinuicé 74 media
oiftér vnirate:fivnitates vnius vnitatib? cuiuflibet alrerius applicenf erunt fupza feinuicé appofite
et dguli vnius dgulos alterius na excedétes: quare fer dgult bexdguli erunt equales, erit igitur talis
heragonus equidgulus qv ingéoitur.et ita vetetragono equidgulo 1 pétadono fiplaceret oftéverets

& Latere propofito bexagonum cquiangulil conftitucre. y . ;
€L Sit a vnitates vatilareris dbus vna piures applico: ira (emp augéoo donec tot fint o2dines quot
vnitates funt tn larere.fiatg hocmé vefcéoenvo vonec tot copleant ozoines quor vnitates funtineo
oem latere. 7 qzfiunt tria latera equalia afcéoévo et tria fimilia defcéoendo ps creatil efle bexagoni
qué vico equidgulum,nd mevius ozoind femp per vicefimatertid feptimi & impar ¢ rotus fita niiero

- {ateris quotus nilerus lateris ab vnitate.babet igif tllemarimus numerns voum mevti.z i1 fignas

extremitates (e laterumper b ¢ ef g erit illa mevdia vnitas mevig ozdinis f c: ebzer odinis 0.6, qz
equales funt et ea coicant,diftat ergo equalif abf # cetabe zb erab o 7 g, quare fex tridgulizlcs me
digvnitas f e:meviavnitas e v:imediavnitas d c:media ynitas cbiet mevtavnitasb g:z mevia vnitag
& f:adivicé edlateri funt et vt in peevéti cquidguli.é igif heragon? b co e f g equidgul’; q8 € ppoliti

€ Si cuilibet beragono cquangulo totus fenarij multiplex avoatur quotus ipfe cf

ab ynitatc: fimilem bexagonii proucnireneceflectt. : :
& Sipmo bexagono d eft vnitas fenarius circiponaf per penultimd fier (cqués herdgonus equian
gulus.ni habés duo inlatere @ fi eox Interualis que etid funt fex:fer aptéturvnitares in eade oiftan
tia:atqs ipfis fex vnitatib? alie fex angularif: fiet fequés bexagonus equidgulus habens tgmari_ﬁ'm
latere. 7 vt precedés hexagonus fecfions erar ab vnitate fra acceptus eft totus fenari muln_plo;:fal;
ouplus ao fenarti qui et ouovenarius: cui firurfum circliponas trip!d enarf :(c3 duoveci vnitares
in ouovect interualliset fex av fexdgulares vnitates efficis fequérem heragoni equidgulum quivt
in pzecedéte probaref habet quaternarif fufi latus.er qz femp iteruglla crefciitin fenario totdgulis
femp manénbus appofito fequéti fenarij miriplici (emp efficies hexrangulil equidgulu s eabem rone
{equérem:quod intenoit propofitio. ;

@ Siowinentur ab vnitate triangulares et finguli fecunodi fenarium multiplicCur:

pzoducti advita vitate erunt beragom cquianguli. ht

€ St enimvnitaté que pzimus tridgularis eft fenario multiplices:feciidus heragonus nalcitur:qui
aodita vnitate circiiclufa cognofcif 7 equidgulus.er qz per p2ccedétem quiliber hepagonus rot advit
fenarios fuper pcevétem quotus ipfe pcedés fuerit ab vnitate. * dlibet tridgularis p correlariii pme
toths vnitates (upza pcedctem quotus ipfe fuerit ab vnitare.ergo fifcds tridzularis 4 weo h3 ouas
vnitatesfup:a primit multiplicef pfexavoertot fenarios (up:a pcevétem beragonii qui fuit (cBuss:
quotus fpfefcBus bexagon? fuit ab vnitate, ergo p pcevétem erit fequée hexagon?. 7 ira quoas itio
tridgutari 4 avoit tree vnitates fupza (83 p fex mitiplicato:z quolibet alio:avves ek multiplicatice
tot fenarios quotus 2 fridgularis 7 pzecedés heragonus fuerit ab vnitate: ficg p preceoérem femp
concludes propolitum.

CLAmms bexagonus cquiangulus tanto abunoat fuper bexagonum tctrasonitum

fimili poft vuutaté loco fumpri: Gtus cft teeragonus ab vnitare imiliter victs

@ Sitexépli cia quartus’ab vnitate hepagonterragonics d 1 tertius é poft vniraréfitgs btotug ab
viritate tetragonus 1o eft tertius: 7 quartus retragonus ¢ 7 mevdius altera partelogioz v.0ico tertiil
heragonii equianguli polt vnttaté tantfi viftareaba Ftus eftb tertius ab vnitate tetragontis. nam
per decimdquintd huius ¢ et cdponunt a: fev 7 qz vifferdtia b ao © per vicellmdquartam fexti eft ter
narius latus bz oifferétia cad v eft quaternari®latus c.eriit ergo p fecunvd piimi b 7 cfimul maius
vno @ duplum v, capio e totum ab vnttate triangularem quotuseftb tetragonon: quiaminu® latus
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altera partelongiozis o eft latus b: quodquidé ivem eftlatue e.ergo per quartahuiusdoeritduplus  ° é
c:fcd 7b cmdfirara funt vno maius duplo d.funt ergo b ¢ vno matus gozuplo ezergo b ¢ o fi imulfune = &
vio maius fexcuplo e.at per peeventé eferies fumptus avdira vnitate tertif pofl vnitaré creat hera: - ° '8
gonum equidgulum qui fir ficonftat ergo fer b c et v:fed a foldi conftat ex ¢ ovt oftenfum eft.abunvat
ergo f heragonus equiangulus ab a heragono tetragonico toto poft vnitaté Hrum eft b totugabvni: °  ©
tate tétragonus:qd eft pzopofitii. C Zlnimaduerte quéadmodum diuus moftrat fenerinus heprago * |
nos continue fieri ex hexagonis et inferioztbus trigonis dbuobus equis iferiozibus eminus avificris 4
trigonis.quod 7 ivem euenit fi vifpofitis naturalif numeris: extremt cotinue quattuoz infmediis re ;
lictis iungatur.vt fecfious beptagon? fit ex fenario fcdo bexagono 7 vino: pmo trigono emin? equalf ]
avificto trigono.qui {oé fit ex vio et fenario quattuoz in mevio prermiffis numeris: 7 tertius bepta- ° |
gonus fit ex15 tertio heragono? ternarto fcdo rrigono e regioe adtiicto equalitrigono beragoni qui

foéfirexvno fenario 7 vnoenario. et boc pacto in figuratione 2 collectione fuozii nuimerozi in ceteris i
o000 eft procedenvum., ‘ : e
© 00 0 « Sup2a datum numerum octogonum cquilaterum conftitucre. 12
00 00O @ Sitavatus nierus fupza qué fubemur octogonii equilarexr coftitucre. pcedo ei apponédo ovies ‘
00 00O ~ vno femper fe cxcevétes donec totivé (int quot funt vnitates i laterezerfites factatria latera equalig i
"TEE R et marimo ozdini 2000 ozvies equales quonfas tot fint quot funt vnirates in Iateve erfitgs facta quics L

® o0 @ 4 latera equalia.veinde ab vitimo ozoine cevenvo appono ovines cotinuevnitgre minozes donectot i
: - fintquotinvato latere vnitares fientqs fic Defcéveno trialatera poictis equalia eruntes fimul ccto i
equalialatera atgs octogonus equilaterus cohiturus:qd erat faciensi., L Alia apuo viufi fevering -
octogonox inueniévozum ratio mopufap eft vt cirinue ex toto beptagono et fub fe trigonofurgant.z X
ioéfiuntfi ex oifpofitis naturalif numeris cstinue in medio quincg relictistectremi tungatur.vt fi
% fcSo beptagono tungas vinum p2im trigond furgit octonarius et fcdus octogonus.qui ivé fit exvino i
et (epté quings numeris binario ternario quaternario quinario fenario iterftitibus:ofmifiis. etfiig - i
tertio heptagono tungas ternarifisfecundf rrigondsfet 11 tertins octogonus. qui {vem colligitur ex
© 1 71i3/ T hocpacto inreliquis eft pzocevendum

CSi cuilibet bexangulo equiangulo poft vhitaté:totus tetragonus ab ynitate cum 25

fequétcaltera parte I6giozc wngatur puenict octogon? poftvnitaté fiti loco fumpt®.
e b CSit quilibet heragonus equidgulus coius latus fira et marimus ooinfi eius fitb qui avoat fup i
scPoe anumeri c.qifi enim beragonus datus babet tridgulon in media vnitate cicantium latera equalia:
8K ) Rinc ovinis b marimizlinea minoz eftvnozouplo lateris a ergo ¢ mino: vno & 3.2090 ergo ad b 010
nes equales fecundii ¢, et qzab a ao b fiune tria latera equalia fient rurfus abb cum advvitis o2dinib?
duo alia equalia quibus advo relictos heragoni poft bifientp rurfus tria alia reliquis equalia eritas
fozmatus octogonus.et qz per nond primicin b fin ooines avvitos eft tantum Grumcinfe zing.at f
®80 Q8 infefacit eft retragonus:et quod in a facit eft altera parte 16gioz.cum c et a fola ynitate diftentset B
! i tetragonus ille totus fir ab vnitate quotus octogonus formatus poft wnitatem. nam beragonug viio
matus latus babet latere tetragoni: alters parte longioz fequés tetragonfi.coftatergo @ hetdgulo
equidgulo affignato poft vnitaté: avritys totug ab vnitate tetragonus cii fequéte altera pteldgioze
b coftituit octogonii qui cfi equalia heragono latera béat:totus erit poft vnitaté octogonue:z ppofitii

000 * ¢ @ $ozmarii fex cquilateray qualibet Fm vhitatii oif] poncm figuraliter coftitucre, id
U Sienim tridgulog tetragonos péragonos beragonos tetra gonicosbexrdgulos equidgules 7 octo
gonog fecundfi vnitatil vifponem figuraliter coftituere defiveras sex prima huius trigonos figurare | i
difce.ex quita tetragonos:er duodecima pétagonos:er decimaquarta beragonos tetragonicos:ct ef A
decimafeptima 7 vecimaoctaua beragonos cquiangulos:et exvicefimafecunda octogonos.,ficqs per:
uium babebis pzopofitum. i §
« Ratere oato figurarum pzeaflignatarii cuivibet (umma reperire.
58 2 L Sit latus vari a qui ponaf eflc par 7 medietas a (it b:f] itg3 cmino2vnoa 7o eodévno maioz.adoi
p— togs cav o fiat ez iterfi cavdito av e fiat f.et (ilr c 300ito ab ffiar g:oucaf@ bin o etfequentes 7 pue
57 9 niant b 121 m.qz eni a tn o sftituit alrera pre longio:é cuius tridgularis later(s g eft mevictas.ergop it
b quartd hufus b medtetas a in v poucit tridgularé lateris aficasb oftévit fumma tridgularislateris
28 14 dati.er q2 o fimul coftitudite qui p fecunod pzimi et duplus a.ergoba e funt cotinue ppoztionales
m— g— qas ergo it ex b in ‘e pervicefimalextd fecunoi eft quadzarii a.et cli o (it 1z oftenvet 1z (ummd terragoni
13 i laterie vatia.7 q:q8 fiter bin f per nond pmitm et Grumaqdexbinezinc.etcum ctn a coftitnat
. altera partelongiozé cuius medietas eft tridgulus ¢ per quartd bufus.ergo b medietas ain ¢ poucit
15 8 triangularé cutus latus eftc.feo erb in ¢ Jpoucit tetragonii a qui totus cft poft viitaré quotus trian-
e—- gularis cabvnitate.ergo per duovecimi huiusb in f poucittotum poftvnitaté penragonii.at ille eft
10 $ pentagonus a et proouctugeltl.oftenvet igitur 1 fummam pentagoni lateris a. 7q:quodfiterbing
o— eft tdtum Gtum quoo fitex bincetinf. 7 dictum eft exbin cfieritridgularem totum ab vnitate quo:
3 tus eft poftvnitaré pentagonusexb in factus.ergo per vecimiquartd buius b in g conftituer beras
Attt gonum tetragonicii totum poft vnitaté quotus 7 poftvniraré cft pentagonug gt beragonus illeerit
: exagon? a 7, pouctus mmonftrat it m fummam heragoni a:lateris aflignati. Pucoemcinfe
g——2Db puentatn quieritrotus ab vnitateterragonus quotug heragonus tetragonicus m eft poft viiraré,
aodoergo m ctn fimul 1 pzoueniat o qui per vice(imd pzimam erit beragonus equiangulue a. nam - #
totus poftynitaté quotns hexagonus m. duco item cin aset Aueniatp qui eritalteraparte longioz b
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fequens tetragonum ¢ 3 i, aoditis ergo iterum n 2 p retragono fcs et fequéte altera paree longfoze f

- - F - - o 4 3 4 § 3 1 m : :s
exdgulo equidgulo o pvicefimdtertid huius puenit octogon? totus poftvaitaté quotus poft vnitaté 4 e
E,-gt beragulus equidgulus 0. quare octogonus prouenies qui fit q erit 0“030"9““"‘9 oati aatg n n ! it

fumma petitd oftenoés. Sev efto rurfus a larue vatii numerus ipar et b ¢ circiipofiti pares bminozr
c¢malozetmedietas b fit o et mevdieras c (it e:per fecundd p2imi © 7 efimul cqmtuent 2,300 0 fuper .
i aetfiatf:z fuper fer fiat g:z ducoa ine 7, pueniath qui ea ratione qua fuperius crit tridgularis a.ct % : Poo ¢
It vuco ain e proucniar |z qui erit efus terragonug et a in f 7 pucniat 1: qui ea ratione qua piius erit i 3 B re—
i pentagonus 2 et duce aih g 7 p2oveniatm qui etid per vecimaquartam huius erit beragonus :etra:

gonicus lateris vatia:(co et hexagonii equidgulum ct octogonit ¢ quere vt paulo antemonfiratiiefl.

¢ @CROmms pyamis cui” bafis tridgula cit:quattuoz eridggularibus ct cqualib?stinet,

‘ @ Ratres atribus laterib? bafis tridgulares erigutur g imul applicatur atgs coueniunt bafiseft
A quartus tridgularis, £t gt buo et duo latus habent comune:erunt omnes inter fe equilaterts quare
i et equales.quod igitur afferitur per diffinitioné ratuim eft.

w7 @Sitridgulares ab vhitate in altum ibi continuc aoaptentur: pzouenict omnes ab of
ynitate pyramives: ¢ cutnflibet bafis erit tridgulozum fuozii maximus. _ i ® ;

| {CSintabedefao fyleg vnitatélcs quotlibet fumpti tridgulares cotinue vho minozes d (ibifnuicé ® ¢ o
co odinc aptétur applicérurgssitave bfupponaf aset c fupponaf bset d ipfi ciz e 1pli vretfiptoéiplie
I dico pyramives abvnitate elle fumptas ccs 7 cuiufliber bafim fuog tridagulon e e marimil.cum eni ®
numeri {ili in altd conftituti invnitaté conuenidt per diffinitioné conftituiit pyramivéserfitas p corre e ®
lariii p2ime buius o€s ab vniratefumpti tridgulares.fi itads vnitaré confiveras eadé eft et pzimapo ™
_ tentia pyramis.fi primi tridgularé cuius latus éft binario cii 1pfi fupzapolita coaptarags vnitate_a'p
i pofirt apparedtequales(imulds coueniétes tridgularesserit cotituta fcBa pyramis cui?latus ertt fe
£ cunvus tridggularis.et cfi fint in altii continue accepti tridggulares eritz tertia pyramis coftitura cui? e o
latus erittertius ridggularis:et quarta cuius quartus triagularis erit [atue atqs ita deinceps.fed g ® & ©°
cuiufliberbafis fit fuox triangularifi marimus boc i5 eft @ p pzeceventébafis é tridgularis cuilibet ® & o B¢
; triangularifi laterum equalis. fi itags latus (it quintus triggulus p cozrelartfi pzime butus ex oibis 5 b
il paecevctibus tridgulis oftitutus ita et bafis quintus erit tridgulus 7 ex oibus inferioub?caftitutig 15
quieritillius pyramivis maxtimu siet ita ve quacies altera fice coltare potelt propofiri

18 @ S1 cutlibet numero equaliii latcrum oés ab ynitate fibi fimiles in altii apponaturs
qQui coponetur crit pyamis bafema iphus civem cfic cducnict - ft vero citra vnitaté
buiulmooi ciufo€ generis fozmariiin altum fuppofino erectiogs deficiat:quot ab yni
tate tlhius generis relicee fuerintitoties curta pyzams nafceturs i ! et
€L Dec vocet tetragonice balis  péntagone bexragone) beptagone/ octogonie.enfiagone beécagone: et
quotquot anguloyvolueris eodeingenio quo 7 pzecedis de tridgularibus pyramives fozmare.nam
fihocpacto tetragoniab aliquo daro avd vnitate vig fuppofiti aptentursoia latera (que p cozrelgriii
pme butus erfit tridguldres numeri ab vnitate cotinue flumpti fing) invniverticé concutrét totag py
ramidé oftituent cut®bafis erit datus tétragonfup cuiug latera (unt erecta latéra pyramivis invni
cacumen conuentétia ino oés tetragonice pyramioes infra illd effent fozmare.z itafi pétagonibexa
goni et (equéres buncin movii aptétur pétagonas.heragonas-octogonag énagonas:reliquales oés :
foxmabis pyramivas ScBapars ftarinota cft nd fi verur quotulcic tridggularisve fextus abvnitate e
cui fuppondrur mé dtevicto p o20iné quitus quart? tertius et (cdug.at velit vnitas duis latera illi? 8
funultenddtnon ti conueniiit:iveo figura illa p viffinitioné erit curta pyramis.@ fi quitus quattus
ztertius folifupzapofiti in altd fuilfent:oefuilictes ouo fcdue etvnitas bec bifcurta pyramis viceref
@ fL omifli fuillent tres viceretur tricurta, etita quorquot omitterétur fottes curta diceret. et ita ve

curcis pyramioibus que a quavzatis pentagonis heragoniet fequétibus figuris nafchtur fentienod
eft.eltirags notum quod proponitur, :

‘ 10 €Siouc PYamiocs quarum bales funt tridgulares p2oximi coniungaturefficietyr

\ Priamis cuius bafis crit tetragonus maiozi triggularium cquilatcrus.

% aha quelibet eard erir copofita ex oibus tridgularibus g funta tridgularibafis f uevlgs advnitaté
atbalisminozis primus eft tridgularis poft bafem maiozis.coiuncti IGIE fimul P qirined bui? Facitie
tetragonil et fcdus wvnius 7 fcSus alter1® fequenté retragoni. etfic eouf s fi extrema vnitas miozig
cii penultimo alteriug tridgulari p2im poft vnitaté coficiat tetra gonii,vnitas igitur {i apponat oés
ao 1pfdufgs tetragotos fup2apofitos babebim? b illo fcs tetragotio cui?latus eft equalelateri trid-
gularis bafis malozis pyramivig.atper fmifTam ex oib? ab vnitate tetragonis coponitur pyramis
cuius bafis eft quavidgula z coniuncrozii vitimus tetra gonus.effecti eft igitur qB pzoponebaf, .

5o CSI quothibettridgulares equales in alti coponatur: fict ¢k cis numerus ferratilis.
@ Ram qz equales erunt poteriit direcre catinue in altum lare

e

go oh
ra vnius faper latera glteriys apt
applicarigsivelatus v e fupalatusab 2o fiet felupaa lateraac 2 cb: ctlatus gbfupa la!t’::feg::
it latera g1z etlzby fup2alatera o f et e ita ve confequentibus vigs ad vitimfier quonid omnifi latera b® ec
& funt equaliazerit vt fup2a pofita directe latera quef| upzetnii locum opt '

 equs : e inent extremis
{ equiviftdtia.patetitags per viffinitioné factum effe ferratilé quoo pzpponeba:urfm cqnalis l' et
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Coo o0 0 oo oo CEMsleranlis pyzamioc fisc bafis vno altio2:ad0it fuper eam: pyamive cuius i
o

bafis tetragona cft:bafi alterius equilatera.

- q['Ramvépta triangula pyzamidesita vivelicet vt bafis in bafi tollatur et de feciivo equalium trian i

) ® gulozii fecundus pyzamivis detrabat et de tertio tertius:fice neincer.qz ferratilis viro gltioz pyzas i
0 e o mivefluebafispofitus eft ve penultimo tridgularifiequallii auferef fupzema vnitas stqs pyramivis B

© 00 e o o Vvertex:ficgtotus vitimus tridgularis ferratilis integer relindtur. at qz inbafi ferratilis fuit ablara iﬂf
€0 00 obo o o o bafistridgulepyramivis.iveo per fecundd huine:fecunvi tridggularis relictii eft latus < in omnibus
- fuperiozib? fimiliter qui qif tot funt quot in illo latere vnirates:conflat latus tpfum cii fequérinin la i
teribus fummi quanzati pficere.preteres q: terti triangularis ferratilis remanet latus fufi < minoz ¥

fequés et in fequétibus fimiliterzerit vt illa fint fequétis quavzati latera.et hoc pacto ad vnitatévia
quadatox numernus excrefcit.erit ergo vt in fupzemo triangulgri refioua fitvnitas et que eft p2imus
tetragonus. ergo per viceflimaoctauam buius conftat relicram effe tetragond pyramivé. et q: latus
bafis eiufdE eft latus triangulariii equalium et latus bafis piramivis tridgule ablate ivé: conftat py i

ramiv€relictam efle pyramioi bafis ferratilisequilaterd atqs ipfum ferratilé eam fuper pyramivem f
bafis fucaodereiquov eft propofitum, L
C2mnis ferratilis pyzamioc fuebafis duobus altioz: eidé triplus effe pzobaf B

i

€ Subftraho eni abipfo ferratili extremi triangularif relinquef s ferratilis vno altiozpiramive: I
d per preceventé in duas fecabilis eft piramidas:quarfi vna eft triangula pyramis bafis ferratilis 7 K
altera tetragonica cuiug bafis tetragona eft et bafi alterius edlatera.fev bec eadé tetragonica pyra s
mis pervicelimdnonam huius in duas rurfus fecabilis eft tridgulas ppramivdes: quarii vna tridggule i
f:iozi eftequalis et altera e minoz rum eft bafis tridgule {Jziozts. avoito igitur pzius dépto tridgu &

ri e{de bafi priozs tridgule ppramivdis equali b minozé:illa fiet alteri equalis.fic fiét tres equales b5
triangulepyramives totum ferratilem conflituentes,conftat itags totum Buiufmodiferratilem pyra &
mioi (nebafis effetriplum:iquob eft pzepofitum. {i

« Latere bafis tridggularis vato:tridgule pyzamivis fup eam oftitute fumma repires 33

@ Beperiatur tridgularis [ateris dari per fextd huius:in quélatus fpfum ducatur e habebimusfer
ratilé eque altli pyramioi cui adtice buos equales tridgulares pueniete ferratilis duob? pyramive
fuebafis altioz cuius tertid partem acciper p pzecevété habes pyramivis fup latus coftitute fumma
gtas qB ex tridgulart lateris dati vng i oibus fuis inferiozib? tridgularib? coacerua:qd € ppofitii,

CPyamivis totius fumma reperire: cuius bafis tetragona ¢ ciufocmes balislatus 34

oatum fucrit. #
L Gt piecevés vocnit dato trifigularislatere qb exipfo 7 oibus (b eo cstentis coaceruaf inuenire
ita quocs et plens nos inftruit vato tetragoni latere g8 exipfo et omnibus (ub eo stentis tetragonis
coaceruaf reperire.poceni eft tetragone pyramivis fumma reperire quow oftévitur.inam dato latere
quero per fertd huius eius tridgularem in qué vt in pzecevéttfactii eft vuco latus popofiti et pzoue
nietferratilis eque atqs elus pyzamis altus cui 3000 vnii confimilifi tridgulozum et pueniet ferratiz
lis vio pyzamive fue bafie altioz.etracta igitur p pzecedenté inuenta bafis pyzamivespertricefimd
prmd buius relinquetur tetragona pyzamis cuiulquive bafis tetragona eft ates trigngulari equila
tera quefcs eft (umma petitg et pzopofitum.

« Siduo ferratiles quozum bafes tridggularcs pzoximi exiftant st quozum altituoo 55 |
e Yyna:ctlateri maiozis cqua fueriticoniungantur:cfficietur cubus. i
® o o Hambafesinipfisequaliterfcs fecivum numerfi lateris maiozis ferratilis funt Imultiplicate ¢ i
] bafisvnius et bafis alterius coiuncte per quintd buius tetragonii efficifit cuius latus lateri maiozis
eft equale 2 fecfivus tridgulusvnius fecundo glterius cGiuncrus per eandé tetragonii confimilé, 7 ita
° cofequenter vt tot tetragoni equales fuperpondtur fibigs inuicé aptétur quot inlatere funt vnitates
e o atcumegillisfigura fit conftituta bafim quadzanguldRabens inlongumlatum et altum equaliter
e o e bdiftenfa perviffinitionem concluditur efle cubus. i

@ Si cuilibet cubo aviungatur bafis fug et tridggularis bafi fuc equilaterus:cfficictur 54

triplus (uc pyzamioi. : :
@ Sumo duos triggulares prorimos quozii maloz (it equilaterus tetragono cubt aflignati et confli

tuo per tricefimd huius fuper eos ferratiles quozii altituvo fit equalis lateri bafis maiozs qui suo
ferratiles coiuncti per ficeventé cquabiitur cubo aflignato,7qz maioz fllox ferratilifi eft eq aitus fue
pyamivi:ouplo ergo fue bafis fibi advito per tricefimalecunvd huis fiet pyzamioi fuebafio triplus.

at qealter ferratilis eft alteri eque altus :erit viio alteoz fua pyzamive, bafi igitur ipfifemel aooita -

fiet eivéfue pyramivi eriplus.at bafis fug cum bafialteriuo per quintd hulusfacifttetragonii cubi:

quarefi pzedicto cubo avdatur bafis fua cii bafi maiozis ferratilis que eft tridgularis bafifue equiz
Laterussefficietur numerus piramidi fuetriplus:qs erat vemonfiranvi . CSuntpzeterea colliine g
que vt ferratiles per tricelima huiue facile formabiitur et quarii fumma ducendo bafim in coftd co= i
gnofcitur que qz facilia fiit autoz omifit. funt etid numeri circulares qui pzopzij femp principy rever K
fionefommatur.ct eadé rationefphere fphericics cubi vt vigintiquingg et trigintafex qui a ravicibug \
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quinaria fcs 2 fenaria nafciitur numeri circulares diciitur 2 centum vigintiquingsfifr ducéra decem
7 fex fphere fphericigs cubi noiant quia ravicibus quinaria 7 fengria in fuos circulares quaoratos

-

“uctis peredtur,Sev quia hinumeri a paucis 7 ofttutis numeris nafcitur quinario fc3 et fenarto
¢ vemdllrationis vifficultaremn non requirant:aut fikem cii ceteris quadratis 7 cubis nozmam obfer -

uent:hoz ampliozem vetermiatiGem gutoz non ab re omififle vivetur,
: CDcraui clementozum Brithmetices Pozvani finis,

Rualitas eft inequalitatis pzicipium . Inequalitatis quings funt (pecies:.

€ autenimaioz terminozum otinet minozer aliquotics ve nichil fupfluatset

otdt multiplex ppoztio.aut femel 11 7 eius aliqud partem: et fupparticu=

. larisappellatur. aut femel 7 cius aliquot partes:et oiaif fuppartiens, aug
plunes 7 elus aliqua partem et multiplex fupparticularisvocatur.aut plurics z ciug
aliquot partes:et multipler fuppartiés noiatur, €.a»IN02is quoas ad maio2é babi=

oo totivem fpecies cotinct:que inter fe ficut p2iozes Fm denoigntium diucrfitatem

varidtur.@C Scdm partem aliqo muluplicarcictt rotam illius fumere partem: quota -

fucrit que multiplicat. € R2uodcungs aliuo multiplicet:illuo pouci vicimus b ita fe
babet ao multiplicatum:ficut multiplicans ao vnii. viuioi oiciE alido per aliudscum
tHuo fumitur dinivens q3 per ivem multiplicatum fummam oiuifi reftituat.

€ Fnequalivm numerozum maiozis ad minozem ¢a eft:que partis abipo minozc oe

nominate:ado partemn a maioze victam ppoztio.
@ Sinta 7bnumeriinequales:a maioz/ ct b minoz.fintgs d e partes gb {pis venoiate b fcs venoiata

ab b et e benomiata ab a.dico eddem ppoztidem e 330 b et 30 e.ponoeni vnfinter getb qb fitc:r -

vnum interd cte qi fit f.et da que ppoztio a ad vnum ea Evnius ad partem ab g denoiatam:at ¢a eft

Ppoztiof ad e.et que ppozrio c vnius ao biea el partis denoiate ab b av vnum.at ea eft 0 ad feigitur .

per vicefimdfciam feciiol zequd pzopoztidalitatem indirectam que ppoztio a ad beaeft d ao esptis
fc3 a minoze benoiare/ av partem g maioze denoiatam,quod eft pzopofitum.,

@Partes quotlibet in partes equales redigere. y
C Sint partes datea/b cietnumert eas denoiantes v/ e fret ppofitii fir reducercab¢ in ptes eiufoé
venoiatiois args equales.fumo per vicefimdquitam tertif mimum nilerum quénumerantdefidfitg
numerétg ipm Fm bk Liet it m pars venoiata ab g.erit eni per precedentemve ¢ ad 0:1ta 3 40 M.aLd
niierat gPm b:igitur 7 m numerabit g fm bh.et per eanvem vt gavezita baom.eaiitnumerat gFmk
igitur m numergbit b fm k.itivemz m numerabit c fm | per toem.erfitgs revucte partes ille in pres
equales (c3 a in partes dictas ab g fm /et b in cafoem Fin k/et ¢ in eafoes parres gb goictas fcoml,
atfiab cfingule non fint pars: fed b fit partes 7 c partes ivem eueniet.eriitgs partes victeab g fmb
kL7 oucévo ain hpueniiit partes a victeab g.et ducévo b ink pueniiitpartes b ab eodé niiero victe
etducendocinl puenifitreducte partes cvicte ab g.quas fivna colligis collectum oftendit fummanm
partium ab ¢ 90 candem denoiationen (c3 G reductay.

CiRumerum cum parte vel partibus vatum:in partes fimiles reoucere.

CSitanumerus:z b/ co partes vateset iubeaf pimo a 7bin partes fifes reducere.duco numerum
ocioiantes partem bing.et dab eft pars vhiug  viium pars totius :venoiata ab azergo pvicefima
teriiam pmib eflt pars 3 venolata a niiero qui fit ex ductu denoiantid in fefc3 venoiantis biin a veno
mindtemvnius:partis (c5 a,ouco ergob in a 7 poucef numerus venoians illam partem:z p oiffiniti
onem multiplicans a m illam partem.capio ergo fives illi parti fm pouctum numerum quieritoés
files partes a cuiavoo partem b 7 fit aggregatus e Factligs apparebit propofitum.@2;fiiubeamura
numerum et partes b ¢ 7o in ofifes partes reducerg:reduco pmo p pzecevétem b cx a in ofites ptes,
s Detnde vt piug duco numerum denoiantem in g et pueniet niierus denoians illam partem quem ve
pzius compleo 7 cui advo nilerum partium ad eanvem denoigtionem reouctay:et efficif ppofitum,

CR2u00 fit ex ducty duay partium vnius in aliam:é pars venoiata abnumero q;u'

fit €x Ducty duoy numeroy ynius in alium illas partes dcnoiantium.
CSint g b duepartes:z niieri eas venoiantes fint ¢ 7 v:7excino fiat et pars denoiata ab efitf.
vico f efle partem pouctam ex a inb.erit eni ex diffinitide vt vnum av c:ita 0 ao e.fed 1 vevRUmMad C:

ita 2 a0 vnum,ergo vt g ad vium:ita 0 av e.fed P pzimam buius vt d av e:ita f g0 b.atp viffiniticem

vt a a0 vnumsita pouctum ex g inb 9o b,at fita fehabet ad bieftigitur fp viffiniticem qb fitexain
b.quod eft pzopofitum.

€St plura quotlibet in alido oucantsnfi poudt Gtum fi qdlibet eox oucat in illd,
@ Ibecvecime pzimifitis eft (ed ciozfitniierus a ¢ collectus exa b c d multiplicet d fiue o fitnigrus

flue psvel ptes 7 pueniat e.ct ex ductu ain o fiat Fletbin o fiae g/etcin o figth.vico Fgh Myl timeé

tum e.nam ex diffinitide erit vnum avd a/et 3o b et gd c:tandp  ad f/etad g 2 ad h.ergo pvicelimam
tertiam feclivivnum a0 a b zc:ficutd ao f g 7h.at p viffinitionem ficusvnumada b zcitadave.
funtigitur f g 7 h Aimul@tum e.quov eft pzopofitum : 754
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CSivuoy quodlibet in reliquum oucatur:que poucitur equa effc necefle eft. 4 ‘
— @ Decfere eft octaua Prmi fed paulo cdio: ¢ etid ad minutias/fractionefos fe extenvat.vt i aniierus ‘
pars vel partes multiplicet b numerum ptem vel ptes et pueniat czet b multiplicet a et pzouentae v, &
e Dico ¢ 70 e€ equalia.nd ex oiffinitide critcad b ficut a ad vniizergo pmuratimcava ficurb g0 vium, b
ergoex ouerfioe oiffinitidis b in a poucit c.cftigif p qB fitex b in a equii c.quov erat oemoﬂranoﬁ. i ‘}
€ P200ucti cx ouobus crit ao viriigs ppoztio a rcliquo denoiata.g fi cius av alterll
fucrit ppozno a reliquo dictazivem cx ouctu alreriug in alterum pouccur, LJ
gy @ Exvuobusniierisa in b poucatur c:vico popoztidem ¢ ad a eé denoiatam ab b: et proportidem c ;‘

4 b———7y ao b effe venoiatam ab a.nam p peeventé ex a in bfitcietex b in a fit erid c.et p oiffiniticem ea & ppoz
tiob av vnfi:que cad a.at ppoztio b ad vnii denoiatur ab b:igitur 7 ppoztio c ad a denoiabitur abb.
et ofitif qzex ain b fit c:p viffinitidem que ppoztio a ad vniizea eft ¢ ad b.at ppoztio a a0 vnii denoia
tur ab augitur ppoztio c ad b venoiabitur ab a.quod eft pzopofitum. & ouerlum ofimili suerfo movo
wbabif.£t exhacad quélibet numerum Frhlibet multiplicem vemofirare poffumus.capiéoo totum
aumerum ab vnitate quotus numerus multiplex ad nfierfi (it petitus 7 oucévo numerum ab vnitate
totum acceptii in niierum aflignatii.et per pzefentem totus puentet a0 numerii aflignati multiplex:

COis ppoztio cx duabus cdpofitatex ducty ymus cay in rcliquam pouatur. g

C Pucere ppoztidem aliqud in aliam:eft ducere denoiationé vnius in venoiatidem alfins.hic buas

6 ,pﬁoztlﬁcs aliqua spofitd poucé:elt venoiatides illay duay ppoztioni venoiatiGem 2pofite Poucé.

3 Eftod ppoztio cav a spofita ex ppoutidib?cavbabad 2.0ico pportides cad a pouci ex ducty Ppoz

n tidis cao biin,ppoztices b av g.capio eni o venoianté ppoidiscavobze denoigniéppoidisb ava

¢ " etfoenoiantétori? cav a.qzeni ppotio c 30 3 denoiaf ab fiergo p fcdam ptem peevét] Fin a facite

et pedvée in a facitb.ergo p feptimam (cdi ficut cao b ita f ad exfed d eft denoians ppoztisent cavb

zler bypothefim.ergo p fcdam partem peevétis 0 in e poucit f venoians (c3 vnius illax propoztioni
venoistioes alterius poucit totiug denoiatidem.quoo eft propofitum.

@ Zrium otinue p2oponidalinm qd fit cx p2imo in vitim cquii eft ct:quod cx medio s

infcoucto poucitur,
@[ Dec fere in vicefimafexta feclivi moftrata eft:nifi @ becpaulo latioz eft/atgs hic alio vemaftranoi
Ure—g movo innitimur.Sint ergoa b ctria stinue pzopoztidalia/atgs exb in fe fiat diet fit e denoians ppoz
2 tionis b av a.vico equii effeqd fiter a in c:z b in fe.nd qz e Denoiat propoztidem b ad azetid denotabir

8 | pwpoztionemcad b.ergo p fcbam ptem penultime einb poucit c.ergo p octanam fecioi q ppoztio
b—— ¢ vavceaell bad e:led 7 p edvé fc¥am pté penultimea in e facit b.ergo per paimam partem ciufoé:a
denoist ppoztidem b ad exquare T pzopoztionem  ad c.ergo a fn ¢ per eiufoé fcham prem poucit .
conftatigitur quood fit ex b in fe:equii effe e 8 fit ex g in c.et pzopofitum.

€ Si primum ao (cdm ficut tertild a0 quarkil: quod fit ek pimo in quartum: cquale 1o
cft a1 qd cxlecuncon tertivm poucitur.
PRES @ Deciiteqs viceimaquita feciivi pponit.Sit ergo proportio a abb vecad vieterbinc fiare, vico
5 6 et effe@tum qu firex a in o.fit enif denoians pzoporticem b ad a:venoiabit etid Ppoztidem vavc.
g =) e ——p  €r@0 R{cDa3 partemfeptime buius fin ¢ sftituie 0.crgop octauam ((Sreavbficutoadf.feo 2 finag

2 per eavem (cdam partem feptime buius facit biergo p p2ima pté eiufoé a venoiat ppoztidem b o f.
; quare T pzopoztidem e ad o.per (c¥an ergo partem clufoem g ino facit e.qd eft ppofitun,

CSi(cSm altey duo niicroum fumatur partcs arcliquo dicteicritab eo quod ex 1t i

¢is pponif pzopoztto cufvem ad reliquum ocnoiata. vhoe manifeftum cft g oés illc i

fchabentad ynum ficut reliquus ad venoiantem. :

. {CSinta 7 b vuonderizlumarure Fm a pres venoiate ab b:fitg ¢ copofitum exipis.vico ppouidem i

3 - 430 b venoiariab c.nam qz tot funt in viio partes fites:quot funt vnitates in b.erit vt ficut g ao b:ita i

3 partes ille aovnum.feo vai in tllis poucitipm czergo P feptima huius propoztio c avvnum denoiaf i%
ab ccompofito ex ipis partibus.ergo 7 pzopoztio a ad b ab eovem denoiatur, Lozrelarium exmodo g

vemdftrandi notum eft. pponebateni hinc effenoth ficut ¢ ad vnil:ita a ad denoiantem b quipofitus ﬁ
erat venoiare c.et hoc fuit oftenfum. iR

€ 2uc a otra fc p2imis partes denoiantur:ynam non coftituiit. n f
@ Sint a 7b numeri otrafe pmizer aggregatus ex ipts fit c qui p nonam tertif eft pzimus av veriigs
5 a7 biet fitd pars denoiata ab a/et e pars denoiara ab b.vico 0 et end oftituere partem vnd,ouco enf i
] ainbzet pueniatfqui p vicefimdquitam tertij et mimus quéniierant a b:qui 7 ivem f per vecimam i
Py, eiufoem tertif elt p2imuse av c.et p fcam buins:o eft revucte ptes venomiate ab £ fi umptefinb.ete il
. e revuctepartes denoiate ab f etfumpte fim a.quare o e fimul funt pres venoiate ab fiet i unmpte fmc. k

quare per cozrelarium peeventis  efimul av vni:ficut c ad f.arcnd eft ps Ficil ipfi moftratus fit effe
pumus:Hgitur neg v e pare vnius.non oftitufirigitur o epartem voam,.qs eftpzopofitum.

@ St a quotlibet niieris numcroy ab viitate pzopoztionalium partes denominents 5
vham cx cis componieft impofiibile.
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@ Sintab ¢ d numeri ab vnitate Stinue pzopoztionsles:et 3 quotlibet eoy vt ¢ v denominitur ¢ etf .

fcs eab cretfab v,0ico e 2 fion oititucre ptemvnd.et fit g aggregati ex 2 7 vnitate.qz enic numerat
) m_amfeﬂum eft pvicelimiquintam tertif © e€mimum numerdi qué nierant ¢ 0.3t P vicelimdquitam
feciiol c numerat © fcdm a:et o feipm Fmvnitatem.et per fcdam buius e elt revucte ptes denotate ab
o et (umpte Fn a.et f eft pars venoiata ab o fumpta fcdim vaitatem.igitur e f imul eft ptes venoiate
ab © fumpte(cdm g.quarep cozrelarid penultime hutus ef fimul ad vnii vt g 90 0.fed gnon eft pars
v.nam fi g fit numerus pimus 2 numeraret 0:p vicefimaleptiman quarti etid numerabit g totii(cs
fuam partem,qs eflt impoffibile.et fi g fiticompofitus:ergo p fcam tertij ab aliquo pmo nicrabitur
qui p vicefimatertiam pziminiierabit v.quare pvicefimaleptimam quarti numerabit a:7 erid niierat

totum g.crgo p duovecimam pminumerabit refioni:numerns (c3 vniraté.qd eft impoflibilenoneft

igitur g pars v:quareneg ef pars vnius.non igif e f aftituiit partemvnam.quoo eft propofitum.

& Partes a duob? nileris victe fic fc biit 30 partem a niero cx ¢is Hpofito Denoiatd:s

ficut quadratum 9pofiti 9o numerum qui ex ducty vnius in alterum pouctur.

D16 e
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a 2 & 3

[ Sint a 7b duo numerizet c ex ipis opofitus:fitg o quaoratus c.et ducatur ainb 2 fiare.etfitfps

oenomiata ab c.etficrurfus g ps venoiara ab azeth pars venoigraabb.vicovtoad exita gzhaof.
oucoenicingetfiatk/zcinb 7 fiat Leriitgs p nonam pzimik 7 Lfit tand v.intelligo ergofex niiéros
e/k/fih/1/ g quox dico e ad k p2imii ao (cOdm:ficut fao b tertifi a0 quarti. Jréeao | pmirgo quintum
ficut f ad g tertifi a0 fextum.nam p feptimd feciivie ad ktand b av c.fev p primam hui®b g0 ctand
fao b.eftigitur eadk tandp fao h.Jrem per edoem feptimam feciivi eao | tandy a ad c.fed p primsm
hutus a 3o ctan@ f a0 g.eft1gitur e 2o Ltang f ad g.ergo p vicefimdtertiam feciivie p2imus a0 k etl
fimul{cdm (c32 quintum tand f tertius a0 g ¢ h fimul quartum 2 fextum, stk 7 L fimulfunt vsigitur
0 a0 etand g7 h fimul ad f,quov eftpopofitui. :

€ Si duc numeri compondtur fucritqs compofiti ad altcrum multiplex pzopoztio:

erit reliquus altert cqualis aut mulupler. _ :
St nymerus ab copofitusex duobusa 7 bfites compofitus ab multiplex ad a.bico b eé equalé
a veleivem multiplicem.nam cfi a b fit multiplex a0 a:ipea numerat totd a b 7 (cipm etid vetracrum
numerat.ergo p duodecimam pzimi numerat b refiouum.q fi femel a numeret biipe a eritequalis b,
at(ig multoties numeret bzerit per diffiniticem b multipler ad a.quod eft pzopofitum. v

@ St totius a0 altcrum fuerit ppoztio fupparticularisserit illius 3o reliquum fimilis:

denominationis propoztio multiplex.

€L Popoztio tota fupparticularis aut tora multiplex vicif quotus fuerit fupparticularis autmal:

tiplex:vt fimus fupparticularis eft fefqualter T fequiitur p ozotnem fefquiftius/fefquiquartus.t ita
veinceps Fm numeroxn feriem.ct primus multipler eft ouplus:z fequiitur p ozdinem triplus/quadru
plusiquicuplus:fice detnceps Fim feriem numeroxp.fit a b totus numerus oftitutus cra tbifitgsab
fupparticularis ao b.oico b totil effe multiplicemn fimilifos venoiatidie ao 9.nam da compofitusab
fupparticularis ao b adoit fup b numernm a:ergo p viffinitionem a eft ps aliqua b.atquota fueritg

parsbrotus efta b fupparticularis ad b.et quota pars a fuerit b totus eritb multipler ad a.per vifz |

finitiones igitur quota fucrit pzopoztio fupparticularis a b av bstotaerit b av a ppozto multipler.
quod eft pzopofitum. : ;
€S altenius av altcrum fucrit pzopoztio multiplex: enit totius ad ipfum popoztio
fupcrparticulanis. :

@ IDeceft suerfa peedétis.ve fitb adv a ppoztiomultipler:vico cdpofiti a b ad b totam eé ppotidem

fupparticularcm. nam q: b eft multiplex av azerit a p oiffiniticem aliqua ps b.at totd ptembadoit -
ab {up b.nam aovira.igitur quota fuerit b a0 a ppoztio multipler:rotaerit ab adb ppozio fuppar

ticularis.quod intenditur.

€ S maiozis ad min? fucrit fuppartictaris vel mitiplex fuppartictar] ppoztio:opo-

fiti ex cis a0 minoz¢ muluplex fupparticulari:ao maiozé Ho fuppariiés erit ppozio.
C Sitamaioz numerus/zbminoz :2fita 90 b popoztio fupparticularis:et fit c cdpofitus exaetb.

vico cav b propozticem effemultiplicem fupparticularem:et ¢ ad a propoztidem e€ fuppartientem.

capio eniab a mgioze numero ptem equalem b que fit v:z refiouti fit e.quia eni a eltfupparticularis
2o b:manifeltum eft 2 avvere fup b Grum eft ezer e efle prem boet gz celt Frum e 0 et biet 0 b duplumn
elt a0 b cuifupadoitc Prum € edgitur cavoit fup b dupliiao b et tum eft e pars eiug aliqua. stinet

+igif cbis b 7 totam eius partem quota eft e.eftigif p viffinitiGem c ad b multiplex fupparticularis,

q3 elt pimum.Sed 7¢ ad a eefuppartiétem ofteditur.nd cum b litminoz a Tno fitpars a/alioquin
3adb eét pzogoztio multiplex.qd eft stra bypothefim.ergo p primam pmi b eft partes-a.feocaooit
fup a Geum eltb.erir igitur c otinés a 7 partes eins:av g ppoztio luppartiens.quod eft pzopofirum.

Etfimgiozis a0 minozem fuertt pportio multiplex fupparticulari:opofiti av minozem eé multiplicé .

fupparticularem 7 ad inaiozem efle fuppartientem eavem vemonftratio eft accepto maioze numero
multiplice fupparticulari ao minozem. :
CSi maioz2is 90 minozerm fuerit ppoztio fuppartics vel multiplex fuppartiens: crig
copofin 30 maiozem (uppartiens:ad minozem»o multiplex fupparticns popoto,

e
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Sit aadbluppartiens:e spofitus ex a 2 bfit c.dico cava eflfe fuppartientd:z c ad b ed multiplicé
fuppartientem. Sumo cni ex maiozea:numerum o equalem b:fitgs e refivuus qui q2 aeftfuppartiée
40 bzp viffinitidem erit partes b.et da ceft rand e ® 2 bzet v.b ouplum et ad bigovet c Grum eft efup
ouplum b.at e moftratus eft effe partes brergo ¢ otinet b aliquoties 7 ptes eius. el igitur p eiffinitd
onem cad bmultiplex (uppartiens.ab eft plentie theozematis (cSm.Primum aiie @ c fit fuppartiis
a 3 patet.nam da eeftpartes berit ve b fit partes a:alioquin a et multipler a0 b.q0 cft otra hypos
thefim.az cavoit fup a Prumeltb.eft igitur cad a fuppartiens.quod eft pzopofitum,

CRis opofit a0 maiozem oponentiil fupparticular] vl fuppartiés:ao minozem %o

multrplex/mulnpler fupparticularis vel multiplex fupparics ppozno reperttur.,
CRimum @ opofitus ad maiozem aponentidi fitfupparticular] aut fupparti€s patet.nd spofitus
avvit fuper matozem sponérium Grum eft mino: qui per pzimam pzimt erit pars vel partes maiozis
fipare maiozis per viffinitionem spofitus 30 maiozem pponétium eft fupparticularis.fipartes erit
fuppartiens.multiplex aiit ad maiozem nund eé poteflt. Scim gopofitus ao minozem fit multiplex/
multiplex fupparticularis aut mulripler fupparticns oftenditur.nd maiozis sponenti ad minozem
oztio:a vivifione sut elt multiplex sut fupparticularis aut fuppartiens aut multiplex fupparticu
laris qus multiplex (upparticns.Si afit maio2is sponentium ad minozem propoztio fit multiplex:c
minozmaiozem numeret < etiam fcipm ipfe alidrres fumptus niierabir rotfi.quare tiic opofitus erit
multipler ad ipm.etfimaioz av miozem fit fupparticularis aue multiplex fupparticularis p vecimd
octauam huius compofitus ad minozem eft multiplex fupparricularis.et fi matoz ad minozem fitfn=
erparries aut multiplex (uppartiés:per vecimanonam huius erit cépofitus 30 minozem multipler
erpartics.eft igitur totum pzopofitum notum.

CRueciip mar02is a0 miozem ppozrio multiplici avdatur: tota erit aut multiplex/

aut multuplex fupparticularis/aut multiplex fupparticns,

@ Sit queciios ppoztio multiplex datatet alia queciigs maiozie a® minus:quep fextam quinti priné
sur in mimis rerminis a/b/c,ita vr a ao b fit vara ppozrio multiplex:et b av ¢ fit altera maiozis hity
binis.vico totd ppoztidem a av ¢ effe multiplicem aur multiplicem fupparticularein aut multiplicé
(uppartiérem.nain qz a eftmaioz b/ 7 bmaiozc/era adb ppoztio eft multipler:per nonam {cdi ppoz
tio 8.ad cmaioz eflt pportide a ad b.avvit igif gpoztio aao cfup ppoztidem aao b vel niernm.fices
tota erit multiplex vel partem qut numerum cli parte:ct fic erie mulciplex (upparticularis:vPpartes
aurnumerum cii partibus et ficerit multiplex fuppartiens.efl itags notuin quod dicitur.

€ Si ouc multiplices comungantur : compofita crit mulnpler. -
@ 1Bam vtrags a niiero oenoifaf:quox (i alter in alterum’ucarur pucniet niicrus 4 quo P octauam
buius venoiatur compofita:quare erit multiplex.quod eft popofitun.

CRata multiplice fupparticularem inucnire:que cii tlla multiplicem coftituat. ynoe
perfpicuum cft cx qualiber multiplice ¢ii tota fupparticulari: multiplice vio matois

denoianonis puctire. :
@ Multiplices 7 (upparticulares tote vicitur:quay venoiatio multiplicis = venoiatio partis fuper
particularis ab eovem nifero fumitur.vt dupla 7 fefqualfa.oupla enia oucbus T fefqualfa fimilif (u
mitur.nam fefqualfa stinet totum 2vnam (cSa3.tripla 1 fefquifna/quavrupla/ 7 fefquiquarta:ficos
velnceps. Sit a queciigs multiplex pportio vata 7 b numerus eam denoians: et fit ¢ ppoztiofuppar:
ticularis cuiug numerus © denoiet partem.fitgs o cqualis b.et fit e roralis dbenoiatio popotisis fup
particularis c:quequivé denoiatur ab viio T nuniéro partis.et qzvnilinb facitb 7 pars venoistaab
binb facit vnum:§tora denoiatio e vucta in bfacit niterumvio maiozem b quificfiz quip ocraunam
hutus eft ocniominans ppoztionis compofiteex a 2 c.elkigitur ppoztio spofira €x a 7 c:a numero fc3
penotata:multiplex.et quia numerus venominans compofitam elt viio maioz niiero venoiante ppoz
tionem a:ex hoc correlarium et totum popofitum notum efl.

@ Rarta fupparticulari quotlibet multiplices rcpcrirc:quaz;'quchbct cum illa multi-

pliccm componat. ) \
[ Siteniavata ppoztio fupparticulgris Tpars que cum vno eam denominatfitb.capio quotquot

1 multiplices voluero:quax cuivfltbet numerus vehoiang:fit totii ad b/ 2 b pars.et ex md vemdftriod

preceditis axci qualibet illay multipliclum oftituet multiplicemy efficietura propofitum.
CRata multiplice quotlibet fumere fupparticularcs : quay quchbet cum ea efficiat

¢ multiplicem fupparticularem.

([ Sita vata ppoztio multipler ad qud fubemur quotlibet fupparticulares invenire:quag quelibet
cii ea pitituatr multiplicem fupparticularem.capio b numerum denofantem ppoztis: m multiplicem.
gzet fumo ¢/ 0/e/f e quorquot voluero multiplices av biet ptes ab1pis venoiatas p ozviiem.ct capto
fupparticulares denoiatas a ptibus ¢/0/¢/f:que fint g/b/kiLquaz qualibet ci vata multiplice dico
coftitueremultiplicem fupparticularem.nam da g fupparticularis (umpta ab ¢ 7 tua parre:venoiag
groroc Tpartedenoiata ab c.etbintoto ¢ femel eftftnit multiplicéset in parte c ofhituis totam prem
quota psipepofitus firao c.opofita § ex a vata multiplice 2 g (upparticulari fumpta g pte c oftitudic
multiplicem wpparticularan.cteavemréncopofitaexs 1 hizexa vk ex a1 Lqu efl pzopolicum.
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¢ 2uotlibet multipliceginuenircique ci 0ata fupparticulari multiplicer fupparti-
cularem conflituant. et

@ Sitavata fupparticularis/Tb numerus penofans eius prem/ 7 m tota cius oeoiatio cui elibet
multiplices fupafTumdtur:vt quox nictt denoiartes fintc/v/e/ f:manifefti eft per vicefimatertiam

bui? binc/zindzine zinfoMhtucre niierfi multiplicifos denoiatides.capio ergo g/ b/ kil totivem -

multiplices vno maiozis venoiationis.et qz G avoit vaii (up multiplicé c:fi ergom totalis benoiatio
Jpportionis fupparticularts ducatur in g pueniet numerus ci parte denviata ab biquare propoztio -
multiplex fupparticularig. vt in pzefenti figuratidepueniret ppoztio feptupla/fefqualfa.etitave ]|
etk 71 vemonflrabts,. : i

@ Data multiplice quotlibet fupparticulares inuenire quax quelibct cii cavem mul

tiplicem fupparticntem componat. . :
@ Sit a vara multipleri 7 b numerus ipam denominds:fumo quotlibet numeros ¢o maiozes fed né
multiplices quifintgh kletpartes abi fis venomigtefintc o ef.vrcfitvenciataab g/ 1o abh:fice
osfequéter.vico @ binc/ino/ine/zin fronpartem feo partes poucitnam fioucaf binc zpueniat .
1m ptés denoiate ab @:p cozrelgriil vnoecime bui?§ ppoztio b av gea ém av vni.fed P bypothelimb
et pres g:igif 2 mefltpres vnins.etitafib oucaf in © 7 ¢ 7 f puenient pres.itag fupparticulares ab
illis partibus victe cum data multiplice quelibet oftituet multiplicem uperparicntents i

@ Sola fupparticularium fefqualteras et q clinulla multiplice/multiplicem fuppar:
tientem poouctt. : ‘ \

€ Ham q:(efqualéa denolatur 3 fcBa queelt vnius dimiviumet oimidif in oém numerni diictuin
autvnum poucit aut numerum aut dimiotum avoir.nam binarius oém niicri numerat aut fupfluit
vnitas ergo venoians partis fi efqualfein denoiantem multiplicis:aut multiplicem poucet/aut mul
tiplicem fupparticularem.non itaos cfi multiplicemultiplicem fuppartientem poucet.at @ ois alia
fupparticularis ¢i aliqua multiplice multiplicem fuppartientem efficere poffithinc cognofcitur.qz
fi fumas numerum ocnoiantemimultiplicem vno minozem numero venoignte partem datefupparti
cularis ex pzecevéreefficies ppofitum,potes T pitmam partem facileegmodo vemoftranoivicelime
fextehuius cognofcere:quéadmodum fecundam partem ex precevente cognofcis.

@ Sola multiplicium oupla:cii nulla fupparticte multiplicem efficit pzopoztioneri.
(Cbecpponit vuplam cii nulla fuppartiéte multiplicem oftituere  oém alid multiplicem c aliqua
fupparticte:poffe multiplicem conftituere.JPrimum patet et fita ppozrio ouplactb ngmerus ipam
venoians:fite c quectiq ppotiof uppartiens,oico a cum cnon coniiituere ppoztidem multiplicem.
Sumo eni partes ¢ d denominétur ab oet numerétur ab ezet vuco b inillas partes 7 pueniét partes
fifes 7 numerate 8 nuniero qui fit exbinario:io eft b in e.fit ergo niierus fllap partium fiqué dico né
effenumerum.nam nd erit equalis d:qz e numeraret d.neq 0 ipm numerabit.nam fim vnitatem non
numerabit:qz eét ei equalis.neg Fmbinariumqeoete equaretur.neg Fmmaiozem binario: quia®
maioz eft e.cli ergo b in e venoians in partes alfiug non oftituat numerumnon ;pouceturmulti?lep
SeBm patet nam vata quachics alfa multiplice vt a:capio b numerum ipam denoianteimn quem acto
gliqnaz partium denoiatozemsetfumo numerum partivin vnominozem b qui fit c:fitgg © fuppartics
partiuim c.vico a et d fimul oftituere muluplicem.namqz b eft denoians a et venoians prifi v:iveo b

{n ¢ sfhieuet nilernm,denoiabitur itags copofita 8 numero :qudre ericmultipler.qd eft ppofitum.

CPsata fuperparticnte multiplices quothibet reperire: quax quelibet in llam oucta
p:ooucat mulaplicem. DM

€ Sit a vatafuppartiens:et numerus partium fitb:4niierus {llas denoians fit c.capio pmo multi-
plicem que denoietur ab ¢ que fit v:oeinve que denoietur ab multiplicib? ¢ quotquot voluero: fintg
fui enoiantes e f g.oico a vatam (uppartiétes ci qualibet multiplicii © ef 7 goftituere multiplice,
nam b in ¢ oftituet nunerum 7 in ¢ etid nuinerum qzduplum etinferiplizg quaorup}um acceptis
fc3 per owinem multiplicibus venoiantis c.ergo fuppartiée a cii qualibet illaz multip icifi coftituie
multipliccni.quobd eft pzopofiturt. :

@ Quothibet fupparticites/quay quelibet cum ppofitamultiplice mu!n‘blic‘cm fup

particularem conftituat/ihuentre. i |

@ Sit ppofitamultipler a cuius numerus venoians fit b:fumo quélibet nfierum mafozem b qui fit
c.et duco b in c Zfiat d.et capio eminozem vno v.capio item partes denoiatas ab e Fm nierumcque
fint f.qifi entm b in c Aftitnirv:tdeo b in f coftiruet Nifes partes Fm numeruim 0.4t ipe fm numerum o
fumpte facifit vnii zvnd amplivs.fititap g(uppartiensvenoiata a ptibus dictis ab e T fumptis Fii
numerumc d(gzb infofhicuitnumeruin 7 partem)eavem fuppartiés cia osftituet fupparticularem
7 quotdt voles cavem ronenbifumas fuppartiétes q cii a oftituent i uppsrticularem.qs eft ppofitiis

’

€ apultiplices aiquot (umere:que in datam fupparticularem ducte: perecnt multi=

plices fuperparticulares. ELh

€ Sinta b mimi émini date ppoztionis fuppartiétis:qui qz funt tra fe pmi quero p vitima tertij
multiplicem a  apdat fup multiplicem b vniratem que fit c:fitep nilerus fm qué anumeratc niierus
o.fumo ynitatem quefit e.eritqs© 3o emultiplex denoiata ab v.at per vemaftratii in paincipiotersie
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quingf ppostio compofitaeraad b 70 av eeft que eft inter pouctumerd i aap pouctumere inbe

ateinb facitb:zoinafacit c cotinens alidties b 2 eius vna partem.nam pofitus eft c maioz vnitare
multiplice av b.igitur spofita ex data fuppartiente T multiplicio a0 eeltmultiplex fupparricularis:
quod intenvitur.et tta qualibet aliam inuenigs.

€ Suppartiétes quotlibet que cij vata multiplice pficiant fuppartiétes multiplicess
inquirere. .

L Sit a venoians multiplicem:fumo duos numeros ¢ d quox vnus non ufieret aliam:Ntqs b mafor
2 p2imus a0 3 per vitimam tertij quero multiplicem ao 8:qui avoat fup mitiplicem b niierum c.firg
buiufmovi multiplex 80 a numerus o quénumerat a fm Fet multiplexad b fite.o1co i uppartictem
cuius denoians partium (tt e multiplex bzet nfierus partium (it f efle vnam fuppartientum § queri
tur.nam a in f partesillag ductys fifes partes poucir:quay nuterus eft d:iveo numerum poucunt
fevz runﬂugt partes fm numerum c que non numerant biergo a zfuppartiens prifi f venoiatay ab
equefitg coftituent ppouisem multiplicem (uppartientem.et hoc pacto quotquot voles quere,

CPopofita fuppartientc multiplices perfcrutari : que cum caoem multiplices fup-
particntes conftituant.

CSitafuppartics vara/ 7b denolans ptes:cvo numerns partium : et (it ® mafozb vno/ducaturgs
¢in 9 7 pueniet multiplex by 7 inf; up totivem pres.quare multipler denoiata ab © cum fuppartiente
aflignataa oftituer miriplicé fuppartiérem. et ita fietfi libee mitiplicead bmaifovno fumaf veez f

bas ppones que inuétionem Pponiit accuratius erequi curgui:que vbi eractioz plecutio facta
fuifleretiam legentibus allatura fuifles faftivium.

CSupparticularis z imul multipler fi upparticularis cum eavem multiplice:fimiles
poducunt pzopoztioncs.

L Sira pporriomultiplex/et b ppoztio fupparticularis/et ¢ pooztio multipler fupparticularis fir
Pico ppoztides compofitas ex b 7 azet exceta effefites.nam cii rupparncularlq denoietur abvno ¢
parte/ Tz mitipler fupparticularis denoietur a numero 7 eadem parte:numerus igitur multiplicis in
vium 2 numerum ductus femp facitnumerfi.aodito igitur verobim qo fit ex eové multiplicis niiero
§n partem que fupeffi cum vno nfierum facit et cii reliquo facit efivem:et fi cum vno parsvel partes
fupfuGe:itivem 2 cum reliquo.quare puenient fites Ppoztides. o tamen aduerte p (i Gtitas venos
minatidis crefcit in altera pouctazr qB maxime infuppartientibus accivere folet:non ti inpe genus
bpoztionis mutabitur, .

CRAungpopoisem fuppartiens cum multiplice conftituit:eiufmovi cnid cum
cavem efficict imul mulnplex fupparticns.

@ Sita multipler:b fuppartiens’queciios:et ¢ fimul i uppartiens multipler.ofcobet afimul/item ¢
et afimul (imilem conftituere propozrisem.buius vt pzeccventis demontiratio eft.

€ Siab ynitate numen c3tinue oifpondtur: et finguliad primos oclctocnvo corfi-
parétur:fient oés fi upparticulares pzopoztiones: tanto mino2¢s §to remotioes.ad
ynitatem vero omnes multiplices:tanto minozcs qQuato ppinquioes

@ Sinta/b/c/v/eif)g1b knumeri ab vnitate continue fumpti:oico gmo kabh effefupparticularem
propoztionem.eth ad g.et & a0 fufices velnceps ¥{a 90 vnitarem.ce k a0 b minozem effe pzopozriens
@ b av get cetere inferiozes.eth 30 g minozem @ cetere inferfozes,nam clivnitas fir cutuflibet niier
pars:etquilibet (uperiozum 30dat vnitatem fpfam th excludendo (up primum inferiozem:ergo per
oiffinitionemk go by et b ad & atgs ita deinceps:eft Mpoztio fupparticularis.ct quia per conceptivem
pars ea minoz eft que maiozem habet denoiationem et vnitas fimiliter per conceptioem fit cutuflibee
numeripars ab ipo denoiatazergo ppoztioues ille ab vnitate remotiozes:que aminozi parte veno=
mindtur funt minozes.et quato ipfi vnitati pbinquiozes a maiozi parte denofantur: quare tum eriit
maiozes.et(itota feries numerozum effet ozdiatazoms fi upparticulares(pecie quivem habiteeffent
non aiit Fm numerum accepte.nam eq Apoztio queeft ternarij ad binarinm:eft fenarij 20 quafnarig
€Louodenarij ad octonarium:non tamen ouevitie in ozvine proximozum numeroum eflentaccepte,
Seclivo vico omnes colimiliter stinue advnitatem fumptas effe multiplices tanto minozes Grto ipfi
vnitati viciniozes.ngm a primus poft esm nfierus bis eam atinetetb ter zc quater.etita slequéter
Fm oésfpecies multiplicium fed 7 2tinue a maioze numero oenoiaf multiplex.et Hrovnitats vicinioz
aminoze:nullus entm binario minoz eft.eft igitar cognitum quod erat demonttratious.

€ Sia comuniangulo naturalis ferics numerozum in longum z latum cxtendatur:
etipfis innicem multiplicatisz qui pucmiit in angulari couenty pofitis: fi finguloy
ozoinum ao paimum fiat collatio 0200 c5unuus multiplicium Jpceoet 11ad primos
pzeterd av pimum o200 fupparticulani.ct qui circa diametrum collocatt funt: oés
crunt quaoratt.qui vero bis binc inoe primusfunt altera parte longiozcs.
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(C $ommataergo bac méfula Pythagoze 7 vifpofltisvt pponit propofitio numeroxn o2dinibustdico
pmo @ fi finguli o2vines ad primum comparétur puenire per ozvinem mltiplices.nd cum vnitas fie
caput p2ime lineezet feciive linee caput pmulgs numerns fit binarius.eft ergo pzimus numerus fcde
linee pnro numero duplus 7 pmus multiplex.et quia binarius multiplicaroms nileros pzimelinees
et ex multiplicatione stinue fcBa linea pcreaf 7 fecfivus numeroxy ozdo.ergo p viffiniticem quoties

£]® 0B 0O1IBA0 P
nunad 3

vhitagin binario toties atinue finguli pmi ozvinis in fingulis fecundi exiftunt.igitur finguli feciiot

ovinis av finglos primi dupli funt atqs eque multiplices.et q: primus tert§ ozvinis efttriplus pmo.
paimi quieft vnitas et ex stinua multiplicatione fingulor p2imi ozoinis per ipm pzovuciitur finguli
tertif ozomis:ergo p iv€ qb peius finguli tertif ozoinis funt tripli ad fingulos p2imi ozoinis. hac g
rone pbabisfingulos quarti ad fingulos pmit effe quadruplos/ et quinti quincuplos:ficas veinceps.
Seciivo dico g fl fiat comparatio tertif o2oinis ad fcdm/ 7 quarti ad tertium /et quinti 80 quartum/
etferti a0 quintumset ita sfequéter otinue fupparticularium ozoines furgere.naim stinuevivemus
fingulos hozii 7 fingulos illoy ex ductu duoy Primox numeroum defcévendo ab vnitate (umpro:i
in eos enafci.at per pzecevétem illinumeri stinueferiem fupparticularinm complent.igif 7 finguli
pofteriozis 020inis ao priozem owinem fitemretinebunt ppoztidem.qd eft (cdm.Lertio viconiieros
qui conftant circa diametrum efle quaodratos.illi enifunt quoxp caput eft vnitassetfupzemus et oim
marimus quafi [ogiMma lineaset numerozii o20ines quafiex equo p medium fecites.quos olcimus
effe quaoratos.nam illos atinue vioebis ex lateribus equalibus pouctos vno fp m niderozii feriem
crefcentibus.eriit igif o€s quadrati.etfilineas av eox latera equivifl@ter ptraxeris: stinuequadra
tam cocluves figuram.Duarto dico numeros binc 7 inve quadratis altrifecus prime adiacétessefle
gltera parte longiozes.nam oég illi Fim numerozum feriem pouciitur ex lateribus vno dviftdtibus:¢
vinum eox latus fit quaorgti latus:et glteril fitvno latere eiufoé quadrati minusg.fices tota cognofciE
ppofitio.£ter hoc as notum eé poteft g fi finguli altera parte logiozes fingulis quaoratis quibug

sltrinfecus circiififfunt comparétur:a ppoztione oupla oés (upparticularium (pecies pereantur:ve,

oo pzimus gltera parte16gtoz viitati pzimo quadrato coparatus eflt ouplus.et s altera ptelongioz
a0 4 fcdm quaoratum relatus per fcdam partem huiusefl (efqualter.et 12 terting alfa parteldgioz
av o tertinm quaoratfi p ivem eft fefquiftius:et boc pacto ofequéter. L Etivem de fupparticularii
fpeciebus euenerit:fi p:imum altera partelongiozem feciivo quadrato/etfcom alfa partelogioem
tertio/ et tertium quarto.et hocpacto vetnceps comparaveris. qC Er rurfum fi pzimum altera parte
longiozem inter pzimum quavratii 7 {com collocauerissfimilis ppoztionii habitudo feruatur/eritg
cotinuc ppoztio vupla. L Etfi{cdm alfa partelongiozem/inter fc8m quadratum 7 tertium collocgs
-weris:atinue fefqualfa habituvo feruabirur ex prima < (c¥a partebunius.etita sfequenter reliquas
fupparticulari sifictas hitudines reperiasfireliquos IGgilateros niieros 'fuis quavdratis medios
infnerueris:ex quibus vignailla stemplatio adjRythagozici 7 Platonicam intelligentiam momé
tum babens @ ve quaodratis 7 alfa parte longiozibus diuus Seuerinus 33 capite (ci fue Brithmes
tices elegantiffime affertsvel perfpectifiima eflfe poteft. : -

C Si fupparticulares abvnitate (umdatur:binis 7 binis difiiictim »ifictis p2itha mul=

npliciumsac confequéter oim fupparticularium fpecies pucnire cGuchict.

@ Sintarbiciv/eifig/hik stinue abvnitate fumpti fupparticulares numeri:T siungdtur vififictim
bini ¢binifcs ca.e c.ge.etkg.vico cav g efle pimam multipliciumete adc et gad ez h ad g atinue
otituere (pecies fuppartictarium.nam p penultimam exfit a/b c v ef gb knumeri stinue ab vnitate
fumpti:feo 7 vno (p intermiflo hoc pacto binis 2 binis viffunctim fumptis:fumuntur oés ab vnitate

pares.quare per decimdoctanam feptimi iploxg stinue funt eedem ppotides que numerozii ab vii= -

tatecatinue vifpofitop.at binarif ad vnitatem eft pzima multiplicium et fequétium ad fuij preceden:
temelt feries fupparticulgrium.confiat igitur quod erat demonftrandum, ‘ ‘
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€ 5i ppofitis ab vnitare quadratis:niferi cis vno minozcs fumitur: fupparticlarcs
ab illis dicte:propoztionym ab vnitate crunt differentic. %

@ Sicenitas:et numeripoftipam a b cict quavrati copd e fiet minozesetsyno gh k.oico fupparti-

culares denomiatas ab grb/kque fint ® a0 g.c 30 heet f av k:elle vifferétias ppoztionumab vnitate
fumptayvt 0 ab g effe propoztioitern qua abunvat supla fup fefqualtergmete ad b efle qua gbunoat
fefqualtera fup (efquiftigm:biicas in tn modum ofequéter.Ham p pimam quiti vifferetia qua abii=
vataao vnitate.etb av aelt ppoztio § fit ex pouctis ain fe 7 vniratis inb:fed a infe facit ® qiiquivé
v efteingquadratus Tvnitas inb per fcbam ¢ decimdnonam primi ftum g.igitur ppotio © a0 geft
oifferétia Pportionis a.ao vaitaten b 20 a.et hacrone oftépetur ppozeidem eao by cfie vifferétiam
Mpouidis b av a et c ad b.et ita ve quibutlibet confequéter.quod clt propofitum,

€ Siowinétur otimuemultiplices ¢ fupparticularcs:eritvt cxtremarii multiplicium
quclibet duc comiicte minus fint & meoia duplicatavel due medie comijcteiluppar-
ticulares vero maiozes.

@ Sint p2imo stinue multiplices a b ¢:vico cdpofitam ex a 7 c minozem efle propozticem @ ppoztio
b duplicata.nam quia denomindtes stinucequaliter fe excevfitiergo per cdam pamivenoians b eflt
medietas Denoiantid g 7 c fimul fumptoxy.et P vecimdnonam eiufdé denoians b infemgiozem pou=
citnumerum & a in c.at p octauam huius b in fe poucit equalé compofite ex ppoztioneb vuplicata
que per vicelimilcdam huius erit multiplexr.er vencigns a in venoiantem ¢:,poucit denoiantem per
ioemamnitiplicie ex a2 ¢. igitur multiplex cxb duplicatara maiozenfiero venoiata & multipler spofi
ta eraet cmaiozeft multiplicc copofitaer a v c.q8 eftpumum. Sint feciivo 0 e f stinue fumpreiup=
particulares quay o fit magimasz vifferéric cax g 7 hoico ppowidesd 7 flimul maiozem oftituere
propozrionem & fit ppoztio e duplicata.nam qzper precedétampartes g venoiant g mino numero
et partes h ob maioziznam ginumeris cétiuozii quadratop vynominozibug.crgo per primam huius
Jpoztio gmaiozeft ppouideh.at v 7 flunttand eg rf.namoperfermeftfrumeg.etebistange
feth.eemonflrata et emaio h.igif per quintam quintierfitd T f maius @ ¢ ouplicata.et hocmovo
facileivem p vtrag parteoftenvge fi due pondtur medic ppostides.ficy cocluvitur propofitum.

€ Siimparcs polt ternarium otinue fumptitap nieros poft binarium natursliferie
oinatos comparéturicribunt upparticntes olinua dchoiatione crefcentcs.

@ Sint a b cnumeri polt bingrivm cdtinucfumptizet © e f fwmpti cotinue impares poft ternariim.
Dicovav aletead bictf a0 cluppartictes otinua venoiatidecrefcites.nam il differétia tmparium
fitbinarius © avvitfup a bwarivm qui minozeft co vnogitur v ada et (uppartiés.critey cum dif=
ferétigimpariumfit bingrins:er nfierox gb vnitare vifpofiton vifferéria fitvnitas:aovet e fup byno
plus @ v {up a.fed et qzcie/funt continve impares:avver flup cachucynoplus Hefup bocrefcunt
igitur differentie imparium fup niieros ab vnitate fumptox ficut T ipfindierizita g cotinue precevés
eft oifferétia tmparis fup Cequétcm.fed numeri vnitate oiftdtes funt stra fe paimiagitur vifferéria §
efbanmerus pzecedétis ao fequétam numerey abvnitgte oifpofitog:non eft pars fequétis.eftigitur
p primam Pmi efus Pres.crit igif pportio ead b fuppartiens/ fad cfuppartiés.etqz fue paries Fin
numcrof viitate oifpofitoy Geirarem crefcuntieriit 7 cay otinue crefcétes venoiationes:imo z quia
Mt‘ anumeris ptra fepimis stinue peevent diverle uppartientiii fpecies.qv eft propofitum.
€ S1 compofitus cx p2imo pari zimpari 7 qui cx reliquis impartbus cloem oitictis
9ggregaturiad numeros aouobus oifpoflitos comparctur: puenict diuerfe multipli
«ces fupparnculares fmnijeros multipliaum ¢ oenoiationcs partium files babétes,
& Sintabconieri abinario otinveluccedétes:fintgelfigibh nieri aternario sfequéter impares
fitgsk compofitus ex a Teprimopori Timpart.etl compofitus ex f zk.etm copofitus ex g« Letnex
b emvicok/l/m/n copatos ad a/b/c/v/facere multiplices fupparticulares fm niierum multiplicii
2 fifes partium denoigtiones.namn k oponif ex a 2 ebinario 7 ternaric.ateadoit (up a partem viam

ab ipfo venoiatam fc3 ynam meviam feufcdam qb ivemvaleatiergo kcemparus 20 a bis ipm otinet
et eius medtam etad ipm eft primus multiplex fupparticularis.fed 2 p vecimanonam feptimi f cpo

nmuturccactbergerb etcieth ex cet v.et per feprund (exti quadratli cuiuflibet a0dit fup quadratiy

Primiqb cxiplis coponif vt quadratum b fup quadratum a:ptum qB coponif exa Tb.etquatratii
< (up quadrarumb drtum coponif ex b 7 c.et ita Oeinceps.et quia kavoitfup quadratii a vaitatems 1
fimiliter avoet fup quadratum bictm fup qnavratum cet nfuper quadratum o vnitatem.quare fin=
guli eox fingulos illox cotinent fm fe et partem P conceptidem ab ipis victam.eriit igitur sfequéter
fm ipfos:multiplicesTupparticulares.quov efl propofitum. : '

€ S ouo pmiimpares sifigant: copofitogs rchiqui ipares applicéturserit ve ppo2-
tiones ¢opofitox ad niicros poft binarium furfiptos fint vwerfe mulaplices fuppar-
tientes £ ab covem numero 7 partes numeratas ¢ multiplices oenoistas babétes.

{C Sint duo primiipares a zbiet copolit? fit c:fintqprelid ipares o ef qui avdaf ppofito cfinte ag
gregati g/h/kretlim/n/o inumert stinue poft binarifi (@pti.vico cavly etgavm/ethaon/etkavo
viuerfas e2multiplices fuppartiétes 7 fingulas ab eovem numero myltiplices venoiatas 7 partes
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humerat,_as.-nﬁ‘b adoitfupera bmarfﬁ:grﬁoc bis continet ailli fuperaddis binariii. fedbinariug ef

Yo minoz a:ergo et eius totive partes.e

igitur cao a p2ima multiplex (Uperpartiés: quare adli -

qz aetlfunt ioem numerns. Jrem qz vevifum cft cadoit binaridi fuper eo qd fiterbinariom a.erbiz
narius inm per nond pzimi facit cergo cbis cotinet m.fed ct per veciminonam feptimi o coftarcxl
¢Em:7 g coftarex c et v.ergo g cotinet ter m.7 infuper L tres fc3 cius partes.eritqs ¢ a0 m fecivamut

tiplex fuppartiens.et hunc in mooi pzobabis Linn coftirucreges per decimanond feprmimn comfttq 3
tuere e.7 b cotineren (ecunoi m,et infup m quattuoz fc3 partes n.et ita céfequenter inyenies multi

plicium denoiationes et ab eodé numero fuppartientiil partes numeratas:qo eft propofith, -

« St ouedtuerfc fuperparticulares comigantur compofita aut erit oupla aut fuper .

particularis sut fuperpartiens. . : :
@ Sintabcoefquotlibet per o20iné fupparticularesivico ¢ fivue queliber fimul iungant compo
firam effe autoupld aut fuperparticulare sut fuppartiétem, nam fia erb(efqualterd et (efquirerna
coiungis copoiita erit oupla.nd coniltituta ouplaznuents per p2imd quinti fefquitertid ppoztionem:

qua abunoat vupla [uper (efqualterd.conftituér igitur ouc prime dupld. (ed fi cuma gutcaut daure -
aut fcoiunxeris:qz per tricefimaleptima huius quelibet eft minoz b copolira ppoztio erit tlla dupla -

minoz et toeo nd multiplex. eft eifi dupla per eanoé tricefimdfeprima huus multiplici minima:igie
copofita ppoztio aut eritfupparticularis aut (uperpartiés:quob elt p2opofitii, 143 19, 90U0 TR TN

@ Supcrparticularem inucnire:cum qua quothibet fuperparticularivm quclibet:( uz

perparticularem componant, 5 (I i 0 -
@ Sint ab cquotlibet numeri ab vnitate ppoztionalesset fit d primus 30 a qui o etid per vicefima .
feptima quartt erit pzimus ad b et ¢ 7 coiungatur d cuilibet cozum et prouentds compohitief geritags
per nond tertij quilibet eoz ad quélibet eozii et quoflibet alios illius ozvinis ppozrtonali p:imug.
fumo iterd cotinue pportionalé poft p2imos quifitl et per vicefimiquined terti mintmi quenumes
rant © ef g quifitlz qui pervicelimaleprumd tertij eric pzumus ao h.fit ité perviuma terti 1 mulnplex
b tmmultiplexlz.aovatg | fuper m {ptum eft 0.ocinve avvo figiliatiav Inumeros ab cet proueniat
copofittn p d:manifefti eft 1 effe fuperparticularé a0 m. nd 1 (uperaooit fud partem fc3 v:lev et n e

. fuperapoif © 7a quod eft e.etp eifuperavoit © et b quovelt F.7 q el fuperadvir 0 ¢t c quod elt 6.7 per

47

vicefimatertiam pami ef g quilibet eft pars m:qzeft pars lz.ugiturn p q pariterct | funt (i uppartic'q":f

lares a0 m.conftarcergo porelt pzopofitum,

€ Data fuperparticulari:quothbet alias inquirere quarum quchibet cum ¢adem:fu=
perparticntem cffictat, : ; 0B
4L Sit a venominds partem date fupparticularis.fumo ab vnitate cdtinue ppoztionales quorii ipfe
fit vnus quifinea b c.oico ppoztionéfuperparticularé vicrd ab a cum fupparsiculari cuins pars ve=
nomingf ab b vel ab ¢ conftituere fuperpartienté:qualifi prefens poponit inuentionénam copofita
ex ppoztione fupparticulari venoiata ab g et venciata ab b habet in venoiationefuivni er partes q
viciitur aba « ab b per octandbuive. Gquioé partes per quard huius denomindtur ab co qb fircr a
inbquifito fev ille per vecimatertid buing no conftituunt parté:ergo cli propoztio copofita ex bemas

~[trationepenultime nd fit multiplex new fupparticularis:qz partes compofite non coftituuns parté :

48

49

vind.relinquif ergo compolitd elfe fuperpartienté: 7 ita ve qualibet glia.

€ Drnis fupparticularis cii qualibet fuppartiéte:coftituir ppozeioné tripla minoe
4L 1Ram duplacii fefqualtera que per tricelimaleptimd buius et maxia fuperpartculariii oponung
per cozrelariii vicefimetertic huius tripli: (eo ois popoztio fuppartiens eft minoz ppozrione vupla

igitur queciiqs ppoztio fuperpartiés cii macimafupparticulari autminox fupparticulari p quttd

quinti coftituet pzopoioné tripla minozé:quoo eft propofitii, !
@ Datd popoztione que tripla minoz fit:in fupparticularé z fupparticnté partiri

€L Sitprimo fupparricularis quecunags data que boc movo duivi petatur.capio a b mimos terios '
8 quidé minozé b matozé inter quos cofiftat.qui per tricefimaleprimahutus erunt numere tmeonti

nuafericnumerox fuinpti:folags vnitare viftdres.fitqs ccdpofirus ex eis cui avoatur ger pueniafvs

quoquidé maioz vnitate (it e 7 oucitur a et b in o et p2ouenidt f et G.crite peroctaud fecfiot pportio

gaofeaqueb ava,Jié ouco ain e 7 puemat h:avoetas by fuper f per nond p2imi &tum é asetaeftps
f.nd apofitus eft numerare f fecundii v:igitur b av feft ppoztio fupparticularis, Prem qzb et mator
avnitate per Decimi primi g avoit fuper f Hrum eft v.ergo gadoitfuper b minus o quantd eftas (v
fubftracto a ab ® manet c.igitur g aovit fuper b quantiieft ¢ 7 per nonam ¢ vecimd tertij c et primus

a0 g.erit itag g ao b ppoztio (uperpartics:quare pzopoztio (upparticularis aflgnataqueeft gao f

in vuas dinifa eft:fcs b ao fFlupparticularéet g av b fuperpartienté:quod eft propofitii quo avhoc.
Secunvofitfuperpartiés inter a et b minimog terminos:fitas b maioz terminus et ducatur b infeet
in a et pzoueniitc T 0. eritep per feptimd fecundi ppotio cad o ea fuppar:iée que b ao a.Frem advo
a.4d D et pzoucniat e.per vecimd pzimi a numerabir e fecundi numerd vio maiozéb.quareeao velt
fuperparticularis.et quig per decimam tertij e eft pzimus ad biergo pervnoectma einfoem cft erfan
rimus a0 c.et cum differentia.cod cnonfitvnitasfeo vaitate aioziergo non erit (upparticularis.
elinquitur igieur cav e popoztioné effe fuperpartiétem:quare fuppartiés aflignatacao doiutfa -
¢ft in duas:lcs ead o Muperparticularé z.cav e(uperpartiétem quéadmodii crat propofisi. Lertio fig:
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imeraetd ppostio bul%ln que q: vt demdfiratum eft in quadzagefimaquita bufus conftat exfefqual

tera 7 fefquitertia fub a?at’ per p2imd quinti ppoztio (upparticularis cad v quecfis mino: fefqui-

tertiaa pportione a o0 befitqs reftoua e ad fquaabiivataad bfupercavo d.z qzmaiozell ppoztione.
fefqualtera que eft mayia (uperparticularifi neqs eft multipler: gz ppoztio a av b eft minima multic

plicii quens refoluirur in multiplices.reliquitur ergo ppoztioné e ao f effe fuppartiérem. et gz cap

® geav feofticuunt ppotonéa av b conflat ppoztioné vuplam in fupﬁpartlcnlaré’ 7 {uperpartiétem

effe viuifam.Duarto (it inter a etb quelibet ppoztio a dupla ad tripla coftitura:fieqgs inter c et D p2o

poztio cdpofita ex dupla 2 fefquitertia fi pzopoztfo a ad b eft minoz Apoztionecavv.ergo fubftracea

Dpoxtionefefquitertia a ppoztione aadb remanebit propoztio minoz dupla: fed maoz fef; qualtera.

quareilla refidua eritfuperpartiés:1fic ppoztio a av b efler copofita ex fupparticulari vt fefdtertia

et fuppartiente atg in eas vinifibilis.z (i 3 a0 b (it equalis cad d aut maioz:qz ppoztio avvita duple
in ppoztionea av beritminoz fefqualtera cfi dupla 1 fefqualtera per correlarib vicefimetertie buf?
conftitudt tripld.ct fefqualters avdita fefqualtere minus c5Mtituat @ vupla cii fefquitertia ¢ fefqual

tera et due fefquitertie plus fint @ fefqualtera fefquitertia tlefquiocraua.at per p2imd quinti be coz

gnofcitur equart ouplate fefqualteres llf dupleet fefquitertie.ergo fubfiracta fefqualtera ve pzo-

poztide 3 a0 b remanebit ppoztio minoz bupla:fed 2 maio: fefqualtera.quare (uppartiés.eflet. itags

popoztio a ad b in ppoztioné fupparticularé felqualrerd et uperpartictem quomovo propofitii eft
fecabilis: quoo efl propofitum. i

@ aParima fuperpartienté inucnirc:que cx duabns fupparticularibus Jpoucitur.

@ Sitaad b pportio fefqualtera et c a0 ppoztio fefquiquartasfirgs e av f Ppoztio e bis copofita
vico propoztioné ead fefle maxima fuppartictem que ex duabus fupparticulgribus Joucitur.nd q2
duplaer quaozagcﬂma?uita hutus provucif ex fefqualrera 7 fefquiftia que funt marie fupparticu-
lares:ergo ppoztio ead feft minoz ppoztione dupla.fed 7 eadé maioz eftf efqualrera:q ek ca cum al-
tera copofita fit.ergo c av feft ppoztio fuppartiens:fed 7 quelibet minoz fupparticularic ci propoz=
tioneg av b fefqualterazaut cad dfefquiquarta p quintd quinti minozé ppozrioné coftituce Feavf,
eftigitur ¢ ao fmagima fuppartiés ex buabus fupparticularibe doucta:quod elt ppofitum.

€ Supcrparticnt€ inuenire : que in duas fuperparticulares diuidi non pofiit, ynoe
patct qualibet fupcerpartiente aliam cfie malozem.

@ Sitb ad a maxima ppoztio (uppartiens per peventé cognitaqueex duabus fupparticularibus
Poucra (it 7 differétia b ad a it ccmanifeftfi et a effe maiozé ¢ fuie quivé partibus.capio ité numeri
© vno minoé b:t tuncppoztio a ad c:qz a maioze parte denciatur maioz eft & propoztiob ad 0.avv0
ergo b ¢fi b et fiat exmanifefliieft e a0 b effe fupparrienté cum cStineatb.z © eius ptes. et per fecundd
artévecimequitefecundi erit maioz ppoztiocavb Pbava.etq: Apoztio b ad g viuldif in maxias
upparticulares conftituéres fuppartiéremve ex precedentt cognofcif et fuppartiens e ad b (it maioz
fuperpartiéteb av a.nd viuivef ergo fuppartiens e a0 b in duas minozes @ bavazneginealvemin
quas v1uidif b ad a. relinquif ergo in nullas duas fupparticulares fuperpartictéeas b pofie dluivt
quod eft pzopofith.£t cozrelartii ex modo vemofirationis cognofcif,

€ Solamulupliceiqualibet non poteft fumi minoz :ct fola fuperparticulari qualibet

non poteft fumi maioz. : :

@ Dico pimo qualibet multiplice poffe fumi maiozé.nd per triceflimafeptimd bufus oés numeri ad
wnitaté sparati coftieuunt multiplices et tito maiozes quito ab vnitate remoriozes 7 feries niierog
in imenfum euadit.igif qualibet muliplice poteft fumimaioz, Scto dico qna qualiber mulsiplice
pSt fumi minoz.nd per eddem qudto numerus ppinquioz vaitate fuerit:tanto tlle ad vnitess minozé
coftituit multiplicé.at defcévenvo nd abitur in infinith. non igif qualiber multiplice eft vare minoé

8 in aliis minime quéaomodfi monfirabif acciver. Lertio dico qualibet fupparticolari effe minozé

pars per p2md huine quea minoz numero denoiatur maio: eft:et qudto a mato2 minoz.et q: fe
ries numerozii in infinitl fuccrefcit:nd vabitur pars adeo parua qua minoz darinon poflit. qualibet

- igitur fupparticulart poteft 0ari minoz.@uarto vicons qualibet fnpparticulart effe maiozd. nas ps

que a numero ppinquioze vnitati benominaf maioz eft:7 q2 16 contigit numeri in infinitii vecrefcé
oabif ergo tandéfupparticulariii maxima.at veriufe oppofiri vtiam oftéfum eft in multiplicibug
accivebat.@uito dico qualibet fuppartiente effe maiozé.hoc ex correlario feeventis nothi eft. Serto
ico omnt fuppartiente effe minozé.nam quaciqs data veverbi caufa fupbipartiéte tertias fumo alig
a totivé partibus:oenominatis a maioze numero qué nd numerés: vt fupbipartienté qQuitas qquivé
4z a totivé minozibus ptibus venominaf:neq eﬁlurlbue erit minoz fuppartiente data.qua fupbipar
tiente quitas fupbipartiensfeptimas minoz eft et bac fupbipartiens nonas : ficqs cofequent fm cre-
mentum numeroy infinitG:quod eft ppofitum. Poteft 7 iv virimB oftenvi ex tertia parte piefentis:
goiuuante quavzagelima nong buius.

@ uclibet due fupparticntes conificte: propoztioné quadzupla mino2é confhtuct.

€T Sit iter a et b pzopoztio fuperpartiée: itidem inter b 7 ¢. dico proportionéaadbetb ad ¢ fimul:
minozé quadupla conflituere pzopoztionem. nam g eft minus duplo b: et b fimiliter minue ouploc,
ergo a ao cper quintam quinti et minoz pzopoztione qnaviupla:que per octauam huius ex duabug
vuplis conftat.eft ergo clarum pzopofitum.
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@ Data propoztioné que quadzupla minoz fitin duas fuperparticntes oinivere,

€[ Sint datepportionis minimi termini a et 3 b:qui coniuncti factant d:fitqs e maior d vino qui con:
inncti faciant ficuf abdatur equale v fitgs rotus f g:oucaturgs a in f g et puemathsz ex abinefivem
fiath l: Lpatet igitur g exbinfgfitlzlzetex b in gfitle, quareexb infhel. fie itemctriplusavaet
excin gfiat man:fifen equalts lz.per octauam fecunvi ertt propoztioh jlzao b tandpab 493, 7quia
ab per bppothefimelt minus § quaduplii a:eft ergo b minus @ triplum a.quarc minus & c;7 quis
g eftequale© ern cqualis g:conftac micfieequalem vel multiplicern 30 © per duovecima paimi.Jetem
Q2 D ex ¢ fung contrg fe paumnizergo per nonam tertif f erit ad virunas paimus. et per eanvé f et g ftmul
av o primus.et q: 3 eft minoz 7 a0 ipfum pimus per eandé nonams: quod firer afn f glcsbnonhu
merabitur per decimi eiufoem ab v.et qz o numerat Iz 7 © né numerat biergo lzper vicefimatertiam

p:imind numerabit h.et quia f g maiugeflt @ triplum viergo maius erit b & n:matus ergo @ lz.erit-

ergo lz partes h.et eavem rarione qza b elt minoz 2 primus ad fné numerabit f quod fiterab infg:
fcsblzlerq: fnumerat | ergolnd numerabit b 12 Liquare neqs b 12, 7 qz per nona pzimi | eft quitum
lzibis et bz n eftequalis Lz et mequalis vel maioz © 7 maioz b et h maioz m nserit b l: matoz Leritigr
1 partes eius.conftatitags b Llao b effe fuperpartienté 2 l:1 3o by 1z etiam efe fuppartienté:in quas

oiuifacft p2opoztio queeftinter a et 3 bifactumas efle’pzopofitum.

CDmnis multiplex (upparticularis avoit fuper fimilcs multiplicé:[i upcrparticulgijé

anumero qui fit ex ductu numeri multiplicis It numersi partis denominata, :
AL Sitb av a propoztio multiplex fuperparticularis: fitgs ¢ a0 a fimilis multiplex. dico propoztioné
bav g advere fuper pzopoztionem ¢ad 4 fupparticularem denominatam a nurmero quifit ex ductn
numerimultiplicis in numerd venominanté partis uperparticularis. Sitenid quo gbunvatb fup
¢ et oenominas multiplicis fit ¢ 7 denominans fuperparticularis fit fimanifelti eft ergo g a erit fnc
fecundfie: 2bin afecunoumf. fiatergo gex e in f: eritqs per vicefimdtertiam p2imi © in ¢ fecundf g.
quareb continebit ¢ et partem denominatd ab g, continet igitur piopoitio b g a propoztioné (uper:
particularem denominatd ab g numero qui fit ex ductu ¢ venomindtis multiplicis inf numerii deno
mingntem partis (uperparricularis: quod eft pzopofitum.

COmnis mulnpler ru;lcrpartiée cuius multiplias numerus partes numerat:avoit
fuper eanoem multiplicé : fuperparticularé ab vna partium oenominat, :

@ Sit ppoztiob av a ppoztio multiplex uppartiens: fi itgs © numerus denominds multiplicé (cm
quéfitfumptus numerus partifi b ao a,vico pportioné b ad a avoere fuper fimilé mulriplices fuper
particularé venominatd ab vna illarum partifi, Sumo eni ¢ ad a fimilé multiplicé, 7 q:bmaiozeft e

fitfquo abunvat b fuper c.qzeni felt partes a fumpte fcSm o et denominate ab as 7 a eftpars coeno

minata abv.etciieroinafiatcerfinafiet c.cltergo f pars coenomiata ab g, continet igiturbavg
propoztionem fuperparticularé fuper ppoztione c a0 a benominatd ab vna partium foperpartiétis:
quoo érat detonftranoum. -

€ aBultiplicé uperparticnté inuenire:que fuiper totd iultiplicE apdat fuperparticy

larem:cil fint numerus pariil z numerus oenoians multiplicé dati comenfurabiles.
@ Roponit hec: @ (i vati numeri quozii viius denoiat multiplicé et alter eft numerus parti fimul
multiplicis fuppartiéris: fint avinuicé csmenfurabiles inuenire multiplicé fuppartiérem que fuper
fimilem muitiplicélaooat fupparticularé, Sint Pmo a numerns denomings multiplicé zbnumerus
partifi vati cdmenfurabiles.(itgs b numerus fumptus (cdm g et per pceventé factum eritppofitum.
SintfcSo 2 7b cdmenfurabiles:(ev b it pars a er aviundte ficevente pvicefimarertigm primi coclu=
ves ppoliti. Sittertioaparsb vicraab c:fumo quélibet numerfi maio:d a: qué tamen no numeret
quifitdsetducocin v et pueniat e.1 qrcin afacitbierite matoi b.et qzp feprimd feciioi b av eficue
840 D etand numerat o.igitur negb numerabit e, duco 3 in e 7 Pueniat F:cui adiuncto b fiat & vico
ergo g 40 eefle luppartienté que querif.nam g cotinet ¢ fecundii g et infupbpartese. 1q:bcltparg
f @ emultiplerfitav cizaincfaciat b.aovetigitur glup f multiplicé ab e Denominatii ab a:numerii
b etus parté:quov eft ppofitum.Quarto fint 3 7b comenfurabiles:fed neuteralteri numeret. z fit ¢
marimus cos numeras:numeretqs ¢cnumerii b fcdm o. capioe quécuncs numerfi maiozé ¢: qué tamé
¢nd numeret:qué duco in © et pueniat fqui erit maioz b:neds ab eo numerabitur.dico ergo vrin pze:
ceventi parte imediate moftratid eft: ppoztionem fi uppartienté denominatd ab a 7 a pareibus dictis
ab f fumptis fecundfi numerum b:adoereifuper multiplicem dictarh ab a:fuperparticularé,hocvein
pzeceoenti parte monftratur: ficgs totum conftruitur propofitum. .

@ apultiphicé (uperpartienté cuivs multiplicis numerus ct umer” partes numerds
fuerint adinuice p2imi: fuper fimilé multiplicé:uppartienté aooere fiecelie eft.

(CSitanumer? multiplicis et b numerus partifi fuperpartiétis:fintgs a 2 b noinert adinuicé pimi
dico multiplicéfuperpartienté denominata ab a et partifi b: fuper fimilé multiplicé avoere propoz-
rioné fuperpartienté.fit eni ¢ denominds partes b manifeftii e c effe maiozé bineqs b tpm numerare
duco ergo 3 in ¢ 2 fiat v per vicelimdpzimam tertij b né numerabit .a0v0 1gitur b fuper o et fiar e:qz
eni econtinet ¢ fecunoii a.etinfuper partes cf[umptas fecundfi b eft pzopoztio eav ¢ multipler fuper
partiens denoiata ab a et partium bufed 7 pzopoitio v av ceftmulriplex dicta ab azet ¢ avvitfuper ©
@,
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numerf b qui monfiratus eft partes d.conftat itags pportioné multiplicé fuperpartient?victdabas
et partiib govere fuper fimile multiplicé:vt pponebaf ppoztionéfuppartienté:qs eft propofitfi.

CSolafuperparticulariii fefqualtera multiplcé fuperparticularé procreat.

@ Efoaa0 bfefqualtera etb ad cfimiliter. manifeftii eft ppoztioné a ad ccompofitd efle ex duabus
{efqualteris et a continetb 7 efus medieraté quefit v:etb cotinet ¢ Tefus medietaté quefite.ctquia
per quinti fecunof © ao eficut b ad c: ergo d continet ¢ 7 eius mevietaté. v ergo et e fimul rantfi funt
Ptum cet vna pars dictaab c.cotinetergo 8 numerfi cbis:et vnd eius parté.q a cotineatcet d etotd
differentid a ad c:quare due felqualtere coltituunt multiplicé fuperparticularé. Secundo oftendif
nulld aliam fupparticularé duplicatd conftituere multiplicé fuperparttcularé.et (fitoab ¢ Dportios
nales alie fupparticulares:vt ppoztio a 30 cfit ppoztio a av b vuplicara. a cStinet b et partem cius
que fit v:quequidébis fumpta minuit a toto aut feipas femel i effet tertiazautbis (i quartazaut plu
rice fm @ minoz pars fuerit. et fimilif b continet ¢ 2 fimilé partem eius quefite. et q:d ao b ficute
gociergo o aveficutb ad ¢. cGtinet exgo v femel e et eiug vna fimilé partem: ergo v et efimul minus
funt & c.quareaad cnd et multiplex fed et cii © 7 e fint contra fepzimi vt fupponim2: v et e fimul per
nond tereif eft pzimus ad e.fev et per vndecimd ciufdé ¢ etiam erit pzimue ad o et ¢ fimul, ergovete
Timulnd numerabfit c.eft ergo a 30 ¢ pportio fuppartiens:quoo eft ppofitum. .

Cabultiplex ppoztio in alidt equales ppoztiones diftribui non pot Prer mitiplices.

L Sit ppoztioa ad b mulriplex que dfuivatur in quotlibet ppoztiones equales § fintaadc:cadv v
€t 0ad b.qzenimbad 7030 cet cav a funt continue ppoztionales etb primus per bypotbefimnuy
merat a vitimum:ergo per decimatertiam quartt b numersbit © fecundii.quare 7 ® numerabit ¢ et ¢
itivem a.vivifa eftigitur 3 a0 b in ppoitiones multiplices: quov intévebatur.

€ Rulla fupparticularis ppoztio in aliquot equales ppoztioncs eft diyifibilis.
(CSitaav o quelibet ppoztio fuperparticularis:que viuivaf fi poflibileeft in ppoztiones equales

et eius parté que fit lz:que fi fuerit numerus ciilz numerabith 7 etid e.ergo by et ené erunt minimf
quod per quintd quarti repugnat hypothefl.alioqui filz eft vaitas eft pars denoiata abb. aovoao b
vnitaté: fitgs copofitus L:erites que pzopoztio 3 ad © eal ad b, ergo per duovecimd quarti quot meodf
Apozttonales intercidfit inter a et D:totfd€ 7 inter Let ) fola vnitate viftires:qu eftipoffibile.£x hac
cegnofcif tonus in mufica qui ex feldoctaua ppoztione nafcitur:in duo equa parti nd polle,

@ Supcerparticnte propotione que ouplicata fupparticnté conftituats inuenire.

@ Sumo qualibet pzopoztioné que mino:z fit dupla qud per quinquagefimaquartd bufus partioz in
ouas (uperpartientes quarfi minoz fi supletur efficictur pzopoztio minoz oupla:quare qualibet mul
tiplice.que qz per pzecedenté nd erit fuperparticularts alioqutn fuperparticularts in duo equa fecgs
retur:conftat cam effe luperpartienté:factumgs efle propofitum.

C aBultiplice fupparticularé g ex ouab? luppartiétibus cqualib® sponat: reperire.

4L Sumo fecundii exigentid decime octaui quadzatos q et b Prer p2imos quozii a 3ddat fuper oupli

b vnitaté manifefi eft ppotionéa ad b efle multiplicé fuperparticularé. at ex illa decfma facile co=
@nofces propoztioné lateris a ad latus b effe (uperpartienté.fumo ergo fecunoii exigentia cozrelarif
quarte fexti medif pzopoztionaleinter a et bierftm per tertid ciufdéferti pzopoztio 3. ad ctand pro-
portiolateris g ab latus b. quare conftat pzopoztioné multiplicé fuperparticularéa ao b compofits
effe ex propoztionibus a ad cet cad b ouabus (c3 cqualibus fuppartientibuse:qs eft pzopofiti,

C Superpartienté inuenire que duplicata multiplicé fuperparticnté conftituat,

[ Sit a quilibet impar et b pzoximus par maioz cuius medietas it c. capio (uperpartienté fumptd
a partibus venominatis ab a 2 numeratis ab c:quam ouplicatd vico efle petitam.nam i illa infe oy
catur proueniet numerus et partes numerate ab a 7 a quadzato ¢ quifit ezet denominate a quavato
aqui fitd.fed cuma 7 cfint contra fe p2imi alioquin a et b comunicarét.ergo pervnoecimd tertij g eft
primus ad e:zper nond eiufoem a et e fimul funt p2imus a0 3.quarea et e fimul per viudeciind eiufoé
funt pzimus ao v. ergo partes numerate ab a et end numerabiit . quare ppoztio (uperpartiés que
affignata erat duplicata coftituit multiplicé fuperpartient 2] fi bec demoftratio tibi fubofcura vis
vetur pzo hac 7fequétibus veclarationé accipe.qz eni in pzefenti fuperpartiés inuenta erat fuperbi-
partiéstertias que denominat ab vio « buabus tertiie.ouc ergo denominationé fuperbipartientis
tertias per octaui huius fn denominationé fuperbipartiétis tertias (c3 ducédo pumo duas tertias
in duas tertias.et per quartd huius pzouenifit quattuoz none.feclido duas rertias in vnii T pueniiip
duetertie.tertio vnii in duas tertias et iterum pzouenifit due tertie.7 quartovnil in voum: et puenit
vnum:babebilgs quattuoz nonas duas et duas tertias 7 vniisfed duez due tertierd € quartuoz tertie
faciuntynum integeii etvnam tertiam:quodquidé vium alteri vni adoitii conftituif binariom ctvng
tertia eft tres nonesquod per fecunod bufus facile cognofcas.que (iquivem tres none alifs quattuos
nonis pzimo inuétis avoantur fiunt feptem none.JRatet itaqs propoztioné fuperbipartienté tertips
ouplicatam: conflitucre duplam et (uperfeptupartienté nonge que eft multiplex fuperpartiens : ve
poponebat propofitio: quod efk pzopofitl veclaratum.
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“ouplicata producat.
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& apultiplicem fuperparticularem inucfigare: que multiplicem fuperparticularem

4L Lapio anumerii quécungs quem duco in fe 7 pzoueniat b cui a0vo vnitasé:litgs totus cmanifefti
eff propoztioné c 2o g effemultiplicé fuperparticularé:que (i in fe oncatur eft tdtum Grum sin fegin
parrébis et pavs infe:fev ainfe 7 in parten bis numerd pzoducit: et parsinfepovucit parté, igif
quod producitur cltnumerus et pars. crit itags propoitio compofita multiples fuperparticularis,
qpofies item probareve quinquagefimanonam hutus.

& Abuluplicam fuperparticularem inquircre:que bis fumpta multiplicem (uperpar
ficntem componat. g

€[ Sit quiliber impar a et b pzoximus par zeius medietas fit c.fumo multiplicé fuperparticularem
cutus mulktiplicis numerus {it cec pars oicea ab a.que propoztio (it © a0 i dico propoztionem multi
plicem fuperparticularé o a0 e bis fumprd conftituere multiplicé fuperpartienté.nam fi hecinfeou:
catur pueniet quadatus ¢ et parres fimiles fumpte Fm b ¢ pars 8 quavzato a victa. thle auté partes
vnu conftituiic er vna fupflutr ciiilla, et qzille vue partes per ouovccima huins vnd non coftituunt
productum erit numerus et parres.quare popoztio compolita eritmultiplex fuperpartiés, 7 in pro=
pofito effer quincupla fuperquadzipartiens nonas, SPE
& apulnplicem fuperpartientem perferutari:que ouplicata multiplicem fuperparti:
cularem componat.

& Sumo per fexagefimatertiam buins fuperpartienté que duplicata multiplice fuperparticularé
coponater numer? denominds parres it a T numerds fitb et vio maioz & a it ciargs cducatirin gs
et poducto adoatur b. fitgs totus o manifeftd pzopoztioné v av g effe multiplicé fuperpartients cui?
numerus venominds multiplicis eft ¢ et venomings partif cft a T numerus earil elt b:qud duplicard
oico cllemuitiplicé fuperparticularé.naim oenominatio ipfins in (e ducta provucet numerii et parté
quob vt in precedentibus vivere pzomptum eft, : :

& apdultiplicem fuperpartientemms cx qua geminata multiplex fuperparticns poucs

mat:ocmum reftat infpicere.

4T Ducratur per feragefimdlecinvam buius fuppartiens que geminata multiplicé fuperpatienté j

‘conftituat:qua inuenta vt in pzecedente pzocevendii eft.

2 atam propoztionetn tn popoztiones s quarum quotlibet fintfuperparticularcs

cquales reoigerc. . : ‘
@ Sint minimi termini oate ppoztionisa et b: fitgsc numerus Fm quem fuméde funt fuperparticn
lares equales.veinve maioz c bucaturin a et inb 7 fignt 0 et et ita tamen vrinter © 7 efint plures nu
meri & vnitates in cet primus poft ® qui erit maximus co2i firf, manifeltd eft ppoztioné fap velle
propoztionem fuperparticularé ¢ minimd omnium que continue funt inter numeros ab ® vigave:
Q:z dencminata eft a minoze parte.continuopropozrioné f ab ovno plures @ it numerus c:lintgg g h
Lz Im:eritqs propoztto Iy a0 m compofita ex ppoztionibus f 30 © fumptis fecundi numerum c.z quia
o per decimanonam tertif eft aliquoties in b ftt e toties in nmanifeftii eft ) ao n e€ vt o 8o e. quare vt
a.ad b.conflat ergo pzopoztioné g av b effe vinifam in ppoztiones quard aliquot fumpre eruntequa
les fupparticulares fecunoil numerum affignatii:quod eft pzopofitiis

€ Propofitis quotlibet cqualibus termims ex illis totidé it o2vine ouplos : atgs ex
illis triplos pzocreare: atgs ex p2ing iuéns tot1oé in pzoxima multipliatate cotinye
ppomonales pzooucere. itemap ex illis fimiles elicere fuperparticulares. -

[ C4igura equalitatis quotcumas ¢ erminorumm equaliym.
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@R ythagozici/ IDagi Rziflcl facerdotes atq qui ficipue derebus agunt viuinis adomirdtur equa-
ltzaté pariter 2 trinftaté in fuls archanis in imagine numercy venerdtur taciti s rand rerum omntd
p ricipiaza quibus ois rerii p2ofluitppoztio: ppotiont nexus: oif g atmirabilis barmonia et in que
tanoé reuocatiieunt oia. R zopter ergo myfteria p2ifcor q¥ auto: generalive intevit:primi in tring
vemdfiradum € equalitate.ad qdquité rire peragendil tria (atis (unt vbigs vetex feepta a Riuo nob
dnotata Senerino.Prmi eflk:2imil. Scom ell:TP2umd (c8m. Tertiii et: ydumiifcdm bis/tertifi
Sintergo a o p tres termini equales quicliqs vt mona®i,opadl triavi aur cuiufciigs alterive niieri
voles.&toz pzimo feepto capicgs p2imd vniraré qua colloco fub pma it b,ocinvevtévo f(Bo feepto
capio p2imd 7 (¢Sam fimul:quas colloco fub (cBa.fintgs m etveédo terto Peeptozcapio paimd 7 fcBa3
bisgzer tert1d femel:quas colloco fub tertia fintgsn.oico bm n stinue ex equalitatenatos duploe. Wi
cli a pzima vnitas 7b fint (oé:et p:ima et {cBa vnitas {int duplii ad p2ima vnitaté a et fma 7 fecunda

vnitae fint m:ergo niierus m ouplus € 3o bict cli (cBavnitas bis (Gpta equef m et fifr pzima 7 rertia
fimulequentur m 2 n{itfcda vnitas bis et pma 7 rerrig femel.ergo n duplue et ao m.funt igifbm n’

stinue dupli ab equalitate {c3 quéadmoni victi elt prime geniti, € P otes (0E moftrare pvicefima
etfextd fecundi,Md qza ad 0:vt 0 ad p.ergo p viceltmdfecundioetpadasovtoada.ctqrozpang
et oficuto g a.ergo pfextd efufdéfecundiopera o:avg roficutoeraava.atoperaofunulfunen
etazofuntmeraeft {v€b.igif b m n cStinue ppoztiondtur:fecom ao b cognitelt puplus igif et n ap
m duplus.£t (n oibusfequeétibus bic argumétanvimodus éefficar.£¢ fcungs rring capief termion
cqualitas:cadé valedt argumeéta. L Scvo vico ex bm n duplis cStinue pereari triplos.capio equale
b et colloco (ub b intertfa linea flrqs c.veive capio bm fif 2 colleco fub m finrg mrertie linee rurfum
capio b m bis et n 2 colloco fub n:fieqs fuo movdo n. dico ¢ m n tertielinee eé triplos. Wi per vicelima
fcoi avrundte fexta efufo& c m n funt cStinue ppoztionales:feo er q: cequatur b = m fupius duplus é
aobrigif b et m fupius funt triplus a0 b.fedb 7 m fuperi” funt m iferiusugif inferus m ao ctripls,
quare n ad ivemm etid triplus.funt igif cm n cotinuetripli. et eifoé pzecepris 7 demaltrationib? cE
triplis nalcérur quadupli.ex quadiuplie quicupli.z ex cofequétibus boc pacto multipliccs oés qug
libet cx primo minoze. gL Lertio dico ex multtplicib? cStinue nafci fupparticulares. vt ex suplicib?
fefqualteri ex triplis fefdrertij.cx quadzuplis fefdquarti.z tta sfcquétes (upparticulares pero:oir g
exnaturalif sfitibus multiplicib®. £ouerto ouplos d reperti funt:fintes conuerfi e m nzerie Geaom
ouplus et m av n ouplusiquare m dimivifi e.Lapio equale eq3 fitf 2 colloco fub e.vemnve capfo e m

- fimul et colldco inferiuo fub m:fintgs m iferius.rurfus capio e m bie 7 n fimul:er colleco infertofub

fintgp itiv€ inferius n.p viceffmi fecivi aviuudte ferta eiufoé fm n cStinue pportfondtur.fed cie 1
equéryr er m fit vimidtum exergo em fimul c5tinet rotum ¢ 7 vimivifi.quare emav e per viffinitioné
éfefqualf fep e m fimul funt m iferiug.ergom inferi? eftfefqualter av f.quare 2 n ad m etid fefqualf
q8 cft ppofitii.et ita eifoé pzeceptis expevi ve (eldtertiis/ fefdquartts/fefquiquitis ¢ reltds twpparti
cularibus csuertévo terios (Uap multitudind. Bunc ivé fuperct ocmotranc qB autoz intévit fm
ptis quotciios termis. ®uotdt fumpti fuerit termini equalcs:oupli cotinue nalcétur fi cotinuat] rire
vtamur fupiozibus pceptis.pmo quidé capievo pzimii termind et collocdvo fub p2imo.Et (cBo capis
endo p2imf et fcdm 2 collocavo fub feclivo. £t tertio capienvo primii (cBm bis ct terrifiz

| A bas 9 't i setcollocavo
fub tertio.veive intelligéoo tertia quartd er quintd equalitaré cotinue fumi Fm numex rerti cxtremi

* fubter collocati.et refume pcepta primo capicvo p2imii termind trine equalitar] 7 collocivo fub frio

imo tam collocarii reperies. Seciivo capiévo p2imi et fc¥m< collocdvo (ub quarto.Et tertio capiévo
p2imi (cBm bis et tertifi  collocdvo fub quito.et fecunofi numey iltive quintt rermi fubter collocatd
intelligo iterdi cotinue tres terios equalitars (¢ quintii fextd et feptimii.et refumpris peeptis cum
quinto iam habfroz:perficio fextli et feptimf inferfozes rermios et fecunofi exigentis feptimt extremi
intelligo rurfum trine equalitatis rermios: fc3 feptim ocrauii et nond et a fingulo quogs tertio loco
cotunctim trind equalitatré inrelligo cuius quiltbet terminus intelligif fecundi numerd extremi in
fingulo quodsloco fubter veniétis.et L iv placet in infiniti cxtenoi libet. 2vico cotinuecollocaros eé
ouplos. (o refumptis Demolirationibus quoties erunt refumpte equalitatfi trinirates:ficut et fupes
-rioza facillimevemonftrabis. St cupis triplos eovem fermemovo nafcétur ve ouplis. Iofolum ob
feruanvii ¢it vein tertile quibufas locis coiuncrim capiant termini riplozii 8 tribug ouplis qui naf:




: Vi gk . .
duntur ex tring equalitate teriminezii fumptowm fecunoi numerd tertif cuiules extremi triplozum,
7 quaozipli cofinuliter a triplis acceptis cotinue tribus triplis fecundf erigentid equalitaris tertij
extremirriplozii ¢t hac analogia in confequétibus multiplicibus. Etfefqualterifefquiterti fefquiz
quarti 7 confequétes nafcentur couerfis vuplis triplis) quaviuplis et confequétibus fumptis fimili
obferuantia ouplis conuerfis triplis quaduplis et reliquis quotics opozret 4 frina equalitate:feo
quoz multipliciiifconyerfozi primum atg marimi extremox equetur fiingulo quods tertio (upparti
cularifi etvbigsve in precevénbus eft ivem demonftranof modus, i : T S
7t €Rans(uperparticularibus vel mulupliaibus lupparticularibus multiplices fuper T
particularcs et fuperpartientes:oatisyero fupcrpartientibus aut multipliabusfup- (2.le if = e
partiennbus fuperpartiétes et multiplices luperpartictes procreare. . . .. | 4lsls n‘;g‘l’“."[‘.‘“ =
Sinta b clupparticulares termini ct fumatur a femel 2 fit eprimus numerus et a femelz b femel |4 lro;25| ZDultiplices [ug
et fit ffeciious numerus 7 ita fecundd trine pzofectionis precepta ve i pzecedéti facti eft et puenidt |3 |b[c |particulares
v ef qui vt inp2ecedcri erunt continue ppoztionales. at per vecimdoctauam buius pzopoztio add
eit multiplex fupparticularis:igif et f a0 e.erunt igitur cotinue d e Fmultiplices {i upparticulares.et
eodé novo ex multiplicib? fupparticularib? nafcétur myltiplices fupparticylarés. St vero couerfis
‘ retminis ab cincipias per eanve decimoctaud huius pzoueniét cotinie fuperpartiétes.ficas conftat
paimii. Seciioum vero eodé movo patebit per decimdnonam huius vato ozoine fuperpartientiiisut
‘| multiplicii fuppartienti.nam fi gggregatio’a minozi incepta fuerit per victd vecimanonam proues
- ntentmultiplices fuppartientes.fi a matoz terminospzoueniétfuppartiéres:ficos conftat ppofitunis
@ £r ouab? vitimie cocluflicib? colligé pores.Lx elitate prime nafeci vuplos,Ex duplis triplos. £x.
1 triplis gozuplos:z hoc pacto verelids multiplicib? sfequeéter. £¢ ex multiplicib’conyerfis nafci fup
H particitlares:vt ex vuplis fefqualteros.Ex triplis fefquitertios:et ita de colfequétibus fupparticula
) ribus ex fequeétibus multiplicib?. £t ex fupparticularib? multiplices fupparticulares:vi ex f cfqual=
. tetis ouplogfefqualteros.£x fefdtertiis duplos fefdtertiostet biic in movii ve reliquis, £x multipli
. ¢ibus fuppariicularib2itioé multiplices fupparticulares:fev ex duplis fupparticularibus tripli fup
particulares.£tex triplis (upparticularib? quaviupli fupparticilares, £x (upparticularibs et mul
tiplicibus fupparticularib? couerfls fuppartiétes:vt ex fefqualteris fupbipartientes. £x feldtertiis
fuptriparti¢g.£x ouplis fefqualteris 7 ex ouplis fefdtertiis coifr fupbipartiétes et (uptripartictes
Ex(uppartiétibus multiplices rup_partfﬁtea:vte: fupbipartiétibus vuplag fupbipartictes. Exfup=
tripartiéribus duplas fuptripartictes. Ex multiplicib? fuppartiétibus:itioé multiplices fuppartiés
tesifeo ex vuplis triplis aut quavuplis fuppartictibus:tripli quadzupli aue quicupli fuppartiétes.
Ex couerfis fuppartiétibus aut multiplicibo(uppartiétibue:nalcitur fuppartiétes. St ef tribus pze
cepris hec vbigs latiflime patét.z expzeMa Gtiicunas voles longa ferie:fupparticularii corinue ppoz
tionalii ff cotinue tria peepta tribus 7 tribug termis feriei aptavo peevis:nalcériir multiplices fup:
particulares (ed(old per tres et p tres cotinue ppotionales.et eodé pacro conuerfo ozvine nafcétur
fuppartiétes (ed folii tntribus wtribus terminis cStinue pportionales.at oc his hactenus, - Je i ey

|

Wi
V]
3
i
3

e

g RS A = s

72 CPotas fuperparticularcsin multiplices atgs cafoem i miozes muyltiplices donec it
av equalitatcm perucniantireoucere, : 9%, il m o <
@ Foaisvuerterelicet ppoztiones in illas tifi refolui ex dbusprocredf.Nuo fitvt in oibus (dérefol - et
uendimodus appeat:in dbus ioé erat moous peredol. Sint a b ¢ vati termi tintie fupparticulares g b I
etfitv equalis 3 Tpmus nierus: et ab b tollaf o 7 remancate 2 dec tollatur v et ebis zremancatfe
oico 0 ef effe ctinue ppozriongles et multiplices.qp fint catinue pportionales veclaraf, capioeni g ° 1 16
I‘) Iz tres terminos i cotinua ppoztione v ad e; 4 ex illis fuperioz aggresdol movo pueniéteruntex i o
ptevétibus citinue pportionales etfintl i n.et 4z 1a0)gficut 3a0o 2 mavh ficurb av e, 7 fta shter a b ¢
igitur o e ffunt cstinue ppoztionales.et Gzb 20 a p hypotheflim et fupparticularis p decimafertam iy it
buius erite ad flimilis Denoiationis multiplex. quare fupparticulares vate:funt in fuas mitiplices :
reoucte.fiitaqs fuperparticulares vate crant fefquitertierefolute funt in triplas fi fefqualtere inous y £ ;
plas @ fireductefint intriplas eod¢ movo quo prius aviuuante feptuagelima buius pobabisillas ISR § 4
mulgiplices reduciin ouplas et duplas inequalitaté:quoo eft popolitum. 3 o ; »oie j
w5 CaPulnplices fuperparticulares in fuperparticularesiz multiplices luperpartictes
in fuperparticntes refolucre. ; by
@ Sintabctres fminl mulfiplices fupparticulates.et o equalis a 4 fubftrabaf sb b zrelinquatur
¢ 7 eomd quo in preceoéti fubftrabdtur. (ib ad a erit multipley fupparticularis vtrics ab eové niero
venoiatus p quaozagelimipzima buius factil erit ppofitd. et ita de fupparticttbus., 7t fi multipler - - - _r -
fir matozisdenoiationis no fiet hoc pma refolutiotie: fev refoluem? pzimo in miultiplices vno iminor!
denoiationis denoiatione partis femper eadé manente:vonec ad hoc veniamusvt égoé it denoiatio :
iultiplicis et partis fices quod pponitur facile apparebit, B : F s
@ 2uaflibet fuperparticntes in fuperparticulares reouci ef poffibile. ‘ @ 15 155
74 @ 1Ram q:per feptuagelimdpzimam buius fuppartientes exfupparticularibus nafciirur., ideo fint b ¢
ab chuinfmooi fuperpartiétes 70 equetur a:f ubftrabaturgsoabb etrelinquaf ez derebisabeet 8 -
relinquatur £ 2 venient per fllam feptuagefimampzimam fuperparticnlaresa quibus nafcebantur
at non opoztet idbfemper in pzimg reductione contingere quod tatnen nunccStingebat. fed aliquaoo o 6 4

refoluérur pzima refolutione inmultiplices fuperparticulares que per peeventé in fupparticulares i
tanvé revucent:quo facto facti erit pzopofitd. Ziqh in fuppartictes ant multiplices fuppartientes $ e T
o €4




et multipler fuppartiens per Peevent? reducif in fuppartient que tep reducetur infupparticularé
vt fi detracto © ve b remaneat e qué contineat et efus partes:vel infupparticularé fi eo detractore
maneat e qué contineat o et eing parté.at fi remaneat e qué continest © et partes.qz illa degractio in
infinfrf fierl non ptvr femp in fuppartictes refoluatur aliqfi occurret fupparticularis.factfics appa
rebit propofisii.Becurret dico randé fuperparticularis et né multiplex:qz ex multiplicibugnon ime
oiatc fuppartientes fed fuperparticulares per feptuagefimd huius gigniitur,

€€ Datas propozticnes qualcunds ad cqualitatem reoucere. 7§
@ Ram per feptuagefimdtertiam buiue multiplices fuppartientes revuctitur infuperparticees et
multiplices fupparticulares in fuperparticulares < per peedenté fuppartiétes in fupparticulares .
et per feptuagelimafecunvam bufus fupparticularcs reduciitur in mulriplices eemEtiplices inaliae
wiultiplices vonec in equalitaré reftitutelint.omnes igitur in equalitaté reduchitur. e

- Woni cleméroxrFrithmetices Jozoani finis.

Evictas cft connectio extremozti: babituoine viriufgs ad mevifi. APedie:
tatum queoam funt p2incipales: et queoam pnapalibus collaterales.
Principales funt tres. Pama cft quavo maiozis/medlj/ac minois cqua:
-  les funt oifferétie.ct bec drcitur Fritbmetica medictas. Seciiva cft quavo
mayimi a0 meoiii‘'eadé cft propo2tio:q meoij ad mimmi.ct bec geometrica yocatur
& ertia eft qfi maximi 40 minimii eadé cft ppo2tio: que vzic maximi ad meviil a0 oIf
ferentid mepij ad minimii.ct bec mufica nucupatur.  Lollaterales funt octo.jP2ima
oft i maximus ad meoif ficut 0213 mino2ii ab differentid maioum. Scda cft it me
oius adb minimii:ficut v2ia minozii ad vifferétiam maiozii, Lerna cft git maximus ad
meoiii ficut 02ia extremo?ii ad oifferentia maloy. Ruarta eft il mevius ad minimii
ficut v2ia extremozii ao vifferétiam maiozi. Ruinta cft qfi mcoius 3d mimmii: ficut
oifferétia extremox 8o oifferchnid mincum.Sexta eft g marimus ad minimi:ficue
oifferétia minozii ad D2iam maiozil. Septima cft it marimus a0 minimi: ficut v2ia
extremozii ad oifferennd maioum. @ctaua eft quando maximus a0 minimi: ficut
oifferentia cxtremozum ad differcntiam minoz2um., 2

€ Si fuerint tres numerd in arithmetica mevictate difpofitizerit maiozis a0 meoium

minoz pzopo2eio & mcoil ad minmum.
4 el A2 Gint a b ¢ tres numert in arithmetica medictate difpofiti quer marimus fita:dicod ad bminozé
w W 2 ppoztioné &b av c.nd per viffinitionéaadbetbavc cquales funt diie:qz igitura 2 b (unt ve ¢o-
- pofiti exb et cipfis avvitie numeris equalibus fc3 differentiis eozfi, ergo per vecimdfertam fecunvi
Jppoatioa ad b minozerit propoztione b av c:quod eft pzopofitum. :

~—10 @ P eadé medictate duo cxtremi ciumeti tifi reovunt: &um mevws ouplicaus,

’ 4 3 @Wam p oiffinitioné paimi 30 medifl et mevif ad extremi equales funt vzie: igitur pfecundd pzimt
meoius eft extremozii conificrop medietas. duplicas? igitur cquat extremise siiictis: qo cft ppofitil.

@ P cadé medictate quod fub extremis continetur cuth quad2ato oifferétie equalc. s

Bkicaminif eft quabzato mevii. :
ge——g b——3 ¢——1 CHamper premiffam duo extremifimul funt tendp duplus medd. Ponaf ergoouplusmevif( fit
’ v dinifus p duo equalia quop meviug eft vniisz per duo inequaliad fintacextremizetp vecimadnond
prmierit quavzatus b vnius equalium Htumquod fiterain ccumeoquod fiter mﬁgrer_.w gadv bin
differentid b ad . at qz differentieflle funt equales: tantum crgo erit quadzatii mevif b Grum quod

catinetur fub extremis a T ¢ cum quadzato dzie redifad eptremii: quo eft popofiti.

€ Pn cadem qUOGS MeEdIctate quad2ata extremozur : ouplum (unt quad2ato medii .

¢t quavzato differcntic. : 3
2 € Sintabcnumeriinbac mebietate difpofiti:fites v quadata a cec.vico o duplii effc quadzato me 3
® - e f" oij 7 quadzato vzie fimul.Siteni fqs firer a fncbis 1quadata bmevi) bis finte:q: eni per fecunod §
i buius a et ¢ cSiuncti tantd funt Frum duplus b. egper oecimAquintd p2imi o 7 f imul v (unt Peum 4
4 b 3o o quavzati totius a c:fed T per eanvé vecimdquintd e erit meofetas o 2 f l'unu}.tgif perfecundd parté ¢

. ¥ fecfive p2imi e ad © 2av fequales funt drie.igitur per viffinitioné ehacmedietatc mevius cftintero
et f.7 Qe per Peedenté qB fitex a in cfemel cii quadzato d2ie tanth et Ptumb (n (e.1giF eavoitfuper f it
oupll quavatl dDde:quare 7 b tantuin aovet fup e.quare ouplii quavzats vifferétieb ava equaf o.. i
igitur quadzatueb g eftmedietase ¢ii quavzato vifferéticb ad a elt mevietas : qd elt pzopofitii.

8 7 b 5 @ Zrium numeroy in bac medietatedifpofitoy duob>crtremis datis:meill repire.
(€ Sintab duo ertremiin hacpzopoztionesillos fimul abroatep agaregati (umomedietaté que per
fecunvam buius eritmevivs petitus:factuma erit propofitfis _ ;

o8 b= ¢——g,




X
s €Sifm ppoxtiscm meoli vator Nutcroy 4d ofiam: fumdtur tresniicriin eaver
meotetare:crit medit illoy ad viffcrétiam:que imger cktremos pafflignatoy pbpoztio.

@ Sivtabctres numeriin @rithmetica mevierate quoy marimus fitg.et fito vifferétia aav czere m iz
medletas que cft differenria 2 ad b 1 ouferentia b ap £.[uimo ftem in eadem medletatenumeros fgly f——8g~ L St -
quog egtremox fit ppoztio tang b 90 exfivg F marimus.dico gao vifferétiam fav g q fitl eam ppoz Rt -

tionem effe que a av c.capio eni differitiarm flao b q firk:cuius mevietas fit let copofituger fethfly weiool iy :
M.qz eni per hppotbefim b av e tand Fav et b 7 e funt aJgitur pfextam fecundig aveficurmaoly, 8==g b g ¢~—my
; crquiavediclieftb av e vefao hergo pmutatim b av frorus av torfisficut e ao b detractus aboetra ol Dy s

; ctum.igieur per quintam fecunoi ¢ 3o k refioyus 9o rcfiouum ficut totus a0 totil.quare § Tvré ao bs AT

f ita cad lz.permutatim ergo e av c vr b av lz.ergo p vicefimdpzimam fecivi ¢ equd ppoztioalitatemm

adb L2 ficut a 80 c.ergo @ per fciiam buius g (it oimivfum merit aavcflicur gav | : oimivium fcils a0

vimidiam differentiam ficut torum m go 2 rotam vifferentiam.quod eft pzopofitum.

7 @Sifuerint tres niicri in bac mevictate difpofin: extremoy/ ¢ mevij ad vifferétiam
canocm effe p2opoztioncm impoflibile efk.matozem %o fiuc minozem:poffibile.

g CSinttres numeriab cinhac mevietate >leutizet a mayimus:et differentid 2 ad b/etblad c (it v, L E :
% olco tmpofiibile effe edvem propoztiden 3 45 ¢ 7b 20 v.nam fi fo poflibiefozet:ponaf ergove fir g a0 f—g b g
G ctany b av v.ergo p vicelimiquintam feciivf a8 fitexa in vequiteft i quifitex b in c.atp vecimam Cm—— § Gy,
quartam pzimiqd Aitera inoimelt Hrum g firerom et o inbquifinte f.feopereanvembine At g Pz iy,
el Grum qB Atercino T cinfe qui fint g7 h.equabiitur ergo goinuicem e f ftmulergh(imul,qB V—j

i eft impoflibFe.q fic oftéoo.nam R feptimam fecioi fav eficut b a0 o.et pereanvem b av g ficutc g0

0.ed R nonam feciivt ppoztio b ad o mafoz eft & ppoxtio c ad 0.igIF 2 ppoztio fad emaioz erit ppoz

. sione b ao g.quare (i f equef h'p edvem e erit mino: g«quaree2fion cquabfitur gz h.etfi flitmioz.

}, b ergo p vecimafeptimatecunoi e etid erit mino: g.quare compofitus cx ¢ 7 fouobus minozibug non

cquabitur cdpofito ex g ¢ b.at (i fponif maioz R et compofitus ¢ 7 f equetur copofito g2 hiergoper

4 vecimanonam coi ppoztiofao e minozerit @ ppoztio h av g: cui? oppofirmm méftratum eft. coltat

: ergo qd victi eft. qf Sev extremian extremum ppoztio maioz poffibiiis eft & meoif a0 vifferentiam

1 ~ fiabvnitate tres stinue ponant termint quierdtinRacmedietate.cr qz exsremifcy ternari av vnita

9 tem eft ppoztio tripla:fed meois binarij av vnitatem (que oifferétia eft) Jpoztio vupla:aftat exerémi
! 40 extremum maiozem efie popotidern & mevif av otfferétiamset ita (i poft vnitarem in bacmiedie
tatenumeriapre vifcstinue (lumarur. |2 oMibilis eft etid EEiTeinian ectremum ppozeio mio: § mevif
a0 offferétiam.nam acceptis quibufcigs tribus terminis continue poft vnitatem:maioz erir Ppoztio
Mmedif 30 vitatem que crit differentia o extremi av extremum quoy vifferentia femp eft binariug, -

8 @Eresnumerosin bac mevictare inucnire quox ppoztionis medij ao oifferétiam:
[ av pzopozntonem ctrcmoum oifferentia fit qualiber oata popoztione inaioz. 5 ®

L Sinta z b niferi vate ppotidis b maionaovob a0 a2 fatc.cul etid 2odo b et fige d.manifeftsm ¢
elto ca elletres numeros Ln hacmedictate coftitutos ci b fit cis vifferceia vad ¢ 7¢a0 giquox dico b""'—- z
oifferérigm,ppoitionis ¢4 b mevlf av vifferétian:ad Apoztionemd av g efle Dara ppoztionebava G

malozeth.namn ppoztio ¢ ad a godit fup propotionemcao b pzopoztionem b av d.ef pioporticdad a : ,
et maioz ppoztione cad a.adver igiF Apozrio 0 av a fup propoztiden cao b iaius piopoitioe vata

b ao a.eft irags viferétia ppotivis cao b ap popoztiem o 4o 3 Dara propoztione Maiois

9 € Sleptrem? extremi ouplusierit mevius oifferentic mplusset coucrtitur.g fialter
1 alicrius matus duplo fucriterte meoius minus triplo differentesct ccouerfo.

€ Hamfia marimusfitouplus b mimi:erit b ouplus vifferentiag.quare e cr b 2 oiferétigilla oMt .

4 tutus eivem differétic crit triplus.et fi ceft triplug 3o oifierentiam cii oftituaf exilla vifferétiger by 8——4 o 1 - R
b ergo b erit ouplus avd oifferétiam.quare a oftitutusexb ¢ oupla vifferétia que equatur bitezingeni

3 etur duplus a0 b.quov eft pzimum.et fia eft triplus ao biipemb equabif v vifferentiag.aeb vng P R P T 3
equalium oifferentiay eftitudit c.igitur c ouplus eft ad vifferentiam.et (i c duplus eft ao vifferétiam

eritrurfus atriplus ao b.nam ficlit ouplue av vifferentid cii fit altitue’ck vifferétia  bioiferentia

illa ¢quabitur b.fev b cum equali differétia bis(umpta sfituit a.igitura triplugeftavbeet vuftjer: ——8 ——=—g —
faliter (i maximi ad mimum pzopoztio maroz & dupla inuenideur: erit (emip mimus av vifferéntiam : S —-
minoz § ouplus.igif Tmevius ex mimo z vifferentia coftitutus ao vifferétiam minoz erit @ triplus

b Etcovertiturvtin alijs quog monftratum eft. :

© n CRans quibuflibet ouabus ppondibus:fm verags in Hritbmetica mevietate tres 1 g n 6
terminos ozoinare:quoy aotnuicem oifferentic fing cquales. : g e 4
: @ Sint minimi termini dugri oatard ppoztionuma b 7 cv.et vifferétie illogfint ¢ 2 f.furmo itep g M~ 40 3

- nierum aliquem quem coirer numerent oifferentiee « f.ct (int numert fm quos (om numeratbetk, 2 I Gt
3 veinvemultiplico a b per bz puenidtl m, et multiplicoc et d perk et pueniden et o, pfeptimam 83— = O

feciivi laomvt a3 b.ern a0 o vEc ad v.ee vifferétial avm eft 3.7 (iliter oifferétian 50 o eft 5.0 igif - € Syt 2
g eft par:fumo medium tnrer leem quacoftabir ex met dimidio g.et mevid inter n et o qui coftabit ex e e A .
oetdimivio g.eteriit tres terminil m i (o mevio Fm pporticem a aob/ettres alifnet o confiera R 4 K 7

to eop medio Fm ppoztidem ¢ a0 © in arithmetica mevictate quez avinuicem vifferétic funtequales
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fiofit g effet impar dupldvi'cfMent lim/m/et o et dupla adGP corrclarifi feptimefeclivf pueniret difs
ferentia.fi ergo inter illos medif fumatur tam bo:6 & illox viffercntia a0 medium erit g.fice totum
manifeftum erit pzopofitum. : Pih
C 2uotlibet numeros fm Fntbmeticam mevietatcm fumere : quoy vifferétic dato
numero not fint minozcsicktramoy vero ppozto fitvate ppoziont equalis.»
L Sinta 7 b termini vate prepoetionisict ceoy oifferentiazer © fit numerus fm quem fumendifunt
quothibet numeri:7 € NUMerus Quo non Minoes vebeit efle Differenticamultiplicoia © b fm nieruvm
o minozem © 7 pucniant f er giquon vifferéria ctoties niierabit.fumo ergo media fm vifferentias
equales cet fiet vt oés numeri fint Fm niicrum v.mitiplicef item c donec pueniar maioz eiet fiat hoc
fm h.oucog: b inf 7 g et omnesmedios et puenidth 1 7 meoy inter illos.manifeftdl cft extremozum
propoztionem effe popoztionia av b equalem:et numerum fumptum efle fm o 2 vifferctias inter fe
equales et numero ¢ vato maiozes.quod eft propofitum.

¢ Si fumptis quothbet niicris in bac meoterate: alij totioem candcm babentes oif:
feretiam maiozes minozbus conifigant :numeros cquales pucnire neceflc eft.

11

1L

( Sintabco §eliber numeri in hac'medictate quoz a fit mimue:z ef g b rorioem in hacmedietate

et eillog maximus:fintghog et illox cquales vifferétiesvico a etefimulequaribet f et reliquis hoc
movo fcquétibus.nam quia a 7 e funtcirciipofiti b f et equales per bypothefim differétie:ergo per
tertiam pamia et ¢ fimul cquiturb et fet Buncinmoduin ve reliquis argumentare.

CWPumeros quotcunas in bac medictatc 0aL0s coaccruare, ; :
@ hecvemdfrat aggregaton (uirmam reperire:qud ndnull pgrefidemvocant.fi enifunt in nfiero
parivtabco.efgh @ igif ppreccoentemal cquaturb getcf et 0 e fm ferici mevietatem.fiergo in
cogceruatum cf a 1 b sucb?extremis vucaf rotius fertef medictas pueniet fumma totalis ex oibus
coaceriiata. Bt fi numerus cox fitimparveabcoe f @ eritvnus coy mediusve d.er eius av extremos
aet g eavem erit viffercntia.quare per fcdam prumi eft medietas acrgict fimiliter mevictasb tf/et
medictas ¢ 7 e, numerns igitur feriei oim in ipm ductus ofm fummam coficit. quoo eft pzepofitum.

@S §tiberniiert buins mevietatis alijs totioé fiue cglibus fiue in cave3 meoicrate
fumptis minozcs miozbus aoodturopofitt quods Fm cadam Mmedictate oifponétur.
Mam fiue equales equalibus adddrur fiue hoc movo niteri quiclicp totivem glifsin eadem meviez
tare cottitutis:quia equalib? oifferétifs cquales oifferétie avvetur et tore differétie adinuicem erfit
cquales.quare per viffinitionem compofiri crunt in hac mevietateslituri. quod cltpopofitum.

€ Si cquales totidem auferant fine1prab cqhibus i ubftrabatur:refivuum in c3ocm
meDICtate mucnietur, j ;
Ham equalibus ve quibuflibet coy veinptie eriit eevem refiouoy que 7 totoyn vifferétie ivétioem
quibuflibetreon ab equalibus txmptis eedem que fubftractez manebunt differentie. igitur pervif:
finitionem refivua erunt in arithmetica propoztione.quod intendebatur. :

€ Sivero oc eifocn alil in cadem mevdictatcdalt minozes a minoubus tolldtur:refi:

oui vl erunt equales vel ciufocm medietans rationci fufapicnt. ; :

@ bec quoddimovo dectmequarte et recimequite suerfa eft.nam Datis ab cin hacmedietatemaion
bus et © ¢ f minozibus:quox ao primes vifferentie fint equalcs:fubftractis dcfabab crefiouieriit
equales: vifferentiea a0 v.quare aviuicem equales.at finumerifumptive gb knon béant finguli av

_ fingulos a b ¢ equalem vifferétiam,q: detractorum 2 totozum eijles fung differenticieriit ¢ refiouoy

equales vifferentie.et cfi refivua nd fint equaliazinter €os erit hec mevieras.quo eft propefitum.,

€ Signotlibet numeri buiys mevictatis fm cundem niicrum vel multiplicentur vel
Dlnioaturscrunt 7, POLCta 7 diuentia in bac medictate eodct 020iNC continuara.

 Sint vati quotlibet numeriin bacmevictate:vt abcqui multiplicérurp eet Ppuenfantfghrqui
otufvdtur per esctpueniant klm.dico poucta fgh et dinivéria klmeodemm 0vine in bacnicoietate
stinuata.nam qemultiplicatoruma b ¢ vifferentie funt equales:ergo per correlariii feptime fecundi
et productorm.et etigm perivem queties diniventialzimnumerabunra bttoties oifferétienu=
merabunt vifferentias et codem ovine.cftergo notum quod proponitur.

@ Datum niferd in quothibet partes que artthmeticamedictate fc exceodt vinivere.
 Sit numerus vinidéous azetb nfierus fm quem pponif viuivi. Inucnioper decimatertia hulus
numerum ex oibus ab vnitatead b coacerugtum qui fit c.et qui fit vt partes ab ipo denoiate.et refol-
uas fi vis 3 in cofimiles partes:oehinc refolutum dinidas per cetreuerterur numerus fm a quifitd
per quem multiplica oée numeros ab vnitate ad b qui funtin hacmedietare vt notun efter puenidc
f 3 b Iz partes denoiate ab cque per precedentem erfit in hac meoietate.ct per nond pumi manifefli
¢it cas coftituere a.etfunt fumpte Fm numerum b.effectum cltigitur pzopofituni.

@ S intcr numeros ppoxtidales meoit fm hanc meoictaicm ocfi ignEturs erit exres
mowmad illos p2opoztio yna. BT L : _
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€L Sintab cnumeriin bac mevietate cftituti 2 Miter totivermn b ef:fitgs 3.0 c ficut © 30 F.dico 3 gd

_ bvtoavectbaocvteaof.namfiaceof fint equales:conftat propofiti.finon:fintergoo f maiozeg:

0

- oifferenticipfoy ao oifferentiam medit ap mimum pzopozno.

b3 ¢

era ciinozes.quia eni que Ppotio d av Frorus ap totumsea eft 3 a0 ¢ detracti ao vetractum:ergo p

quaren:cowetas differérie  ad fque fith av vimivii vifferétic 3 av cque fit g per correlarifi veame
quartefecundi ficut  ao f.eticym que pzopoztio © 90 fea fit g ad czergo pmutatim o ad aficutfavc,

cum itags fao cficuth ap g:ergo per toem correlarid €avb ficut 0 av a.quare pmutatim 030 eficut

aavb.etconfifiter pbabis fav eficutcaob autecstra.quoo eft pzopofitum.
ALSLn geometrica medictate ires numeri ftatuant:erit que marimi ad medium:c

{Sintab ctres numeriin geometrica mevietate vifpofiti p oiffinittsem que ppotioaadbceaeft

230 bet d av e.capio enib et vt torum et vr defractum.et q: que pportio 2ad b toti? ad totum:eaelt

b ab ¢ detracti go oetractum.igitur § ppoztioa ad b totiug a0 totfi T maximiao medium:ea elt dFie
aavbaovifferétiambavc per quiram fecundi refioui ap refiouusm.quod eft pzopofitum.

@31 bac mevictate quod fub cxtremis catinetur:cquale eft QUADIato medii,

" @ ecer diffinitione ct vicefimalexta fecunvi ftarim cognofcitur,

12

23

i Jn cavem medletate duo crtremi sificti:maiug funt & meoius duplicatys.
@ Decittvem ttatim cognofcitur per viceimdquartam fecundisf, umpto medio pfecunvo 7 tertfo.

& Yn cavem mevictate quito MArimi ao meoiuim maioz cft p20po2tio : tanto ctiam
Maxtml £ minimi 2o duplumm meoli matoz erit p2opoztio, :

€. Sintab catinue propoztidales:et v efivétivem ctinue piopoztidales fed in maioze ppoztione,
vico @ quito maiozeft pportio aav b & © av e:xtdto maiozem effe popoutiGem aet ¢ 3o duplum b
APpoztio eet fad duplum e.fit eni g vifferéria aadb/et b vifferentia b ao ¢/ fifirer k vifferentiavaves
etloifferétigeao f.er quo g excevith fitm/quoXo kexcevitl fi n.quig enimaioz eft ppotiogavb P
D av ezergo p duodectmam fecivia ad o totius o totum maioz eft ppoztio & b av e vetractiadp detra

. ctum.ergo per decimatertiam eiufvem g a0 krefioui ao refivuym matozeft ppoztio P aad o toting

4

25

1.1

av torum:quare multo foztins & b av e detractt ad oetractum.qz fgitur g ad kmaio: eft ppozrio b
av e:giturp ouodecimam eiufoé g a0 bmaioz Ppoztio § k ao e.quare per vavecuman einf oembad
gmioz ppoztio & e ad k.et per vicefimanm buius gadvbh maioz eft dpoztio kaoLnam gavhvtaap
bretkadlvroav e.quarceavem argumetatioe qua pauloanre & a0 mmioz ppoztio & k av n.quare
per quintam quinti eritb ao m minoz Pboitio e ad n.per eandem igitur oupli b vt o ad m minoz »
poztio pouplie vt pav n.etqiaetclfupant ouplumb Gtum eft mzet fititer copofitus cx o 7 fercevit
P duplum e Grum eft n:ve facile ex piecedente cognofcas.et ppoztio p 3o n maioz Ppoitione oaom.
1gitur per fcSam partem Decimequite fcBip 7n ad pmioz MPpoztio & o Tm av o.igitur v 2 flimul ap
P p:opottiominoz @ a et ¢ imul ao 0.quov eft p2opofitam, '

C S quothbet numeris in bac medtetate lumptis totiocm ali eiuracm‘,ppoztiom'a :

maiozes maloabus adodtur:com pofiti quogs in bac mevictate inucnictyr oifpofiti,

€CBamfique ppoztioa an betbavceafitdavecte a0 f.igitur pmutatim que pzopoztio 230 0ea
citbave zcaofigitur pervicelimanm fecfivi que Pzopoztio a a0 biea erit compofiri €ra v ao opofiti
be.et compofiti b e ad compofitum ¢ f.quov eft pzopofitym. ' 3

L Soifpofitis aliquot numeris in bacmedictate numeri cquales fingulis avoatur:
critinter compofito:m maioes propoztio maioz.

@ Sintab cin geometrica medietate vifpofitizetd e cog differétiezet f numerus fingulis avdéoug,
quig igif quo abunoatfa f, up fb eft v.et quo abunoat fb f up feefte.et per nonam feciioi Fap o mioz
eft pportiod fap e.et per vicelimam bui? permutatim argumentando aad ® vtb ao e:per ivem erit
fa adbemaioz ppoztio G b fap e.if1dem 7 |,ippcuztio bfademaiozdcfave.ct quiadadvevtagd byt
dictum eft:et Oifferétia a fad b f eft v.et bi erétiab fao cfeft eserit Ppoxtioafaobfmaiozd bfap
cf.et quito vifferétia fuertt malozutanto ofig vnius dpoztionis fup oifferétiam alterius eri maioz.

€ Si quotlibet numens in bac Mmedictate dans : totivem alii in caderm QuIdE medie:
tate(ed non fm eanoecm propoztionem fi umph: malozes minozbus avosntur: inter
compolitozum malozes:maiozem cfie popoztionem conucnict,

A Sintgrinue ppozticalesab c (i ifirer © e fifed in miozi Jpotide.vicogadadbe maio2 ppoztio
@beav cf.Siteniqderainf doucit/g.etqB ex bine; b.et qB ex © in csk.per pmam quiti ppoztio
gaol eftofia pportidisa av b fup ppoxtidemeanf.fen 7 Ppoitioh av keft per edvem vfig Pppoztiz
onis b aod ¢ fup poportiGem d ap e.quareficut g av b:ita b ao k.quarepervicefimalc8am hut? getk
Plus funt & oupld by.et q: aderaincrqiertinflir dtiqdexrbinfezein fep vicefimdfertam fcdi
eriit crgoeavescii g 7k mains & quavratab T ecum ouplo h.mai? § aieravdincfHqdexb eunife,

" €Eideo maioz ppotioavavbe @queeftbeavcfp vicefimdfeptimam fectivi.q8 eft popofitum.

quitan feclioi vifferétia d ao fap oifferentiam a ao crefiouum go refionum:ficut © aof totii adtotii V——8e—— 6 f——4
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@ Lribug numeris in bac mevietate fumptis:martmi a0 mimii ct mevii av altcram
vifferentiarym eatoem cffe propoztionem impoffibile eft. : .

-2 X i :
b L4 @ Sintab ctres niieri in hacmevietate:T oifferenticeox o ct e.ofco impoffibilecé €ddé ppotidem
1 = a49¢2bab dvel b goe.namfiefler a ad clicutb av eiergo pmutatim eflfera ad b ficut cav e.ct qzper
e— vicefimambufusbadclicutvave erit pmutatim b ad o ficut cad e.quare quepportioaavbeaerit
b ao vifed g é maioz D.igitur per quartam feciivt b maioz d.igitur que pporio a 8o b maiozem eius
& 5 poztionem erit b maiozis poztionis av minozem.qd per vnoecimd quintieft impoflibile 7 ppofitum.
e—— b—— ¢ @Zrumnumcroum buius meoietatis quo marimi 30 mimi maioz cft pzopozeio:
e 4 ¢o meoi a0 qualiber vifferentiarum p2opoztio minoz. ;
36 3 1  Stthyporhefis vt pius.hoceni iveo el quito g ab cmaioz : tanto oifferentiab ad ceritmaioz
g— b—— —— quaretantonuimerus cmaioz.ct iveo pportiob av e minoz fititer quantoa 40 cmatoztantoetia a ad
50 5 b maiozet quiro a a0 b maioz tanto v vifferentia maioz.qudto afit v vifferétia matoz:irato bavipam
e popoztio minoz.quod eft pzopofitum. :

« Humeros quotliberin geometrica mevictate atinuare : QUOY CELremoy ppozio
non fit data pportide maioz:minozum %o oiffercntia non fitdALO NUMCTO MINOZ.
@ @ivivo perferagelimnonam nonijpportidem vatam in ppotides quax quotlibetfint cquales:

et (i vifferétia minom it equalis dato numero aut maiozeffectum eft propofittim (1 4iit minoum

vifferentia (it dato numero Minozduco OatUIM nUMmMErum in quélibet numerum illaz propoitionum
et factum apparebit pzopolitum,

o5 2 CSiinter numeros ciufocm mevictatis:pm aritbmeticam medictatem meoit fatu-

4 3 2 anturilll quUOgs In Geomctiica medictatc oifponétur. :

b— ¢ ¢  Sintab ccotinue in hacmedietate vifpofiti:fitggd meviusinterat bieteinterbrc fm arithme=
ticam medietatem.vico que ppoztio a ad bieam efiedad e.namp vecimdnonam huius vt a addiita
b av e.igitur permutatim vt 4 av biita © 80 €,quod elt propofituim.

 Siinter DUOS NUIMCTOS MEDIj DUO proponatur alter in arithmetica ¢ alter in geo-
metrica meotetatc:qui oft fcdm antbmeticam reliquo tanto amplius poteft Grum cft

quaozatum diffcrentic iprue ao alterutrum cxtremozun. :
{romalf 5 CArinrer a7 ofintb ¢ duo medij:fc3 b in arithmetica mevietate/ Tcin geometrica. vico b amplius
5 15 tanto pofle fup ¢ &t cft quavratum vifferéticb ava aut bav 0:qd ivem eft. nam p vicefimapimam
RIS SR, o buiug qB fitexain o tM ¢t Grum quarratumc,arp tertid bui? quaoratum b avditlupioqd fitera
ek {n o Gtum quacratum vifferériea av b.igitur 2 11 gboet fup quadratum c.quov el pzopofirum,

@ Zres numcrosin arithmetica meoictaterepe rivciinter quox binos 7 binos fcdm
geomctricam medietatcm meoios affignarc cotingat.
. @ Sintaabouvoniicriparesierbaut equalis aut numerds a.ct opofitusexa b fitccnius duplus
4

{ito.oucgturgsainey 1}memat e.quia p primam feptimi copofitus cr a et ceft partet p duodecimam
: b clufoé e eft par.ergo p fextam eiufdé (1 opofit? ille vetrabaf ab cirelinquef par. (it crgo par relictus
a f.¢t clus mevfetas g.et compofitugex g ercfit Latema b et a compondtk intg lmn quavratilzb g
1 quos dico eflfe numeros quales querimus.nam p vecimaquintam primi 1quadratum Lz aodifupm
14 quaorstum h:Gtumeft quadratum a.ct % fit ex b bis in a.boc eft Gtum quadratuma 1 qo fitexain
49 197 o et foet qo fitex ainfeetinfminuitexeo qd fitexaine Gtum et qdfitcxainciet q fitexainbdeft
o f—6 Frumqdfisexbinc.etqiqderaetbin ecquaf ei qicpcin ererit qt aooitquavratumbk fup quadra
169 . B . tumbminus eo qd excine Frum cft a8 fit ef ¢ in a.et ex cobem patere potelt @ quaoratum b aooit
M— B fup quavratum g Htiqd firexcinfet inf:qd min?efteo qbfitexcin ePtum elt b fiter cin a.quare
189 17 quanto labunvdat fup m ganto m abunvatfup n.quarequadratt lmnfuntinaritbmetica mevietare
e k— confhituti.etp cozrelarium quarte fexti inter lecm eft vilus meoius ppoztidalis:z Nititer intermn,
factum eftergo pzopofitnni,

« Si fumptis tribus terminis in aritbmetica mevoictate meotj inter llos fin geome: 33

tricam meotctatem Ratudturinter quaoratos illoy quaoratii meotialioy in aritbme

fica medictate conftare necefle cff.
189 Sintab cnumeriin grithmetica medictate coftituti p pzecedentem inuétiinter quos fintd e fm
. o geometricam mevietatem.oico quadratimevijb cé inarithmetica meoietate inf quaoratamedioy
'-’-t" i 7. e.nam qi quadratum o p vicefimalextam fecioi eft Hrum qd fitexbina.gper nonam pimi qua- 4
i ; # oratum © avoetfup quaoratumb Frum qd fiterbin ofigm fuam av g.7 ofifiter quadratum baovet b
I 49 fup quadratum eytum 8 fitexbin oFiam fuaim ad ¢.feo b ad 2 7b av cequalis eft oifferériasigitur i
quavratgnumerommob e:funt tn arithmetica medietate.quod eftpropofituim. F
|

C£1wiatis tribug terminis in barmonica mevictatc:crit maximi ad meDili:d meolj 34
a0 minmum maioz pzopotio. : b
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@ Sintabectresniieriin harmonica medietate stituti:fitgs a marimus.vicoa ad b maiosetn effe
Apoztionem ¢ b av ¢. Siteni 0 vifferctia a av biet e vifferéria b avc.eriteniper vuffinitioném dao ¢
ficut a.ad c.erper nonam feciivl 2 40 cmaioz ppoztio i g 9o b.quare a a0 b minoz pzopoztiod vave

totius fc3 a0 totfi minoz ppoztio § verracti ad verractumm. ergo P vecimiquartam fecivi bad ¢ refi-
oui av reffouum minoz ppozeio & a a0 b totius 30 rotunt.quod et ppoflitum, e

«C Yn eadcm medictate DUO extrem ditictizmaius medio ouplicato efficient. -
(C1Aam per fcbam feciivi vifferétia maiozum eft matoz & diferétia minoum.fumpto ergo numefo
minoe Marinio extremox qui 3003t fup mevtnm Hrum medium fup mimum:p (cdam jp2imi ille cii
noeq licato.igitur per coem fcictiam magimus extremozum qui eo eft nierus
matoz cii covern mimo conltituct numcrum mevio suplicato maiozem.quod eft pzopofiturm.

C Yn cavem medietate qd cStinetur (ub extremis eft Gtum quadratum mevdij cii co

-quoo fit ex differentia in oifferennam.

€L Sint vt priug ab ¢ tres numeri in hac mevietate coltitutizet con vifferétied 7. vico qd fitex cin
a effe tif Hrum quod fitex b in fe cfieo quo fit ex 0 in e.naim q8 fit ex ¢ in g eft tif Prum quod fit exc
inb in ® per nonam p2umi.et p vicefimaquintam fecioi q3 fit ex c in o et Hrum qs fitereina.et qB
fitexcinatumqd exeinbetd.etquoverezcinb per deciman pimi qtum quoderb in fe.ergo
quodfitepcingetPrum qd b infeere ino.quod pponitur, .

€ Fn cadem quogs mevictate quod it ck mevio in extremos: ouplum eft cius quod

continctur fub eilloem.
(CHam quod fiterbina eftHtum quod ex cin 8 eteina pervecimam primi.et @ ex € in 4 Fti quod

ex v in cper vicelimdquintam feciivi 7 p vecimam pzimi irex quod ex © in ccfi co quod ex b in ¢ Fum
quod ce 2 in c.quare Prum quod ex cin a.eft irags quoo aftrufturnotum, :

-

{cdm barmonicam medictatem non clk affignare meoium.

([ﬁ?nter numerum ¢ vnitatem non affignabif.nam cfi que ppozrio numeri pati ad viitatem ca effet
vdifferétie numeri dati 30 medium ad differériam medij a0 viritarcn.et OFig numeri 0ati av medivm
minoz eét numero datozopozteret medif numeri 0ati 7 vuitatis a0 vuiratem:minoem eé vifferétiam
vnitate.denumeris aiitin (ua ppouide mimis ivem fatim patet.nam cum eavem eét ovifferentie ao
vifferentiam que illox nilerozil adinuicem ppoztio 7 cox vifferentiefing minozes.illi ergo non effent
infua propoztione minimi.quodeft otra hypothefim, : g

& S cdm datam popozidem:mulicam inucnire medictatem.

{ Sinta 7bextrema date proportidisiet ¢ vifferétia eon:er copolitus ex efs fit v.oucieur igif aetb
in v.et puenidte ¢ f.firgs eoy vifferétia g.qua p nonam pzimi © niierabit Fm c.et quia o eft tangatb
ergo c duct?in a 7 in b facit g.et eo quoo fir excin a quoo fit h:oempto ve g remaneat L2 :qué poucet
bin c.(umatur ergo Il mediug fnter € 7 f cuus differentia av efith: certum eft vifferentiam eius ao f
eflck.et quiaperfeptimam feclioi b a0 k tand a ao b.et per octauam eiufoem etigm ¢ ad frand aao
b.conftat ergo per viffinitionem factum effe popofitum. i ; 2 L
C Lerminis extremis ppofitizmcoium inter cos Fm barmonicam medictaté repire.
[ Sinta 7b extremi barmonicemevietatis quog iubear mevium inuenire. capio cop oifferentiam
quefit ccetcopofitum ex ipfis quifit 0.0¢indeduco aincet pueniate quidinidaturp biet viuivens

- fitf.eritqs per couerfamvicelimequinte fecundi que popotio» a0 4 eavem ¢ ao f.oempto ergo f dec

remaneat g.eritgs Fao gficuraao b.quoo oftévo.nam qz ficut © 20 asita c a0 F.ergo pmutatim o go ¢
totus ad totum vt 9 3o foetractus ad detractuniquareitey vt a a0 f:ita b ad grefivuus ao refiouii.
ergo permutatim a a0 b ficut f ad g.fumio igitur inter a 7 b medium numerum cui? vifferétiaao afit
f.et quia relinquecur differentia eius 3o b effe g:per viffinittonem coftat fFactum efle pzopofitum.

St inter ouos NuMmeros duo fatuantur meoiizalter fm aritbmeticam ¢ alter (cSm
barmonicam mevietatem:qui fm arithmeticam maioz eft £  maximi a0 ip eavem
alterius ad mintmum p2opoztio.

@ Sntextremt a b.et medi® ém arithmeticam medietatem c.et fm harmonfcam d. dico ¢ e maford
oieteam e ppotidem 4 40 ¢ g o ad b.g alit c maioz fit v:(tatim patet ¢ p viffinitidem ea fit ppoztio

& Ynter vitatem 7 aliquem numerum:fiue inter numeros in fua ppoznde mimoet _

offea ad 0 30 oFiam® a0 b que a ad b.fed dFig 2 ad ¢ 7 cav b equituriergo maiozeritofia aad o Ja -

30 c.et @ ea fit ppoztio a a0 c qued ad b patet.nam p quintam bui? celt mevfetas a T b fitiunctozum
et per tricelimamfeptimam huius quov ex vina 2inb poucitur ouplumeftad iv quod fiterainb.
igitur q0 fit ex © in coOimivium per fcSam pzimi a 7 biequabitur ei qiifit ex a in b.igitur pvicefimam
quintam fecundia c o b funt pzopoztionales ve dicitur.quood elt propofitum, Lt

C Suinter numeros popoztionales medil fm barmonicam mevictatem ftatudtur :

extrcinozum ao illos erit pzopoztio yng. :
L Sit ppoztio 3 avb ficut cad o.et fit e mevius harmonice fnter a 2 b.et fiiter f medius inter c 2 d.
Dico a av eficut cao f.Sintenivfiegh etkl.q:q ppotioaad begeftc avvetaaob eaeltgaoh.
etque cad ves €kad liocirco eritg go b vek ao Liquare pmutatim g 30 k veh a0 L, quarep viceimi
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fectiod g;l;ao klficut g ao ket itepqrpmutatim a ap cficug b av deerit perivemaade fleurgh 4ok
quare ficut g ad k.ef q2a Tcfiirtota et g 7 k vetractazeritergo ead frefivuus 4o reflouum p quitam
fecundi vt 8 ad ¢ totus 80 totum.quare pmutatim a av e ficut cad f.quod eft p2opofitum.

CSiinter ouosumeros alij ouo meoii ppoztionaliter fumantur: fumaturgs fhaio?
fm aritbmeticam mevictaté:fumetur minoz fm barmonicam. fi minoz #m barmo:

nicam:maioz fm aritbmeticam (umetur.

AL Sit emm g a0 ¢ ficut © av b.et c maioz fit medius Fin arithmeticam medietarem inter 3 7b.vlcod
effermevifi Fm harmonicam medictatéinf a 7 b.erduertitur, Sumo enip quavragefimdpzima hui?
e 2fd fintin ppotide a ad b.inter §s fit g fm arithmeticain mevietaté mevi?/ 7 h #m harmonicam.
‘quia igif p quadragefimdpziman e ad g ficut b av f.et p vectmdnonam Huius eav gflcut a 3o ¢.dre
¢fipavbvra ad ccerh a0 f vt e ad g.eritd b ad f ve 0 a0 b.fed 7qz b eft medius harmonicus 80 quem
f extremum babet eam p2opoztidem q b ad d:facile p pzcedentem inuenies © céin harmonica mcoie=
tate inter g et b.couerfum aiit facile pbabis per quavragefimdp:tma hui® oftévvo mevifi arithme-
ticemevietatis quécungs inuentum:efle equalem cmaiozis .

€ Bumeros quotlibet in arithmetica medictate ptinuare:inter quoy binos  binos

£m barmonicam medictateth pofiint aflignart meoyj.

@ @t fiiubear continuare tres numeros in arithmetica medietate inter quon binos 7 binos poflint
affignari in harmonica medictate medd.capioa b c totivem numeros in arithmetica mevietare cofti
tutos:quoy vifferétia fit parsz inter illos fumdtur medd in eabem medietate quifine© 7 ¢.et multpli
centur oés per-ect pueniant f1 g hik/1quip vecimaleptimam buius erfit tn arithmeticalimebierate.
ducaturgs itey c in b 7 fiat w.et quia p feprimam feciivi que ppotiocavecaelt b gok.et p octauam
elufoem itex q cabeeaelt mav Letlinter b 7 I numerus k maioz eft in arithmetica medietate meoi®
igitur p precedétem m eft medivs inter b 21 in harmonica mevietate.multiplicétur item oés bi per
“Dsetpuenidtn/o/p/q/ris eteriit vepziusn/o/p/q/ sin arithmerica medietateset rinter p 2.6 har=
monica medietate. ducatur itema inb 7 pueniat tet eadem rone qua pruus moftrabis tpm eé mevifi
in harmontcg medietate per preceventem inter n 7 p.fice erit srinuati vt ppofitum eftin arithmeti
3 medietate nusneri/ factiiqs apparebit propofitum, €L £t fi vepluribus agereturiquoties erit appo
nendus mevius harmonicus:totics facienva eritmodo pzevicto multiplicatio,

CRuobus numeris ad alios buos popoztionalibus:viroziics alteril inter reliquos

meoium effe in barmonica medictarc:clt impofbile. :

@CAtfit aad bficut cao 0:0ico cno eé mevium Fm meviceatens barmonicam intera 7b: negs b inter
cetv.fienipofiibilefit:efto ergo cin harmonica medietateinter a 7bietb interczv.quiaeni aadb
ficutcad v.etinter sz b etc 20 numeros quivé ppoztionales:oftituftur ¢ 7 b medij fin mevietarem
barmonicam.igitur per quadragefimamicdsm huius erit pzopoztio a a0 clicut cadb maximifcs g0
medium que medif ad mimum.quod per tricelimaquartam huius eftimpofiibileet propofitum.

@ Sitres numeri in aritbmetica medictate fumpn aliquem numerum humerent:lli

fm quos cum numerant in 02011¢ harmonice meoietatis inueniégur. .

{Sintab cin mevietatearithmetica fumpti:numerétgs d Fm ef g.vico ef geffeinharmonica mes
dietate ovinatos, Sint eni tres duplieox b kl qui etiivem eriit vt patebitin harmonica mevdietate
ctfit minter b 2 Lin arithmetica medietate medius,.qzeniain e zcin gcoftituiir o:erﬁo pvicefimam
quintam fecundi que ppoitio a 30 cea eft g a0 e:ct que g ad eper quintam feciivies eltlav h.fed per
vecimanonam huius 130 m ficut g a0 b.etqz per cdvé vicefimaquintam feciivi a ao b ficut f av ezerip
obhoclaomficut k av b.fed p quavragefimatertiam bufus k eft medius barmonice inter 1 7 h.igiE
¢t f harmonice meoius inter ¢ 7 c.quoo eft pzopofitum. .

C Bumeros quattuoz perfcrutari:quox fecundus inter pimum ¢ tertium: < tertius

inter fecunoum ¢ quartum in barmonica meoletate coftituatur.

@ Sint ab ¢ o quattuoz numeri in arithmetica mevietare csftiruti qui numerent efivem numerume
fmf/g/hik.vico f gh kefle quattuoz numeros quox g fecious eft inharmonica mevicrateinter fz
hprimum z tertiii.et b rertius itivem eé inbarmonica mevietateinter g Tk ¥m7 quartum.namqz
tres niieri a b cin arithmetica medietate sftituti numerant e fm £/ g/b: & per pzecevétem fig/b fune
in barmonica mevietate.et per ivem quiab/c/ o tres alij arithmetice medietatis numerant eunvem
efm g/b/k.ergo g bk (untin barmonica medietate.eflt igif vt pponebaf gmevius harmonice inter
a ethict b itivem mevdiuse harmonice inter g 7 k.quod eft propofitum,

@ Sitres numeri geometrice medietatis aliquem numerum numercnt:ctillos {cdm

quos numerantin cavem inueniri neceffe eft.
(@t finta bcin geometricamevierate oftituti d nierent o Fm e/f/ g:dico 6/ fle in eadem pporrione
eperiri.nam pervicefimaquintam fecundivt a ad bira fav eet per eandem veb ad.citag ao f.quare

:ﬂt cad fvefad g:et Fin geometrica medidte medus.quod eft propofitum.

&€ Sitres numeri mufice medietatis gliquem numerent:illi fm quos cum numerant
in aritbmetica meoictatco1lpongetur.

= e ey

44

45

10
W

45

47 !-:'




i
LA
0

TR

@

51

L1

55

54

133

§&

17

X ‘
b— i}

{Decelt suerfa quadragelimefexte.fint ergo a b ¢ in barmonica medictate bifpofiti quinumerent 8——6b—rngc——3

2 f

o fm efg.dicoefgeflein arithmctica mevietate confhruros. Sumobh Iz1duplos ad g b cquifiliter ¢ 364

eriit in harmonica mevdietate 7 in medium Fm arithmeticam mevietatem tnter b 1 Leritgs p quavra P 1k gl L
geflimdpzimam buius b ad m ficut lzad Lquareficur gao f avtuudrevicelimaquira fecunvi.fed z per m 9

cdvem vicefimaquitam fc8f cognofcef gav eficutb 4o Lfeo b adommevium:ficut g a0 f fui mevium

etm 30| vt fav e.igitur per vecimdnonam buius f medius erit in medictate arithmeticainterg z e

quov eft pzopofitum, ; : :

@ 2uotlibet nijeros in geometrica medictate fm datam Jppoznioem otinuare: inter : —14
quoy fingulos fm barmonicam medictatem medios aflignare fit pofiibile. il ‘ " e
&L Per tricefimdnonam hui? fumdtur fm datam pzopoztisem a/b/c tres numeriin barmonicame: f 5 it o
oierate:et fint d e termint ppoztionts 2 av c.eroucaf vin oés illos 7 pueniant f gh quip féptimam . & 8 8
feciivf erunt in eadé mevietate @ per cozrelarium eiufoem feptimedifferétiefan gz gaohfinteque 1 AR i
multiplices ad © e.oucafqs ¢ in ¢ 7 puentatlz.eritqs p octauam feciivi f ap b ficut b av I2. Jté oucarur &+ -

“

einb 7 pueniat Lerirgsl av lzficutb a0 c.quarel barmonice med(? inter b 212 ficoy habes duos Fii TR :
datam ppoztidem geometrice 2rinuatossinter quos 2 duo medif harmonice medtetatis funt inuérl, 86 b~egc——3
2] (i plures defiveras dued in 0és inuétos Tein duos extremos 7habebis tres i medietate geome: O——i £y
trica dtinugtos 7 inter binozf fingulos ea rone qua pziue mevios in barmontca medietate fi smptos

et Bocquogs pacte quotquot voles inuenies. i

€ Zres numeros tn barmonica meoletate vifponerc:ita vt iter binos z binos meofi ¢

fil mceoictatem geometricam cofiftant. . e - R S
@ Scoin exigentiam treefimefecunve buiug inuenidtur ab ¢ tres numeri inarithmetica mevietate 238 - B
oftiturtdinter quos fint 7 ein geometrica mevierate.et (it f numerus qué oés numerant:numerétq 'be—————169 R
eum fm g b Iz Lm. et patet p quadragefimifextam buius /12 m eé in barmonica mevietatesfed ¢ per ¢ o1 L
quavdragefimamoctauam Huivh inter @ ¢ Lser Linter z zm erditin geometrica mevietate.ficg pates ¢ 49 N——

effectum peopofiturm,

C1Pmam refivuarym mevictatum:in numecris conftitucre. o

ec 3 geometrica (umitur.£efint a b cin geomerrica mevierate ita tamen vt ¢ minittiue figmato: 8 ;," 5 ¢
e

|

& ofia maiotum.fubftrahaf igitur oufferétia maioum ab cmimo) ¢ refioud (it 0.0icob c 0 e€inbac b
pzima collateralium medietatum sfhitutos.nd quia a b cfunt in geometrica medictate coftitutizideo
Que ppottioa ad bieacltp vicefimam buius differentic maiozum ad vifferentiam minozum.fi €0.0if=
ferentiaa ao b eft eavem vifferentie c a0 0. igitur vifferentia cad dminorum av vifferentiam baoeé
maiom ficut 3 ao b.quareficut bao c magimi ao medivin,.per viffinitionem itaqs patet ppofitum.,

CSecunveinuentionem dedarare. atomglaag Ok
CSintveprius ab cin geometrica medictate quop vifferentiam minoium advo 20 d.et opofith fit b 2
0.0ico © 30 b efle in fecfiva reliquar mevietare. nam per vicefimam Ruius que ppoztio 3 ao b ea erit ¢
vifferentie maiozum go vifferentiam minozum niterozii in geometrica medterate ltitutoy.et cadem +
eft pzopoztio differétie a av b ao vifferétiam 4 av o.igitur per oiffinitionem cocluvitur popofirum,

@ Zertiam carfioem in numeris aflignare. oy :

@ MDec etiam habetur p geometricam mevietatem.ft ergo precedétium hypothefis 7 maioutn dif- &
ferétia vemarur abb mevio:fitqs refiouum 0.0ico bj ¢/ effe in tertia medietate.nam quedifferériaa 5 8
ad bzea elt b ao vuigitur que ppoztio vifferétie s 80 b av differentismb go ¢ ea eft vifferétiecav v gp ¢ 8
vifferentiam b ad c.quare que ppoztio b marimi go cmevium: eg eft vifferentieb 40 © extremozum  © 7 ¢
av driamb ad cmaioum.coftat igif p viffinitionem b c v eéin ppofita medictate, qS eft ppofisum. i

@ Quartam in terminis manifcftare. e |
L Sint ab quilibet duo numerizer copofitus ex (pis fit c.0ico c/a/bedtres terios in baclquartame: B
bierate daros.qz eni oFia ¢ 1b estremoxp:elt acet OFia ca maioziizielt b.g quc.pl!mztio 3 aobmevijar ¢——4
mimizea erit Ofie extremoy ad dFiam maiozum, per viffinitionem itag pftasfactum effe ppofitum. Wesg

CRuinte ocmonftranoncm explicare. o
Iec a geometrica mevietate elicitur. Sint igitur ve prius a be tree niieri § geometrica medfetate ° Lo
quog ¢ mimo avdo vifferentiam maiozumset copofitus fitd.vico o b cefle inppofita medtetate.nam 0——5 e
oifferentia 0 c extremozum eft vifferentia a ad brigitur aviuuante vicefima butus que ppoztiob ave © 4+
meoy a0 minimum:eg erit differentie® 40 cextemozum ad oifferentiamb 20 ¢ minozum.Prag per
oiffinitionem vemonftratum eft pzopofitum. R

CScxtam fub cxemplo vemonttrare, »
([ Dec ex harmonica cognofci potelt.Sint ab cinharmonica mebdietate:p diffiniticem quepportio ? g =
.40 cea elk ofie maiozum ad OFiam minog.capio nfierum o inger atcouiusdiafitavaquebave 5
eriit irags erafmutare vifferérie.quia quevifferentia 8 30 b matomsea eft d 3o ¢mioum.z quebsad
€ minozum:ea erit 3 a0 ® maiozum.vico {tag 8 v ¢ effe qui petfitur.nam que ppoitio a ad cexiremon
eaeft vifferétie d c minozum ao differentiam 2 © matozum.per viffinitidem 1gitur patet effecrumefie
Ppofitum.i2uod 51 capite feciivi fue arithmetices diuus Seuerinus teftatur buic mevietati quam
fuo owvine quartam ponit pzopzivm eflfevt q8 cotinctur fub mafoze terio 2mevio puplum fit ¢i quow
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- €dtinetor b medio 7 paruiflimoshoc indubitatii eff per feptimem fecliviquoties marimi -ad mimg -
- eft habitubo oupla/alioquin per eandem non teneat (ed per eandem femper que ppoitiomaximiao

- minsum eq erit cius auod catinetur fub maximo 7 medfo gd i q8 continetur fubmedio 2 mimo/imo

{o omni medictati ccmune eft,
€ Septime terminos inucttigare.
' Dec ex geometrica, Sint 3 b ¢ tres numeri in geometrica medietate ab amaximo eon (ubfirahe

58

differentiom minozum 7 fit refiduum o.ct patebit vt prius queppotio a a0 b maximi ad mimilzeatn

effe vifferentieertremoy 9o vifferentiam maiowm. quare per diffnitionem conftabit popofitum.

@ Dctavam demum reftat cxplanare. : : -
@ Ibecetiam ex geometrica. Sint fepius vari numerf a/b ¢ in geometrica medfctate: et minoaf dif-
ferentia avoatur mevfo:fiategs compofitus v.0ico a0/ b effe in hac vitia medietate.nam que ppozpio
2 90 bmarimiad mimum:ea cft aviundre vicelima buius viffcrétia 3 a0 b extremozii av differériam

- o bminozii.nam equatur vifferentie b ad c.igitur per diffinitionem a/o/b funt in hac mcdietate.ficgs

conftant octo collaterales medietates monfirate. ! ;

e ¥

« Lrium numerozum makimi 4o meotsm:ats differcntic marimi ad minimum ad
oifferentiam meotj a0 1pm:canocm effe pzopotionem impofiibilectt, b

@ Sinta/bictres bwerli numeri quicigiquon a fit maximusb medius et c mimus: et differentia
aavc fitv.et vifferentia b ad cfite.vico impoflibile cfie candem ppoztioné a ad b maximiad medii
qued ao e differentie mayimi ¢ minimi ad vifferentiammevd at mimum. nem fiea ppotofiraad
bque dav e totius (c3 adtotum que detracti av octractiizerit creflivni gv crefivufizqueaad b totius
;u tutgn;{eﬂ enim cvriufgs refivuum.quare act b ivem funt numerus atg equales., quov clt contra

ypotielint. X :

@ Siinter duosnumeros fumatur tres mevdj: vhus £m aritbm cticam mcaiftatcm,:
¢t ynus £m gecmetricam:ct tertiug fm barmontcam:gritE mencum maximus 2 bar=

monicum mimum:atqs inter llos geometricum m v m clic ppoztdali€ cfi neccfic.

@ Sita ad ¢ pportio queciias que poteft in duo equa dinivi.vrexempli caufa quadrupla inter cnins
extrema per tricefimdnonsm butus fitinuentus b in harmonica mevietareduploa betc 7 pueniant
o/¢/fqui ofiliter eriit in cadem medierate.et quia perfeptimam fecidivavfvraad cieta gocpofita
cit partibilts in duas cquas pporticnes:partteruretiam © ao fin equas.vivivaturigitur per g.erit
fgitur o ad g vt g av f.quare g per vifinitioncm meviug eft gecmerricus inter© 2 fuct quia f 70 funt
pares:iplozii fimul functorum capic medretatem que fit Brque per quiniam buius eftinaritbmetica
mevietate interd 1 f.habemus iGif inter dues numeros detftres mevios b geflcs b inarithmetica
medictate/ g in geometrica) 7 e in barmonica deméflratos.qt fupponebatgpofitio.dicoigiturd effe
marimum medioum:et emimii:er g medium ppozidaliter argp gecmetricum inter b 7e. nan quia
b eltmediug inf o 2 f fm arithmeticam mevierate 2 e fm barmonicam:crgo g quavragelimapiinias
buius b mafoz eft & e.ct que ppoztio 0 av b ea eft e ad fuigitur per vicefimaquintam feciviqo fiter o
in frequii eft ci qui fit ex b in e.(ed quia g efl mevine poatidahs inter v Tfugitur pervicelimafertam

~ efufoem quod fitex o in frequii eft ¢i quifitex & in fe.quarcquedfitcr ginfetMell rum quod exh
" inedgitur per fecivam partem ciufoem vicefimefextefecundi by g e funt piopoztidales.quare Iy erit

maglmus:gmeatuapzopoztionalia:-te.mtmmue.quoointenpebatpzoppﬂno. By :

@ 210s humetos quox ppoztio non fitdata popotioncmaioz / inucttigaresinter
quos Fin tres victas meoletates medies aflignare fit pofiibile,

@@ 2atam propoztioncm quicundg piutbamueperfexsseﬁmﬁnonam noniin quotlihetmpbztloues: :

quax duelint equales:queApofite nd fint data propozticematoz.fm igiE illam ppozidem opofitam

queromevivmbarmonicum Fm exigentiom tricefimenone buius et oinoconfimiliter operddove 14
principio pzeceventis factum eftinueniam tres medios modo qui in pecedenti victus eftinter duos

numeros quox pzopoztio non erit vata poportione maionfice conftabit propofitum, ;

@ 2ecimi elementozum arithmetices Joroant finis,

o4

50

61

62




\ :
@ Jacobi Sabzi Stapulenfis Elementa Abuficalia a0 darifimi virii
Wicolaum de baquentlle inquifitozium dacfiveter. .

Ecreuerd clariffime vir nulli meas clementoy muficalifi qualefcungg
funt p2ius dicare vigilias:d pzobatas cognouillé.duis id memime
lateret/ocmoltrationes:in quibusvel folisvis feaientie cofiftit:nd p2o

bari non potuific. ©erii fi paefentii iudicia parui Duaisireputalas:bi
SRS tibi cx dnquis fiimopere muficos comenoare labozes iure valcbunt
Abercuriys - Famys Prolomeus ‘
epbeus Ipyfmenias Ehebanus — Eubolives
Bythagozas. Samius  Eerpanoerlefbivs  Ibippafus
Fmpbion thebanus Lycaon Samius Anftoxenus
Linus d2oph2aftus Periotes  Philolans Pytbagocus,
@Arion lefbiys Efiacus Lolopbonius.  Archytas tarentinus
abyossPbrygus  Eymotbeusmilefius  Blbinus
po2cbus lybius ~Ricomachus Diuus Seiterin® Poccius.
Ibyagnis Pb2yx Plato
AParfias anftotcles.

£t fimiium &plurimi quos oés cterna mcmozia difcipinari ebljortifima Abufica
reooIDIt ifigncs inter qUOS:DUOS Pceprozes ncos Yacobii X gbiniti zPacobii urbe
linii anumero:tands ea arte pofteritan victuros. LOmevany ¢ e3 minfici cius effcet?,
dribagoici eni animoy ferocid ubuis/fiotbufs emollicbant. 2fclepiavcs fremétis
vulg feoitiones crebo cantu compefeuit. YO tuba fyrois meoebatur,

Damon pytbagozicus cb2ios cLproinve petuldres goolefeétes:grauioab? movulis
ao téperantiam reourit.§cb2€ Tvulnera:mufica mooulatione curautt antideas
Eavé quogs fuauitate (ch1as/coxenoiciigs 0olozcs éméoawt: qd bifmenias theban?
tétafle memozatur. Ehcopbzaltiis ad ammi prurbationcs mooverdoss muficos aobi
buiflc memozaf mooulos. Heciniuria quive.cft cni mufica ve queda moderationis
lex atas regula.@uamob2é bono iure eos 1ocbat diogenes muficos: qui cii citbard
ap barmomcos cofenfue haberent temperata:animii gererent incSpolied et p202us
barmoma vite dcfitutii. Xenocrates o2ganicis mooulis lympbaticos liberaut.
ales Lretenfis fuamtate cithare:mozbos/pettilentidas fugauit. erpaocr ct arfott
Alonces 7 lefbios canty a gramflimis mozbis leuafle: diuus Scuerinus autoz cft.
Iberopbilus mevicus cgrozum venas muficis penficulabat numcris.
Lymotbeus aiit muficus dumvoluit cfferatii rcooit alceanozii 3o armacg furcnté
atgs aliter ¢if libuit ab armis go cduinia retraxit emollitd. Zhzacius@rphceus feray
fenfus fioibus/ cituas inflexie.boc cft ferinos boim mozes leges ao cithari cancivo
a0 moocratd bumanitaté reourit. Lerui fiftulis capifitur fuoiogs movulationd octi-
nentur.Lygni byperbozei cithare citibus alliciitur. lephdtes inoi o2ganica dulce
vine permulcétur. Aicule fiftulis irrentitur, Zeneros adbuc infantii fenfus permo
uent catus/crepitaculagvagientil fcodt. Delphinos fuis fibi fiotbus coaliamt artor
Serpétes citibus rijpuntur. Sepultor mancs cantibus cratdtur.3n actiaco littoze
mare cithard perfonare memodtur. abegaris citbard perfonat faxtizct ad cuinfitbet
pulfantis ictum fivianat. &t poficm pleraqs talia vir clariffimcad muficd cémenna=
tioné apoucere.at tot/tantifas ¢ recentiii T pafcoy cdmendatd autozitatibus bt niic
ab me atags bonarii hitteray ffudiis dicatd vifciplind:equo fufcipias antmo tuis anfpt
cits lucem babiturd. £t me vnum inter tyog clictulos tuarum Virgutd/ i nominis

obferuatozcm effc cognofcito.  Tale, /
y |
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‘@ Yacobus Stapulenfis ?acob‘o' Labinio z Jacobo iurbcﬁnoabuﬁag;rmg
chariflimis p2eccprozibus. w3 : :

Tloo inter 02at02€ atgs rbetoas id inter cantozem £ muficum interefie vo
lunt:neds ozatozem quemds dickmerert quiidem rbetoz non fit.a veftrus
femper woicium fuitsve ne cantoz quIDe dicl mercatur ynds:qui ivcm mus=
ficus non fucrit:pulch2e mimosi et byftriones a cantoum bonefto cetu fe

© queftrites tand £ picurcos a foba menfalcaftoqs philofophozii dogmatc. necin=

iuria nam IHomerus oinug PHocta vbigs voctum ct feria modulatii introvucit can=
tozcm vt apuo @Doyfleam vbi Penclopé Phemiii S1o1ciné a0 neryos verba moué=
tem big verbis allocutam cffingit.

Pzeterea illachbzimans diuum cft affata cancntem

dbemi multa tenes bominum mulcentia pectus

€acta bominum atg dcum:ct que lauoé autozibus sodunt.

Ex iis pange aliquiv. <

£t quales Ibomerus p2obat: vos minime tales cffe dbubito vt qui oudii a vobis pria
mufices rudimenta perceperim. 2uapopter ad vos noftros labozcs cxaminanoos

~ ¢omitto.quos co ibentins me fulcepific fatcoz :quo muficalé fciennid neds apud gre:

cos neg latinos quioé ynds elemennis traoitam effc legeri : atintroductiones &plu-
rimas inter quas ca ommii nobiliflima eft quam dtuus Seucrinus Woecius ful mo-
numentii reliquit.quem vnil in bac re paeferti delegi meozii fiudiozii ducé . Sicrgo
p2obauctitis fatis michi cft. Fn re emm noftra malumus alio2i wdiaa fequi:d po-

 puaprobare, . Tlalete.

Pnfignes cx recentioib”

* Bntiqui qui de mufica feripferunt qui o¢ cadé [cripfere,
BPemocritus Plato : lbinus o
heraclives ponticus ariftotcles Piuys Seucrinus
Zbimotbeus milefius  Ebeophzaftus Baliliug |
Phbilolaus Pytbagozicus  Michomacus Ibylanus
Architas tarcntinus Ariftoxcnus Auguftinys
Puo Zheovo Prolomcus ambzofius
Xantbus atbenienlis : Bclafius.

Argumentum quattuoz libzo:ii mufices.

Cd2imus liber interualla muficis mooulationibus acdmoda oifcutit. multiplex:oy
plare/triplare/ quavzuplare.fuperparncularc: fefqualtey/ fefquitertii/ fefquioctauii/
bis fefquioctaund/ ter fefquioctauil /quater fefdoctanii/quindcsz fexies fefquoctanii
@ Sccunous dcrono/integro tonivimivio/ femitonio minoze/fcmitonio maioze/cd
mate/ (chifmatc/ atgp oialchifmate.

€ Lernusdefefquitonor ditono diatelMardidiapente /diapente 7 tono/diapalon/via
pafon z trifemitomo/olapafon et ditono/diapalon ct diateffard/viapafon 7 diapéte/
oiapafon olapente tono/vifdiapafon/ac integro toniz cdfonantiari oim ounivio.
£roc maximarum IDarmoniarum confonantus:et quarunda meoictatum.
C2unartus de monochozo0/tetrachozoo/pentachozoo/beptachovo/octocho200/
pentadccachozpo/otatonicis/chomaticis/ enarmonicis melodiis. £t o¢ melodiari

modis. et hec fub bzcuitate contracta : argumentii ibzi funto.
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CPacobi Sabei Stapulenfis Elementord muflcalid
ao clarifimum virum Ricolaum de baqueuille p2efi-
_ Dentem parificnfem liber prfus,

Atcruallum efk foni grauis / acutics fpaciozum babitudo.
... Spaqumyocamus neruil/chozoan/expiratum acrem/ct quid:
S - quio fimile efi:a quo fonum elicimys, s ‘
.. Abultiplex interuallii eft quotics maiys fpaciii continet minus
e pluries. vt bisiet ouplex interuallum vicitur. vt tertio: et dicitur
ol s triplex.ve quarto et quavduplex nuncupat.z boc pacto ociceps |
. Znteruallum fuperparticulare cft cum maiys contitiet minus: ¢t
partem ciugaliquam.. 15t il ) fnis ‘ HRUTINY
Pars cft que metityr (Otum : ipfum aliquoties fumpta reftituens. .
Simaius continet minus ¢t cifoé dimioium: fefqualteri nominaturinteruallym,
Simalus continet miniis €8 MINoAs partem tertiaf : vicitur felquitertinm,
Si vero cotitiet minus ¢t cufoé minozs partem octaud:epogooum/fef quioctauiigs
nomnatur. £t ita reliqua fuperparticularia iterualla:perfacile eft viffinire; fco pariz
mufico conoucunt propofito. X
Superpartiens autem diceretur interuallum : i maius contineret minus et minozis
partes aliquot: que parté vnam non efficiunt. by
Wumeri funt avinuicem p2imi : quos fola metitur vnitas,

, : Dignitates,
Tlivquid mctitur altcrum : metitur et omne menfurati abllo.
- Lompofitum tn ca reloluitur implicia ek quibus componitur,

Luiuflibet numeri pars cft vnitas : ab co venominatg, LMY
Thnitas in quemcungs numerum ducta: ipfum p2oducit. R
@uivquid metitur Octractum ct refiouun: metieur 2toturm, -~ 0 . ¢ .|
2uecungs i ¢t cidem cqua funt:z ca inter fe funt equa, ‘.
£t que inter fe funt cquazaufdem funt eque multiplicia aut fubmulriplicia. ‘
Eo2um quozum tota funt equazet dimiota funt equa. '
Ryioquid bis auctum aliquid tranfcenvit : i vitra llius dimivii effc necefle eff.
£££ quod ouplicatum non implet integrum:io pzofecto non continet dimiotym.,
Dmnetotum cft maiusua parte, - : sy :

iyl s ~ @tPetitiones. . oo iy

Data equali chozoazque fpaci ad fpacii popoztio eft: eam cffe 2 foni ad fonism,
Pnter numeros fola vnitate viftantes: nullum intercipi pofle meofum.
Spacium quoodlibet in quothbet equas partes viuivere, R
Zotum ao fuam partem/ct laxius ad fe tenfums grauiozem fonum eoeres
Dmuem popoztionem cllc tands numer ad numerum. - s
Sinumeris numerd datum multiplicet:idégs poouctii diuidaL:numey daL redire
Gi numeri datii numeroinidvat:z q8 puenit rurfus multiplicet:nimex 03tii revire,

-Extremozii pzopoztioné cx mediozi pzopoztionib? vt (uis partibus cfle compofiti.

Extremi ozoinatarii pzopoztioni:marimus/minimulas terminus intelligunmur..

(C Scictia (ubalternata qualis sdBrithmeticd Mufics eft:paincipiis et dembltratiscientie prios.
fubalternitifgs veitur.at fluduimus ve @ fieri poteft rariffimeio in'hac oifcipling fiat.verum plerfigs
vbi opozenng vivebitur alio @ inarithmeticis facti eft vtemur demsftranoi mé : quo finguls magis
ex propefis Facta vivedtur duis arithmetico fuffragio atqs ifs quein arithmeticis monftratafont ea
vem p26ptins facilinfgs fierents attamen quando {0 fiet 2 quandono fequenttbus bemofirationibug.

cuilibet per @ perfpicunm eyadere poterits p
Al v 5 2




an
C Si interualium multiplex binario n_n_ultfi:licctuﬂ io quoo fit ex bacmultiplicationc

interuallum multiplex eft.

=

" ‘ ° ! e ' c |

' i , . ‘ 4 } 2Dnltiplex ex duplatione.
I nistit , * 1 LDultipler interuallum.
Fon R onaghod 5@

@ Interuaglium binario multiplicare:eft interualli habitubinem duplare Gue quo pacto dupliva fie
ououm tertia popofitione quinti Hrithmetices notum efle poteft.vt fi g b fit interuallum quovciigs
quod binario multiplicare fubcamur : iplum per tertiam quintf multiplicabimus fi ducimus ainfe
et b infepzoneniantas o ceritgs pzoductozum v et ¢ duplet interuallum interuallo pzoducentiii a b,

@] (irurfum ducimns g in b proueniatgs pzoductum ¢ erit per fextam quarti que pzopotiodad eea
e eav c et internallum © ¢ in duo equa partitum. Seo efto nunc vt interuallum g b fit multiplex
quéavmooum proponit pzopofitio quod movo pauloante victo:binario multiplicetur : fitgs duplum
D cetea propottio © 30 ¢ Teavd c:vico interualli © av c effe multiplex. Wam cum aad ¢ multiplex fic

interusllum cum geminatur manifeftum eft multiplex advoi multiplici quare per vicelimafecunvam -

noni Frithmetices ftatim notumeeft interugllum compofitum multiplex effe. pzopofitii. Sev ivem
aliter bic vemonfiratur.Duonid enim que pzopoztio a a0 b ea efk © a0 e et € 30 €. NAM VErag propoz=
tionis duplatea ad b medtetas,Pzopoztio afit a av b pofita et mulniplex:igitur et propoztiovagdv e
multiplex eft.metif igitur per viffinitioné multiplicis:e ipfum © vel bis vel ter vel veinceps, Ereodé
qQuods rec toties metitur ipfum e.quare 7 ¢ per pumi communé conceptii ettam metitur ipfum .
Duicquio enim glterfi metitursmetitur et omne quod menfuratii eft ab illo. eftirags per diffinitioné
tnteruglium a c mulriplex. quod erat oftendendunt.

€ i fuerint termim ppoztionaliter confhitutiz cum p2imus fuerit vitimo cSparatus
fi paimus viimum fucrit menfus:metictur ct fecundum.

o | 4 ’ ; 8 | , i s l ' ﬁbctrcatermtnlplopoztios‘

Pl b I . l 0 e ,; ¢ ', nales quozfia numerat b,

@ Tametfi I?ani: decimatertia quarti vemdftret ufficienterseam tamen dplfus boc in loco volumus

manifeftare.Sint enima b c termini propoztiongbiliter conflituti et a numeret c: dico tdem a numes.
rareb.capio enim vefterminosin ea propotione minimos, Ruonidenimdadeveaavbseread £

vtbavc.igitur perequam pzopoztionalitaté quam vicefimapzima fecunvi Elrithmetices monfirae
020 f vt 3 30 c.feo 3 per Bepotheftim metitur ¢ igitur er © metierur f. Bt quia © ef pofiti funt in fua
propoztione minimi.ergo per quintam quarti ® et funt adinuicem p2imi. ¢ cum © feipfum metiaf
pariter et f per diffinitione o eftvnitas. Bt vero cum vnitas (it omnie numeri pars:d ergo metietur e
£t c,un&:u a0 b vto av e: metietur igitur a ipfum b fecundl terminum : quod erat cognofcenoum arg
propofitum . :

@ Siinterualium binario multiplicatii:multiplex effeceritinteruallum: ipfum quogs
multipler erit. |

Ab interuallum bingrio multiplicatd

g ek sl 8
i yrar ' . 5 i mylttple;: efficiens.

@ beceft conuerfaprime:cuinsbec eft ratio, Mam cum (nteruallum compofitl multiple fitet per
(ecunvam comunem fcientiam refoluatur in 0 inreruallum er cufus multiplicatione ereuit fiquiod
compofitli omne:in ea fimplica viffoluitur ex quibus coalitficoncretum|compofitiigs effe cognofciE
per(exagefimd noni interuallum fimplex multéplex erit. Feio ivem aliter oftenvitur, Ham fiabc
geminatum interualla (it multiplex ((c ve cmultiplex (it ad a et ea pzopoztio 230 b b 30 c:quonid ¢
ao a erit multiplex:a per viffinitioné metictur ipfum c.quare 1 per piecedentem 3 metietur ipfurmb.
eltigiturinteryallum fimpler b ao 4 per viffinitionemn multipler.et pzopofitum.
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+ CSiterminoxiinteryalli primus ad f?tnﬁnﬁ coffiparatus fefe vt terting o quarts
babuerit: quot pzopoznionaliter meoij p2imo ctfccunbo:-tduom'tcrtiorqua?'to utg
teruenircneceffectts . . | s

£ mevium pzopozriongle interbet,frertim;n zquartum vtb inter pzima etfecunoum,

oJulal __Talels] " Jolels]_ N
(2ol [ [lelrl sl [

@CIbanc vuovecima quarti monfirat cuits adhuc hic vt av fequentt ‘ 5 ftio
I&Ogvriaz ba?cawr‘:repemll[:r b;:l'nonﬂratio. i TR bahgns it cognitiq
‘ ita cutufcungs interualli p2imus terminys a0 clecunofivt b terting ad f quartiizet fit vine
prop 'o:ti-osuahrer conftitot® inter a 7 c.vico etiam inter v et finteruentre vnumquopozjti;na%?ne:egg ‘
Lapfoeniperfertam quartig b1t tres minimos fecundii popoztioné aad b etargumentoz ex vices
(imapzima fecundi per equam propoztionglitaré gaohvtaaob ethaolzvtbavoc. igitirgaolzvea
abc.quarezvt v aof.atfider ffunt iivem termini ¢fi g 2 manifeftum tam eft iner 0 et finteruenire
vhii pzoportionaliter mepili.Stn mintstergo per vicefima tertif Frithmetices getlzmeticturo et f
equalirer:fitqs iv fecunvii Louco ergolm gl et 2 7 pzoueniant © ef per feprimam fecundidvavevtg
a0 b et e a0 f vt h adlz.quare einteruentt pportionaliter mevins terminis © 2f:qd erarmoftranoiis

(1 ﬁupgvarﬁcQIaris interualli meoius numerus:ncas vus negs plures popoztio=
naliter intcrucnicnt.

2] propoztio fuperparticularissin duo equa diuivi non poflit.
’ o | , B l - ’_“' | I 7 ¢ fpacium fuperparticulare.
18 ‘ .

[Bo e[ [o]<Tsl]

@ Manc intelligimus: nullum fiiperparticulare internallum induas aut plures intertallophabitn
pines propoztionelgsfecabile effe.quod demonftratione progime (ubiuncta per® facileliquebir.
@ Sita cinteruallii fuperparticulare quod dinivatur (N OB cqualinm babituoiniifpaciaa bebe
certis coftiturifgsnumeris {i poffibile eft.fitgs iccircovt agobira b ab c.capio per fextd quarti arith
metices d ef tres minimos continye ppoztionalesin propotioneaadb.etqrdavevia gobeteanf
vt b av cergo per cqua propoztionalitaté ® av fvtaao c. atquia ao cpofiri eft(upparticulare inters
uallizigitur 70 ao feft fuperparticulare. Btvero quoniam o ef funttres illius babituvinis minimi . .
terminuigif o etfprimus 7 vltimus per p2imaquarti funt avwnnicé primi. At cil © méftrarus (it fup
parsicularis ao f: per viffinitioné o continet f er elus parten que toeo per ouffinitionémetitur f. £t
fi ca pars {it numerus cumeaetiam per comunem conceptfi metiatur d:metietyr enimfepartem o¢
tractam 7 refionfi quod equii eft f.non eriitergo v et favinuicein peimi cuius oppofitii igm monfira
tum eft 7 impofTibile.crit ergo ea pars vniras-Lunc addo vnitatem ipii f 7 fiat gz ve g et flolins vni-
tatig difcrimine diftent mog argumentoz d ao fetgao f, fev infer v et fpofitus eft vous interuenire
mediusigitur per preceventé 1 inter g et £ numeros fola vhitateviftantes inreruenit intercipiturgs
aliquis numerug medius quod per fi ecunod petitionem eft impofTibile.non igitur (i uperparticularig .
interualli vnns medius interuenitnumerusg.negquogs cooe arguméto interuentét plures.£thic
etiam pemoltrat (exagefimapmanoni.Etex hac quods cognofcitur repzebéfionem deméftrationis
FArchitesq nulla (uperparticularis in duo equadiuivi pofitquameertio inftitutionis mufice capire
vnoecimo videtur diuus Seuetinus adducere ns tam effe pini Senerint & Michomachiaut aliozfi
lerifos tum Brithmeticerum Mullceinltitntionis

quos interpretatur elegantiffime qui z fimile inp _
iii virerim) eius libzos perluftrarenon vt

locis feciffe comperitur.£t non verentur quida (pace omi ¢ el
ans [fubfultanfas appareatsaltius ventem infigant/

fciant feo vt exfurculent et canino mozefiquic bi
~Rhilofophienomenet fuoi conaiciis lacerent: et

mozdeant Zreptehenvant et fancel = venerabile
quo aliozii vicium eft ff quoo eft:viui Seueriniexclament errozem faciantasaliozdi crimine veum.et
carpenvollanidvo omniafcire videriz atgs fupza

cum nichil nozintvoluntlitrergrios duces infectdool
Whilofophicosvertices fefe gloziabuntos ertollere|faciuntg quov eft apuo Lomicl ne intelligévo
vt nichil intelligant quos ivem {tatimvt malevicere velindtammoner malefactanccognoflcant (ua. -
Sev hecpaeter prefentis negoci officinm. d¢ 1Pbilofophis eni quirecte fuerint natura infticutivel
abfgs monitfonefemper recte cogitabunt qui eni fecus faciunt ab eozum fe fegre@ant confoztio et vE
Whilofophi quales feviveri volunt non amplius effe cognofcantur neceffe eff. ¢

b

2 ef tres minimipzopotionisaad b.
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@ Siinterualium non multiplex binario multiplicetursiv quod fit e bac multiplica
tionc neqg mulniplex eft/negs upcrparticulare.

Z cinteruallum neg multi :
9 s | - negs (uperparticulare. 2
o I ¢ 7 couplatum interuallum ab q
b .| quivemeftnon multiplex.

€ Sit interualld non multipler abzet duplumfisa c.itaveea fitpropoztio g ad b 2 b ad c.bico inter-
uallum a cnegs multipler efie neqs fuperparticulare.quonid i a ¢ primo ponc.tur tultipler : ergo per
tertid prefentis et a b interuallfi erit multiplex at pofitum eft 16 multipler « Etfi fecundo direrisa ¢
effe interuallii fuperparticulare ciifita g0 b vtbav ¢_eririnterualli fuperparticularis mevius p2o2
poztionalts terminue quod per preccoente eft impofTibile. eft itag notum fiinterualli no multiplex
binario multiplicetur compofitum interuallum minime aut multiplex aut fuperparticulare effe.

et propofitum. ;

€ Si iteruallum binario multiplicctur: atgs id quod cx ¢a multiplicatione creabitur
multiplex ton fit: ipfum quoas non erit multiplex. 7

€ eceft conuerfa preceventis. Sitergo fuperiozis propofitionis figura in qua interualliia ¢ pzo-
ueniat ex ouplationehabityoinis intervalliabet né fit a ¢ interusilum multiplex, ofco itivem inter
pallum a b no effe multipler.Ham (i a binteruallf multiplex eft:cii a c per bypothefim ex interuallo
" ab binario mulsiplicato furgat : ergo per pzima pzef entis intcrualli a cmultiplex erir. at pofitii el
: né multiplex: ergo (i interuallii non multiplex ex alicutus interualli binario multiplicatione nafcaf
neds ipfum quogs ex cuing multiplicatione o2tii et multipler erit:q® eratmonfirandi.

€3 numero parnifi fuperparticularis interualli que in ynum avacte totum reftituiit
¢f numero yno taiozc:quotinterualli maiozes termint (imul: minozbus fimul acce:

ptis refpondeant: cognofcuntur.
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C Sitaavbinterugllif uperparticulare manifeftii eft per viffinitioné (uperparticularis g ctinere
b et vynam partif b. ea igitur pars fecund@ numerum c:conftituat (unm totfib : et fit ® numerus vio
niaioz c:nico @ fumpta fecunot numertin cequa effe b fumptis feciionm d. Ham afecunofi c fumpta
continent bfecidum c fumptaes infuper partes b fumptas fecunod ¢, Brqui pofith eft eas fi ecundfic
conftituere vni b, igitur a fecunofi c fumpta continent b fumpta f ecunofi numez vio matozem ¢, At
vero 0 pofitus eft numerus vno matoze c. ergoa fumpta fecunoum c:continent b fumpta fecundi .
quob erat monftranvit, (L £t i exemplarérequiris veclarationé:ft a 3o b interualld eft fefqualterfis
quonid a (efqualteriicftadb.ergoa continetb 7 ¢lus ofmivfiizet duo vimidia per comune proloquis
fuum totfl redduUNt.vico ergo duoq tantfi efle Gtum tria b:quonidenim duo 4 continent duo b.etin=
fuper ouo vimiviab quevnib reftituunt:ergo duo a continent tria b tribufe euavunt equalia. £tfi
aav beft fefquitertifia connner totum b2 tertiam partéb.at tres tertieb eque funt vaib.ergo fupes
rioze argumento tria a cdtinent quattuoz bjquattuozg euadunt equalig.ino vata quaciigs fuperpar
ticulari maiozes termini fecunoii pzoportionis thino:é numerii:equantur minozibus rerminis fcdm
propoztionis majozénumerfi fumptis.vtfiagdb fitfefquiquinta: quonid minimife(quiquinte fune
& et S.iocirco quingga equifunt fer boetinnd minimis quonid 1z et 1o funt terminifi efquiquinteroa
equantur 12 b, £t fia a0 b (itfefquioctaua:quonid minimi fefquioctaueluntg et 8. ivcirco 89 tantil
funt @rom nonem b.£rqz rurfum 18 ad s feldoctauaztveo fexpecim a equt funt 18 b.etita in ceteris
&co (i id nG movo particulariter feo = vniverfaliter contéplari cupis io vniverfaliter veri erit.

CData quacungs proportione:maiozes termini feciioumm numert minozum fumptis
cqui funt minozibus fecundum numerum maiozum [umpus. 5
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@ Arfitaao b quecungs propoztio et a maio: terminug: b vero minoz, dico 8 fumptos fecundii b nus
merumminozé cquos efle b (umptig fecundii a numex matozeém. Mam per octauam pimi Brithmes
tices quo fit ex a in brequum eft ei quod fitex b in 3. Bevero quod fit ex 4 in b: funt ¢ fumptifecundi
bset quod fit cx bin a funt b fumpti fecundi a.igitur a fumptifecundf b equdtur b fumptis fecivum
aetinquibuflibet gliis eadé elt vemdftrario 7 propofitiis - = ks

« Lum aliquot matozcs termini aliquot mino2bus equt funt:ea viius maiozuti ab
ynum minozuim reperitur ppoztio:que ¢ numert mioztim collcctozuin ad maioum
collectozum numerum. ok 998 0

@ Meceft csuerfa peeventis, Duon(d per precevétem minozes collecti fecutidum numerdi maioum
equi fune malozibus fecundf numernm minozfi collectis . Seo numerus maio:feflt vaus terminus
maloz ernumerus minozii vnus terminus minoz . ergo eadem eft p2opoztio vnins matozii 3 vnum
minoziizque numert minozfi collector ad numerii maiozum collecrozfi. T £t quad be duevitime cofs
clufiones faciles funt:vfus tamé earum paulo latétioz eft. YPer pritmd enim carii que nong efk:habes
mus finumecrugmaioz ad minozé fefqualter cftvt trinm ad duozduo haiozes equi funt tribus mifios
ribug.£t i maioz av minozé fefquitertius vr 4 av 3:tres maiozes equi funt quattioz miozibus. £t (¥
mafozfefquiquartus vt § ad 4:quattuoz maiozes equi funt quing minozibus. Si vero maioz fefqui
octauusiocto maiozes equi funt noué minozibus.z ita in csfimilibus. In multiplicibus afit fimaoz
ouplus eft vt duozil sdvnum:vnus maioz equus eft suobus minozibs. St triplus:vnus maios equus
eft tribus. St quaduplus:vnuse equus eft quatruoz. i octuplussynus equafad octo. Jn fuperpars
tientibus vero confimile eff:vt fi maioz eft fuperbitertius vt 5 80 3: tres thafozes equifunt quings mé
nozibus. St fupertriquartus vt 7 a0 4:quattuoz mgfozes equi funt fepté minozibue.Sivero fupers
octupartiés vt 17 40 s:nouem maiozes equi funt decem 7 fepté minozibus.et hoc pactoinreliquis.

@ Exvitima autem hanc in fuperparticularibug vtenof reguld elicimus.Si duo maiozes cqui fung
tribus minozibus quartuo: o fer!fex ad nouélocto ad duodeci:vnus maioz ad vnum minozé fefqual
ter eft.£t i tres equi funt ad quartuoz:fer ad octo maio? ad minozé eft fefquiterti®, Si quattuoz mas
iozes equi funt quings minozibussaut octo 60 decé:vnus maiot vifus minozts eft fefquiquartus. Si
vero octo maiozes noué minozibus funtequisvnus maiozli aovnum minozl cognelcif fefquioctan’s

Inmultiplicibus.{i vaus ducbus:ouo av quattuoz|tres av fex equi funt: maioz minozis et ouplus,

51 vnus tribus/ouo av fepivnus matorminozis eft triplus. Si vius 89 quattuoz:iet DO a0 octozvn?
maiozfi a0 vhum minozfi eft quanvtuplus. Si vero vnug ad octo due ad fevecim:maioz miozis eft octu
plus.¥n fuperpartiétibuse. fi tres maiozes equi funt quing minozibus: sut fex a0 Lecé: vius maioz
ao minozéefl (uperbitertine.Si quattuoz maiozes fepté minozibus:maiozminozis et fuperiquart’,
Sivero noué equi (unt ab decem 2 feptem:maiozminozis eft uperoctupartiés, £t incompofitis nu
meris fimile eft.ve (1 dyo a equi funt quattnoz b 2 dimiviivniug:quéadmodum in duobus coniiictis
fefqualteris.quonid 4. ct vnius vimioili av 1 oupli fant et felquiquartiiziccirco vnus a advnuni b o
plus eft atg fefquiquartus. Si tres a equifunt adb quattno: b et tertidvnius:vt in dbuobus fefdeertiis
quonid quings 7 tertia viius ctinent tres (emel [buas tertias et ynam nonam:pzoinde viius a contts
nebitb vnum ouas efus rertias et viam eius nond. St quattuoz equifune av fex et quartd vnius: ve
in duobus (unctis fefquiquarnis: quonid fex 7 quarta vnius cstinentiquartuoz dimioifi.et vecimam
{cxtam ex quattuoz:oco vius maioz ctinet minoré femel jeins dimivifi 7 eiugvnam decimarextam.

St vero octo valent decé 7 octauam ynius ve in duobus fefquioctanis:quonid vecem continentoctos
- etquartam: octaua vniug av octonos vna eft fexagelimaquarta:iveo vynus maiozd continet minozé

femel|eius quartd partem et efus feragefimaquartam. £t i copof itfonis feries proten(ioz euavit: vt
(iduo aequi funtferb'mevietati vnius ef quarte vt in coniiictione trium fefqualrerou squonidfer
corinent duos ter 7 dimiviil vnius eft quarta pars duoziizet quarta pars viius eft octaus pars suog

" Jecircovnus g tripler eft bvnivs infuper quartd ates octanam partéb continens. £t i fres equifone

b feptem 7 nond vnius quod in tribus fefquitertiis coniunctis euenit:quonid feptem:bis continent
tres:zrium tertid partem:ct nona vnius ad tres eft vicefimafeptima. foeo vnus matoxli continer mi
nozem bis|efus terriamlet ctus vicefimafeptimam.£t fi quattuoz equi funt fepté vovzanti vniushoc
efteribus quartis et infuper decimefegte viiius:vt in contfictione trium fefquiquartoy: quonid fepté
cotinent femel quartuoz et tres quaterngrif partes:ettres quartevniug ad quattuoz funt tres decime
ferte:7 Decimaferta vniug eft ad quattuoz vna feragefimaquarta. iccirco vaus maioz continet vium
minozé femel et Dovanté/1 tres decimaflertas atgs vnam (eragefimdquartd,Si vero octo equi funt
ad vnoecim/eres octauas vnius tvnam fexagelimiquartam:vein tribus fefquioctauis ainunctis:qife
vndecim cotinent femel octonariii et octonarif tree partes: tres octaunevnins funt 20 octo tresfera.
gefimequarte.7 vna fexagefimaqiiarta ad octo eft vna quingérelima duovecima,binc fit vt vnug mas -

iozum cStineat minozem femel/tres efus octauas| tres feragefimas quartas ervitam quingentefima .

Eggn::imﬁ.st hec aviecimus quovlus harf duarumvitimay in fequétibue patentioz manifeftozas
eatur, ‘ : Sl TR '
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€ Dupler interuallf cx duobus marimis lupparticularibus:fefqualrero ata fefqui-
fcrtio coniungitur. S i b =
PR P SRR bR R0 H couplex interualium.

g b T SR B b fefqualter.b clequitertins.

Sintabeinternallia quivem fefqualter av bib vero fefquitertiug ad c: dicoa duplum effead ¢,
guognﬁmim'n fefqualter eft ad btergo per octaud buius duo a equifuntad tresb. et‘:'lurfue quiab .
fefquitertiue ad c:igitur per eandem tres b equt (unt quattuoz czertres b pofiti funt equi duobus a.
duo igitur a equi (unt ad quattuoz c.cum quechiop vnicivemap cqualia funt inter fefint 7 equalia. et
quattuoz numerus Minozi collectoy duplex eft duozum numeri fc3 collectozii matox. igitur per pze:
cettmué viius @ duplex erit av vnf ¢.q8 erat demdftranvi poteft 7 hocvitimi etiam vemdftrart. D
le‘t?u::& ﬁo %\g:l ?‘;tb ?;?;ﬁ? c:tvnus a &:I; octaui pl:o'!oqut‘ﬁ equus eft duobus ¢ quogenitoraequa

untequs. uo ¢ duplt funt viius.igitur e vnug s dpob s
plexerte¢ vnug quod fuifler monftranoum. p ot bt 3

@€ £x duplici interuallo atep fefqualtero: triplex nafatur interuallum.
) e el g H ctripler interualiym.

Kol e b e = I gbouplc;lnfual!ﬁ.btcfel’qualt;ﬁ:m‘

@€ Sinta b cinterualliizet a quivé ad bouplextbavc fefqualter. dico a cine quod eft ¢ triplicéefie
quonid enim a ad b duplex eftzergo a per viffinitioné continet bis b.igitur a cquatur duobusb. etqe
b fefqualter eft avc2igitur b continet c et cius partem pimidid. ergo per ocrauam huius ouo bequi
funt tribus ciet duo b equi erant vni a.igitur 7 tres ¢ cqui erunt vii d.res autem triplex funtvnius,
tgitur per vectmd vnuse a triplex eft vnius c:quod erat demonfirdoum. AEBE L S

CRuo vupliciamterualla : quavzupler coniungunt interualium.
R g ity ‘3 ¥ ﬂcbuple;tntcruallum" :

i b ¢ ~ ®lcgeminatii dupler infualld .
CSita duplex ad bieeb duplex ad ¢.vico quonid @ quavzupler eftad c.f2am quia aduplexeftad b:
}g(mr duo b equi funt vni a.etrurfus q:b duplex eft ad c:igirur duo ¢ equi funtvnib.ct fl ouo cequi
unt vni b:quartuoz cequi crunt duobuge b.at duo b pofitt funt equi vni a: gitur et quattuoz ¢ equas
buntur vni2.at quattuoz quaduplii fung viius. igitur per vecimam vnus a quavzuplex.eftvnius c:
quop erat oftendenvum, : i i : :
& Zermini reperire:ad qué quorcungvolumus:liceat fupparticulares affignare.

P i A 6 . Bavcflefqualter,

L [ B tten Asarhte, B 5 . Bavclefquiterting

@ Sit propofithi terminum reperiread quem fefqualterii 2 fefquitertifi valeamus affignare. £apio
Duo 1 tria numeros denomindtes partes fefqualreri ste fefquitertt : duo fQuide( efqualterfiettria
fefquitertifi Denomindt. 1 Duco duo in tria:poueniargs ductu illo ¢. manifeftum eft c habere partem
oimivid pariter ztertiam.iungo ad cpartéeius vimivid: 2 compofitus fit a.et fterii a0 c iungoparté
eiug tertid: ee fig c5pofitus b. quonid enim a continet ¢ et efus partem pimivid: ergo.per diffinitione
8 av clefqualter eft, et quonid b continet ¢ ¢t eius partem tertidsb itioem av.cfefquitertius. cigitur
repertus eft terminus g0 qué petiti fuperparticulares ritefunt aflignati. et hac lege ve quibulitbet
efieroperanofisve fi elent afligndoi fefauioctanus et (efguinonus duc octo in noue 7 furgetrermin®
octauam/nonic partem poflivens:av qué 7 fefquioctaui et fefquinonfirite aflignauerie. et eovem
quogs pacto modo tres:modo quattiio: aut quotquot libuerit ad eundem terminum afMignabis.

| IS T 600 : 576 I § 40 l 480

g b LT I ‘ ) : I
w1 1130 cONDE termint peterentur aflignari felquitertiue/fefdquartus) fefquiquitus fefdocrauys
SuCItUT tria/ quattuoz.quing et octo in feinuice 1 proueniat equi ircirco habet in fe ternd.quartam
quintd et octauam.apiungo ¢fpam sertia compefitufag (it a.etfusmaquartiz compofitus fitb.{ugm
quintd compofitus fie c.fud denigs ocraud 2 spofitus fit 0.0ico Demoftratione fuperioze:quonidave
confhitutifunea b cofefquitertivg/fefquiquartus/ fefquiquintus/ ¢t fefquiocrautis queadmovuin
peefica monftrasfozmula.
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« i fefqualterointerdallo fefquitertium vemptum fuerit interallumserit 48 relin

quitur fefquioctauum. 7 T o
T AR I agll T cfefqualter.B cfefquiteitive.
 Sitcterminug ad queitt p preceventé aflignatt fint d_rcréualtéi?&_t,bf;eﬂl’:_u ti9, Bbaclelqualtere
fubouco interuallum fefquiftinm b crelicro interuallo @ a0 biquod dico effe efquioctaui. g énim

a eius quod eft ceft fefqualter:a ferel babet cet etus Simiviam “garsc‘m. duareper ﬁqauﬁgtuwé otio

a equi funt tribus ¢,7 quattuoza feg c.er octo 3 40 ouodecim c. Burlus qin b huius quod

tertiug eft.bigt¥ babetin (e c 7 cius rertid partem.qud fitvtp eandé octaud tres b equifine tttuoic,
et fex b octo ¢ et noué b 30 duodecim cu at octo 3 quivé equi erdtad duodecim c:igif octo a equt :‘Fug
4o nouemb.per véctmaii igif a otinetb 7 eius octaud partem.eftas a fefquioctauus ad bes,ppo i,

@ Ynterualli quarta 7 dDuodecima:vnam cus terfiarun reftituunt. ,

(€ Ham quartuoz iirerualli qugrte:totii complét infugllfi.7 dodecim eiufoé interualli duodecime:
totfi irivem ¢oplentinterualla.quare quattuoz quarte ¥ duodecim duovecimeavinuice equatur,one -
igitur quarteé fexduodecitmis/ 7via quarta tribus duodectmis fuit eque.quo enitota equafune:t -
eop dimivid, Bt quattiloz ouodecimesonodecim oucdecimarfi funtvna tersia:grez via totiug terti®
cul quid@ orovectm tlle duovecime cognoflciirur effe 1dem atcp eque. viia igif totius quarta § tribug
suovecimis equa effemdftrata eft érvna duodecima il aofuncta:torius tertiam parcem reftituunt.
£quantr enivna tertia 7 vna ouodecima quartuoz oriovecimis.qd erat vemoftranvum.£t Juis hec
oeimonitratio fequétis gratia particfariter facta fit:poffis tfi movo ofimilimonfirare oém minozens -
cuiiifefiog totius interualli parteni: prime maiozem partem efficerentli adiecta via partium anfiero
qui ex ducty denoiationt viriufg partium cnafcitur:oenoiata.vi totius tertia pars minozeft: 2 (c5a
primemaiozzce fi vuo in tria dugeris funt fex:iccirco vna tertid atqs vnafegra vnam reftiruis (cSam,
Similiter quogs quarta 7 quintd partes funt pxime maioz grgs minoz: etfi pucis quigs in quattuoz
furgunt viginti:pzoinde vad quinta avnavicefimazvna quartam reftitutit.et hoc pacto in fequeétibue

vt (ubiecta monitrat foamula,

Lertid et (exrd . wnamfecunoam efficlunt.
R.uintd er vicelima : viiam quartdiis
Sexta ctricefima o viart quintdnts
Septima 1 dquavrageflmalectios vnam fextam,
Daaua ¢ quinquagefimalesta vharit feptimam.
THonga 7 feptuagefimafecioa viiam octdyam., =
& Duc propoztiones fefquioctaue:miriozes fui fefquitertio intcruallo.
; 81 2 64 PR ‘!. Bcouo fefquioctaui conificet,
3 b ¢ | s | Bofefquisertifinternalia, &4

€ Cotinua per fextam quarti HArithmetices duas fefquioctauas inter 3.7 c:ita vt 3 fefquioctan® fit
aoblet b (elquioctauus av c.et fit 3 30 © fefquitertium interuall.vico a a0 cminue eé interualloms
& aao 0.0l eni afefquioctau’ eftao bzergo p octauam buws octo @ equi funt ad nouem b.led T qz
b eriam fefquioctauus eft ad c:per edvem octo b trf funt atg nouem ¢.Et cumvnus b equus figvnicz
octaue eiusergo nouem b equi funt decem ¢ 7 octauevniug ¢. Ftqui nouem b maltrati funt equiefie
octo a:igitur octo 4 equi funt decem ¢ 7 octaue vniug.st decent T octauavning atinet octo femel/ejug
quariam 7 cius ynd fexagefimaquartd.crgo per vecimid buius vaus a atinet vnii ¢/vnd eius quared)
< yiam fexagefimiquartam:etving quarea 7 vna fexagelimaquarta per pecevétern minus funtvna
tertia:coplent eniquarta  ouovecimd vnd tertiam.ouo giE fefquioctauiminus funt vio fefquifsie
interuallo.quod erat uemonﬂranvum. . e ; ]
& Zres fefquioctani:amplius funt fcfquitcriiosminus aut fefqualterointeruallo. -
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([ Sinta bcotres conifictfef quioctaui:vta ad bprimus fitfefquioctauus/b av cfeciivusyetcadd’
tertius:oico pzimo 8 80 camplius effe fefquitertio.i2if enia a0 b 7 bad cduo e fefquiocrauizergo
per octauam hutus octos equi fune decens c7 octauevnius. Sed 7cum citepadd pofisiit (eiquis
octauus:ergo p edvem octo cequi funt noyem /et noué cequi vecem v 7 octaue vme etdecem cequb
vapecim © 7 duabus ocrauis.et cfi octo octauc ¢2tincant nouem 0:f per-vecimam huiug vna octausa
¢ congilnet octauam © 7 eius ocrauam partem:boc elt vnam fepagefimdquartam. decemergo ¢ €Eving
octaua yniug equdtur vndedm o/ tribas octauis/et vni fexagefimequarte. ¢t per decimd ve videcim
res octane 7 via fegagelimaquarta 4d ocroiltaa ad dy fed vnoecim cotinent octonos femel trég eop

A
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Partes/tres octauas/et vnd fexagefimiquartam vnius.ac tres octonodlipartes ampliug funt terris
oy parte.Superdt enitres octonari partes:tertiam eiufoé partem triente vnius:hoc € tertia yniug

fam.a foztiozi igitur tres octonozii partes/et tres octaue viiius 1 vna feragefimaquarta ita dplive

unttertia cctonioum parte.cotinent ergovnvecim/tres octaue ynius/ 2 vng feragefimaquarta:octo
(emel 7 amplius eop partetertia.quare ¢ a ctinet © 7 dplius tertia eius parte.eftitagaavo aplius

fefquitertio internallo, ScBo dico a ad o minozem eé fefqualtero infuallo. am vndecim stiné octo -

2 tres octauas:vcelt ergo yna octaua ad complévas quattuoz octanas! d funt octonozum dimivium,
Htvero q (uperdt:tres octaue vnius/et via fexagefimaquarta minus efficifit dimivio vnfus ocrave.
quare 7 multo minus efftcient vna octaua.vnvecim ergo|t tres octaue/ 1vnaferagefimaquartavnios
cotinent octo femel ctminus octono:fi vimidio.ergo per decimam buiug 1 a cotinet d femel Tminus

‘elus oimivio.eft irags interuallum a 9o b minus fefqualtero interuallos -

CRuattuoz fefquioctaui conifictizfefqualterum fuperant interuallum.

£,

5561 ' 4.096 l B e quattuoz fefqui:

2 b Py 1 , :'t_' : I octauilcori('ﬁctt.

CSintab cvequattuor sificei fefquioctantza ad b pimus/b ad ¢ fecunoue/c avotertius/z dav e
- quartus:dico qffi infuallum a e amplius eft fefqualrero infuallo. Ham vt {in pzecederivifum et octo
@ equi funtvnoecim v/tribus octauis/ 7 vni feragefitmequarte vnius.et vnvecim b/ tres octauevniug

2 vna feragefimaquarta:equirur ouodecim e/feg octauis/quartuoz feragefimisquartis/evni quins
gentefime duodecinie.ergo octo @ equi funt duodecim e/fex ocrauis/ quattuoz f e;s'geﬁmiaque?'tlsf
etvni quingerefime suovecime, Ftvero onovecim)fer octaue; qreuoz feragefimequarte| et wna quin-
gentelima duodecima cstinent octo femel et ampling § octonoum dimivinm:q cotinét octo femel

- dimidiumzet infup fex octauas; quartuoz cragefimasquartas/ 7 vnd quingentefima duodecimam
vnius.igitur per decimam bufus a cStinet efemel 2 ampling & eﬂ:a'niminiugt. fupatitagga einfual

tum quattuozfefquioctauts sidictii:fefqualterum interuallum.quod erat monftranoum.
CR2uings conificn fefquioctauitminus duplid interuallo conifigunt.

C1Ham pynoecimam huius dupler interuallun ex duobus marimis f; upparticulartbus:fefqualfo

fcs etfefquitertio aifigif.at slitutis quing fefquioctanis tres pmi fefquioctauizper decimioctand
buttl;:n minus funt [f_r qualfo (n';ﬂ;ualloit bu}: feq:_xertes fefquioctaui qui vna cfi tribus pozibug quig
€6 plent:per vecimafeptimam huiue minus funt fefquitertio. conifigunt it

minus vuplict interuallo. " ; i S

@ Sex propotiones I'el’ciul'o_ctauc:m_aiozcs funt vno ouplid interuallo.
| s31441 f _ I ’ s spei 7 g fex efquiz
8 b ¢ 9 ' e { f , g octaui coificti.

@ Sita ginteruallum fex sifictox fefquioctauoysitave 2 a0 b fitprimue fefquioctauus| b av ¢ fcﬁf;j -

€ao © terriug(v ad e quartus!e a0 f quintus:fafit a0 gfertus.vico qma avg amplius eft ouplici ins

teruallo. 21 enia a0 b fefquioctanus eftiergo per octand buinsocro g equifuntnouemb. et noyem

b per eddem equi funt decein ¢/ 7 octaucyning.et decemm ¢ T octaua vlusiequa funtvnoecim o/ tribus
octauis/et vii fexagefimequarte vniug.etvndecim o/ tres octane/et vng feragefimaquartavni%equg
tur duodecim ¢l fex octauis|Grtuoz fexagefimisquartis| et vni quingentefime puovect me.duodecim
afit ejfex octaue|qusrtuoz (exagefimequarte/etvna quingentefima duovecimaequantur rrivecim £/
decem ocranis; decem fexagefimisquartis|quing quinggefimis suovecimis|etvni quarte millefime
nonagefimeferte. Btvero decem octaue vnl cotinent integrum 2 infup duas octauas. quo fir ftew vt
duodec elfex octaue|qtruoz (exagefimequarte|z vna quingentefima duovecimarequétur Gtruorveci
flouabus octauis vecem fexagefimisquartis|quing quingentefimis duovecimis|etvni quarte mil-
Jefime nonagefimefexte. Zltvero Grruowecim floue ocraue|vecem feragefimequarte|quings qu ingéte
fimme duovecimeletyna quarta millefima nonsgeﬂmamta:equa funt quivdecim g Tocro octayig elug
(hoc eft equa funt fevecim g) duovecim feragelimisquartis' quindecim quingentefimis duovecimig
fex quartis millefimis nonagelimislextis| vni tricefimefeciive millefimefeptigétefime feragefime
octaue. Bt fevecim ¢ duodecim feragefimequarte|z reliquefequétes particule: continent octo biget
amplive.igitur per vecimd huiue a ad g maius € vupliciinfuallo. fer igif fefquioctaui maiozes fung
vno duplict infuallo:vt insévit ppofitio. L £t (i bec ppofitio quo ad fua vemoitratides nonullis fub-
oifficilioz viveaF:hoc fccirco puenier @ {llis p2optitudo.vtévig babilitas octauc.none 1 vecimebuiz
veerit.dccirco parcofentaneiios erit eos quiin muficts movulatisibus ¢ eay stéplatidibusfle exerci

“tare volent:multosfefqualteros |veinvelefquitertios|et alfos fequentes f; upparticulares colligeres

quonfas viue colligendag ppoztiont iplis am fit factus puius/ patenfas 2 Gfiiam ipis vomefticyg,
g @ Rrimi Elementozum xpuficslivm finie. '
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Onfonatia cft foni grauis/acutios mixtura:l uauif/ viifozmiterqs auribus
¢ ncioens:cr multiplici aut fupparnictari ratione pfects wim. € 21ffonana
cft ooy fonoum non fe natura fuauiter mifcentium : 30 aurem pueniens
afpera/iniocfioads percufiio.€ Lonus cft confonatic painapitizct fom ao
fonum fefquioctaua ppoztione puenicns. <L Semitomum minus gd et diclis viat :
eft toni pars:qua fefquirernia ppozo duobus tonis maioz cft. @ Seémitoniil maius
quam z yocant Zpotbomen:clt toni reliqua ps : ct qua1pe femitotid minus fupat.
- @ Lomma cft quo fefquioctaua ppoztio:ouobus famitoniis miozbus matoz clt:qd
ctioem cft quo Fpotbome femitonium minys vingt ac fuperat@ Schifma eft coma
tis oimiotii. € 2iafchifina & oumowm femitond minozis. € Ibemifpbermum:mufici
et inftrumétum per qS aut neruo aut chozoc vt occet fuppofitum:femitonia/tonos/
sfondnafgs/z confonatiarii parnculag:ad fenfum puethigamus .  Sonus eminclis
is cft quo apte vrimur in melo. 4L £cmelis %o is diaturiqué melos/concentulgs ton
aomuttit. @ £quales foni atgs fimiles oicitur:d cx eaver interualli ppoztione nafcii
turdC umerozd atgs interualloum pars ca maioz eft:que a minozc niero venoiat.
ct mioz que denoiatura matoze.q adulnplex ppoztio maroz cft:qui maioz denoiat
numerus.ctmnoz : quie denoiatur 3 minoze. @ Supparticulans ppotiomalo: cft:
que a maio2¢ denomiatur parte.minoz AL:que denominatur a minoze.
€ Zonum fuper vatam chozoam collocare.

- M I | | | | | T

(CSirabcchova queclios fupza qud inbeamur tondi collocare:dintoo p tertiam petitionem chordd
a binnouem equas pozrionestira vecb illag noucnari octo teneat 2 a c vnan, dicoqiab zcb tonil
otinér/oftitutiiqsfup2a 0atd chozdam effe ronnm. Ha rotfi chozve fpactii a b stinet fpacifi cb zinfup
octanam eius partéiq a c vni illap ocrauay equa Ar.dgif per viffinitidem fpacifi ab epogoofizfefquts
ocrautiqg eft (pacio cb.quare per primam petitidem ea erut font rotiug chozdea b ad fonum cb ppoz
tio.Zftitags tonus in chozoa 3 b qui in epogooa/fefquioctanaas ratione confiftit:collocatue.

@ ‘Lonum tono ct quotquot libucrit:in data chozoa fubiungerc.

B ci o el | | [ | ! ! ! | bj

([ Sitvarachowraabinqua ppofitum fit tres 2fequéres tonos fubiiigere partioz per tertiam peti
tionem vt tn pzeceoétt factum eft fpactli totius chozdea b n noucm equas potices.ct litnota octaue
poztionis pono c:ita ve b ¢ octewas illay nouem partium teneat, manifeltieft per precevétemab zc
b effe tonum et per edvem petiridem partioz (pacium cb in nouem equas poztioes.et in terio octaue
particle pono diftavt © b otineat octo eay partium quax cb nouem otinet.per pzeceventemcbavo b
fonat tonum  eftqs tam vni tonostonus vilus fubifictus, Rurfum fpacium o b sfimilimovo innouen
cquas potrides DIOUCO:T notam octauefectionis littera e vefigno:ita veeb octo eay partifi citinear:
quag © b stinet nouem per pzeceventem © b g0 eb refonat tonum.funt igitur in data chozpaabtres
stinue fubificti tont:fcs a b/ cb.cb/o b.o bieb.qberat ppofitum.et hoc pacto quotquotlubet fubid
gere dfacillimi eft. £t fi iv fenfu experiri/ veprehéveres cupias poft pullus tott? chozoea b fuppone
bemifpberium chooea b in figno c:ita vt fola perftrepat refonetqs partictacb et fenfus iuvicio vep=
hetoes foni totius a b a0 fonfi ¢ b efle toni irerualli.g i hemifpherii traffers ao notam o: ex puliv
¢b 20 b iter ronum depzehévas.fev exroriusa b fono av fonii particuled b duos tonos| duoziigs to=
nowm infugllii perpendct auditus.ct hoc pacto fenfuum iudicijs quotde voles tonos vepbenvévog
comitteres:et cop Mixturas tumfuaues/ twim incdcinnas (quas guditus tany offenfus howret refus
Slrg)oecernendas, gt .

€ Zonowm continuatoum :minimosg numeros affignatre. 2

59045 151488 |45656 |41472 36864 Pr768] __ uing tonomm avinuicem contis
i R 0 q r s | nuatomsm miniminumert.
i 6961 | $831| %184 | 4608 | 4096 dluattuoz tonozum adinuicetis co
Bl el i 1000 R [ n tinuatowum minimi nument.
|_729 | 6481 $76 512 rium tonozuin adinuicem contiz
Povili g o] o F 3 nuatoum mintminunierl,
81| 7l &4 Puoim tonowmadinuicein con:
A | tinuatoum miniminumert.

(€ Si ouo/tres) fttuoz/ quing aut quotlibet toni fint stinue in neruo pftitutizfic eop mimos nieros
reperiemus, D eninouem T octo mimi funt numeri toni duco nouem infez puecnista: z noueniin




Octo 7 pueniat b:zoctoin fer pueniat tsper vicefimdternd tertij Frithmetices infab 1 b cfuhi vito
fefquioctaui in mimis numeris sificti/ 7,pinde duo toni in mimis numeris atinuati.Et i nouéovuco
imabcetoctoincet(urgant b ef g.per eanvem inter v ef g tres funtin mimis numeris fefquioctaut

coftituti:quare v e f g funt trium corinuatoy tonoum mimi niieri.£tfiducisnouem inoef get octo
ingetfurgith ikl mperivem qt pzushiklm quartuo: srinnog fefquioctanozii mimi (unt niieris

quare Tquattuo cétinuozii tononm. £t i rurfum hoc pacto ducisnouem t_n[lp ik lmetoctoinmee
furgantn o p qr s:ipteriit qQuindgs cotinuozi tonozum mimi numeri.ct hocmodo quotquot tonozum .

voles mimos numeros reperias. Zlttamen in modis muficis tot ¢otinue fubifigere opus non eft: feo
tonis femitonia fubifigunf:oe quibus pofterioz ppatus)accomovulas expectdous cft fermo.

€ Spatio quolibet per quotlibet cqua lpacia diuifo:totiug ad totam prime fectidis
partcm minoz eft ppoztio:ds clufoé partis ad totam reliqud prime lectidis partem.

2240 fit vt quanto tonus tono fubiiigit acutio2:tanto ipm otractioa otincdtfpacia,

] Vi [y e f | bl i R

L £howam/neruiijtibiameflatii acra/es tinnuls 7 quiogo fonii evitin barmonicis movis (ve fam
quogs victd clt)fpacium nicupamussin quibusg analogie ratio vim/naturdgs feruat eioem. Sit ergo
ab totum fpacium pera cicofoclef:z reliquasnousm equas partesve fitin titeruallo toni habenvo
oinifum:quotdt eni alias pofueris iven valuerit.vico Minozem eé Ppozticesa bavcbipcbadob.
THam cli a b pofitiifit in nouem equas partes per mediasnotascoef reliquas vivifum:cb cotinet
folil eag partifi octo:quaz ab stinet nouem.ergo a b stinet fpaciti.cb et einis octauam partem.fed t

¢ii ¢b octo partes parti cd equas stinear:ergo d b otinet partii toraz folii fe epté.crgo cb otinetfpa=

cium o b 7infup eius feptima partem.at ocraua ps per iffinttidem minoz é partefcprima:s igif itey
per diffiniticem ab av cb ppoztiofupparticularis minoz elt® cbav o b vipore d a minoze parte ve-
noietur.eft eni bec a feptima parte felquifeptima ppoztio:illa %o ab octaua fel[quioctaua. Ethicnd
movo infupparticarib?:ver ¢ quibufliber mevictatibus oemoltrat Pma vecimi Frithmetices vbi
fcs ratio mevietafs arithmetica cop eriaf.qb < in vicra fpac vivifide fumpta (vt ppofiti eft) ppoz
tione:inuentfi ofpiciebaf. € Lozrelarii %o hinc cognofcaf @ totfi per quartam Petitionem av fuam
partem graul? fonat:pars aiit av fuf totfi acurius. Ptag fitonoab ¢ b roni fubifixeris:(ubifictus
ertracutioz. £¢ qif fpaciii cb in nouem equas partes partiref:quay queliber mioz erit fpaciocoqd
eius octaua efl:nam quelibet cay eftnona 7 a maioze niiero venoiara.erit igif 7 quelibet eaz novem
partii minozfpacio a c.equa funteni a ¢ et ¢ d.erbocpacto ve dbufliber fubifict] acuttozib? tonig eér
dicéoum.manifeltd cft igifvt quato tonus tono fubifigif acurioztdto ipm stractio:g stinedt fpacta.

@ APCdIO extremitati toni fpacio in duo cqua ditfoston” mime in ouo fecaf cglia.
3 c| o] e fl g| bl i k| b)
,ll'minloipiqrrislti
@ ec 2 fequentia intelligiitur vt tonus minte in duo equa rationc geometrica dirimaf: non gutem
arithmetica.nam 7 hic tonus tonig interuallum in duo equardne arithmetica diréptum eft. viuive

ergo fpacturi a b vepzius in nouem equa (pactasper notas a/c/v; e/ f/g/b//k/ bmanifeltii et a b 2 ¢
b effe toni extremitates) toniigs cStinere.dico ergo qrii a c mevio barG extremitati interftitio in duo

equa p fignum1virépto:tonus mime in duo equa partiaf /g lfonusab zlb equalisnonfitlb zc b,

diufoo enifingula reliquog octo cqualiii fpacrozii sfimili movo P equalia pernotas m/n/o/p/q/riss
t:manifeftum efttotf fpacium a b oivifum eéin 18 equalia fpacia que funt allicim|onjelo 7 reliqua.
ergo per precedetem miozelt ppoioab z1b G Lb 7cb.eft eni becf efquifextavecima:itla %o fefquis
l‘epriaaecima.npneﬂcrgq tonus hoc pacto in duo equa divifus.et fonia b Ib/zlbcbp oiffinittdem
adinuicem inequales:quiquivem foni ecmeles [ unt/muficoggmelo perpari apti, ;

« Zonifpacio bocmovo owifo:totius medie fectionis fonus: maiozis cxtremi toni
fonum acumine:minozis vero grauitate fuperat.

A cl o] el fl gl hi il k| b|
fnords o

L S1rabvein precevért iam oicti eft oinifum:itavta bav cb recrepet ronum.dico qifi fonus b geu
minefuperatfonii ab.ggivem fonus b grauitatevinatcb.ilamab totum cft 71 b eius pars:ergo

quod propofitum erat vemonfranoum.

€ Zonum in ouo cqua scerto/ coftitutoqs numero il impofiibile eft. S
(CRam per quintam pimi buius nulli uplgarticularc interuallum in plura equalia dfrimif:z qu
ppoztio (paciozti infualli interfeea quog eit 2 foni a0 fonum. Zltqui tonus cxfupparticularinafcig

" interuallo.nafcif eniex epogooafi efquioctauags ratde.igitur tonus mime in ouo equalig irimituy|

viuivifgs.imo Xoneqs in plura duobus equazve in trig aut quartuoz, L £x quo facile cognofaf Fri.
frorenus muficus aurifi iuvicio cuncta comirrés perpari e€,pbious.qui femitonia fecys & PRrythas
gozici nonarbitraf efie vimivio tono otractioza:fen quéadmodi femitonia viciitur: ta qilogs et efle
integra tonozum vimivia. Mec minus MDartignys felixfimililapfuserroze depehevit:qui nomong
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ronum in duo equalia:fed 7 in tria] T quattuoz dirimit atqs fecat. Secatenis i p2mis tonum tn dud
equalfa g fccirco hemitonia vocar.Seclivo in trig 7 eax terniag quiliber vielim tritemerid nfcupats
ertio in quattuoz et hic roni partem quartd svocat viefim tetrartemeriam:q@ he diefes nunc terrie
niic quarte toni (unt partes.£1t enitritos tertius|retrartos quartus|z meros pars. PPonit 7 tertias
diefeos acceptioem vt egipla toni tertia T tertie 0Oimivia pars dicaf, £t rurfum p2imi modi pzimeqs:
acceptiois dieles:chzomaticas vocat|/fecfivas vocat enermonicas|tertigs %o enarmonice oiuifionis
hemiolias:partim Ariftoxeno fifiter:pareim atr oiflilis. Similif quivé @ Hriftoxenus roni dimivif
femitonidi ponat et tont tertiam dieflm chzomaticam vocet feo chzomatis molis:7 toni quartdviefim
enarmonicam.at viffikiter g toni quartam cfi,ppa quarte medietate vocet diefim chzomat] Bemioli..-
Kt certe vel 1Dartian® in tertia dlefeos acceptioe nonoerroze laplus putious elt:vel efivem putafie
bemitonif ¢ viefim enarmonici hemiolij ivem effe.nam cii oifie totum tribus fuis tertijs integretur:
vnani ergo tertiay 7 tertie mevietatem totius vimidium implere necefle eft, Sed cii hec fefaris falfa
effe poant|z nulla fui pte coberedt:nd eft cur in bis viutius fermofit ptrabéous. Siceni quiftolivh
fenfus iudicium fequétes intellectum relinquiitsfacile ex vifciplinarum avitis (e explofos fentiunt.

@ R2uicungs numerus in terminos toni ducaturianterualium toni relinquet.

@ 1Bam cum tonus ztoni interuallum in ppoztione felquioctana »fiftat: fui termini eriit nouem ac

octo aut quiciics alif qui fifi fibi ppozride relpsoeant. Fle cii per feptimd feciioi Zriehmetices:fi vius.
ivéqgs numerus ouos multiplicet pouctozis 2 multiplicarozii eadem fit ppotioergo quiciics nierus
oucct in terfos (efquioctauesfefquicctausm poucet|relinquetgs tonum atgs toni intervallisquoveft.
Ppofitli.£tnd movo vefefquioctauo 2 tont infuallo io fentiéoum eft:fed 7 de quolibet aléo infuallo,.

COmnis numcrus:extremozum foni differentia conftitui potcft. el
€L Si eni tonus in mimis oftituaf ve funt nouem ates octo monas vifferentia eft:cli nouengriue arqs .
ocronarius folg vnitate oiffentiit. £t fi ducaf bingrius in nouenarifi 7 octonarium et pouciturazb
per pzecedétema 1b erfit toni extrema. Zltdo per nonam pimi Frithmetices quod fit ex binario in
nouenarium tifi eft Grum quod fit ex binario i octonarium vnitatem.fed binariug in vnitatem per:
comune ploquiiifeipm poucit:igitur eceremozum toni a © b binarius oifferéria coftituif.Etfioucg
tur ternarius in nouem 2 octo:eodem quogs arguméto ternarius extremozii tont vifferétia coftituets
Etitaquiciigs alter numerus in eofoem mimos toni terios ducef:ivem extremon toni Oifferétia AMté
tuetur.ZDanifeftum itags eft oém numerum extremozil toni vifferétiam oftitui poffe.£1 quad tra el
placuit tii Rbilolac PPythagozico p2imozoiii toni/p2imozdialégs eius oFiam ternarium coititueres
qui pmus cubii a mo umpari numero Perear/ ac gignit. @ is numerus apud Pythagozicos marie
honozabilis fuerit. Iam ¢ii ternarium pzimi quidé imparem nilerd tertio oureris:nouem sfurgit.:
queter ducta feptem (upza vigintis(cs cubuin a pimo impari reddunc.at 27 40 24-tono oiftant/ tonigs
clauoft internallumset bozii vifferérig rernarius oftinni.eft eniternaring (umme 24-pars octaua:q
eivem aviecta fumme:p:imi a ternario cubfirurfus inftaurar atg. pficit. EtivemPhilolaug lumm3a
(eptem 7 vigintt in duas partes fecnit13 714 quazhecmatoz illa %o minoz habef /et hc p2imozviii-
HEporomes facit:q eft ront poztio maioz :illam afit facit pzincipium viefeos:que eft tont decifio mioz-
8t potio:t qud pofterius femitonifi minus niicupabimus.ertllay vuarh partivm vifferétiam que.

eft vnitas facit comatis pincipium.Sev vehis fatis,

@ Rumeri dati partem quotdcunds reperire.2uo fit ve cuiuflibet nijeri pors ab ifo
fit humerata:ct a ocnoiante ciufoem partis fit dcnominata.
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a i 3 ilis exiftat:niierop
Duduis eni numerozum numeratium qui exéplaresin aia funt:vnitas infecabilie !

t‘ﬁ];numerawg quales in pbyficis funt morufi nieri/in geometricis lineay 7 planozi/ i'(l ‘:ﬁfgﬂsltw :
tempozii in muficis aGt tonozil atqs interuallozd vnitas aut verius viiumm f ec?oem re:tg’s oe’noiﬂgo ;
@ quiciics numerns cui? vna partium denolata ab b dfita fissrefoluoa in oms (uas g?erﬂ P ar?e S
ab bzoucendo {3 Denoiantem numeri a in denoianté partis biita vt puentarc, mal;]g e \gm a; ;:
fimul denoiatas abb equari totinumero a.oiuivo igif cperb < Jueniat 0:0icoveflepa o parer !
T numeratam ab a.boc eft a nitero denoiante 3.2 eifit parsa denoiata abbq petttg :ria ft?: e oq_ :
in © per feptimanm petiridem reproducit c:quare © eft pars ¢ ocnoiata abb.at cequa t';igem b mus‘
eft 3 venoiata ab b.Sed 7 ¢ © numeretur ab 3:p3.q: 8 tn b poucisciergop feﬂli'" P‘;:I 1110 STSS at o
perb revibit a.fed 7 €odé ¢ diifo per b pus venicbat d.numerat igitur 3 1 enw:l tt:.ei_: cg&mz_ uenq:
Wi cozrelarium nota funt. €€ £¢ duis hecvt moftref pfacilisfirvius ¢ mee‘ a q;: i?“ o téq ik
exéplaris veouctio facile cuig revoct illuftriozen.ve quefita it Xbicaula | nmer C wmmcg ro{: e
fextavecuma ouco viruf g denoiantes in feinuicem.hoceftryer s et fi ursff 272 F:t i imé-ﬁ ot
fextafoecimas Atinet numerus 17 refolutus.dinivo ergo 272 per 16 7 puen Ft 17 , é:ﬁa e r}- e
totius fumme partivm 272 pars fextavecima.quareZ nNUmeri 17 pars itive eyfta * nu:r;eri iy
vecime vnitgtem copnent 7 vnd fextdvecimd.elt itagpvnitas ¢ vngfextavecima:oal sy Lk
fextavecima . £¢ fi numeri decem T octo quereret pars feptimgoecima duco decen




aD

Tleptemet pouctum viuivo per 17 et venict 18 feptimedecime:quevnum coplent integrum vnam

feptimavecimam. £t ergo vnitas 7 vna vnitatis feptimadecima date fumme decem 1 octo p revnid
feprimavectma. Si %o fumme decem 2 feptem volo partem octaud repire:duco 1~ in ocroz a8 pous
ctumn fuerit iuivo per octo 7 pueniét 17 octaue g duasvnitates 7 vnam octauam efficifie.erfit &ouo
7 octauavnius totfus fime vecem ¢ (eptem pars octaud.qB querebaf.Ltita in quibufliber fequinis
valeat exercitare:habent tfi G particulariiexéplarig vemofiratie funt oftenfa: 35 fequentia povus
ac momentu, ; : ; LELG SR

@ Si vuo inequales numeri 3d cundern minozemm comparentur : maiozis 4o ipfum

-maioz cft propoztio/ ct minozisminoz. ; i o ‘
e e . g o R #2507

(! ) i : b fa ety €

€C&dfint a b duo inequales niieri quox a fit maioz/ et b minoz : qui comparétur av efivem minozem
¢,0ico 3 a0 cmaiozem eé ppoztidem G b ad c.THam cfi per octanam petitiGem extremor 320 c pp 022
tio opofita fitex ppoztidibusgadbzbadvc vt fuig partibus:ergo pportio b avc pars eft ppoztidis
aad c et ppotio 8 a0 ctotid.et cfi per vitimi cdmune ploquivm @rmetoth mafus fit fua parteligitur
Ppoztio 8 90 cmaiozelt ppoztioneb v c.etita ve quibufliber alifs fimili arguméro eft agenoum,

€ Sclfquifextadecima ppoztiozintegrum toni oimidium fuperat, ;
A cl i e fl g bl il e L
T b oo Rle o 0 ol B dsa g oSkl shelmgl end o g i

@ Duita buius monftrauit medto extremon toni fpacio induo equa diuffostonfi mimein duo equa
geometrice partiris et fectionem hinc ¢ inde alirinfecus fefquifeptimavectmi; et fefquifextavecima
retinere ppotidem.Dec %o oftévit fefquifertdvecimd ppoztidem queillic ex parte intenflonis acuz
minifgs relinquif:hemitonio/ integrogs toni vimivio effle matozem.et fequés maftrabit efquifepti=
maoecimam ex grauiozi parte (umptam:eodé toni dimivio effe minozem.Sit ergo vt in quita hufus
fpacium a b in decem 7 octo equas partes per 3 ¢ v ef 7 reliquas notas oivifum.itavta b eay partifi
otineat decem 7 octo/7 cb fevecim/z Lb vecemn 2leptem.manifeiifteftab zcb vt prusvilum eft efle
tonum:etlb 17 a0 cb 15 € fexquilextdoecima qua habitudinem dico effe integro femitonfo maio2é.

ifi eni per decimam buius vnitas 7 fextadecima vniss eft fumme decem 2 feptem pars fertadecima.
3 fl eive flime avifciaf fient Decé 7 octo/ et fextadecimavnius.at octovecim 7 fextadectmavni? av dece
2 feptem p diffinitices eft fef quifexrtadecima. Sunt § decé 7 octo ¢ fextaveciavhing a0 vecé feptem
et vecem 1 feptem ad {exdecim due sificre fefquilextedecime.fed decem T octo 7 fextadecimavniug:p
peceventem matoz eft fefquioctaus ao fevecim.Ham decem 7 octo ad fedecim vt p2iug vifun eft:felz
quioctaua eft.igif fefquifextadecima bis aucta tonum/tonics interuallum trifcéots, qugre p nonum
Ploquiii (efquifextavecima ppoztio integrii toni dimidium fuperat.quivdo eni bis auctf trafcenvit
aliqo:id vitra efus dimidium eé necefle eft. Ex quo valétioze iure cognofcif fefy quiquitamvecimsm
oém pzopozticem fefquilerradecima maiozem:integrum toni dimivium fuperare,

T Selquifcptimavdecima:minoz cft integro toni vimivios
| 19 1 | 9 S R % ab b fefquivecimdfepttmam ppoztionem
|- © 8 ¢ r e o atinet’: g integro toni dimidio stractioz ek,

- @ Semtonium minussouobus tonis in chozoa fubidigere.,

@ Sint a vecem 7 octo internalli partes b decem = feptem/c decent T nouem vnafeptimadecimgy

. 00 Decem 2 nouem 7 vna octaug.per decima huius 2 2o b eft fefquifeptimavecima.et c ap g fimilig
~ fefquifeptimadecima.funt ergo cav b duefelquifeptimevecime avifuicem conificte.fev et p eznvem

U avbfefquioctaua eft atgs tonus.v eni cdtinet b « eius partem ocrauam.at vavb Jpoztio maios eft
APpoutioe cad b.nam vnius ps octaua maioz efltvna feptimavectma.ergo fefquif eptimavecima ppozs
o per decimum ploquii minoz eft integro femitonio.qd enis duplath non impleg integrom:negs to

quogs continet oimidtum.£Mt ergo notum (efquifeptimavectmam ppoztionem integro toni vimivio
effe mmozeris, : .

€ Jntegratm toni mevictatem:inter fefquifextamdecimam z cfquifeptimavecimam
popoiocih cavere neceffecfts ;

@ Wam per duovecimam fefquifertavecima maioz eft toni dimivio: 1 p decimatertid minos eft copé
toni Dimtdio.at per cGem fciétigm inter matus atqs minus dimidio:ipm vinioif cofiftere necefle eft.
ergo integrum toni dimiviym inter fefquif extdvecimam ct fefquifeptimavecimam cavere necefie eft
£5¢v i0 in noto/integrognumero nullo pacto vt feptima buius moftrauit fier cotingeL:vrieqs in ge

ometricis diameter quavratizeius cofte certo/ aftitutogs numero comenfurari poteft. Sev Bocvlitim
ex altero loco requirendum eft,

n

1y

15

14

" 15,
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€ Jntelligit femitonium fubifigi qfi ex acutiozi parte ouob? quivétonis ad grautozem pté reli ctie
. ipm femitonium collocat.pzeifigi o qfi ipmeex parteremifliozi puob? tonis abbibefngﬂn;:lgtgi:
per fcdiam buius duos tonos in chozoa a bpernotas g cobditgab cb:primus.etfcdsfitcbob qui
quia per oiffinitidem tn fefquioctaua ppoztide confiftit:et per decimdleptimd p2imi hui? due fefqui=
ocraucminozes funtfefquitertia ppoztide.crit ergo ab et 0 b minus fefquitertio. dinidboergo abin
quattuoipartes equas:et nirii tertriefectioisfacio notam e.ita vt eb tres eag quartay cotineat:per
oiffinitidem igitur ab av eb fefquitertia Fpoztio efl.fevfefquitertia ppoztioab zeb(uperatduos
tonosa betobinpopoztioed b eteb.eltigif vb et eb per defcriptionem femitonid minus duobus
tonig:ve propofitum eratfubiunctum, 8

€ Semitonium minus:ouobus tonis pacponere.

(2 el o ¢ Ty [ l | I | bl
@ Sacioabavch fel quitertiii interualli et dinivo cb in octo equas partes et fupia ¢ verfus a:facio
 cvnieay octo partium equidsitaveo b eag partiii nouem stineat.et per diffinintéem o b Tcb vnum
osftituiit tonum. Similif diutoo o bin octo equas partes:et vnd eaz adligo fup:a ® pnotam e.quare
ftex eb 7o b erit tonus.funtgs ouo tomeb et cb.fed abercbfefquitertia ppoztio: maiozelt ouobus
illis tonis in ppozrioneab e b.cftigitur per viffinitionem ab zeb femitonivm minus.q cunsfis
vuobus tonts pzepofitum:qii ex parte remiffa illis aditictum Jfactum eft pzopofitumni, :

@ 2uobus tonis:oiclim/femitoniiiqs minus interponere.

|3 ) (2 € b
€ Foem viefim atqs femironifi minus hic(vt ism quogs dictum efbintelligimus. Sirergoab 1 cbyt
in preceventi fefquitertia ppoztio in rota chozoa a b.ab atcverfug:intéoo tonum per notamv. et gb ¢
verfus 3 remitto tonil vt in precevéti factii eft pernotam e:itaveaber db firtonus/ et fimilifebete

b tonus, mantfeftum ab etc b fefquiternd ppoztidem (uperare duos illos tonos in mevia ppoztise
o betebaeftigitur per diffinitionen © b ez e b femitoniii minus duobus tonis interceptii et ppofitii.

. Semitenij minozis mimos numeros reperiresct quomovolibet femitonid minug
in chozoavna aut pluribus collocarc. A
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mi numeri toni.oucoainfe etatn b!i etbinfe ’eticarm- ant

{ i i (quiocraui/ouogs toniin mimis

numieri ¢ v e.inter quos per fextam quarti eg erfitduo fefqui % :

stinuati.Sit prcfea L quanarius et m 1ernarue.ouco LincD ez pzovedt fgh:inter c}uo? pfeptimd

feciiol Brithmetices fimili€ cdificri (untouo fefquioctaui/ 7 pinveduo tont , duco pierea lrivem inc

et pueniatkp octaud eclivt Bruhmetices fao kelt pportio fef quitcrtiaq 57{ pumihui? maiozelt

fby et vifferétia éh k.oico ergo b keffe nijgnos niicros emitonij minozs.q eni fintnumert fermttonj

minozis per oiffinitidem nord eft.fed g n mi2i0 iam declarandii eft.Bam qzc fe‘fnntm fug ppoztice

mimizper vecimaoctaudterti) Arithmetices { ﬁiti atrafe p‘mi.elt (}tz 3::311:3% ?leat gg-rélé?t:; 22?3?&%'3

0 . rvnoectmam tertj Erithmerices e o

oo Lo o 4 ‘% c. Rurfus m 7 bternartug atg octonarius fune

{tavefeo7c 1/m quafnarius 7 ternariug fine
emmdftratifuntpzimiadh

I
l
|
f
|
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[ Sitanouenaring b octonaring mini

minozs numeriadinuice
q® eft ppofitii quo a0 hoc.£t data quacuneg
fcSm numeru:r k n%meroe i a':_; et
nozis interuallum. In oiueriis aut
eris/et partiaris eay quiciios voles fcbm b quag partiuma
o . S i qi’s conftitutum interuallum.quod eft totum pzopofitum,

tum in pluribue chozvis femitonij mino : _ : :
€ Semitonium minug in minoze & fefquifcptimadecma fit : pzopoztione confiftir.
‘@wo fit vt regula femitonij fumenoiinon (it oifferétiam extremozi toniin duo equsl

parficnoo.
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@ Sint vt in preceventi b kminimi numeri femitonij minozis vt ducenta quinqhiaginta fex 2 oucéea
quadraginta tria.capio p decimam huius:feptimdvecing partem niieri k ducentoziifcs quaorginta
trium/ eritgs quattuovecim 2 quings feptimedecime.avoo itadp quattuodecimet §feptiafvecimas
avk* fiat | numerus 157 et § feptimevecime.eritergo niierus 1 av klefquifeptimufvecimus. atlou=
centa quinquaginta 7 et § feptimevecime trifcévit b qui folf eft ducentoii quinquaginta lex. ofifter
{taqs femitoniil minus per vadecimam buius in mioze ppoztide i fit ppozio fefquifcptimadecima,
quare et 8 fortioze in minoze cofiftit pporrice & fitfefqu ifextavecima. Lozwrelarium binc notum eft,
TRam hoc pacto partiédo extremozfi roni fpactum:ex qujta buius cognofciitur fefquifextadecia arg
rﬂqutl;cgﬁm?becima altrinfecus conftitut:quapvtrads prefens maftrauit femitonij minozis Rabitu=
oipem effeminozem, '

¢ Sefquioctauavecima pzopoztio:femitonio minoze rurfus maioz cuaoit. !

i

| 256 : 1 256 | ; 143
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@ Sint abmimi numeri femitonif minozis per decimdoctaud buius reperti fc3 ducéta quinquagita

fex/ ct bucenta quadraginta trid.capio per decimi huius octaud vecitmd partem niieri b:qud reperio

effe trivecim 7 femis:qud quioé avdo numero b/ fiatg aggregatus c.tunccad b fefquioctaugvecima
poztio eft.at cmatoznumerus eft 3.nam a diitaxar cdtinet dlicenta quinquaginta fex: c %o equalif

parti& totioé 7 infup femiffem vnius.eft igif fefquioctauavecima ppoztio femitonio minoze maioz.

T Scfquinonavecimaseft femitonio mioze minoz.2uo fit vt femitonid minus inter
fefquioctandoecimam et fefquinonamoecunam confiftat collocatum.

| 256 I 255 5| 245 2
| " I ¢ 19 | b |

(L Sintvt priug mimi terminf femitonif minozis a et b:dico fef quinondoectma ppoztidem minozem
effc ppoztione a adb.capio eni per decimam huius:nondvecima partem numerib : qud inuenio efle
puodecim 7 quindecim nonalvecimas.qui partem adijcio numerob ¢ fiat c.ppoztio cad b eftfefqui=
nonadecima.fed a maius et & c.igitur p vnvecimam huins maius eft femitonii minus fefquinonas
pecima pportide/ate fefquinonavecima ppoztio femitonio minoze minozEorelarili %o vt vecima
quarta buius notumefle poteft, ‘

€ Scmitonium maius:in vata chozoa confhituere.

Bal <l | P [ [ [ ] ] B!

CSit ab 7cb femitonij minozis interuallum.diuido cb in octo partes equas: quibusequam facio
partem ¢0.ita vt © b notiem otineat.ergod b 7 ¢ b erit ronys, demo igitur a tono dber cb femitonifi
minusfcsab 2 cbirelinquefgobrabtonireliquapars Tquaipe femitonium minus fuperat.igif
per oiffinitidem ® b 7 a b femironum maive eftin vata cho20g (vt ppofitii erat)coftituti.et quéad-
modum femitonium maius collocafti ad partem grauiozem {tg quogs ad partem [acuminis collocare

facillimum effet. ;
€ Semitonij maio2is:minimos HUMCros reperire,

2187 | 2048 |
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@ Sintabminimi numeri femitonij minozie ex decimaoctaua buius repertiet f it

- - O L]
wn:’oﬂraﬂae decimeoctaue huius foctonariue primus eft a0 b.lgrgo f neo‘:l numera: ﬁ?lgzgilg‘:li;’i:
tur ; ocrauaim partem.ouco igitur fin b et a et cofurgant c v:per feptimam feclioi elementox Trith:
metices D ad V3 ad beelt igim!- inter o cfemitonium minys/ femitonfas minozis interuallum. et qa:
chaber prem octana vt b:aovo efvem niiero ¢ prem octauam efus biet cogceruatus fiat e.cotiner iGIE
€ BUmMErm ¢/ ¢t partem elus octauam.quare ¢ ctonus.er quia ton® e c fuperat femitonii minus o ¢
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fnteruatlo e dzergo e d fung niieri femitonij mafozis. ] auté iiv& (int minimi factle ex decimaquinta
tertif aritbmerices cognofcas diftrabéoo © ab e 7 quoo reliquii fuerit itex quoties potes diftrahévo
ab v.etbocpacto deinceps 7 vivebis av vitimum relictam vaitaté/erites movo quiad latus apparet
piltractio.quare per eandem vecimaquintam o et e funt avinuicem pzimi, funt igitur per vicelimam
eiufoem infua poportione minimi:quod eft propofitum.

 Semitonij maiozs babituoo : fefququintioecimam fupcrat pzopoztiont.

| 2187 | 2184 8 | 2048 ] 156 8 |
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@ Sint a3 bmintmi rermini habituvinis femitontf matozis per precedérem repertizvico habirudiné
aap b maiozé efie lefquiquitavecima.fumo eni vt in pzecedéribus tam (epe facthi eft per vecimd bhi?
quintddecimam paric numeri b er bec inuenirtur|centi trigintalex'et octo quintedecimevnius fit o
avitcio ergod avb et fiat cxeertii eft cav b efic fefquiquitamdecimd.at c minoz numer? eft & a. eft eni
a numerus duum milid centi octuaginralepté.c autem folum dud milivm centl octuagiraquartuoz
et fere femis paulo amplive. £ igitur pervnoccimd hutus femirony matous habituvo fefquiquita
vecima ppoztionemaioz eamgfuperans : quoo eflt propofitum,

@ Aporomes interuallum:minus el fefquiquartodecimo interuallo, Tlnoe manife:
ftum cft femitonj maioas propoztionem inter fefquiquintoccimam ¢ fefquiquart3
occimam reperirt collocatam. _
[ 2194 4 | 1187 | 2048 | 146 4 [
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€ Bpotomé 2 [emironiii mains: ivem eflefam virim?, Sint ergo a b miminderi femitonif maiozis
vt duo milia centit et occuaginrafepté 7 ouo milia quadagintaocto, fumo per vecimd buius quartd
pecimapartem b3 ovum il er quavzagintaocto qud inuento effe centil quadiagintaiex et quat:
tuoz quartedecinie que (it ©.4000 eaimn quartdoecimam ao b: et fiat numerus AgEregatus c.tuncnus
mericad b lefquiquartavecima ppoztio efl. at c matoz numerus eft a (lquivé ouo milia quaovzagira

octo et centil quavzaguntaler erquartior quartevecime fummd fimulartollant ¢ : Suum miliijcentis. -

nongginraquattuozjet fere quartdvnius. et a folum fumma fit dunm mulid centum octuaginrafeprés
conftat ergo fefquiquartdoecimam pzopotionémaiozem effe femitonio maiozes atqs propofitum.
Cowelariuimn ve preceventium notumefls

@ Semitonium minus atq femitoniym maiusin fuperpartlculan popozioncnon
capunt:feod ea in fuperpartiente ratione confiftere necefle eft.
€[ iRam femironifi mninus per correlarifi vicefimepzimebuius cavit inter fefquioctaud decimam et
fefquinondvecimant.etqui inrer fefquioctaudvecimam et fefquinondvecimd nulla cadere valet inter
cepralmentags fuperparticularis habitudo. funt eniillefupparticulares pzoxime maioz ate minoz
igitur femitonifi minue in fuperparticulari ratione non confiftit. ned per ivem femironivm maius,
am per corelarifi precedéris cavit in aliqua ppozrione mevia inter fefquiquintdvecimd et feiqui
quartdoectmain duas prorimas fuperparticulares : que fuperparticularé meoviam nulld aomittting
nd igitur femitoni maius cavit in fuperparticulariratione.ifed et cum rationes femitonij minoud

ates matots multis fuperparticularibus vtiam vifum eft fint minozes: eriitetiam minozed ratione '

ouplari quemultiplicivm minima eft:vt que a minimo numero denominetur.iyllts enim numerus
binario minez.nd eft ergo femitontj minozis habituoo multipler|fifiter neqgfemitonij maiozis.relin
guitur igitur a (ufficienti vivifone cam tlle fint inter maiozé terminum|rminozé; eas effe in fuppar
tienti genere.quoo eftpzopofitii. € To ramé proprer fophiftas avuerterelicet ¢ fonus z(ue partes
cofonantie/ 7 confondtiarum partes intenfe: femper in fupparticulari/ fuperpartiéti aut multiplici
habitudine cadunt:remiffe vero in fubfuperparticulari/fubluperpartiéti aut fubmultiplici. Bevero
et fiita fir:folemus ramen eas omncs dicereefle infuperparticulari habituvine fuperpartienti/ aut
muleiplictivem fupparticulare et fubfuperparticulare reputdtes 7 pzo vno computantes. (imiliccr
fuperpartiens et [ubfuperpartiens.z multipler et fubmultiplex :

(€ aP>uficum comma in (hona repetire. e s LR kbt

I 7 | f | ] | € R b
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CSirab chowalupza quam (it pzopofiti reperire muficii commazin qua ab et cb fit felquioctaug
pzopozrio st tonus.fint preterea e minimt termini femitoni minozis. oiuido (paciii a b in partes
equales fecunoii viex quarum numero ab ipfo b verfus a: capio fecunoil numerd e|s in termino earf
pono notam f.tunc quepzopoztio v ao ezeg erit 4 b avo fb.quarea b av fb (emitonid minus. Rurfum
cb fpactum feco in equas partes fecunofi numerum ¢ 7 earum partivm ab 1pfo b ver{us a metienvos
fumo fecunofi numerum diet in earum termino pono notam g, manifefti entam et g b et ¢ b effefemi
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‘ 2fb probatvm fit etiam femiton(d minve . ergo fntervallum fb et g
:5'2333&3?3&?3: ng.?ifr}'o a,g’tjt, ¢ b:maio? eft duobvs fermitontis minozibus, eft igitur per viffi=
: uitfone;n fbet gb inventtim muficum comma: quod erat monﬁranour_u.

C Lommasin minimis numeris conftituere. :
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€ Sinta bminfmi nunert frmtt&nif minozs.oucoainfeinbletbinfe TELUrgant co e:eritgs ¢ o
20 evuofemitonia minoza coiuncra.fit pzeterea f octonarius qui ex vecimaoctaua buius eft piumus
a0 b.quare per vndecim rertij grithmetices et pimiis ao e.nion habet LGLture octauam.oyco ergof
octonarifi in ¢ v esz proueniant g b i:vt i fcs 0ziatur exfine.ceril eft etigm inter ghethieffe pyo fes
mitonia minoza.et qz eeft octana parsfavvoe zifimul [fitgs eo2um aggregatus 2.0ubif nyllym ft
Leavieflefelquioctaud:er Iz 8§ effe pzopoztionem qua fefquioctaua mafor eftghetbionyo
el ; : & i it

bitracto vt eaipfa docetgablzeteoq 1 ‘ fubftracto quogo potct

ab g.etllcveinceps tanvévead latus avdiectl apparet: relinquitur vnitas., £¢ Quéadmoduin commg

ouabus diefibus eft prepofitum ftaquocs Gfacillimi eft comina ouabus viclibug {ubiungere| aug
duabus interferere.

T Sclquifeptuagelimaquarta: commatis p2opoztione tranfcendityr.
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@ Sinteniab minimt numeri csmatis per peeventé reperti. elicio per vecima buius feptuagefima
quartdb que it c.aviicio itagsber ¢ fimul|z coalefcar g Seregeturg numerus o. quifi ao b conferaf
coperituryfefquifepruagefimus quartus.arqui o€ o minoz g effe oepzebeoitur.ruperatergo pervnoe
cimam buiusratio comatis feptuagefimdquartam popoztionem

€ Lmans ratiosfefquif cptuagehimatertia, ppoztiorne minoz eft. vnoe fit vt omatis
ratio inter feptuageimaquart ct f cptuagelimdaternd confityta reperiaf babituoing
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AL Sint 3 b vt p2tue minimi numeri comatig.capio feptuagefimatertiam parté bquefitc.ifigob ¢
fimul et aggregetur o.eritgs 0 a0 b fefquifeptuagefimultertius, et o maiozgefle confpicitur.ergo cd
matis ratio felquifcptuagefimatertia popoztione minoz eft: quod erat monfiranowm.,
&czrelarium vt alia notum eft,

@ Lommatis ratio: in fupcrparticnte ratione confiftit,

@ Honeni in fupparticulari cofiftet quavequioé ouef upparticulares pzoxime fe[qulf:pmager(ma ;
quarta et fefquifeptuagefimatertia:omné profus meoid excluvant fupparticnlaré.ztanto minus in
gfie multiplici cofiftere valebit.vt quefeptuagints ouas l’uperparticulareg babeat (¢ maiozes. relin:
quitur ergo vt ea in fuperpartiére genere confiftere poffit.eft eniea maiozig et minozis habituoo,

€ Rationes (chifinatis args owalchifmat] funt Ighote/atep irrGnalcs.quo fit v qQuaz ;. | |
mimi nucri tetragonicii latus né babedt:medictatii ronce Ignoteirrdnalelas fint ogg ”*
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@ Eas rationes ignotag arqs {rrationales vicimus quenullo certolcoftieutos numero vefignari va
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ppoztiones effe dictm?. Sint ergo pmo ab minims numeri femitonij minotis : p decimoctaud bui?,
tnuéti:b enive illic quogs moftrati eft nalcif ex novenario in ez ternario in provuctii noucnarijin fe
atnfierus d ex ducru nouengrij in (¢ exurgebat:erat quavat? et ternarius ng eft quavat®: ergo per L
oecimidquartd ferti arithmetices b min® femttonij miozis extremii ex ductu qoeno gozati fn gozatd’
poueniés:no eft numerus quavzatus . i poﬂ‘tbﬂe et ergo vediafchifmatos ppoztio in numeris it . -
nota:fint ergo per fextd quarti arithmetices duo oialchifmata in minimis ¢ © e cotuncta. manifefti e
eni eft cum diafchifma (it femitonij miozis ©imiotfi ¢ 0 et © e fimul effe femitonifi minus.zcaveelle
femitonif minozis interuallii.fed et cumippoztiones ¢ d 79 efint citinuate in minimis ergo perquiz
tam quartiarithmetices cefunt infua ppoztione minimi. funt ergo minimiin ppoztione femitony
minozis.fev et tales pofiti funt a T bitgiturc et ¢ itbem erunenumericia h fescivemaereivemb
Preterea qz que proportio cad O ea eftd av ez ergo per prim fexri arithmetices cnumerus eft quas

* - Datus erenumerus quadatusiquare 7bivem numero ¢ etiam quadzatus, at b vemaitratus eft né

34

%

quavzatusg.eri irag ivem numerus quadatus et nd quavatus: quod eft impoflibile. néigirur vigs
fchifma note ppotionis babebitur. et ivem de propo:tione fehifmatos monftrabitur, fintenimab
fubter oefignati minimi numeri cSmatis:q: per vicelimdoctauam buius b minoz propoztionis coms
matis rerminus fit eg buctu ocronari in quadzari laterts ducetorum quiquagtntafex.et octonariug.
nd eflt quaozatus: ergo per decimdquartam fexti arithmetices b minoz terminus comatis né eft qusa
v2atus.né tgitur fimill vt priozis partis vemoftratione ab certis defignarifas numeris poteltequis

paopoztionibus vivuci.cftigitur fchifmaros eius fc3 mevietatis ratio tgnota/ate (rrationalis, Loz
relarium ex movo vemaoltrationis notum efl. _

Zeonus : ouobus femitoniis minozibus/et commate conftas.

€ 'Ram ratio fefquioctaua duobus femitonifs minozibus atgsvno cmate cenﬂat.mpefat eniduas
diefes duegs (emitonia minoza viro commate:ac ronus in cadem ratione confiftit.coftat igitur tonus
er duobus femitoniis minozibus er commate, : o

€ Tonus a duobus femitoniis minozbus: vno commiate viftat.

@ Ram fubftracto a fefquioctaua ppoztione vno comate relinquiitur duo femitonta minoa:i aftur
€t eodem comare a tono diducro due vicles 7 duo femitonta minozg relinquiitur.viftatergo tonus a
duobus femitoniis minozibus vnolcommate.

& Semitonium minus tribns commatibus maius eft: minus vero quattiro: . e .
manifeftum eft apotomen plura quattuoz et paucioza quings contincre comata.
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@ Hon égreca curiofitas calculi laboze deterrita quo minis quot cSmata in diefi quot in apotome
Quot denigs in tono fint: peraeftigaret . quod nifi ajpziozibus retatum cognouniflem cii id quog plus
labozis G (vemichi vifum eft) in muficis modulationib? vus vrilitatifas afferatsmiffus Fecifl em.qui
tameio cognofcé vefiverauerint hoc pacto vepzehévent. Sinta b minimi numeri femitonij minozis
€t €O minimi comatis:per vecimaleprima 2 decimdoctanam hutus reperti:ouco b it c et d ¢ puenide
¢ f erain c 2.vemat g: per feptima fecunof arithmetices f g0 eeft cGmatis habituoo|et per oceauam
elufoem g 30 e habutuvo vrefeos|f emitontic mumozs, Peindevuco ein ez finf et ein g 7 nafcantur
bzt sperfextam quarti arithmetices perd facile cognofci poteft Iz b continere duo commata.ct pey
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Geptimam fecundi elufoé 1 ad b effe femitonium minus.IDeinde duco vinhietcinlzetvinl:zeoor

oine veniantmn o ;per eandem fextam quarti cognitu facillimB eft n m contincre tria commata. et
per feptimam fecundizo m cGtinere femitonium minus. at n numerus cognofcitur effe minoz o.ergo
o a0 m femitontum minus tria vincit| exfuperatg commata. Peinveducobin betlzinkethinl.
et fuo od(ne exfurgdt/ ozianturg p qr. manifefti eft per {pé a8 pzine q P cotinere quattuoz comata
etr p cotinere femitoniG minus.atnumerus r minoz eflt numero G. igitur quattuoz cémata ampliug
funt femitonio minoze.Eowelaridi autem bincnoti eft @ femitonifi maius folo comate fuperatfemt
toninm minus.atqui femitonid minus plura tribus 7 paucioza quartuoz vt modo vifum eft continet
comata.igitur vnico fuperadiecto comate femitonii mains quodvocant apotomé:plura quattuoz ¢
paucioza quing continere eft necefle.

@ onum:plura feptem contiiere commata necefie eft.

@ Mam tonus ex femitonfo minoze 7 apotore coalefcit atep coftitnitar, at femitonifi minus per pe
pultimd tria continet comata T amplius:et per preceden téaporome quattuoz etamplius tria autem
et quattuoz 7 amplius:fepte funt et dplius. igitur tonug plura & feptem cotinet commata,

€ Secunvi Elementorum Muficalium finis,

£quitonus: cft qui tonum ac femitonium minus contiriet . quem ct
tribermitonidi/ trifemitontiio: inferius dicemus,
Pitonus cft qui duos coplectitur tonos.
L ritonug yero qui tres.
Lonfonantic fimplices funt :otateflaron;diapentc 7 diapalom.
Lompofite verozoiapafon viapcnte/bis viapafon.
Diateffaron cft cdfonantia: que cx intcrualli fefquitertia ratione nafatur.
Prapentc : que nafctur cx fefqualtera.
g(apm;on veroque ec;‘:} oupla.
iapafon diapente: qua aoinuicé iuncte conftituiit diapalon ac diapéte ati
Wis vrapafon : cft quam coniligunt duc diapafon confonagmc. P

@€ Bec altius afcéount Pythagoticd @ altius afcendétibus voces quod pactoillis firi i

2 @ vnicuigs ferme fue vocis modi/ limitefas ad confonatiam bis dlapafi Sn naturg fecer!t?}g’emv}lggbﬁ;‘:;
contéplatione mufica adulgs cfonantiam bis viapafon:reliquavt habeatur Gfacillimd purauerunt
wt qui ab ter atgs quater diapafon muficos modulos aptare voluerint., et hac quogs ve caufa mufict
fcrmr: oés igt o:f!{lfe?rrti}ei;ermu‘lﬁoncp attai:rra'oélua vifciplina mufica limites W ytl:agozend tranfz
cenofit:putdtes eius limitibus cotensizet paiicam veterégp autozitaté fecuti fufficic i

quod 2 nos in hocoperetétabimus imitaris ol

€ Sclquitonus inter fefquiquintam ate fefquifcxtam collocatus cft.'vnoc fit veetfi
{clquitonus iocunde/fuauiteras auditil feriat: nonou tamen confondtia ponéous fit.

Jaor 3 | 288 | 285 5 | 156 1 243 L 48 v | 4 % il
e e T PR L. e T R T IR B e S e |

L Sit ergo a ducenta octuagintaocto:b vero ducenta quiquagintafex:et c dticentaqu i

per vecimdoctauam fechivi bufus manifefti efta aob eflfetona) b n?; effef cmitoﬂ?ﬁ :::ﬁ;.tg:g?é
240 cper viffinirionéerit fefquitonus.qué dico in ppoztione minoze confiltere & (it fefquiquintalet
maiozefefquiferta 1am capio per deciinam fecunoi huiue quintd partem ¢ etveniet numerus 48 et
tres quinte qui fit f.a0vo igitur fav c et aggregatus fiar v:qui matozinuenitur & a.igitur per vnoes
cimam fecoibuius © av ¢ ppoztio maioz ¢ft § a av ¢, Bt vero v av cfefquiquinta efl.eft itags felqui-
tonus in ppoztioneminoze coftitutus & fit fefquiquita propoztio. £apio denig per eandévecimam
fecundi fextd partem cet veniet michi numerus 4.0 et femis quifit g.aggregatus igitur gad numexy
ereftituat numerdi e.certum eftnumer( e minoze effe G a.quarevt pzius aav c fefquironus mafo: cft
@ e a0 c:qui in fexquifexta pportione cotituitur.quod eft propofitli. Lozrelarifi entm cognofcitur,z
primii @ fefquitonus fuauiter fer{at audirum: cuiuflibet muficis modulationibus intéti fivem far:it
fenfug.q vero nddoum cdlonantia fitziccirco euenit ¢ fefquitonus in fuperparticulari rationend con
fiftit:quavoquivem inter fefquiquintd  fefquifextd pzorimas fupparticularee nulla cavit interftes|
mediag fuperparticularis habituvo.neq quivé eft in multiplici genere:quonid per vnvecimd primi
butis opla ppoztio quemulriplicili minima eft: exfefqualtera/et fefquitertia ppoticne marimis
quioé fuperparticularibus:erurglt atgs nafcitur. cofonantia autem omnis per diffinitionéin fupers
particulari aut multiplici ratione confiftit , eft ergo totum pzopofitum notum.
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@ Privem ditonusinter felquitertiam ates felquiquartam medius:miitime muficath
complet atgs perficit barmoniam.
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@ Iharmonid et confondtiam ivem vicimus et buiusvt precedétis pocedit ocmonftratto.Smt ergo
a b couo roniin mimmis conftitutl.ve §1|72|s4.vico vitonum g 8o ¢ confiftere in popoztione mioze
fefquirertia:et matoze fefquiquarra< muiicam céfonantiam haud quad perficere.Laplo eni tertians
partem ¢ per vectma fecunvi buius vt fepe factum eft. et venir viium « viginti cum triente vniusiqui
numerus fitf.aov0 itag L1 et trienté ad numerd ¢ 64-ct aggregatus eft 85 cum rertia parte vniuss
qut ivem fit D.manifefti eft © a0 c effe fefquirerrifi, at o maioz eft a: continet eni a dumtaxatvnumet
octuaginta:o vero octuaginta quing 7 amplins.cft ergo fefquitertia pzopoztio ditono matoz. Lerur
fum capio quartam partem c que fir g: quaim addo 30 ¢ et furgat e: quieritad ¢ fefquiquartus . at a
maioz eft e.agitur per vinoecimd fecunoi buius:oironus fefquiquarti rranfcenoit.et cui inter fefqui
terrium 7 fefquiquartfi nullus cavat fuperparticularis medius. neqs multiplex: erit ergo ditonug i
propoztione fuperpartieti collocatus.quare muficam confondtiam (etfi in muficis modulationibus
fireuphonus (uauttergs auvitum feriens) nooum tamen perficte,

5 @Ritoni interuallum : fola fefquitonum fuperat apotome .

@ Ram fefquitonus vnum tonum cdtinet integrom et (ecundi toinf cotinet femiton(fi minyg. fed ¢
tonus e femitonio minoze = apotome conflet cuavatgs coalitus.crgo fefquitono ao feciivi toni coms
pletionéfola veell aporome.at ditonus folos puos incolumes integrofes pofliver tonos. ergo dironi

interuallum fola apotome; fologs femitonio maioze:fefquitoni fuperat interualll.q8 eft propofiths
4 @Rwtcllaron confonantiam tn data cho20a collocare.

4 51 I A .
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@ £um enim cpitrira/fefquitertiags popoztio: colonantiam diateflaron creet: iccirco data quacias
chozog veabeam in quartuoz equas poztiones dinfoo.vr a cic 03 esz e b.ee dico abav cb confonare
oiateflaron.am a b continet cb et infuper a c que rertie parti cb equarur. eftergo interualluma b
fefquirertiiad cb. ergoa b ao cb per viffinitioné confonat vigtefaron: et cofonantia diateflaron in
chozoa a b vata:collocata.quod et propofifum.

s @ Zritonus : cotfonannam ofatcflaron tranfcenvit.

€L 1Rem per vecimdoctauam paimi tres fefquioctane propoztiones amplids funt felquitertiointers
uallo.atqu: in tribus fefquioctanis:per viffinitioné tres confiftunt roni.igitur tn tribus(efdoctauis
confiftit tritonus.z in epitrito/ (efquitertiog interualle confiftit cofonantia diateffaron. igitur cofos
nantiam viatefigron tranfcendit v¢ pzoponebatur:tritonug.

¢ CLonfonannd viateffaron:ouobus tonts atas femitonio minoze conftarencecfle cft
T©lnoc facile comparatum cft fefquitonum tono/ et ditonum femitonto minoc atra
otatefaron concérum ocficere.Lompertum item cft confonatiam oiateffaron quing
dtelcs ¢t DuO commata continere,

; : Diateflarum confonantig
vz ¢l | | b|

@ Sitab etcb confonantia diatearon.vico eatn duobus tonis 7 femitonfo minoze conftare. Wam
tumab 2 cbfit digreMaronzerira b et c b per cGucrfionem viffinitionis fefquitertius.at cum femitos
nium minus per oiffintrioné fit iv quo fefquitertia duobus ronis maioz eft.continet ergoabzcbfe:
mitonium minug et duos tonos . igitur confonantia diatearon oudbus tonis/ femitoniog minoze
conflar.£t primi cozrelarid binc faaile cognofeitur.€um enim fefquitonus folii tonum 7 femitonti
minus contineat:oceft igitur ipfi a0 cofonantiam diatefaron compléoam per pzefenté vnus tonug,
ef cum dironus folum duos coplectatur tonos: veerit ipfi ad canvern complévam femitonid minus.
Eecﬁopmvero binc hauo vifficile perfpicitur cogniril. IHam cum tonus per tricefimdtertiam feciiof
buas diefeg 7 ynum comma cdtineat:diio tont quatruoz diefes 7 duo cotinebunt comata. at per piee
fentem oiatefaron confonantia ouobus tonis vnam diefim fuperaddit.continet igitur confonantia
vigteflaron quings viefes atqs duo commata.quod eft rotum propofitum. - ; 55
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€ 2uings toni:ouas diatelaron confonantias Yo commmate vincynt/ cuaduntas

malocs. : : fass : Sk

R utanit Ariftroxenus muficas diatelMaron csfonantiam duobus tonis et integro femitonio con
ftare.7 proinoe duas diateMaron cifonantias:quing tonos iplere.cuiug erroz ex tertio mufices diug
Seuerini boeciflet ex hac tpzecedéte facile couincitur, Ham per pzecedétem cSlonantia viatelaron
15 ex buobus tonis et femitonio integro confat: verii ex ouobus tonis 7 femitonio minoze. quod ex
vicefimapzima fecfiol inter fefquiocraud decimam et fefquinond vecimd pzopoztioné collocatur.inte
griim quté femitoniii per decimdquartam eiufvem:inter fefquifexta vecima 7 fefquifeptima decima
collocaretur.viminutiug eft ergo femitoniii minus integro femitonio. Nuia ergo vt per pecevétem
victii eft:cofonantia diateMaron duos tonos et femitonifi minue cStiner:one igitur viateffaron cdlo=
nantie cotinebunt tonos quattuoz.et duo femitonfa minoza. et qz per triceflimdtertiam fecfivi tonus
cotinet duo femitonia minoza et viium coma.ergo due diareflaron céfonantic quings tonosvito coms
mate minus:cotinent. quing igitur toni: duas dfateMaron colfonantias vno comate vinche atq enaz
buntmaiozes.quod intévebatur, )

‘ Lonfonanna viapentesin aflignato neruo conflituere,
i3 Iz I |€onfondtia viapéte+
] Ie B Ib

@ Sitaflignatus numerus ab fup2a qué iuffum fit c6fonantid drapente collocarizdinivoab intreg
avinuicé equas partes per notas a ¢ bita vea bircs cotinear et cb earum contineatr ougs.erit per
viffinitione a b 3o ¢ b hemiolifi/fefqualteriigs interuallii.fev cum cofondnsa viapéte:per viffinitioné
exeainteruallirationenafcat.ergoab av cb colonabit diapéte, eritgp 2 bad cbinvata chozoq affi=
gnatoue neruo célonantig viapéte collocata.

@ Zres tonizconfonantia d1apente minus funt.z quattuoz eandem confonantiam

tranfcenount ..

@@ Etfi ex quinta buius(atis cognofcaf tritonfi nd pofle efficere viapere cofonantid: bec etid ofténit
tritonum diapéte confonatia efle minozem, iam per decimacctauam pzimi buiusg tres fefquioctani
minus funt fefqualtero interuallo . et per vecimanonam eiufve quattuozfefquioctgui fefqualternm
fuperdt intcrualii.confondtia afit viapére in fefqualtero fita eft.ergo tres toni mn tribus fefdoctaunis
conftitutizminuse (unt cofonantia dtapente. T quattuoz toniin quattuoz ofiftentes fefquioctaunis ed:
vem confondtiam magnitudine tranlcéount:quod eff rocum popofitun,

€ Lonfonantig diapente:tribus tonis/ femitoniogs minoze conftat. i2uo fit vt a via
pente fubducto tono:datelfaron confonantia relinquatur.fuboucta auté diateflaron
confonantia s relinquatur et tonus. :

@C1Ram per decimdquintam pimi fi a fefqualtero interuallo fefquitertifi vemptii fuerit : relinquet
fefquioctauuin. (ed vt in vemoftrarione (exte hufus vifum eft: fefquitertii continet duos tonos cum
femitonio minoze.ergo c6lonantia diapente felquioctanii hoc eft ronum vltra duos tonos cum femi:
tonio minoze continens: eribus ronis et femitonio minoze conftabir quemaomodum pzopofitum eft,

. &orrelariii cognolcitur.THam diapente per prefentem continet tres tonos cum femitonio minoze, at

fubftracto tono refioui funt duo tonizatgs femitonid minus, et per fextam huius ouo toni ¢fi femitos
nio minozeconftituunt céfonantiam viateflaron.fubftracto igitur tono g cofonantia viapente:relin:

‘quitur ofateffaron.fev et cum diapéte confter ex tribus tonis cum femitonio minoze:fubftracta ergo

otateffaron cofonantia que duobus tonis etfemitonio minoze completur : relinqnef quéaomooum

fecunoa pars cozrelarif pzoponit:tonus. quoo eft torum corelarium.

€ Diapentc confonantia: minus octo femitoniis minozibus continet.

dL'1Bam cum ronus vynug vuo femitonia minoza et vnum c5ma cotineat:tres toni 7 vaum femitonid
munus (eptem (emitonia mino2a 7 trig commata cGtinebunt.ac tria commatg per tricefimdquintam
fecunoi buins femitonio minoze funt contractioza.ergo diaperite que per precedétem tribus tonis et
femitonio minoze conftat:minus octo femitoniis minozbus cdtinebir. fed quéaomodum facile mon
firatum eft diapente c6fonantiam névum octauum acringere femitonifi minus/ octaudas diefim: ita
quogs facile monftratu cfletzeanvem confondtiam nsoum feptimam attingere gpotomé,

@ 2apente confonanna : ditono/felquitonogs coniungtur.

(L 1Bam viapente per penultimd tribus tonis et femitonio minoze conftat. et ditonus 7 fefquitonus
fimul tres tonos et femitonif minus efficunt.igitur ditonus ates fefquitonus pariter copulati cdfo
nantiam digpente wngunt:quod intenditur,

- €7 Lonfonantiari otapcente ¢ diateffaron:tonus oifferentia eft. quo fit vt diateflaron

confonantia aoiuncto tono: confonantiam diapente reffituat,

W
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i pifferétiabic vocaf ea pportio qua nafo: fuperatminozé, Wam p cozrelariti decme buius fub

bucto tono a cofonantia oiapente relinquif confondtia oiateffaron.folo igituritono confonantia vigs
pente cofonantia vigtelMaron eft maioz.cft igitur per viffinitioné:harum cifonantiart ronus viia, ¢
cozrelarifi ftatim ex pzopofitione notum ek,

« Wis viatcMaron: fefquitono confonantiam diapente tranfcenoit. i

([ 2isteflaron eni P fextd huius duos tonos atdgs femironifi minus cotinet.ergobis btqgcﬁar_o quat
tuoz tonos et ouo lemitonia minoa otinebit.atqui  quattuoz tonis 7 duobus femitoniis minozib?
vempto fefquitono:relinquiitur fres toni et femitonidi minus, Etuero per oecimd huius c5fonantia
viapente totidé tonos cii femironio minoze coplectitur.ergo bis piateflaron:fefquitono confonantid
oiapente tranfgreoitur rranfcévitg quEIDMOdUIM proponitur.

€ IC5lonantie viatcfaron/ac oiapente: in magimis (upparticularibus funt collocate
«C Bam e viffinitione cdfonantia diatefaron in epitvita fefquitertiag ppoztione collocatur.ctdig
pente inbemiolia atq fefquitertia. atinullefupparticulares fefqualtera 7 fefquitertia funtmatozes

nam q fecioas rertia parte d marime funt fefe cofequétes partes:denomindrur.igitur he ¢t onantié
ex maximarum fuperparticularidi oziginibus ducte: in maximis fi uperparticulgribus funt collocgt
quoo el popofitui,

« WBis viateflaron/autbis diapentetnullam confonantiam cSponere poteft.
@ Hecpzoponit duas viarelaron cofonantias aut duas diapente confonantias:nulld conflare pofle
cofonantid. THam et viateflaron 7 viapéte nd in multiplicibus fed fupparticularibus funt confritute
et per prma petitioné que itergalli a0 interugllii p2opoztio eft:ea quogs eft er foni 9o fonfi.at p fextd
‘peimi vuo fimilia interualla nd muoltiplicia: negs multiplex neg fi u&particularecreant interuallum,
quareneds ilioz2f foni in multiplici: negs in fupparticulari giie exiftunt. omnis afit confondtia aut in
fupparticulari aut in multiplici rone collociva eft.fi¢ eni confonantie nofehoc inloco Ppythagozici
fequétes autotitaté:fufcepimus vteoum.'ergo duecofonantie viatelMaron aut due digpentemnullam
efficiét cofonantid.ct nd movo ioverd (it:fed T quotquot ofonantie vigreMars in imenfum copulétur
et quotquot viapéte:nulld v confondtiam ex quinea p2mi huius efficere valebit.

 Hviuncto ad cdfonantiam diapente tonos nulla parabitur confonantia. item negy -
g0 diateffaron trifemitonto. ,

1Bl rt] | ['tumerog via | %3384 ) TBumeroxfi X S viia
[E127 |§| 16| Serta maioz | [Bious| S | §8351 Sextaminoz

l€ioiD glTonus | 1Pl23od| @ lwadl Sefquitonus
|8 3B 2/Diapente [ 18] 4@ 3l Diateflaron
it ey | 2] 256/ D[ 243] : Semitomiii minus

I =
qeadorduals | (D] ol R 8| Tonus

l];bEt fi bicfonozii congreffus noum céfonantia (it:eupboni tamen mufici reputant melojmodulas
mibufas aptum:fertdas o fex impleatur vocfb? noftri nunc niicupant.et quattuoz tonis arqsvng dieft
hoceftfemitonio minoze conftat.qui @ ndoum cfondtia (it patet. Fccipfo enia 7 b ternariii cebina
rivm:minimos fc3 numeros cofonantie viapente.s ¢ o nouenariii atqs ocronarif minimos numeros
toni.et duco cin a 7veniat o feptem fup2a viginti.er d inb 7 veniat e vecem et fex.per tertiam quinti
Arithmetices o av ¢ cotinet fefqualterd 1 fefquioctaufizquare d a0 e cdtinet diapenteargs aviuncti
tonum.at manifefth eft o ad e 2 fciltcet ad 16 nd effle multiplex.nam feptem Tviginti ng continét bis
auttertio aut veiceps fevecim,neds o fuperparticularis eft ad e. nam ianumeridave eft yndecim
qui numerus fumme s pars nulla eft.tranfcéoit eni vnoenarius fedenarif ofmidfi.igitur adifictus
av confondtiam diapente tonus:nullam parit cdfonantid.et (imili argumento adiecto ad cofonantid
oiateffaron fefquitono: nulla fit cofonantia vt ex feciiva figuratione perfacile patere poteft. fit tamé
eupbona vocum congreflio: qud item fextam niicupant: (ed que g p2ima contractioz tora vifterapos
tome.eft ergo bec minoz|illa vero maioz,conftatenim p2ima vt dictum fam eft:quattuoz tonis et yna
dief/fecunda vero tribug tonis 7 ouabus dpiefibus . P2imd fonat Parbppate hypaton ao mefen :
fecfivam vero que contractioz eft: fonat hppate bypaton ad Lichanon mefon.que autem hypatelque
parbypate:qui lichanilet que mefe vicitur: feques liber declarabir. ‘ : ]

T 2o pacto diapafon confonantia: in cho2o4 fit adiungenda.

I msian 1wy 3 ! B | £ 5fonantia viapalon

@ Ibec sfondtiarumet in libzo pzobleumatf teftatus eft TriftoteleszelegitiMimalpulcherrimag el
£hozoam ergo a b feco per medium per notd . et Quia 3b av cb eft vupla interuglli habituvo. erge
per oiffinitionem a b ad cb confonat diapalon. g 54




an

@ Lonfonantia diapafonzin fcx tonis minime confittit. fcd quings ampl:‘qz: fex vero

tonis:confonat contractioz. : :
@ Ham per vicefimd pzimi quings coiuncti fefquioctauizminus duplici interuallo conifigunt, et per
vicefimdpzimam eiuloé fex coniuncti maiozesvno vuplici interuallo cuadunt.ergo quing roni mino
res funt diapafon cfonantia|ct (i ex eadem funt ampliozes, confonat ergo viapafon quings tonis am
plioz:feo et fex egoem modulgbitur inferioz, : ;

- Riapalon : cx dratelfaron et diapente confonantiis coniungitur.

AL 1Ham per vecimdquartam butus diatelaron et olapente in maximis fupparticularibus funt col:
locare.at per ynvecimd p2umi oupler interusalifi ex duobus maximis (upparticularibus csiungitur,
et oupler interuglliizconfondtie diapafon interualldi exifht.igitur confonantia viapsfon: diatellarc
et viapente confonantie imul coniungunt.quod eftpropofitum, ;

«C/Cofonantia diapafon:quings tonis et uobus femitontis minozbus quc tond mi
nume coplent:perfiatur. ©inoc quoqs mamfeftii cffe poteft: cofonantiam diapalon

folo afex tonis commate viftare. : ‘

@ Per precevétem eni viatelaron et viapetite confondtigm diapafon iungunt. diatefMaron afit per
fexta huius duobus tenis et femitonio minoze conflare mofirata eft:cr vjapentep nondtribus tonie
femitoniogsminoze.at duo toni et femitonif minus 7tres toni etitivem femitonifi minus fimul con
flati:quings efficifitur toni atgs duo femitonta minoza.atqui ouo (emironia minoza tonum non perfi=
ciunt:verii ab eo veficiunt comate.igitur confondtia viapafon quings tonis et duobus femitonus mi
nozibugique tonfi minime iplent quéaomodiiiam popofitl elt perficit. CLorwrelarif €x vemonftra
tionts calcenotfi effe poteft.£x quo liquet pfacile effe tn neruo mufic coma peructtigare 1Ham in eo
a paincipio conflitutis |cGtinuatifos fex ronts et ab cové BETuLInitio av mevdid chove notam intenfa
diapalon c6fonantia quo inter medid nerui notam ct vitim (ex ronozi fignum cotinetur: ex prece-
ventis correlario erit comatis inter ftitifi,

€ Dempta exoiapalon cslonantia vlapente: relindeur bt’nrcr!'aron.cg CX cadEdépta
céfonantia oiateffaron: relitiquitur diapente, Semptis autem €K €aDiapente et tono

relinquityr fcfquitonus, i 2 >

@ Piima pars et (ecunoa ftatim per penultimd cognite funt. Ttem 2 per pceventé, Ham per prece:
oenté diapafon quigs tonis 7 duobus femitoniis minozibconftar:a quibus fi tres tonos etvnii femi
toniil minus tollas queper décimd butus viapente cSlonantid continét:relinquitur vyo toni 7 femi
tonid minus:q per fextd hutus ofateMaron cofonantid efficiunt, oépra igirur ex oiapafon confonitia
olapenteirelinquif viatefaron:quoo eft p2mi. Secunoii cavé facilitate veclaratur. Mam exquings
tonis et vuobus femitonits minozib® fl ouos ronos « femironid minus tollas: relinquiitur reo toni
et femitonifi minus, Lertiii confimiliter oemptis enia confondtia Ylapafon hocelta quing tonis et
oucbus femitoniis minoubus vemptis inqua quattuoz tonis et f emitonio mioze reliquus eft tonus
vnus z femitonii minus.£t quot dieles quot apotomas quot oehics comata contineat viapafon: ve
prebéifonis funt facillimestn nulla tamen equaliter:tota tpfa vinioug eft quadoquivem viapafon in
muleiplici ratione confiftir que omnino in quotlibet equas piopoztiones quemultiplices né fint per
rexagefimam noni grithmetices vinivi non poteft.

« Hulla fimplex cdfonantia : in ouo cqualidtcerto/csttitutoqs nijero oivifibilis cft.
L Simplices confondtias vocamus digrefaron digpente| diapafon. ve viateMaron auré Diapente
conftat q e fupparticularibug interuallis furgit:que per quined paAminullopacro bunc in mooym
oirimi poffunt.ve vigpalonvero cofonantia ivefubit wdicii, am quonid minimi eiyg numerifunt
uo et VUi T o quavzatus n eft:igitur per cozrelari tricefimefective fecunoi buius cafonantig
vigpafon q confiltit in ppoztione duozli a0 VLM minime in Oyo equalia partief, et cope quogsiure
1egs eadé confondria in plura duobus vimetiet) otrimcturg equalia.£t profecto velle hocpacto con
fonantid viapafon in plura equa vivucere.eft 1n geometricis diansetri cofte quavzati velle comenfa
rare.feo (o vitimi muficumn no eft ki

Biapafon acviatclfaron : confonantiam non clfe.

IE 8 1 f 3 | g |
I z | I ! 4 Jiusios fi it
I a I b | c | o | |

QLEth indiapafon ac viateffaron fig duari vocum dulcis| amenao cogrefio ve quéadmodum com
puifatur f chuttom_t_s:nﬁ iccirco tamé euenit diapafon gc diateflaron Alonantid dici mereri, Tametfi
‘thotemeofecus & R uthagozucts bacin re vifum fit:quod monftratu facillimi eft. Sint enj g eth
binarius © vnitas: minimi f 3 numeri confondtie diapalon et c ® quattuoz 7 tria minimi ivétivem co
fonantie viatefaron Duco ¢ tna et venietoctonariug qui fite: 7o inb et veniet ternariug: quifitf,
per tertiam quinti Drithmetices e a0 £ continer oupld et fefquitertid:quare viapafon g¢ vigteflars.
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* ‘febeoctonaring non eft multipter ad Fternarium; neas fupparticularis & efi bis cotinest et infuper
binariii quiternarij né pars vila eft feo partes. efteni octongrius ao ten?af-uﬁbaﬁ;?:;nﬁurpei?:{:‘ig;r
~ THon eftigitur viapafon ac viatelaron ofondtia.ois eni confondtia aut in fuppartickari/aut in mule
tiplici genere ex oiffinitione cofiftit. £t in hoc facile cognofci poteft ex nouo pbleumatii libzo Py
thagozicis cofenfit Briftoreles:cii inquirit cur non bis viapente/ autbis Siatellaron reodi pl’onﬁrfa
- potefl:ve bis diapafon coaptari folet.Docinquit iveo eft @ viapéte confondtia pofits n propoztione
fefqualteraeft diateffaron %o in fefquiftia.q fi ouo fefqualter aut fefquitertdf numeri 0zvine vifpo
odturiextremi nullam inuicem pzopoztiGem habebfir.neqs eni fupparticulares negsmultiplices efle
potcriit.at diapafon scinétia qim fn duplari propoztione cfittir:hac gemiataquadruplan inuicefn
extrenii tenebiit/habebiite ppoziSem. Eides ergo quo pacto Flr:ftoreles confondtiari ppoztiones
folas fupparticulares aut multiplices efficit:fuppartiéres Gfi p2o2fus nullefint repuvians. £t re ¥a

Wtholome ci IRythagozicis magis innole & in reipfa viffentio putanoa eft.feo vebis hactenus.
15 CDiapalon acolapentesin triplici confittit ratione. eftgs diapafon ac v1apente cons
' - ‘ P N ac dlapente con-

: E%tgnaavna‘. 23 . ] 44 .

Tenim oiapafon ac diapente in tripla ronecofiffat:hoc iveo eft @ er buodecima primi ¢ ;
atgsfefqualfo interuallo triplex nafcif interyalli.ouplex afir 7 fef quq;l?é;z funt p"rl :npﬁzt?g;e:t::gt!‘ ff;
ft ai?pt?u;g mfulalla.:igl;tﬁur gmct%‘ofonatfeﬁf?paf c;n ac diapentein tripla rénecofiftunt.fed cfi fenfu
am fatis fit explozatli hiic cocenti movulate/(usuitergs ad guditi puenire: per: iticem i
. concétus confondtia eft.quodelt totum pzopofitum. - cp e < g Qlﬁiplyt_ﬁcm 3
"5 CRiapafon oiapentcac tonusimelos citra confonantiam cliciunt.

I 7 L gt et atobii ‘ ok Y M |
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@ Delos hicvocamus fuanem auribus acceptamvoculationem/ amenfigs plurtii vocum cégrefTum,
3 fed @ vigpafon viapente Ttonus fimuliuncta melos conftirnat:ftarim notum eft. Mam hec fonozum
" _ voculatio fuauiter vt experiétia vifcirur auribus accivir.fed g confonatiam nulld parcrioftéoif . qim
eni per peceoétem diapafon ac vigpentein tripla pzopoztie confiftit.fintergo ab rria vl minimi
confondtie diapafon ac diapente numert/ €¢C 0 noucm T octo minimi Humeri tonl.oucocinazoinb
etvenidt ¢ f 77 (c3 et 8 inter que et diapalon digpente atg tonus.fev ead fneg (upparticylaris negs
multiplex:quinimo e ptinet fter ectres elue ocrauas:eligs ¢ ad Friplus (UPLTPAreLes ocrayas . non

cocinit igiture f aliqua confonitia.quod torum eft pzog ofitum, Sk gy

7 @ Bisviapalon confonantiaiin quaoruplart conftututa reperftur babitudine,

2] eni bis digpafon i quacruplari cofiftat:ftatim eft manifeltum, IRd per decimatertia pmi dyo-
ouplicia internallaquaorupler ivngunt infuglid.oiapafon aiit in ouplari cofiftit. igif bie viapafon
quavoruplarem tungit habitudinemsque eft multiplex.et ¢l bis Diapalon ad auoith fuauis/emooulg
1305 pueniat vt id quogs fenfu fatis perceptum eft.§ p oiffinitiem erit ofonaria. b erat moftranod,
@R ythagozici 7 prozes mufici oes:pcentutl movf in terminis quaoruplear infinibus sfondtie
bis viapafon perftringeriit:non temerelogius progrefli aut @ inter itlos rerminos vnicuigfactus g
natura reperitur fue vocis movus/aut @ firioul ille canoz illis vt tam quogs victi elt vifus cft g ve
feriam fam relinquiit meviocritatem/aut ¢ hactenus contéplatio fat1s ipis efievifa eft'ad muficam
inftitutiem.pofteritas aiit a rer diapafon vel z amplius adaurit 4 terios vig octupleiogiug cuas
gatasoe quibus necefaria fpeculationon inclibere vivetur:feo pavca paucis ftringiflefatis erir. Mg
qui mooulatisem fupza bis viapalon cognofcere vefiverabiit: facili vemdftratide vt precedeéria pois
pient.bis eni diapafon ac viateflaron in ppoztide quicupla felquitertia cofiftit.et poinve plane ¢5-
fondtia purdva no eft.bis viapafon ac diapente Ln ppozioe fefcupla et toeo confonitije dnumerata,

“ tervero diapafon in pzopoztione octupla, 5 A S o il pis
8- € Omnes confonantias:in vata chooa fuo ozoine fubtiigere:ct cas fenfis perceptiz

buliter cxperiri. it oS T T o
a c| o] AR sl AR T
“Git a b pata chood in qua ppofiti fit ofondtias tiateffaron/ oiagéteioiapalf on/oviapafon acbigs
;Entef et bis viapafon fituare.colloco in figno a bzachit circint imobile et av totius chozve quartam
‘partem extengo circini beachiii mobilezet tn ermio etus pono notain c.Delnoe extenvo ivem bzachii
- @0 eiufoem chozoe partem tertid:ct in terio pono 0.MoOk ad (oL chopepartémeviam qud vefigno

nota e.oeinve eodé brachio capio totius choroe biffen:hoc eft duastertiaset o terio biffes pono f,
mox.extévo circini ao chozve vovrdtemshoc eft a0 tres eius completas quartas:incuiug fineaffigo
notam g.tunc fica bz cb per quarta buius ofonat otareffaron.ab 7 v b per octaua oiapenteabzeb
per vecimadoctauam dispalonab 7 fb per vicefimaquintam otgpalon ac oigpente.pofltremo%oab ¢
&b per precedétem bis viapalon. Suppone(giE muficale hgmif pheriifenfim fms_uhs chozoenotis
etfonos 3o toriug chozve fonum diligerer ateeoe. et (uo ozvine ppofitas scinctias annorabis. guoo
pioptiug experirivalebis:fichove a b cRozoam equifonat) vifonda €tid collocauerigscuing foni

cum fingulis fectionum a3 b peulliontbus nonfegnirer attenoeris.
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€ Confonantiarii boc pacto vigeftarum:finis confonantic diateffaron:ad finerm dias 19
pentelonat tonum/ao finem diapalontconfonat olapente.ad finem dlapafon ac digs
Pentesinedfonus.av fincm vero bis dlapafon:confonat diapente ac diapafotts

ia iR g N e i A< -4

(L Sint arcyoreifigib modo quidictus eft vigefte confondtie: vico ¢ b finem slondtie diateMaron av
"o bfonare ronum/av e b effe tiapente/ av f bincéfonii elfe/av g bxo c6lonare viapente ac digpalon,
“Hamper precedentem ab zcbelt dviatellaron eraber 0 b diapente. véptaergoab Tcb viateMaron
cifondriaab cb 70 b diapentesper cowrelariii vecime huius relinquif ronus. qf afit relinquifeftch
2 o biigitur cb av o b fongtrronum.et qii per precedentéa bz eb ocinit/moodulaturgs viapafon fubs
ftracta:igE ab et c b viareffaron ab a b et ebpvicefimilcdam buins qb relinquif et viapente.arqui
quod relinquif eft cbetebagitur cb ad e b sfonat viapente.et qzper peceventema b b confonag
diapafon ac diapétesfuboucta igitur ab 7 ebofondria diapafon:qb relindtur eft viapente.quod afie
relinquif efteb 7Fb.igitureb 2 fb confonantia eft viapéte . feo p movomonfiratiicb zebettdvia:
penteelt:igitur cb 7 fb eflt bis diapente.at p deamiquartd butus bis dtapente sfondtia componind
poteft:igif cbav fbincdlonus eft.poflremo qify vt ex Peevétinotiieftab = gb olonat bis viaparon.
oépta igif a bz ebdiapafon ofondtiarelindtureb et beé oiapafon.atquicb zebper (cSamprem
huiusmoftrata eft effe viapente.igirur avifictacb et eb confondtia viapente av eb = g b coftituirur
diapente ac viapafon.céfonat ergocd T g b viapente acviapafonaquod eft totum propolitum.

@ Sic pofitis confonatijs:finis diapehte ad finem drapafon movdulatur viatctlaron/
et av finem diapafon ac diapente:mooulatur diapafon.ao finem vero bis oiapafon
eupbonus ¢ft:fco qui hondum confonantia cft,

R ] v el fl-—-gj b

@ Efto precevétifi hypethefis:vico o b finem piapente av eb confonare diateffaron.ad fb digpalon,
et 20 gbfonare diatelfaron ac diapafon.THam per penultimi ab et eb cdfondtia eft viapafon.ctab
et o b digpente.fublflracraigitur ab zob viapente:ab a b 7'eb ofondria viapafon: per vicelmdlcbas
tuiug relindtur viateffaron.qd ait relindrur eft o b et e brigif © b av eb ofonat viatelMaron. et qzin
preceveti monfiratiielteb 1 fb e viapenteternfic o b eteb efle viateMaron: crgo per viceimd bume
obetfbexillis duabus coflaral coalitags cofondtia movulabif viapafon. Burfum cie b2 gbin pee
pentimoftratafir viapafon:ete b et fb diapéteergo per vicefimafcam huiofb z g b eft diateMaron.
et o bet fb nuncmoftrata eftviapafon.igitur ob 7 gb eft vigpafon ac vigteMaron:que ¢i modulatio
fiteupbona 7 e monftrauerit vicefimaquarta buing non effe sfondrid rotd liquet moftrarfi ppofiti.
et exhacquom pariter cognitiicft finem digpafon:ao finem viapafonacdlapentz mooulari viapéte
vtebao fb et ad finembis viapafon c6fonare viapafon.

« onfondnay fic colocatay s totius chozoe ang cuitfgs fectidis niferos defignare.

i 14 | 18 | 15 | n [l B § ety izt b
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 Puco ouojtrialet quattuozin feinuicem:et numerfi invefurgentem atds pouictii qui bébitfctam
tertiam 1 quartdzpono tetfuslinee numeruin qué iccirco voco numerum a b ab quo verio dquartam
partem ¢ veliquus fis cbzererit pue numerus a0 ipm fe(quitertivs.quare diateMaron. ot abeoves
numero demo partemn tertiam 7 refiduus it bierirgs 2 b a0 0 b fefqualrer:quare cofondtia dlapéte

eritepab a b vivuco ptem medid et refivuns fire bierttgsa b aveb ouplus. §eirca diapafon o onﬁn&
tnter eos exurget.et nfieri a b fuino fold rertiam § fit fbieritergo a b av fb bituoo tripla.cotinebiit
{gif ab et b vrarafon acviapére. Rurfum numeria bfolaquarta fit gberita b ao gbquasruplus

quarea bet g bluntnumeribis diapafon.funtitags toriue chozoea b 7 culnfas fectionts eiug by als
fignaras confondrias defignati numeri.quod erat demonfirgnoum.

€ Quotcaings barmonicas mevictates aflignare : intcr quag terminos eoziigs viffe:
rentiag omnes mufice repertantur confonantic, -

| Barmonice | x: {8 | & | | Epitritus b ¢|  @Diateffaron I
[ MDevictates| 6 | 4 | 3 11 temiolus ~jabl Dispente 7|
; [ @ 41 b | ¢ .| | Puplatis  |a d Pispafon ]
[Rifferentic | | | 2 | x| | Eriplaris I¢ e] “iapafon dispente|
| | ] S | ¢ | | MDuaoruplaris |b eJ,-_lBieviagaroﬁ. o

@ harmonicamevictas in Arithmeticis viffinita eft qfi trium teriopve marimus ao mimi:ita oFig
malozu a0 oriam minoum. Sit ergo ¢ quicigs niierus partem tertiam habens quefit e:duplo c.figgs
ouplatus a.mantfefld eft a 30 ceffevuplum,et qz casiner tria e:ipim 8 otinetfere.adv0eav c ¢ fiatb
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eterftnotii b av ceffefefquitertifizet b cdtinere quattuoz eatgs e effedfiam b a0 ¢.Jtivé qe b cSrinet
quattuoz e et a cotinet fex e:a eritfefqualter ad b.erqzb equatur quarruoz e/ et 3 fepiergo dftag ad b
cquatur oucbus e que fit 0.quia eni © cquat duobus ezergo o duplus eft ad e, vicoergo 3 b cogtam
effe barmonicam mevietatem:inter cuius rermios a b c 7 cox vifferentias d e oés mulice confondtie

* reperidtur.nam 240 bmagimi a0 mim@ méftrata eft ppoztio eé oupla et fifirer habituvo © ad e dFie

33

j4.

fc3 maioiad oifferétiam minozi end oftenfa dupla.(unt igitur per diffintticema b ¢ termini inbars
monica mevietate oftituti, Bt fib av ¢ cGpares moftrarus eft fefquiftius:quare of ondtieoiatellaron
interuallii.etff g a0 b:moftratus eft fefqualter atgs hemiolus et oiapére interuallii.etfi a ad couplis .
habes 7 pfonantia viapafon.fi%o ¢ av e ctuleris:babes tripli:et p vicefimaquintd rertif ofonantid
copofitam diapafon ac digpente.et fib 2o exquaoruplii/ et pervicelimalepeimam tertij bis oiapafon.
at cii cetera moftrata fint non eé confondtias:caftatdigtefiaron digpente/oiapalon/ viapafon ac vis
apente/ 7bis diapalon oés confondtigs quibus in difciplinisfe exercerefolent mufict: inter termios
harmonice mevictatis 7 cop oifferétias:fuiffe repertas.etfi oureris binarifi inabczinillos g inve
puenerint et quoties volueris inpuenicres:ex feptima feciiol Zrithmerices cognofcere pzopturn eft
toties cftirui harmonicammevietatem cofimiles inrer fuos terios 7 fuouf terioy ofigsscofonarias
muficas ferudrem,etioem fueritft quécungs alterd numerum in illos terios vureris. placuit tiiviuo
Seuerino quavragefimo octauo capitefeciioi fue Frithmetices av oés sfondtins muficas coplectés
23g:ouas ovinare medierates harmonicaoivnam in duplari/eralteram in triplari.feo T toem etid
fieri poffe vna fola conftitura iam (atis monftratum arbitramur. TR T s

@ R2uotlibet maximas barmonias quaz quelibet p2imozoitm confonantiard / cons

fonanalas contineat omncs:confhitucre.

R T T |

IDapunabar, | 24 | 18 | 1w 1_m L] plartienst o I
[Dagimabar. | 1z | 9 | 8 | 6 | |Epogoous |b c/onus I
! |_a | b | _c | © [ |Epiritus [abiDiatelaron, |
[Rifferentie | 3 | | 5 | [bemiolus |3 c/Piapente [
] | ¢ | f | |2uplaris |ao(Piapafon |
|2ifferentie | 4 | 1 | |Eriplaris  [oh|Riapafon diapéte |
| | g | b | |Dwaoruplusic bBis diapafon, |

@ rDaximam barmoniam vocant i quattuoz folivoril terfog in geometrica medietate coftituto-i:
inier maxim/ vid mevioznm 7 mimi mevietas Brithmerica prinefict rurfum tnter magim terio/
glterii medtozil/ et mimf cStinetur harmonica. fDcoietas geometrica el qii terminozii eft ppozrtoni
fipituo, Brithmerica®o qf teriozi eft oufferétiari cqualitas.quivldarmonica tam diced ¢ft.Soliol
termini oicunf qui ex trifi in felaterii ouctu pouciirur.fev bec oia e Arithmetias gnotiffuna funr,
R:unooium plondtiaz appetlamus tonum., L £aploergod numeri quéciicg qui (cdam 2 tertiam
éar:fitgs ewus feciiva f ertertiab.ouplo o et fitouplatus a:quiquioé a ouplus eritad v.a000bhav o
itgs copofitus ceerted fefquitertiug av o.fev er ¢l a mofiratus fit ouplus a0 2:& per vnvecimam pmi
buiwus a 90 celtfefqualter. TR2efea f (cBsm parrem © advoO 1pi o ercopofitusfitbicertieft bav v efle
fefqualterfi.irep eavévnvecimam pmi g ad b eft fefquifrius. Zb a cigif qui moéftratus é fefqualter:
ablato a b fefquitertio per quitdvecimd primi relindrur baoc fefquioctavus, Sit prefea g ofia aad
¢ qeo otiner tria b : c continebit detuoz et a fex.ergo § oFia a ad cotinet duo h.eftitags gao ) ouplus.
et quia f et medieras o/ etb eftfefqualrerii ad diergo b cdtinet tria f.eftitags f tertia ps b.fevzafel=
quitertius 90 b aooitfup eiternias prem ipius bergo oia a avb que fire equatf.0icoergoga/bic/v
magimd coftituere harmoniam:quetond ofondriari elementurs/ 2 0€m coplectif ofonantid, THama
a0 b moftratus fefquiftius 2 flitter ¢ a0 vfefquitertiug, cotinét igif aad betcav o per oiffinitidem:
Geometricam mevietatem.et 0Fia 3 30 b marimi ad vni medioy elte/etbad o eiufoé mevij ad mimi
eltf/et e 2 fmoitrate funt equarl.igitur per viffinitidemaadberbad cconftituitur in Erithmetica
mevictate.fed T 4 90 0 Maxumus 80 mimi moftratus eft vuplus:et fifiter @ ofia aad cmaximiadre:
liqui mevioy deméltrata ouplaavhofiamcavo ciufoem medij a0 mimii. igitur per viffinitiden a
¢ 0 ofiftiit in harmonica mevicrate. £ 5Mtat igif p Ouffincioem a/ b/c/o fifolivifint coftituere maxiam
barinoniam.q fi folivinon fint:ouc quécunep niterii in quélibetiplon et Jueniétfoliofin eifoem haz
bitudinibug quox cuiufliber latera eriit vnitas/numerus in illos ouctus et finguli eox adfingulos:
ficgs coltabit mariam conftitutam effe harmoniam.fed iam oftenfus eft b ad ¢ felquioctauus: Lgitur
per oiffinitidem b ad ¢ corinet toni confondriari pmozvid.ctaad b eftfefquiftius.igif a ao b ptines
viatelTaron.et aad ¢ moftratus eftfefqualter:igitur  ad ccotinet diapente.cra ad d ouplus:igitura
a0 0 viapafon.et © ad b triplussigitur o a0 ) lapalon ac diapente, e6cav b méftratus quavruplus:
igitur ¢ 3o by ctinet bis tapalon.et quotics dureris quécungs numerum ing(b/c/dautin pouctos
exillis aotundtefeptima (ecunoi Brithmetices T oiffinitisibugstoties coftitues mapima harmomd:
tonum et oés confonatias continentem.eft igif effectum qd pponebatur. Etexhacintelligere pores
eflfe vemoftratum que oinus Senerinus affert veharmonia cubi quaoragefimoneone/ et demartma
harmoniaquinquagelinoquarto capite fecunoifue Eritbmetigcs. A AETNE <
T Ois numerus ternaria,pgrellioncad fe goiectusioem confonantiaman Hrithmes

tica mevictate complet.




}fﬁronﬁtic!%riﬂ;‘qﬁttimmcblemtei I'Bp:(mavnita'td . |BfcBavnitate | | FErtertiavnitate |

o e A g i ) S e ) lmlzoisglq.o] froolzoo]sgolhool
|ouplus viapafon| fefquifti2 viatef, | [ouplar]epitrit? | lviapal'-}o_latcr.l Iuiapafonl viarefla,|
| |fefqualf viapéte | I 1 Ibemiol| - | [|olapéd [ | lmapenze] |
[Zriplus.oiapafon viapé. | | | Zriplaris | | Iofapa.oisp] | [dlapa.oiapere] |
| __®uavruplus.bis digpafon | |Ruaoruplarie| [PBtsoiapafon | | Bisoiapafon |

QL Ineclligif ternaria pgreflise av (c avdi numerus qff goditur pmo avfe femel/vetnvebis/ deinve
ger,dIco ergo quécungs numeridi avb (e boc pacto adoitumsoem coftituere confondtiaz muficam. THam
femel fibi adiectus:oupler ao (e efficit) 2 diapafon confondram.et bis fib1 av01tH8:a0 P2imad a0viti=
onem fefqualter cftituit 2 diapente: et av fe eriplii atqs viapafon ac diapente.nam in pma advinde
bis/ 7 in fecfiva ter cotinetur.ter’o fibi avvitus ao fcdas avoiridem facut fi efquitertiii 7 ofareflaron:
nam p2imus niierus bic quater;illic %o ter catinetur.et ao fe quavruplii factt et bis viapalon.inbac

- igueur pgreflione ois cotinetur cdfondtia mufica.ct qz cOtinue numerozfi ex elus advitioe furgentifi

ipfenumerus additus eft vifferétiazcrgo reperte confondtie inBrithmetica medietate continerur.et
cxRac cognoflcitur cur in oim vnitatum quaternaria pgreflione que vbigs Denarij Pethagoziciple
nituvinem implet:oés confonantiemufice et in Frithmetica quivem mevietate reperidtor,

« Lonum ct oém confonantiarm fimplicem:in Duo equa parniri/veracs mevietatum
puncta in choazgeometrice monftrare. :

@ Precevétes lcptima fcbi|z vicefimatertia tertij pzetéofit tonfi/ viareMaron/ diapéte ac diapalon:
fn ®uo equa dfuivinon pofle.hecyo madfrat quo pacto ca omnia pofiint in duo equa partiri.nechoc
Quidé repugnat,1Rd pzecevétes contévunt io effici non pofTe Hrithmetice certo/coftitutoq numero/
8iq ratioal habituvine:hec %o iv effici poflc geometrice fine numeri certa/coftantigs ratione,

g hi &k

R O ¢ b

A : b f ¢ 1m <

St ergo vata chova a b fuperioz in qua fubeamur integrum femitonfum/ et sfondtiars vigtely
ron/diapentel ac vispafon vera media reperire.facioab zcbtonum.abetob digtefT: arom.abzeb
digpente.a b et f b viapafon co quiin pretevétibus moftratus eft movo.veinve in inferiou lineg g ¢
invefinite quititatis capfo ab cqualélince fuperiozia b etb cotinue equalemlinee b cluperioi.et g
punctob verfus cxcapio inesm bo equalem tgoxacb vetbeequaléchowvebeetbf chozoeb f.etin-
telligo fittuo: dimivics circulosac/av/ge/af.era puncto b evuco perpévicularé lineea c g circii=z
ferétias femicirczlozfiac/iav/aela t.ctphicta vbi eos cotingit linea fint aibh/ik: .

¥ avquepficraeduc
a gicglabiobiaiieyakifk.atpernond fexti geometrieab ad b gveb g ao b c.facio igif in rbow.:

fupertozea blineam b g equalé inferiozi linee b getchi ppoztioabavgbvrgbavc byt preoftéfum

cftifedtur tonum ab 2 cb effein duo cqua divifum:1 phictli g effe mevium verifemitonijfignfi.er per
edvem queppotioabavbheafitbh av b v.efloigiturbbin cho20a ab equalislineeb Iy perivem
vt prius:ea eritppostioabavhbqueh badob.quareabeto b viateflaron in U0 equa partita ft,
et codemm pacto facta choroa ib (uperiozi equalilinee b ivetchozvakb equslilinecbk: moftrabis 0=

35




miI

f.,nat_taé diapéctes vispalon in duo equa effe partitas.ct re %a hoc pacto %a fchifmata ates dfafchif
mata/etdiefes tetrarremeriag reperias aflignat] comatis|diefeos|atas copleti femitonif interuallio

et fumptis vt in precedentibus factum eft mevijs ppoztidalibug chorvis.fedhec fatim aliGtulumin . -

geometricis exercitatis nota efle poﬂ'unt;mec afit poftead repereris vifce ( filibet) per chozdamin
voce tonum meviare|et femitonium:et quicungs voles in arte mufica confonantian.

(@ Lertij elementoum muﬁcea finis.

FArmonica regulainftrumentii eft:quo cum (ratidis avbibito iudicio)

confonantic/ confonatiariics partes:in chozoa perquiriitur. A»clozil

b tria fijt generaspiatonicum/ Lhzomaticii/ E£narmonici. 2iatonicum
genussmelos cft cufus partitio per femitonium minys £ duos oNog

cotinue peeoit. Lhzomaticunm:qd per vuo inequalia femitotia 7 frix

bemitonium cdfcéoit. Enarmonicil ¥0:qd per duag diefes confcéoit

ct oitonum.micfis bocin loco femitonij minozis meotetas clt:cx vifferénc crtremoy

babituoins cius:partitionc puenicns:que 7 tetrartemeria victa eft.fco vecanfomp

matoz queacutioz/ct minoz q grauloz:reperiatur neccflceft. Toces/neru/cho2oc/

fpacia:hoc ovica graui in acumen nitentian vnoc‘l_qs meloum giie funt nifcupata.

Brece nuticupationes THuncupationcs latine.
CProflambanomenos Hcquifitus
bypate bypaton Pancipalis paincipalivm
Darbypate bypaton Subpzinapalis pincipalium
Lichanos bypaton Pnock pncpalium
[bypate mefon Principalis mediarum
arbypate mefon Subprincipalis mediarum
“Lichanos mefon Pnock meoiarum
Ahefe aPedia
Zrite fyncseugmenon £ ertia confunctarum
Parancte fynescugmenon Penultima comunctarum
MWRcte fyncscugmenon’ Tlltima coniunctarum
Paramelcdicscugmenon Submepia difiunctarum SR
ZHE Dic3cugmenon Z crtia diffunctarum
Paranete diescugmenon Penultimavifiuncearum
cte dicseugimenon Tltima oifiunctarum
Zrite byperbolcon — Zertiaexcellentium
Paranete byperboleon Penultima cxccllentium
Wcte byperbolcon Tllama excellentium

@ abonochozoum:clt gdvmica chozog cotinet movulatidem. Letrachozoum:quoo
choz201s quattuoz. Polichozoum Do:quod pluribus cho2dis 1d cdtinet @ quatiyoz.
vt pentachooum:qd quings. bexachozoums: quod fex.ct ita d¢ beptachooo/ octo=
chozoo/ennachozoo/vecachooo/ endecachono/podecacho2oo/trivecachooo/tef=
faravecach0200/z pentadecachozoo cit ntclligenoum:qd vitmbum oino quindecim
conftat chozois. CP2oflambanomenosseft in vnodas genercipmo tctrachozvozii
gramflimus neruus soliictus:a, primo pami tetrachozot neruostont infuallo viftds.
Zetrachozoum conificti : el cuius p2inapii eft p2ccevétis tetrachozoi finis. pifilis
ctym »o: cuius pimozolalis neruus in ynoquod melouin Genere:a Primo paeces
vennig tetrachozot finali neruozvno tono difiungitur.




- @Zetrachorwa funt quigs: Letrachozofi bypaton/Letrachoii mefon/ Syneseu:
- gmenon/ Picseugmenon/ibyperboleon. ‘ ; kg i

@ Letrachozoum bypaton eft: Zetrachooum fynejcugmenon.
Ibypatebypaton - . abefe
“Parbypatcbypaton Zritcfyneycugmetion
Licbanos bypaton Parancte (Yneseugmenon
Ibypatemefon Metefynczeugmenon
zetrachozoum mefoneft: Z ctracho2001 dieseugmenon ,
ypatemefon: Paramcfe diescugmenon
Darbypate mefon Lrite dieseugmenon
Lichanosmefon MDaranetevicseugmenon
ahelc Vafm gl - “Metevieseugmenon
Zctrachotoum byperboleon
THetc orescugmenon
Zrite byperboleon
Parancte byperbolcon
Mete byperbolcon

€ APooii bic vocamus remiflionem aut intenfionem oim tetrarchozoozil gravatim
i aliquo genere meloum:(ui genens pogreffionem feryans.
€ abooi funt feptem.
CPmus bHypooozius
Secunous Ibypopbzygius
Zernus Dypolydius
Ruartus Pozius
Ruintus Pheygius
- Scrtus Lyoius
Sceptimus abirolyows
« aPhonochozot regularis partitionem:in diatonico gencre demonfirare.

€ Quiuis inftrumétamufices @pluria reperidtur vt Cithare) Libie/ Tube; Ritul/ Dultifozatiles
- filtule:Dextre/ Reue Simplices Duplices: m quib? vno fpirity animavis vt inquit Fpuleiug. ferf

\IQ\-A-'FWHIN

Diagnisyvozi rexarfieq pater prmus in canévo manus vif capevinafle:prefea vt PPelte; Lho=

daci JSambuciflbynrauletmabiugr'lm'altcriaimagaoeanbarblmIﬂaulaf‘nbétaoear Lomugy
: lbeptagonalﬂﬂeletZeﬂnbelﬁarbgtuwltctrsjmonocl;owalietratbozoal'ﬂbolyclpozoa:etccrera
10 gen® mufica infirumétg.placnit tfi WPhilofopbis in lDonqclpow!sIEetracbozo(g;gtq; Polychor=
oie monflridis:ceterod nos intelligere réem|atas compofitionem.quocirea v de onochovozym
et Letrachozoozfi compofitione intelligemus:ita de reliquis eft intelligendum.nuncergo avZDono=
chowiregularis nos oftenfionem cduertamuys, 3 :
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LHonus S Semitonfum minue

b

“Monochodf
Latonicum.

" onochooum igiF reglarciccirco dicitur @ invniconeruo mufice conf ondtiebarmionicar

peruchtigérur.Sit €150 3 b chova in qua volumus in diatonico giie cofondtiae regularie couoca,.lg
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Fccipio ¢ planifiima regulam/nullags ex parte fubfultitem:equalem linee a b.et per paimd 2 vecima
octanam feciivibuius ab cin o intéoo tonum.et ab © in efemitoniii minus. etabein f < fin gintévo
o108 tonos.ct ab g in b femitonifi minus.gb b inictiink ouos tonos.Burfus ab kinltorum.et ab:
Linm femitonivm minus.ab m in et nin o duoes tonoes.gb o in p femironifi.abping et q inrotos
tonos.ita @ ptinuefemitonio minozifubifcri fint duo roni:oéptis c o qui p proflambanomeno pmo
femitonto pzepofitus eft tonus:ct kl tono qui tetrachozoi viesengmeni hoc eft vifiicet pzincipiii eft,.
Burfum applico totam reguld barmonicam cr toti chozoe g buitave c fit cumn g/et r cii b.ct in chodg.
a b vbi applicitur o/¢/f/ g/ 7 reliquefectionum regule note:figno /¢/f1g/b/i/k/l/min/o/p/q et dico
monochodii a b effein giie viatonico regulariter vinifum. @ eni3 fua intervalla interuallis regle
crriioent/eugvfitgs equalia a b ero b fonat tonfi et © bet eb femitonifizeriterfieb et fb tonf otinets
igitura b etfb ouos ronos 7 femitonifi minus ptinés: per fextam tertij sfonat otate@aron, £t quia
fbergb veinregula cotinet tonum.et gb et b b femitonium minus.et b bsib.71b 7k b duos tonos.
ergo per decimam tertij £b etk b tres tonos femitonifics minus cotinens:cécinit viapéte. Sev Tmo=
ftratii eft ab 2 Fbmodulari oiateMaron: § per vicelimam tertifa betkb qiex cofondtijs vigteMaron
7 oigpente colurgit coalitum:colonat viapafon.2Rurluskberl b fonat tonum/l b et m b femitonium
minusmbnbetobduos tonos:quarek b etob tres tonos 7 femitonii minus cotinens:per decimad
tertij cofonat viapéte.Sev a b etk bmaftrata eft viapafon céfondtiascrgoabzob cofonatotepafon
acviapéte, PPrefea qzo b rpblemitonifiefterp b qbet b ouo tonizergo ob et b cocinit digtefigron,
kb igutur et b ex otapente) viateffarongs coftans:pervicefima rertij céfonat viapafon. Hr%oab 2k b
irive moftraril eft cocinercviapafon.ergo ab b Acinfit bis diapafon.£t q: hecmonochozvipartitio
per femitonifi = duos tonos facta peeflitser ee que movo moftrate funt céfonantie harmoniceregule
fuffragio peruefligate:ergo monocho:vi regkaris partitio in gGenere vigtonico per viffinitiderm moc
ftrata eft.quoo eft pzopofitum. : i A

€ a»onochozoi regularis conftitutionem:in genere Khzomatico veclarare.
Bifoiaparon,

Diapafon diapen.

Riapafon,

Diapente. DiateMaron Piapente, Dlatefaron,
: g L 0
A v e f g b L PE Y 0 P q
: &

ofi ®

LIS A Zp S| 8]| ZB IL(S | S |3 IR
Bl eﬁ__L T, b,*!, sl l___ i s iQig
' T.Zonus. S.Semitonium, H.Semitonivm maius. Iﬁ.ﬁrﬂpemitonipm.- :

hozdi
E£iomaticiis

"Menoc

€ 3n omni MDonochovo; atgs PRolyphozvo hec obfuaf perasvt octana modonota/movochozos
pzi;'?w:et decimaquita octaune:in confondtia diapafon recreper.tvbiqp proflambanomeno preiligif
tonus/ infferitqs vbigs inter mefen atgs parameflen,p concérn oifificto ronus.Hoceft in monochozvis,
a pzimanota infcdam etab octaua innonam collocatur tonus . Sitergoabvtpzius chordainqua
volumus cofonantias in genere chzomatico regulariter reperire.capio crregulam planiflimi et il
sflignare cozoe equd.faciogs per primam feciot buinsg ¢ © ronum: et p decimdoctaud eiuldéd efemi-
tonit minus:ct itey per primam o f toni interuslii.erit ergo ¢ flemitonii maius:etveere fouo fes
mironia:f3 7 ab f a0 gmetioz tonum 7 femitonifi min®:que equa eriit tribemitonioecghethi faaq
duo femitonia:minus (c3 3t maius et 1 k2 extévo a0 tond 2 femitonifi minus, Stmili quegs pacto Iz
Ufigrtonus:et I/m/n duofemitoniozern otribemitoniii.et itcx o/p/q duo femitonia: qr %o tribemiz
tonium.£t reguld hoc pacto oinifam applico erequolinceabzetinlineaab figno ofimiles 7 ofifib?
oiftdtije notas:fcs a|vle/f(glb|ijlz/ljm njo'p q|b.quo pacto vico incam a befleregtariter in melodia
chromaticg vivifam. 10 c® tonus et o f ronus et f g tonus 2 femitonid minus. quarea z g continent
tres torios 7 (emitonifi minus.ergo per decimd tertij 2 a0 § colonat oiapéte.et q: g hicotinent tqnﬁf:.
etilzeribemitoninsigitur @ av 2 duos tonos 2 femironia minus cotinens per fextam tvh(tﬂ mpoulsk
diateffaron.fev et a g pbata efi viapenteiergoalzcoftanseragetg lzniapente 7 viate arorlt_pe;; tv 4
cefimam certij cocintrviapalon.£t penitus eavemrone pbaueris lzo cofongrediapente/ ct_FIg Ew :
pafon,quare q o diapafonacoiapentez ab recrepabit bis o_mpafon;qu@gonfonati_ag nos :_ra tc:o ;:
Wrthagozicozii verat autozitas,qui tii voler viterius confcévercexhis q iamdemolirataiunt T q
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Poltea demaitriva fulciplent:facile cfefvet.Et cfi fam maltrata partitio per femitonifi 7 fernitoniii
et tribemitonif proceferit:nifi vbi integer adlectus eftronus vt rum digpafon/tum cScétue viflicti
feruef ppetas:iPatet § ex viffinitide factfi e€qd in chzomatico gile,pponebaf faciéoii args ppofitii.
@ Poem:in énarmonico genere regulariter oftenvere. ‘
H 245 Monochooum Enarmonicuiit. \ b
222 EC 1P| P %L L | P |P| L (PR ZL |
Evniel Nl iy i m ‘0 q r
. Dielis tctrartenteria. LE.Zitonus.
@ Sit vt prins chovg a b ct ¢ regula efoem vt in ceteris equazab puncto €ad © cxtépo tonum:et ab
o a0 f femitonifi min’zet fpacifi o f partfoz in equalia per notam e.eriite © e fdUe dfefes.et fg facio
Duostonos:qui ditonii implent.g ) i vt prius duas diefes, i 12 oitonum.lz L tonum.l mn duas viefes,
10 ditonum.o p q dugs dicfes.crq r vitonum.qud reguldhocpacto partitam equalif applicolincea
 bset files notas/equaliags interuglla inlinea a b vefigno permevias inter a Tb litteras dlelfiglhlillz
L/mnjoipqb.et quiaa o ton?zer © efdue viefes femitonii minus implentes:et fg ditonusiergoa g
tres toni 7 femitoniuvmminus.per tecimam terttj fondt vigpente.fev 7 g hivueviefes etilz ditonus
duos tonos et femitonii minus cotinétes:per fexram tertij funt oiateMaron.igif vt pzius p vicelima
tertij g Iz cotinet vispalon.et hocpacto mdlireE 12 o cStinere viapéteet la b diapafon:ire a o slondare
pigpafon acviapente/eta aob cdlonarebis diapafon.et qzhec modulationis pgreflio p duas dieles
et ditonii peedit: coftat per oiffnitidem monochorvii enarmontfi regularif eflc partith: in copmu:
ficas fituatas efle confonartas et popofitum. 3
@ Z ctrachooum bypatoniin viatonico mclo diuoere.

1R oflambanomenos ®o A

I
P

bypatebypaton b |E B
RarbypateDypaton S (%
Zichanos Dypaton o | E 2
Dypate Melon e | E

@ Superiows:Monochoroa docuerlit oinare. Pnferiozes aiit:Letrachova Pétachozoa| Dexas
chozva et alia queq Polychozoa ad Penthavecachovf vig: quibus cognitis cetera queamplius
vefiverarétur cognofcent facillime.Loftituo ergo b c 0 etetrachozvil hypaton:ita vt b fithypatelyy:
paton|c parbypatebypaton|o Lichancs hypaton|elDypate mefonicui preifigo a0 grauvitat] partéa
MPwoflambanomenon chozdam quivé que in tetrachozdis non computatur : feo p2imo aofectatetra:
chotvo creat pérhachozouni.facio ergo interuallum chozve afefquioctaufi av chozoamb| 1 fefquiter
tium a0 cho:0d v|et fefqualterii av e, Jtem facio c ad o fefquiocrani.dvico ergo tetrachozofi Bypaton
ingenere oiatonico (ve vicedi eftefle dinifum, IR per viffinitiGem aav b pzoflambanomenos a0 by:
paten bypaton:erit tonus.et quia 8 ao o fefquitertifi efl:itioem per oiffinirides profidbanomence av
lichanon hypaton concinit digteffaron.fev et ciia 30 epzofiambancmenos ad Lypaten mefon fit fef:
qualterii:per ivem 8 30 ¢ cofonat diapente. per decimatertiam igitur tertij 0 ab ¢ Hchanos hypaton
ab bypate mefon tono diffungif. Barfum qz cad © fefquiocranii eft:ergo cad o fonat roni.at%o da s
ab b diateflaron eft:et a b tonus eftjet ¢ © tonus:igitur per fegtam tertif b ad crelindtur femitoninm
minus, Etitag bypate hypaton ao parbypaten hypaton femitonili min’.et parbypate hyparon ao
lichanon bypaton ton®:lichanos hypaton av byparen mefon ton®.cftituti et g bc/oje tetrachowi
bypaton:per femitentii minus 7 duos fubtiictos tonos Pcevés:per viffinitidem in genere viatonico
pariter 2 péthachorod alblc|v[e. Sev incivit dubiratio Folanzcur nfa tempeltate mufici duos tonos
a0 tetrachorvoy partem feriam grauée prelocit: nogafit fold ronum quielt pzoflambanoment atgs
bypates bypaton:refponfio peruta)in pzoptugseft muficos noftra tempeftate pzoflambanomeno al:
teram chozoam tono viftantem {:zeﬁxiﬂ' eet {0 pumum memozdt Bregoium facgicafle.

& Fn cooem diaronico mclo : tetrachooum mefon fubiungere.et in octochowo s a
proflambanomeno in mcfensoiapafon continert,
qProflambanomenos  H|

oypateDypaton b B

PRarbypateldypaton ¢ | S “

Eichanos IDyparon o | K 7
BypateMWefon e | E E
aparbypateXDelon t e 5
Lichanos Defon g | L B
1efe bI|Z i

€ Site[figh tetrachovi mefon.facio efefquitertifi ad hlet g felquioctauum av bict flelquioctaui
a0 gierit ergo per viffinisionem e a0 R Rypate mefon ad melen olateflaron.etqz g avl tonuge fillter

5

&

b1
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fab g tonug,nam virie ex fefquioctaua pportide nalcitur. ergo p féxtam tertif e ad f erit femnitonifi
minug.eft iacs ¢/f gl tetrachozoum mefon per femitonium minus  dilos tonos pcedens in genere
oiatonico dinifunt. erq: 3 ¢ proflambanomenos  hypate mefon in pzeceoéti mofirata funt cslonare
oigpentezet in plentieh bypate mefon 7 mefe diatellaron;ergo per vicefimd tertij:pozflabanomenocs
ap mefen cdfonat oiapafon.catinet igitur octochozoum ab|clofeif|g/h confondtiam diapafon s quod
eft totum pzopofitum. : ’ _

T d2epofito octochozoosin codem gencere tetrachozoum diffunctarum fubmittere.

et povCccachozoum diapafon ac dlapente continere.
A

Weoflambenomencs B
Ibypate bypaton
Parbypate bypaton
Lichanosbypaton
ibypatemefon
Tatbypatemefon
Lichanos mefon

Mele T
1Rsramele dieseugmenon - Iz | Tritecontunctarum

Zrite viescugrenon 1|  qparancteciunctarl
iParanete dicseugmenon n| ‘[Rete coniunctaruim

et viescugmenon n| n .
€ Sitklmntetrachozoii oicseugmenon quot et oifiunctarii vicif.faciobh a0 kmelen a0 paramefen
offiynctarii (efquioctaud.et a0 m paranetci oifiunceapfefquitertid.ad n vero neten vufiunceari fef=
qualterd.oeinvel a0 mtriten a0 paraneté facio fefquioctaud: ficergo mefead paraneréotiiictarum |
cocinitviateilaron et a0 neten digpenteselt ergo per dectindtertiam tertif m av n paranetes ad neieit -
tonf interualli.ct 1 ad m trites dicseugmend ad parancté fimili¢ tonus efl.{eo 7 cli mefe av paraneré -
cofonct diatearon et1ao m fit tonus ¢ fimilif [) 30 k tonus crgo per fextd tertf kao lericfemiromi.
minus.erititags parameleavtriten oiescugmend femitoni@i minusstrite a0 paraneién tonus:erpa
ranete ao tieten vieseugmenon pfimiliter :ouus.quare_retracbownmf(mz_ctap fuperiozt octochovo
in piatonico generefubiuncei elt, £t cum pzecedens mdltravertrab efleviapalon et pefens hnefic
vigpétesigif a n proflabanomenos 7 nete Dicengmeno i dovecachovoa b cncotinent piapafonac
vigpente. ] fi in moliozi canéoi modo:tetrachoof a chova mefe coniiictil pareiri/coftitueredvole
mus:fit i0 terrachoroii b k1 m: quefunt mefesrite fyneseugmens paranete fyneseugmend nete fyne
seugmend:faciogs inefen ad neten fynesengmenon fefquitertid. quare T cocinenté viatelMaronet L ad
m parancté (yneseugmend ad neten tono dutitem pariter etkavl rono. exitergo per fextd tertij b ad
k mefes av eriten (pneseugmenon femiton( minots interualliet k121 mouo tont zretrachoroum

fyneseugmenon hoc eft oifiuncrarii in genere diatonico oiutfun.
@ Zetrachozoum byperboleon in eodem diatonico generc paedictis copulare: etin
pentavecacho2o0 : big diapafon confonatiam compleri - : ‘

HAre 1Pr0flambanomenos B A
bmi bypatehypaton b b
cfaut Parbypate hypaton ¢l
ofolre  Lichanoshypaton |
elami Ibypatemefon : el
§ faut arhypatemelon f]
B folreut  Richanos mefon g |
alamire  XMefe bl il
__bmi Waramefevicseugmend 12|  bfa Lritelyn. Iz
£ folfaut  Eriteviescugmenon I | clolfaut Raranetelyn. i
Dlafolre  Paranctevicseugmenon  m| o lafolre  iHete fyn. m
clami  ‘Hete nl
ffaut Lritebyperboleon ol
B folreut  qParsuctebyperboleon  p |
alamirc  Hetebyperboleon - - ql

b | b




A

] | Letrachozoii bypaton | : [ Zetrachovfi diescug. |
] [Fo. | Semi.| Lo. | o, | Semis| Lo, | To. | Lo, | Semi, | Lo. | To, | Semi. | To.|Lo.|
' B bl ¢ Idle] f |glhblkl 1 [m|In| o Ipjla]
| Eetrachoroii mefon | | Ketrachozol hypboles | -

@ Sitn o p qretrachozoii byperboleon facio vt in pziozibus n neten diesengmenon ad qneté byper
boleon fefquitertid:et iccirco av eam cScinentem diateffaron.et p ad q facio ront interualli.z 030 p
itivem toni interualli.per fexam rertijn ao o evitfemitonidi minus.eft ergo tetrachoroum byperbo
leon n o p q ex femitonio minoze puobusfubiunceis tonis in genere diatonico viméfum. fev et p pze:
ceventé b mefe ad n neten viescugmenon sfonat viapentesergo b ad qmefe ad neren byperboleon ex
colonantia ofapente ¢ diareflaron conftans:icdfonat drapafon. ergo a av q proflibanomenos av neté
byperboleon c6fonabit bis viapafon. et cum rotum polychozoum a q omnino quindecim perficiator
chowis:in péravecachovo 7 in genere digtonico coftitutum eft bis viapafon.qd eft totii propofiti.

€ Pentavecachozoi in dratonica mclooia conflituti: numeros reperire.

P:0flambanomenocs Bl |9l lrr6l 1728 (13824
Ibppatebypaton bl I8l l192] lr§36] 12288 onue
Warbypatehypaton e T [ 11458 l11664] Semiminue
Lichanos bypaton o I | l1621 l1296| l103568] wonus
Dyparemelon e, 1 | liq44l I1xsz2] | 9216/ %onus
1Rarbypatemefon il el L S AR, Seni witod. -
Zichanos mefon Slidohiobo ol S7al” 1 Tt of 5 Eomus i
IDefe Rl | | Ixo8l | 864 | 6912 Tonus
WParamcfevieseugmend | | | | | | 768 | s144| onus
Lruediesengmenon Ui akods 1 7291 | $85:| Semiminus
GRarancrevieseugmend  m| | | | 81) | 648 | s184| Zonus
:eret;escusn:euou n l__: | I 72 | 576 | 4608] Zonus e
Laite yperbolcon O sk it T aeh { o B adiin el
srancicbrperboleon p || | || | 485 | 38881 Zonus
Beebyperboleon  ~ al | | | $4l | 4321 | 35456] " Tonus
| pm?| |fcdus| |tertius| |Griusloc?,

@ Bumeri quiin mufica vifciplina precipue vefiverantur:funt suplares,triplares/au

bemiolij/epitriti epogooi: hoc eft oupli/cripli/quadzuply fef qual‘:erul'erquﬁcrringt] f ::':::ﬂgr;i:ei,
quo circa fi Defiveras cognofceread quem numerti numerus maioz eft ouplus: ipfum partirep auo.
Ho quemtrip'ue partire per tria. Fo quem quavzuplus partire per quatrioz. o quem fef qualtel:
partire per tria et tertid auge per duo, Fo quem fefquitertius partire per quattuo? et quartd auge
per tria. ﬂp quem (efquioctauus partire per nouem 2 nonam suge per octo. £t numcrizper ocraud
fecunor Zirithmerices vbigs furgent periti: fimaio: ouplus/ triplus/quaswplus/felqualrer/ fefquis
tertiug/ aut fefquiocrau®eft. qCEt fi rurfum cognofcere defiveras qué numerus minoz oupli haber:
ipfum suge per vuo.2uem triplum:auge per tria.2uem quavuplisaugeper quattuoz. Ruens rcrl
qualterfizpartire per vuo 7 tili mevietaré avve. D uem fefqu irertifizpartire pertria/« tertigm avoé
Ruemfefquioctauiiz partire per octo/ et octauam aove , £t ftarim per eandé octaud et viffinitionce
cognofces petiri. € Sev nunc 30 monftranofi propofitum nos couertamus, Sit pentavecachozoii
i diaronico genere movo repertum:cuius numeri queriitur:ab cocfghikimno P q.oucoin fein=
uicew duo/ triajquattuoz/et minimos tonis hoc eft vigintiquattuoz in 9 et 8 minimos terminos toni
et vemang i fecunoo loco 8 b que per feptima (ccunoi arithmetices funt in dpoztionefelquioctaua;
et continentia ronum.capio felquatertili numeri a: fitgs vet ferqualrerii qut fit e 2fubdupld qui fit )
Aurtum (umo fefquitertivm numeri b quifitm et (efqualterum quifit n 2 eius (; ubvuplum qui firq.
quig a ad v eftdiatelMaron er a av e viapére: & per dectmdtertiam tertij o 30 ¢ tonus eft eteavé quogs
rationemadn tonus. £t fid octaudpartem Haberer ea eivé aviecra faceré ¢ fefquiocrauil a0 o: et co
cotinentia tonfi.movo auté q: © coperitur octaua parte carerc: gugeoaboebmn qp octo: furgdigs
tertio locoa bo eb m n q:d niieri per eandé feptimd avinuicé eanve f eruabiie ppoztioné:qui 7 nieri
fcdolocopofiti.q: g tertio loco pofitus b3 octaud:zea igif aviecta ao © fiarc: eritas cao o fefdociau?
ggp ciieo toni otinés, itivé adlecra octaua parteh ao b fiat g et octauaprem gom fiarl 2 octaug q.
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a6  flat p. eruntep idétiocin g ad Iy Lao et p ad q fefquioctai T numeri tonozurit, et b comperitup
babere nionam parte: illam augeo pev octo et veniat ks eritgs b a0 k per.octaud (ecunoi arithmetices
fefquioctauns.Et fi g octaud parcem haberet faceré flef quioctauii 80 g- Tt vero qifi €a caret: augeo
oés numeros tertio loco repertos per octo et cpurgant inquartolocoabcoeg b klmnpq:qui per
eanoé feptimacruntin eifocm aotnuicé habituvinibus ve et numeri tertij Loci.adiecta igitor octaua
cius parte a0 ¢ facio f.7 octaua parte a0 p facio 0,0ico ergo nusmeros quarto loco cofttutos effe nu=
fmeros peraoecgcbqwi.‘iﬂa 4 ap o eftoiatelgron/era ad b tonus:zcadd tonus.crgo per fextd tertif
b a0 cfemironiii minus.erq:a h eft oiapafon 7 4 e diapenteiergo pervicefimd tertij ey eft viateflard
ctghafg monftrati funt fefquidctaul atg toni, ergo perfeptitertij ef eft femitonii minus. et codé
pacto oftenoas kletnoeffefemitonia minoa: T ceteri apinuicé funt cogniti toni. igieur pentadecd:
chotbi biatonici numeri funt reperti, £1t eni numerus paoflabanomeni ao numerf bypates hypatd
tonud:z hypates bypaton ad parhypaté bypatd fem ttonifi minus. parbypates hypaton ao lichans
bypatonzet lichani ad hypaten mefon duo toni. hepates mefonad parbypaten mefon femitonid mi
nug.parbypates mefon ad lichand mefonzet lichani ao mefen:7 mefes ad paramefen piffuncearums
tres toni,paramefes ad trien {emitonifi minus, triteg ad paraneté T paranetes ad neten:vuo tonie
+{Hetes a0 triten hyperboleon femitonifi minue.trites 30 parancren erparangtes ad neten duo tonfs
eftigitur notum propofiturs i

@ Zres diatonice oiateffard confondtie fpeciesa proflambanometio ad parbypafé
refon coanunL.ct quattio? viapente fpeacs a proflambanomeno 3o tritcn Dic3eug

menon.feptévero otapafon fpes nter profigbanomenon ¢ paraneren byperboleon.

_____ Speciesdlareffard| | £ Specicsviapente || Species didpafon J
PPoflamba. 7 Pma fcdaltertial jpms|(coalrertia(dreal lﬁmalfcjsltgt_@atﬁrrs_ft_igftalfc:talremt&l

ibypatebyp. b |To.| o | o |lfo.l ol o le ji€e.] 0 -0 |l 6 kol ol

LS  —— e -

arbyp-bpp.c [Se.[Se. | o |1Sed o | o loilSe|Sel o ol o lo | @

Richa.brp. © [Fo. ton?iton? | [Codron?l o | o [ o \ron?jtonus| o | o | o |

g

lton! %0, o |

ypateme. _ el ton?|tonus| ILo.lton?| o | o | [Zo. (ton%jton? fton?| o | o | o |
warbypme. £ | IS:mill____!S:cﬂ.f%cA._1_3__“5&71%& 1Se. [Se[Se. | o | o |
Lichame, &1 1 | I lton?[tonusiton?} |&o. lton| ton? |-on?jton? [ton?| o |
Dcfe | e g itonudftonﬂ'{’Io_.]:ou";tom:eIt_oii'.ltonuslmno;tonusj
IPparg.vie. B feinl [l | |tonus|ton?| |ton®|tonus|ton?[ton? jton? [tonus|
Tiere o b ol oggstopnbiets HSei Be. [Se Se. |Se. [Sew |
aparadie. m| | | il 1 | i R I [ton?| ton? jton? [torius|
fHetevies. n| | | li“|_|____t—'“|| BERT [ Jron? [ton? [tonus|
Evitehyper. ol ||| | | 21 =3
Parabyp. 1| 1l B R el i s R Ik | {tonus|
{32 ey et P W R | 11, (o A R L §i93 91

@ PR:imafpecics viateflaron ronofemitonio minoze atcgtono conftat. Geciiva femitonio et duob?
tonis. Lertia puobus tonis ¢t fequéte femitonto. € TPrimalpecics oiapéte eft que conftater tono,
femitonio minoze = duobus tonis. Gecliva puobustonisif emitonio) atgp tono. Lertia femitonioet
tribustonis.@Ruarta tribus ronisct femitonio, [ R rimafpecics otapafon cft queconftatertono/
femitonio minoze/ duobus tonis/femitonio minoze/atds duobus tonig.Secunoa femtronioducbus
tonis.femitonioct tribus tonis.Lertia ducb? tonigl femitonio/trib? tonis/ ate femitonio, 2uarta
tono/femironto]tribus tonis/f emitonio/ st tono.Ruinta fem itonio/ tribug tonisf emitonio/ duos
bus tonis.Sexta tribus tonis/femitonio/ouobus tomsermitonio.septimabuobns tonig/femito
nio/ duobus tonis/femitonio/ atg rono. Erititagp oiffinitione prima otateffard (pés apeoflaba
nometo in lichand bypaton. 1 proflibanomenos 40 bypaten hypatotonus eft: et bypateRypaton
aoparbypaté hypaton femitoniii minus &parhypatevero bypato ad lichand hypaton tonus.1 1610€
per oiffinitionéfeciod viatefaron (pecies ab hypate hypaton inbypaten mefon reperiek . T tertia 3
parbypate bypaton i parbypaten mefon. € Species vero piapente hoc pacto per oiffinitiones
fumentur. J@2ima a proflabanomeno it hypaten mefon.Secunoa 4 parbypate bypaten i lichanon
mefon.Zertia ab bypate mefonin paramefen vieseugmenon.£rquartaa parbypate mefon.iu griicn
dieseugmenon.(LEL fepté fpecies diapalon cofimiliter per oiffinisiones querentur.Rimas profid
banomeno in mefen.Seciiva apar ypatebppaton fnparamefen utc;eugmens.ﬂiertia'a parbypate
bypatonin triten diezeugmenon. uarta a lichano bypatonin paranetc diesengmend. Lauinta ab,
bypate mefon in negen vieseugmend,Sertad parbypatemefon in triten hyperboled. Septima vera
g lichanomefon in paraneté bpperboled.f3 heccognits facilia funt:ifpecta diligerer fuptoze AGUras

hsa
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CLbromaticum principalium tetrachozoum:conftituere.

Proflambanomenos a) Yy it i 3 -
Dypatebyparon b | Tonus b Ean
Rarbypatebypaton ¢ | Semi.minus c At
Richanos bypaton | Bpotome ° 0} TS
Ibppate mefon . e | Zrifemitonium e B

@ Lhemata apudRachedemonioe indurit olimEimorbeus milefiue moliozé citum fuperioze dia
tonico:in quio canendi modo bic tetrachorofibypaton querimus. Sit ergobcoetetrachorng ad bp
patas in chomatico melo sfttuenvas aflignatt.pzepono chozoam a:que fit p2ofidbanomenog: qui

. Facio fef Quioctguam ao b bypaten bypaton pzimam tetrachozoi coftituenor chozoan:vemve facio a

~ fefqualterd ao ehypaten mefon:eritas ve in omnibus a adbtonus/etaave viaperte -veinve facio b

. ao cfemitoniii minus et b av o tonum.eritergo c a0 d apotome.z qz per vecima tertij ©épro a b rono
ab a e cofonantig diapentesrelinquirur diatefT: arom.ergo b emodulabitur diateffaron, Seocun per
fextd tertif viateffaron ex puobus tonis et femitonio minoze conflet tbcet c o ftmul fint tonpg: ergo
D econtinet tonum et femitoniii minus.eltigitur o e trifemitonii. Lumergob chypate bypaton et
parbypatebypaton fit femitonis minug,z ¢ 0 parbypate byparon 7 lichanos bypaton fit femitonig
maiuset v elichanos bypaton z bypate mefon trifemitonis vr méftratum eft.conftar ergo p viffini-
tioné tetrachozviibev e in giiechzomatico eé aftiturfi.io eni trif, emitonifi et trihemironis vicim?,

CLhomaticum tetrachozoum mefon: fubiungere,

R:0flambanomenos 3 a : i,
bypatebppaton b JIM

Parbrparehypaton " T ¢ | Semiminug ¢

Lichanos byparon o | Hpotome ° R
ibypatemefon e | Trifemitonid e e ot
W arbypate mefon f | Semi.minus £ e

" Zichanos mefon 6 | Fporome g '

' Wefe : b | Erifemitonis R sl

’ i —'—"_‘—_—‘—-—__.__
@ Dintprotetrachovo mefon in giie chzomatico sftituévo e fg b:facio g go oupld et concing
diapafon.zeao flemitonif minusivéeqo gfacio toni.erit g f go gapotom‘i,fgg clig ;oneclt::g}eg
ta fit ofonatia oiapére.ca igitur fubfiracta gb g 2 c6fondtia viapafon: per vicefimg fecunvd terry reli
quitur diateffarc. LMt ergo eao by bypate mefon ap mefen dlatefiaron.  cum diateflaron oyos ronge
ctfemiconifminus iplear:ze gfit tonus ergo g cotinet tonum of femitonifi minus.eritergog b trg
femitonifi.erit igitur ef glhex buobus femitoniigef 7 f g:ettrifemitonio g by conflitutum i genere
chromatico tetrachozoum.quop eratmonftrjoum, - £ A _

@ Reliquaduo tetrachozoasin covem genere paeolctis adlicere.ct in pétavecachos.
o confonantiam bis diapafon collocare, : _

TR 0flambanomenos 8 3 : —
bypatebypaton bFonug. b i by AR
f c| Smi.:niu’ﬁ\\

Parbypatebypaton J ,
Lichanosbypaton o | BApotome ) ‘ —
IDypatemefon ¢|Lrifemitonif ¢ TR Y6 0 13T 6T
Parhypatemefon f | Semi.minug g —
Richanos mefon 8 Bpotome P ey
Dde. . R Erifemisonit ‘
Paramele dieseugmenon 2] Zonus Ji:ﬂW
- Erite vieseugmenon ! Semi.mi.| aranete fyn, Zpotome |
 IParanctevdieseugmenon | Bpotome| WHete fyn. Zrifemitonis P R
- IBete dieseugmenon __ 0| Zrifemitonifi n s
- Erite hyperboleon 0] Semi.minug o ey
' IParanetebyperboleon | Bpotome p
~ Metehpperboleon | Zrifemitonia A 3

N

Ir

n



11X

LS reliquis tetrachodis complenvis Iz Lmn o p a:qz tetrachozduth mefon difiunctum.eft a

i %F;’fgifég uerlgrul:% oicw?smenon: iccireo Facio mefes ad paramefen mcs_eusmel;o? oiftantia Fm
tonum.et mefen ao neten dieseugmenon facio confonare diapente. Tad neté l;rpgr 0 icon migpa on
et tetrachozoil L2 | m npartioz veretrachozofi hypaton. tetrachozoum veronop q par: 01 :tt' Ff p_z_ice
venti tetracho2oii mefon eritgs verfigs in genere chzomatico dinifum.ct qz aa0 b cognitg eft l;. evias
pafon:et b av q itidem diapalon.ergo 4 a0 q confonat bis diapafon. 2] cum quinvecim voci 11114.} args
choois contétum firsconftat effectd effe iv quoo erat pzopofitii. Seo (i lz I m facis tetrachozoi Finé‘
seugmenon ipfum partiaris vt tetrachozoil chzomaticum mefon . et facilefacril intuebere ppofird,

€ Lhomatici pentavecachooi numeros affignare.

Rioflambanomenos  A| ] aser s spmiben | .

iDppate hypaton b] 256 | 23504 | 5308416 | Tonus
srbypatebypaton ¢l 243 | 2187 | 5038848 | Semlminus.
Lichanos bypaton o| | 2048 | 4718592 Semi.maius

e

wsoi8ns |
!

Ibypatemefon ¢
Rarbypate mefon f|
* Lichanos mefon gl
Mefe b
Paramefevieseugmend lz|

19728
|
|
|
|
Lrite viesengmenon 1] ; |
|
I
|
|
I

I Zrifemitoni

| 3779136 |  Semiminug
|_3538944 | Semimaius
I

I

I

298$984 | Zrifemironisi
1654208 | Fonus

|  Semi.ninug
Semi, maius
Lrifemuonifi

1296
1152

1519424

Raranete dieseugmens m|
THete dieseugmenon n|

AL X v A S g
964 | 2221056 | o 1%,
| 2108268 | Semi.minus.
: | 1974272 | Semi.maws
. 648 | 1492992 | riemitonig

ritebrpertoleon o |
Paranete byperboleon Pl
THete hyperboleon ql

@ Sintb et cminiminumerifemitond Mino:is pet decimdoctauam feciidi huits reperti.q:bnona
partecaret:qugeob et cper nouem et veniat b et c in fecunvo loco. quonidigitur in fecundo loco bro
nam partéhabet:eam augeo per octo et fiat v.tuncb a0 0 per eptimd fecunoi aritlymerices erit fef
octauus.quareb d cormentia tonum.etb 2 ¢ per edoem eftfemironium minus.ergo c v eft apotome,
Rurfum gz bhabet octaud aoiicio eidem fuam ocraud 7 fiat aieritga ao b fefquiocrauus args tonus
etquonidabhabet tertiamfacioa ap e fi efqualter@i, 7 q: habet fecivam facio irivem a duplumas by,
Beperio itemn [y habere nonam. tertid et fecivam.facio igitur b fefquoctanii a0 le:felqualreriiavn ¢
ouplitao q. quo facto duco blecunvilociingbep ¢ b knqetveniantintertiolocoabcochlin e
Deinve duco ¢ d fecundi loci it efecunoi et veniant g zinlz et veniantlm et inn 7 venianto pinter
tio loco.eruntdp per feptimi et ocrauam fecunoi arithmetices numeri pétavecachozoi chzomatici in
tertio loco aflignati. Bamab erit ronug etb ¢ fernitonidi minus1 cdapotome.ctqz 3 ad e eft fef, qual
ter:g et e funt numeri diapente.za b numeri toni.vempto igitur a b tono relinquitur b e diatefaron
etb c 2 cofimulfunt tonus.igitur per fextam tertij ve funt ttifemitonifi.£tal eft diapalon zaevig
pente.igiture b eftofatcllaron.ct per octanam fecunviaritbmetices e f 7 g funt femitontd minus 1
apotome.igitur g b eft trifemitonium et cafimiliter monftrabis b Lzeffetoniilz L2 Lm ouo femitonia
etmnrifemitonifin o p ouo femitonia 2 p q trifemitoni, clarum igitur eugdit pzopolitum,

@ aPovoum digtonici ct chzomatis parbypétc parbypatis : paramefe paramefis/
atqs trite gritis cozrefponoent. i

@ Bam in vtrifgs generibus bppateao parbypatas femitonif minozis obferudt interualls . et mefe
av paramefas tonum.7 trite a0 tritas minug femitonii, eft igiturnotum fllas voculas in vtroos cas
nendi movo fibiinuicé refpovere.2nd movo v verum fit: feo et bypatebypatis e mefemelfis ef nete
netis corefpsoent. IHam verobigs proflibamenoni ad bypatas bypaton cocinunt tonum. et ao bypa
tag mefon digpente.qd mefas viapalon.ad netas difilictarum diapafon acdiapente, 790 netss bye
perboleon bis viapafon.elt ergo quod pponebatur et smplius:facile cogmitd,

hs
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CPentavdecachozoum enarnonium confiituere.
R20flambanomenos H 3
Bypatebypaton b|Zonus b
Warbypate bypaton ¢ | dlefig 3
Lichanoshypaton b | viefis o
Ibypate mefon ¢ [ ditonus e
PRarbypate mefon f [viefig f
Lichanos mefon & |dieflis 8
efe b | oitonus b
Paramele dieseugmenon Iz tonus | Lrite fyn.otelis i
Lrite viescugmenon 1| viefig | Paranete fyn.viefis i
lkarauere dieseugmenon m| diefis | Hetefyn.vitonus m
THetc dieseugmenon n | bitonus n
Zrite byperboleon o] vielis °
Parancte hyperboleon p | vicfis bl
iBetehpperboleon q[vitonus £
W buius copofitio perfacilis eft. facio eni vt in ceteris precevétibus aad binterualiitont.etaade
mﬂréte.'t b a0 faclo femttonifi minus. et D1ido coz0d ¢ in medto differétieb av d eritergobav ¢
Diefis tetrartemeria atqs quadzipartialis pariter et ¢ 30 d diefis.fe0 per quartam fecunoi buius bec
latioz illavero contractioz negs per tricefundfecunvam eiufoem femironiii minus in duo equa certo|
cSftiturtoqs numero Dinidi potelt.et 3 a0 e diapente. fubftracto igitur a b tono relinquitur b a0 eefle
dlateffaron.ct cum dtateffaron (emitonifi minus 7 duos ronos coplectaturset b av o it femitoniusm
minus:relinquif igitur o av eefle vitonus. eritigirur b ¢ o ehypares hypatron parbypates bypaton
lichania bypatd et bypates mefon tetrachozdfizper b ¢:c 0 : et 0 ¢ diefim 7 dicfim et ditonfi p:ocevés
p oiffinitioné in enarmonico gfie dinifum. Simuliter coftituasefgh tetrachooii mefon facicvo
ao b viapafon. et ead gfemitonili minus.z partiéoo meoid oziamper fitavee fetf g fint bye vieles
1IR3 abah céfonantia diapafon fuboucta a e célonantia viapéte: relnquif eb effe oiatefars.etcie
6 fit femitoniii min: igif g b erit vitonus.7 cliefet Fg fint dueviefes 1 g oiton®.& bec tetrachozoi
partitio in genere enarmonico facta cofpicicur. £cfacta b mele 30 neté viftunctarum Diapente:z ad
neten byperboleon viapafon:et chhozoa mefe a paramefe terrachozoi viffunctari tono oifcluiy : per-
inve ac poflibanomeno ab hypatehypaton:partteris retrachoroum vifiunctarilmnvrb ¢ ete
trachozoii hypaton.ettetrachoroumnop q byperboleon cxcellentiigg:vte fg b tetrachoroii mefon.
tetrachooi gutem coinuctarum b Iz Lm partieris vt tetracho:dii mefon et {d quogs facileeft,
" @ Pentavecacho2oi cnarmonias numeros colligere. o
Proflambanomenos B | 138241 T as8:14 |
bypate bypaton b | 12288 | ®Fonus | 12188 | Zonue
Parbypatebypaton S s b 61 54.q_[__ Sgﬂ}illl_h! 11976 | oiefis
Lichanos bypaton © | 103568 Tonus | 1165 41 Dictls
IDypate mefon (3 92216 | Tonmus | o214 | vitonus
Warbypatemefon f 8748 | Semimil 898: | bviefis
Lichanos mefon 8 i 7776 | onmwe [ gvig | oichs
IDefe T L 0 DR B e e T
clevieseugmenon Ik | s144 |
S e oniie | 6144 | Fonus
Eritedicseugmenon Il | $83:] Semimi |51 5988 | “oielig
JOSTADENEIBEHAION 1 M . $18 40D T s 532 L Slafic
Erisehrperbolzgy———— 4508 [ Fonuo | 4508 oironss
et ooy 1§ S s 1| i
x : Eéb?:e voleon Pl 88s | _Fomus | 4574 | olefis
g s q | 3456 | Zonus | 3456 | vitonus
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{0 Sint numeri sbevefghlzimnopqinpzimoloco conftituti nuieri pétavecachorol viatonict
per octauam huius reperti.pono iterum ab ebhlzn qin feciivo locow in refpaoentibuglocis rurfum
¢ in fecunvo loco tranfmuto 30 © etf a0 g 71ad m et 030 p. quibus ita infecunvo loco difpofitia s ex
ipfis quioem in fecunoo loco capio differentiam b o 7 eius medictatem aviicio ad o et fiat c.fmilirer
vifferenttd ¢ @ et medictatem aovo ad g 7 fiat . et vifferétiam lzm 7 medictate differentie adiecta ad
m fiazl. et differentiam n p 7 medietare adtecta av pfiat 0. vicoabe ocf ghkzimnop q numeros
fecunoo loco pofitos effe numeros pentavecachozoi enarmonici. THamaberittonus.bc|etc dDoue
oieles coftituentes femitonifi minus b o.quov eni eft b cin diatonico factum eft b in enarmonico et
o eeft pironus.TBant quoo eft in diatonico c eefthic inenarmonico v e.at diatonice modulationisce
vitonus eft, Mam cotinens ¢  tonil et © e tonum, ¥ hocpacto reperiétur ef gouedicles ghoiton?,
Iy 1z tonus:lz Lm due diefes:m n ditonus.n o p due diefes:p q vitonus Sunt ttag collecti numert pen
tavecachozoi enarmonici quéavomovum propofitum fuerat. quod eftpopofitum,

« AP ovi diatonici parbypate bypaton: in cnarmonica mooulatione tranfitinlicha
non: ct parbypate mefon in lichanon mefon ate trite in paranetas.

€L Jo profpici ftatim promptii eft. Ham in diatonico petadecachovo 4 pzofldbanotmeno adhypaté
bypaton incivit tonus. et ab bypate av parbypaten bypaton femitoniéi minus. in enarmiofiico vero
aprofiabanomeno ao bypaten bypaton fimiliter inciott tonus.et ab hypatead lichanon hypatonfe:
mitoniii minus.viatonica igitur parbypate:in enarmonica mooulatione permutaturstranfieqsinliz
chanon.et hoc pacto ve reliquis oftéoatur. quoo 7 facile fenfu vepzehévetur: fi in virog emoouldot
genere 7 diatonico et enarinonico proflibanomenti ponantur equifoni.tunc eni manifeft erit buiug
llcba‘poa:lllius parbypatis efle equifonos:vnifonofcs: pariter et huius paranetas :illiug tritisefle
equifonas.

« Lonfentiunt in tribus modulationd gencnbus:proflambanomenti/bypate p2inci-
palcs/bypatc meoie; mefe/paramecle/nete/ cum difiuncte/tum coniuncte/atg crcellé
tibug netis exccllentes.

@ Bam in tribus generibus per quartd/ quintam/ fextam/ feptimdvecimam yndecimd'duodvecimd
etquintdvecimam bufus pzoflibanoment ad hypatas hypaton fonant tonum . et itoem ab bypatas
mefon fonant viapente.ad mefas diapalon.ad netas dififictas fonant diapalon ac didpéte. ao netas
auter cdlunctas vempto toto fonarent viapafon-ac dofateflaron.et a0 netas ércellétes:cslonant vbi
libet pflambanomeni bis diapalon, colentiuntigitur in tribus generibus que adducte funt vocule,
quod et pzopofitum

T 2ue chooe mobiles queuc imobiles i pétavecachodis ciftant:inueftigare.

1Rroflambanoment B | Stabiles

Ibypate hypaton b | Stabiles

Warbypatehypaton ¢ | 3nftabiles

Zichani bypaton o | Inftabiles

Dypate mefon ¢ | Stabiles

Rarhypate mefon f | Pnhabiles

Lichani mefon ¢ | Inftabiles

Mele b| Stabiles

TRaramele dieseugmenon Iz | Stabiles Trite fyneseugmenon.Inltabiles
Lritedieseugmenon 1| Pnftabiles  Raranetelynescugmenon. Initabiles
ARaranete biesengmenon m| Pnitabiles  ‘Mete (yneseugmens. Stabiles

Rete dieseugmenon n | Stabiles

Eritehyperboleon o | Ynfabiles

1Raranete byperboleon p | Inftabiles

Rerehyperboleon q | Stabiles >

@ £hozdas ftabiles imobilefgs vocamus:quein omni pentadecachorvozii diviffone: eavem feruant
{nterualig:eandiécs av pzofldbanomenon habituvinem. Inftabiles vero arg mobiles : que o nd fer=
uant.fic ergo ftabiles ac mftabiles reperiemus. cum enim per pzeceventem in tribus generibus con
fentiant pzofldbanomeni: picipales hypatesmevie hypateimele: paramefle:nete tum fyneseugmene
tum dieseugmeneac hyperboles s et eadem vt ex demonfiiratis iampatet feruent interualla .erunt
ergo proflambanomenos bypate byparon: hypate mefon: mefe: paramefe nete fyneseugmenon s
nete dieseugmenon : ct nete Pyperboleon : fimpliciter immobiles atg firme, Seo cum dectmas
feptima huiue monfirauerit parbypatas distonice modulationis : in enarmonico melo tranfive

ha
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inl 1ael trivas fn paranetas:conftat ergo reliquas 4 pzedictis efle mobiles:vt par
g%‘a‘:‘eﬁa {:;%atch‘]‘l?igygzlon bypatougpsrbypaten mel’gnlltcbanon'mel’ on| triten fyneseugmenon| pa
raneté (yneseugmenon| triten dieseugmend|paraneté dieseugmenon|triten hyperboleon|paraneré
hyperboled. Io tamen animaduerti vigni eft @ cum per decimdquartam buius parbypate|z tritein
oigtonicis et chzomaticis refpdoeant|fimiliags poflivedt interualla: eas ng vigs adeo(vt ceterefunt)
eflc inftgbiles. £t proinve parti mobiles|partimas imobiles bono iure vici poffe viventur. :

@ ¥n tetrachoois diatonicis ab bypate bypaton pzimo limitc confonantiarum: ao

quartum viqs limitem ter diatcffaron cotinetur feo femel oumtaratin ftabilibus/im=
mobilibufcs. £t ad quintii limitem io&tiocm ter diapente: femel in mobilibus/femel
partim variabilis/ct femel penitus inuariabilis atgs firma. ad octauum vcro feptics
confonabit vigpafon: ter in imobilibus/ct quatcr in mobilibus.

bypatebyplet confequentes fuis locis. 1
| | Semi| Ton?| Ton?|Semi|Lon? Lon? Lon?!Semi|Lon? Lon?| SemilLon? | Long)
| Stabiles b [ | e | | bk 5] Hovs oo | P

(Inftabiles c ° f "4 il 1 n 0

@ £um dicitur 8 pumo limite ad quarth vigs limiré quintiilac octaunm : pzimus limes nd excludif
fed quartfi-quintii/acoctaud excludi itelligimus, Sint ergo b c© e f vigs a0 p quattuoz retrachozda
et bhypate bypaton, ceterevero cofequétes.@ico pzmo ab b vigs e ter cotineri diateflaron:fed femel
folil tnimobiltbus,1Ham per quartd buius b av ¢ continet femitoniil minusercaddtonumetd ad e
tonf.ergo b ad ecdfonat digtelaronzeritgs b av e pzima diateffaron ol onantis reperta. £t cum ofl@
fum fit ¢ 30 0 et © 30 e effe duos tonos et per quinta huius e ao f fit femitoniti minus: ergo c av feon
fonat oiateflaron.eritgs cad f feciivg viateflaron.Frem moftratus eft © ad eeflicronus et e ad flemis
toniii mnus: et per quingd huius £ ad gefl tonus, ergo o ad g eft viateflaron/eritgs v ad g tertia viae
teffaron,ed cii pzima harfl trium que eft b ao efit ab bypatebypaton ad bypaten mefon: quas mé
firauit pecevés ftabiles imobilefgs:et fecunda b cin fprabypate bypaton in parbypaten mefon:ee
tertia ab v in g lichano hyparon in lichanon mefon, et parbipate« lichane monflrate funt mobiles,
conftat ergo ab b a0 eter diateflaron feo femel diitaxatin ftabilibus/imobilibula cotineri, C Scoo
dico ab b bypatehypaton av f vigs parbypaten mefon:fold ter contineri diapente. THam per vecima
tertij viapente tribus tonis femitoniog iminoze conftat .fed per quartd ¢ quintd huius b 8o f folum
duos tonos zduo femitonia minoza stinet:q ouo femitonia mioa P 34. (cSi minusvno tono:comare
reftituiit.§ vt b av foiapente c5fonantid ppleat:plena ocelt apotome.nd sftiturt ergo b av f viapére.
Précad gper quartd et quintd buius cotinet tres tonos qui(unt ¢ 80 0:0 a0 e:2 £ ad gret viium femi=
tonifi minus quoo eft e a0 Figitur per decima tertij ¢ a0 f ofonat viapéte.eritqs c ad ¢ primavigpéte
etper eafoem © a0 ) continet tres tonos:qui funt o 3o e:f 30 g:et g 30 by :7 femitonium minus eav f.
ergo © go b cofonat diapentcieritgs © ao b feciioa viapente. 7 ab ead i per quartd et fextd cofimiliter
continétur tres toni et femitonid minus.erit ergo e ad i tertia diapéte.ter igitur ab b vl av f contiz
netur digpéte, e cli pxima (it ab c parbypatebypatd in g lichano mef on. et parbypatas tlichanas
moftrauerit decimanona huius eflfe mobiles.erit ergo ¢ av g prima viapére in mobilibus conflitura.
2 cum fecuna (it gb © lichano pzincipalifi in b mefen:lichanos guté mobilis fit/ et mefeimobilis: (e
cunoa igLur olapéte pareim variabilis exiftir. £t cii tertia (it ab ebypate mefon ao { paramefen que
per eanvé vecimanonam Mtabiles moftvate funt.erit igitur tertia diapéte omnino ftabilis atqs firma
@ Tertiovico ab b hypatehypatonvigs av i parameflen fepties catinert viapafon:fes fold ter i imo
bilibus|quater autéinmobilibus. THam b av i per quatrd/quintd et fextam buius cotinet quings to=
nos et duofemitonia minoza.ergo per vicefimapzima tertif b o i c5fonat diapafon/eritgs b 30 ipma
viapalon.Ltperivécav l::0 90| 7 eav m:fingule intercipiiit quings tonos et duo femitonia minoa
eritergo cav 2 feciiva vigpafon.ct v aoltertia. 7 e ad m quarta.feo per quartam|quintd|lextam atms
feptimi (imul f 30 n(imiliter continebit quings tonos 7 duo femitonia minoza.fimiliter et gavozh
a0 p.erit ergo quita diapalon f go n.fexta gao o.ct feptimab av p.igitur ab b ao i vfe @:cotinetur fep
ties diapafon.atqui pzimam pzebent hypate hypaton 7 paramefe diesengmens.et quartam hypate
mefon  nete dieseugmend.et feptimid mefe 2 nete hyperboled. bypatas autem mefas paramefaset
netas moflrauit decimaoctaua imobiles arqs ftabiles.igitur inter illas fepté oiapafon cofonantias:
viapafon ter in imobilibus reperit.Sev fecivam pebent parhypate bypaton et trite oieseugmenoc
Eertid lichanos hypaton et paranere diesengmend. 2uintam parbypatemefon 7 trite byperboleo
Sextd licanos mefon et paranete hyperboleon fed decimanona psrbypatas|tritas| lichanas 7para
netas:moftrauit effemobiles.igitur inter illas feptem cofonantie diapafonvices:quater innmobilib®
mutabtlibife factareperitur:quod eft totum propolitum. (L] autem divus Seuerinus fapientin
latinozit vifciplinas (ectantifi pzimus :qué 7 in boc opere quatum valem? imitamur fuis oufciplinis
1nd parum adiutl decimotertio capite quarti fue mufices fpecies vigpéte numerdoo eas quattuoz fa=
ciario inrroductozie factum putetursvbi pzecifam nd curauit veritaté.fed comunem fecutus illic el
extimationé.quod facile ex eius fuperiozi veterminatione cognofcitur.bicautem néintrovuctionis
{ev exacte determinationis locys eft.
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@ Leflaravccachozot chzomatid inter aflighatos limites ter itio diateflaron 2 folii
femel immobiliter.bis olapéte:femelimmobiliter/ femelgs partim mobiliter. fepries
aiit orapafon:ter vt in diatonico giic immobiliter/quatergs mobiliter cotinet .

|Semis] Flpo.| Erife. | Semi. | Fpo. | Lrife| Lonus | Semi, | Hpo.| Lrifc. [Semi. | Bpo. | Trife. |
il ] € [ bR L I I m S
e g 0 f 8 k | f Py :

d[ TefMaravecachozoum ex quattuoz tetrachoavis coftituif:iccirco fic niicupatnm:@ quatruozvecim
chozois/neruis/voculifue cotineatur.vico eni pzimo quattuozvecimn choogrfi in genere chzomatico
cotinueper litreras bic/olelfIg|bliflz]ljm[njo|p| ab hypate hypaton difpofitari a pzimo av quartum
vfgs limitemster cotineri diateflaron folii femel immobiliter, 13 per vecimam b ad e cocinit digtea
ron.erite b ad e pma diareflaron.(ed 7 quia per vectimam c ad o eltapotome et ©av e trifemitonif:
ergo ¢ ad e cotinet DUOS tonos.et per vnvecimide ad feft femitoniii.ergo per fextam tertij cavd foucs
tonos et femitoniil cotinens:erit viateflaron.eritigitur cad f fectiva diateflaron. et quia rurfus per
ynoecimam e g0 f et (emironiumminus etfad g apotomerergo e ad g tonus.fed ® ad emoniltratum
cft trifemitoniii.ergo ® ad g otinet duos tonos 7 femitoniiizeltes d a0 g tertia viateMaron.Et cfi fmg
b av efit gb hypate bppaton in ypaten mefon per vecimdoctaud fit imobilif. feciiva %o c flet tertia
o g:funt aparbypate 7 lichano pzincipalium:q decimanona patcfecit effemobtles.cftat ergo pmii.
& Scdo vico folii bis intra quinti limitem cStineri digpente.quia enib ad e per imeviate mofiratii
citoiatefMaron.eteav fiet fa0 g fimul tonus.ergo p vecimdrertid tertif b ad g coeinit diapente.eritgs
b av g prima diapente.ea tiifex vocibus T non quings explebif:pzop:ietatem digpentend feruans.at
¢ ad g non explebit digpente.1Ha per movo mdltrati ad viapéte coplementiideeritb av ¢ femitonii
minue.neq ¢ ad h.1AA per vnvecimam huiys gao b cotinet trifemitoniii.atc g ad diapente copleme
tum folii deerat femitonium minus:fuperat igitur ch confondtias viapente completo tono. negohy
cotinet vigpente.THam cii ch fuperet confondtiam diapente integro/ copletogs tono:dempta ergo ¢
apotomerelinquef o b (uperds diapente cofondriam (emitonio minoze.fed ¢ a0 i cdfonat vigpéteselt
enib av i per duovecimam tonus.fedd av b perimediate maoftratum fuperat confondtiam viapente
femitonio minoze.0épto ergo v e trifemitonio minoze:relindrur e veficiens tono a viapéte: avdito
igitur b i tono fiet diapente.eftitags ead ifeciioa oiapéte. b bigitur ao f quintl limitem folum bis
fumitur oiapéte, £t cii prima viapenteb g fit ab bypate hypaton imobili ad lichanon mefon partim
mobilem:fit ergo pzimo partinmobiliter. Bt %o cfi fecfiva ei fit ab bypate mefon ad paramefen que
méftrate funt immobiles:fit ergo fecivo modo immobiliter feruaf s feclivo modo diapéte profietas
vt pe quinto loco fn quintum fiat locum. QL L ertio dico (eptics fieri diapafon ter imobiliter/ quater
%o mobiliter.Ham cfi b ad eper primam partem huius monlltrata fit diateffaron:et per fcSameqd i
viapente.ergo per vicefimd tertij b avicolonat oiapafon.erit itacg b a0 i pzima diapalon, PPreterea
quia c 9o f fuit tnuéta fecunva viateflaron:ct fg et apotome gh trifemitonifizergo £ duo funt toni
eth i tonus et'i k femitonidi.ergo fk diapéte:et ¢ vt i icrfi eft viatefaron. cScinitigitur c av I digs
pafon:eritas ¢z fecunda digpafon.et eodé tured Ltertia diapafon avinudte buodecima huius, erem
quarta.fnquinta.g o fexta.cth pfeptima.Seo ter fieri immobiliter et quater mobiliter eové movo

vt in vicefima monftratur.
€ Yn tetravecachozoo enarmonicozinter affignatos limites ter diateffaron z feptics
oiapafon vt in pzeceoétibug continctur.at femel diitaxat diapente atg immobiliter.
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([ Tetravecachooum ztelfaravecachozoum (oévicimus. fit igif bc/o/e/ figibiitkiliminjolp tef=
faravecachozvil enarmonici.oico pmo inter be ter cStineridiatefiaron. R4 quia per Decimiquitam
buius b ¢ o it due dieles tetrartemerieserit b o femitonifi minus.ctoe eftvitonus. eritigit bepma.
vigteflaron.eteovem fure cflecivg.et © g tertia.etquiab elunt hypate bypaton 2 hypate mefon:fic
igitur prima immobiliter.et c o funt parbypate hypaton  lichanos hypaton mobiles:fitigif et duo=
bus movismobiliter. € Scdo dico folii femel a pamo av quintum limitem fieri diapente:et iv quivé
{mmobiliter.nam mon fiet digpente b f quiafold fupadoit confondtie diateffaron b e viefim tetrarres
meriam,neqs b g quia folii fupaovit confonantie diateflgron duas vicles que funt femitoniiminus.
neqs fiet b b quia cofondrie vigteffaron fupgodit femitonium minus 7 dUOS toNos., neg per ioem fiet
viapente ¢ g aut ch.nambic abunvabit tonus 7 viefis:illic alit deerit tonus min? vna Oiefi.negp 0 g.
narm deerit tonus.ned © b.nam tonus abundabit.at %o i eb fit diateflaron: ni ef g oueviefes/ 14
b oitonus/et cii i fit tonusserit igitur ei diapéte.et chi efithyparcmelon eti paramele g monftrarc
funt immobiles.fit tgitur inter afligna tos limites (ol femel diapéreatgsimmobilif. Tertiofeptics
fieri prapafon vt in viatonicis ex vecimaquinta declaraf quéaomodumvicelfims buius moftrata eft.

C Diatonice movulationis:feptem movos ovine collocare,
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@ Sitab c v vl ad p pentavecachordum diatonicum. fit r p bypodvozio pentavecachodoum diato:
nicumabcoefghiklmnopgrauifiimi: q vealioy bafis atg funvamétum ftatugEzextenvo yno
totio in acumen poflambanomenon pentadecachooi s ampliued fit pzoflambanomenos r av quem
ceteras vocee fuo ozvine per quartd/ quintd 1 fextam huius in diatonico modulidvi genere fubifigo.
eritgs pentadecachodum g per viffinitionem bypopbeygif mooi, fimilif extéoo pzoflambanomenon
pentavecachozoi t femitonio dplius & tenfus fit pzofldbanomenos péravecachozoi s cyi tetrachova
per quartd/ quintd) < fextam huius ve prius coapto.eritas per oiffiniticem t pentadecachozoi hypos
lyogj mooi.et p2ofldbanomenon v viio tono extévo amplius & hypolyvif:cui ceteras voces fuo ovine
fequéres in diatonico genere coapto.eritgs cocentus pétadecachozot v per viffinitionem vozius.et fi
amplius extévo & vio tono:erit pentavecachozoi k cantug phygius.ct fi y femironto miozezerit eius
concétus lyoius. Elt 3 ampliug exrenfo vio tonosfiet concentus myrolyvius.ficgs factii p miffinitises
patebit pzopofitum,

@ Ruc diucrfoi movoum in aliquo genere fuerit pme vocis ad p2aimd babitudo:
€a critfecunoc ad fecunvam et tertiead tertiam et ctuflibet tontus 90 totam fimilis/
eavemep babituvo.
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CSita/b/c1dad p vl pentavecachordum bypovorifi in aliquo gfie vt diatonico: et q/r/s 2 fequé:
tes pentavecachooii hypophrygiii.viftabitgiccirco q pzoflambanomenos bypophiygif ab a poflg:=
banomeno hypovozij modiacutioz viro tono.vico ergo fingulas hypophzygij : fingulis hypovouij vt
byvpatas bypatis/parhypatas parbypatislichanas lichanis et ita ccnfequétes: fifiter tono/ tonics
pzopoztionediftare. 1Ham cfi pentadecachozoum a p et pentavecachooum qgfintvtrag a p2ofiiba-
nomeno in neten byperboleon dfatonice extéfazergo que ppoztioa adb eaeft per quartd buius q ad

sergo per tertiam fecundi Trithmetices permutatim veaav qirabavr.atg 3o q moftratus ctefle
tonus:igitur et b ad r tonus.ct cofimilitcr ve fequentibus oftenvatur,

@ Zotus 0200 diatonicus pétavecachodi bypophzygij modi: totum bypovozium

yhius acumine toni fupcrat:ct totus bypolyoius ciioem trifermitonto. fingule qQuogs

vozij fingulas bypovozij viatclfaron confonantia.totus vero pbaygius confonannia

otapente.lyodius aiit diapéte ates [cmitonio.ct myrolyoius diapéte st fefquitono.
A beoefghiklmnop
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3 Bbcvefghiklmnoyp .
W3 p2oflambanomenos bypophaygij tono fuperat acumine proflambanomenon Rypovozj, ergo
per piecevétemtotus I;ypopb;mius 0100 totfi hppodoium ozvinem:toni (uperat acumine. et quig
pzoflambanomenos hypolyoij fuperat acumine emitongminozis bypophygifi:ergo ivem fupergt
acuimine pzoﬂambapqmepon hypovozii trifemitonio.igitur per pzecevétem totus bypolydius o100
totii hypooozifi 020iné trifemitonio fupeuavit acutioz. fed 7 G2 voz2ins toni acutie vincit hypolyoigs
€rgo vozius duobus tonis zfemitonio acutioz cft hypovozio.ergo perfextd tertij coacurioz eft cfcs

4

2




16

27

18

L

1§04 1

nantia oiateffaron.quareper preceventem fingule votif fingulis hypovozif bigteflaron ¢onfonantia -

fona'ntacu't:‘oze_s.’etpbzmiueaoaittonum i acurtitie doziozigitur totus pheygius toto io:
viagenss ?§f°'{§§i“ ';‘g"g“g;‘:i “‘;‘ifa‘;"ﬂ lvtl:iual ph2ygto avdut feritoni ngll?n" @ m?xolvgﬁ:’g ?;;:g
conum.igitur lypius hypovozio viapente z femitonio T myrolyvius diaj ' : iug lyot

acttio2,quod rotuim eft popofitumn, - yrolyoiusdiapente et fefquitono fonabit

« hypolyvius diatonicus bypophzygiur diatonicim femitonio/z 0o2iUs trifemiz

tonio/phzygius olateffaron/lyius dtateflaronz femitohio/myrolyoius olatcffaron
confondtia/atgs fefquitono fupcrcuadit acutioz:z vozius bypolyoio tono Iph2ygius

vitono/lyoius oiateffaron z myrolyoius oiapcnteipheygius autes ao vozium fonat’ - '

tonum lyoius trifemitonium z myxolyows tiateffaron/lydius pb2ygio femitoni
et myrolyoius fefquitonum:myrolyodius autem lydio tol;lum; pb2yg um
@ Hec vt precevens vel Ffacillime monftrabitur.

€ Scptem modos chzomatice modulationis conflitucre.
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@ $acio r pentadbecachozoum chzomatici per decimaim/ vhoecimam/ T ouovecimambuius zfititer
fex aliafcs (/tivixiy/3: facioqs pentavecachozoum s fono acutiug r.7t pétavecachooum femitonio
acutius s.v vero apotomes interuallo acurtug t.et cerifemitonio ampliug @ v. y femitonio ampliug
& r.et 3 apotometrifcéoere y:vico ergofeptem movos chzomaticc mooulatidis effe ozoinatos.nam
rerit bypovorius s p oiffinictoem hypophiygius chiomaticus.tRypolyoius,. v Do2ius. ¥ phygius.

ylyvius.3 myrolyvius. 5 1 ; -
ter f¢ chzomatici movi refpdoeantioftenvere.

(I:E;iﬂat p precevéte bypophiygius ab hypovozio chzomatico tono.ct hrpolyoius ab bypophiygio
fernitonio.viftat igif hypolyoius ab hypovozio acutio trifemitonic.et doziusg ab hypolyoio otikat
gpotome.igitur doziue ab hypovozio remotus efltoitono.phzyg 1
pheygius ab bypodozio remouef tribus tonis T fernitonioshoc elt totius confondrie viapente infual
lo.etlyvius a pheygio femitonio.igitur lyvius ab hypovozio oviapéte atqs femitonto.myrolpoius ab

(ondtia oiftat acutioziate tono,.

Ipvio viftar apotomedigitur mprolpoius ab bypodozio diapente con
thocpacto ve relids ex precevére pfacilis é oftéfio.vt bypolpoi? ab hypophiygio oiftat femitonio.

dozins tono.phzpgius stateflaron.lpdius digteflaron et femitonio myxolpo
gio viftat apotome.phipgiue vitono.lyvius diateflaron.myrolydius tritono.Phzpgius avolo tri
femitonio.lyvius tono et duobus fi emironijs ménozibus.myrolpvius %o vigteflaron.ALyoius a php
giofemitonio et mypolydius tono. oiftat guté myrolyoius vt i@ quogs victil eft alyolo maioze femis

tonio,fics conftructum eft pzopofiturm. !
C Seprem itivem cnarmonicos Mmovos oTINAre.
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@ Sintr/(1¢/v/x/y/3feptem pétavecachovaiet fit per vecimiquintam buius r pentavecachoidum

engrmonicumsintenoo pzoflambanomenon pentavecachozol 6 viio tono ampliug péravecachotoor.
itono amplius Hv.1yamplius diefi x.er 3ampiiug

ectoleli ampliug &y s.etv oiefi amplius @ t.erp o _
frivem dicii & y-eriit ergo fim acumen intenfa fex poft prmum p entavecachozoazp2Lmo onos veinde
pugbus vicfibus et dttono,Oemum duabus oielibus:qui Quive intendedt Modus enarmonice moviz

1ug aiit ab pozio trifemitonto.igitur:

i? viapéte.Do2ius a pny




an

lationi peculigris ppriufes habetur funt igiturfeptem péravecachorva rifit/viply/3: feptem enak:
_ monicemodulationis movos continétig.qued vemonfirari propofitum erat,

€ Singulozum enarmonicozum modozum:ad quélibet babituoines demontirare,

Chuius ex precevéti vemdfiratio clara cfic poteft Pp2imo hypopheyeif sb bypotozio viftantid efle
tonum.hypolyoij tonum 2 viefim dozij fefquitonum.phaygy viapente.lydi digpente ac olefi.myxos
Iyoij oiapente 1femitonfo, Secivo Bypoly vifi viltare ab bypopbiysio viefl.vozifi femitcnio.phzy=
gium viatelaron.lyoium digteMaron ervieli.myyolydium vigteflaron 2 femitonio. Zertio voiiab
bypolyvio diefi.phiygium ditono ¢ viefi.lyviii otateflaronamyyolydium viateffaron 2 otefi.Duarto
phaygyuim a dozio ditono.lydii vitono et diefi.myxolyvinm viareffaron. Ruinto lydium a phaygio
ofefi.ct myrolydium femitonio.Sexto myrolydium oiltare viefi 3 lydio. ([ Seprem eni modos 17 0o
plures aviecit p2ifcozum autozitas pythagozicozii, vt eninumerus 3 monave ad venarifi vig varius
crefcens pgredif:mor Yo fequens denariug vhitatisvicem obtinet primags explicatvnitatem eiu(oe
inoiuidue monavis confozs/et emulus:d a0 cenrengriii vigsrur(us nouenaria,pareflice fe extendit:
relapfus tavem in tertiam vnitatem. Jta quogs voci viffifitudo ac varietas ex quibus inftar celeftis
harmonie concentus bumani/movdig foamdtur a0 octonariil vigs furgit.funtgs fcptem cotinucvoces
inter fevaric quibus (uccedens octonaria vocis plenitudo (Pzimus eniz numeralis cubus piimag

_ teffera octonariue)ad pimd rurfus fenat vt eavezet ad eam fele habens perinde acdenaring avvniz
tatem.Etbec octonaria feries in offif modulationis genere fic rara procedit: vt cotinue octauo quogs
loco octautiper fimilem fibi 7 pene eunvem fonus offendat fonum.itavt e duobus natiug quavam/
concozoigs affinitateiam vnii fonum znon multos parere vivedtur:vigaveo enife mifcée/ et mutug
fe iungiit/ copuldtg amicitia. £t hagfeptemvocum q gravifiima taroifiimags efl: Saturno deberur,
prima Pouistertia Marti.quartaPhebo.quinta Seneri.fexta Mercuriofeptimg %o eay acutilfiz
ma/cocitanflimags Liie octaua aiit rurfum reuoluif a0 Saturnfi/nona ad Jouem vecima a0 Lar=
tem.et Boc pacto fequétes:vt fapiens voluit antiquitas.Et revera totius viriuerfi barmonia fepte:
‘nario copleta eft.etbecfeptem in celo celeftem:in bis aiit inferiozibus cozpozeam| fenfibilégs téperde
Iiarmmnam.rco bec magi plenius oifcutidt, hinc licet cognofcere cur hypermyxolyoius: feptem py=
thagoticis modis baud multil veniat accomovdous, THAT in diatonico generemypolpdium pétave:

. cachoii p bppermyxolydio vio tono amplius acuafstotus is vbig moous ad hypovotiii ofonaret
digpafon/octauuflgs natus effet fonus:qui av p2imii ivem/ congencufgpnaturali affinitate revvitur,
quarenon ab bypovozio pzimo movo omnifariamvariue putanous eft.et eque fi myxolyvius inten:
veretur trifemitonio in chzomate et vitono inenarmonto : fed ve his fote dplus i prefenti negocio
par firvictum eft.£¢ modi quos adiecere recentiozesvt diuus Sregozius ab hacmovozii antiquitate
recediit.et plerags slia q pofteriozes mufici inculcauerunt 2 queabillis facilerequiras. eenfa quogs
tempefltate muficam modulamen/ atgs o&m concinétiam av celeritarem quaod precipitées leuitatem
redvucere condtur:moveltam grauvem feridgs ac vecozam cocentuii moderatidem perparii gtréoetes.a
moveratide eni ofcti funtmodi.parii item atréoentes paifcd mufices honeftatis/ grauirarifos vecus:
qua amentes arreptitiofs foluebat. fanitates inoucebant feros hominum mozes vt olim Lhracius
©1pheus/ ad miluetos 2virtutis callem revocabant.et ex fenfibili harmonia ad celeftisharmonie
pefiverium captinas aias tand (ui iam memozes exilijvbertim fluentibus oculis enocabant.hoc eni
modoy accomoda meviocritate TPythagoze vifcipuli faclebar.non enits inter hoics moveltioz scuio
ois inceflus curfugvivef.neds is cuius preceps nimiumloquela pzefentium ludit intelligentiam, Jta
- quogs neds if movdeftiozes modi:qui nimia (ui feltinantia §fi in venerea chozea lafciviéres preffugifit
auditum.lbac enim de caufajRythagozea fchola molles qbzomatis modos repudiauit et Spartiate
foléni vecreto Thimotheum Millefiii increpueriit veheméter diatonicos concétus potius appobd:
tes.qui fi apte movderétur virtutis pze fe ferunt moveftiam.vt eni nimia tarvitate ceu tozpoze quodd
fattivimur inani.ita nimia celeritas molliciem qudvas pze (e fert inhoneftam, medtum eninegs cele:
ritate preceps nec ignauatarvitate pigrum:laudabile virtutife emulii.qud oisetas pbanit pbatu:
rag eft:et 30 qud mufici modi tand movderationis animiquedd certeregulenos pervucere vebent:z

ad ofuina mentes noftrasiugiter rapere.et felices if erunt qui hoc fine et muficen et 0ém munvanam .

philofopbiam queflerint.neds talib? veefle folet celeftis fauo: atgs prefivium.qui aures fecus faciunt
. miferi:quales nullos ad quos noftra he c modulationii elementa peruenering futuros vefiveramus:
quin eis oig harmonievite decus:feliciter optamus/noftrig victuros memozes . i

@ @uarti element ozum MDufices Facobi Stapulenfis fine,
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€ Facobus Saber Stapuléfis abagnifico ofio:Foanni Stepbano
$errerio oclignato EEpifcopo Tlerfcllenfi ffuoiozum amantiffimo.

Pe dicbus metallicis fozmu lisAErithmetices pariter atgs abufices ¢d
miffie clemétis:cogitanti michi vigniffime p2eful quioilloy faalem
b pzepararet intclligénam : occurrit fi introductio queod cx oiuinailla
ct Pythagozica viut Seuerint Woctij nierozd inftitunone ur meoil
afferreturique z vt oomeftica/familiarif ante aliozii lectidem ¢ tata
oemonftrationi poocra oirectrix baberet. Yta eni ferme comparuim
cftvt nifi mens rite preparata fuerit:nullum in difaplinis capiat cmolumentum. Tt
eni perift meoia potioncs/digerentiags:foziibus prmttunt pharmacijs quo firmiozé
inoucantyalituoinem:ita quogs in ommi dif aiplinarii genere operepzecium cft intro-
ouctiones pmittere vt facliozem affequamur difapline intctigénam velug quaoam
perfectam nic mérs fanitatem.Ruapzopter tlico cx hibzis v Seuerini [Epitomen
fum agg:cﬁua:cums multiplex comodttas futura cft.(£a cnim affccuta:ad numeroy
oemonftratides ve quibufoam gdythagoze ritibus iniciati pzeparatias acceocnt g
illozum lib2o2um pafcafapientia refertozum infhitutioms Hrithmetices: perfacilem
capcfent intclligentiam.imo ex vifima comparationis diul Seuerini 7 Jo0ant fo2=
mula vmuerfam cleganffime 7 nunds fatis layoate numeroum inftitutionis comen:
tationem confequétur facillume ctad quecurics:que numerozumm dcfiocrant operam:
viam perfaalem atgg avitum. Ibanc crgo introouctiunculam oignifiime P2eful non
oubitaui nomint to defignare : tametfi tuc dignitatis babita ratione resfitcrigua.
Tt qui nozim & Feruious oia ftudia complecteris/ & in ilig verfans afliouus (chole
pre Socranceaflertoz : nullum paeter fapientiam bonum ‘cffc/ nullum pzeter ffuowa
litterarum. Mon poteft crgo obferuantia in tcmea tn re litteraria grata non forc:qui
facis hitteras/littcratofgs omncs obfcruando: vt te debeant omnies obleruare littere.
quod vanam aliqudoo p2o oigmitate facere poffim tuc virtunis 1am fatis longa con=
fuctuoine pobatcaugio/affionules cultoz.  Tlale.
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Lerrerium Epifcopum Terfellenfem.

TWter oifciplinas mathematicas quibus neg

Stapulen(is E£pitotmc i DUOS lib2os Hritbmeticos
ij a0 Adagmificum oilm: Foannem Stcpbanunt

lectis omnis obfcuratur

oifcplina:tands ceterarii parens/oux atgs dominas pumum fibi ven:

! oicat  rithmetice locum que verite cognofcat quéaomodii ¢t cetere

certis eget aomuniculisanter que pamo menti figenoa eftvmucrfozii

arca que verfatur fubiecea fozmula/mox finguloz oiffinitioncs/poft

quas numcrozum affectioncs/ propictateias/ polt pzopzietates: quo

¢t loco yniucrfe fune monfiranoc, : i

& $ozmula ymcrfozum circa que negociaf Brithmetica.
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Tlmerus et multitudo cx vnitatibus aggregatas.
n Bumeruolcdm felumptus eft numcrus quiin comparatione ao altcrum

minime confioeratur/neqs vt ao figuras geometricas applicatur.

Mumerus avaliquidcft qui in comparationc o alterum fumptus:confiveratut.

TBumcrus fcdm figuram dictur:pzout ad figuras geometricas applicatur.

TRumerus par:cft quiin duo cqua diuoi poteft. '

Humerus impar:elt qui in duo cqua minime oot potctt. _

Humerus pariter par : oft numcrus par cuiug partcs in dUO equa 40 vhitatem vig

fectonem recipiunt. i
TMumerus pariter impar cft numerus par cuius meoia ¢ equalium partitionem tion

apmittunt. ‘

TBumcrus imparitcr parscft numerus par cuius meoia cqualifi partidem aomiteiit
fed partium in duo equa paritio citra vnitatem ocficit. ‘
WHumerus perfectus eft numerus par:cuing omnes cépofite fimules accepre partes:

fut totius fummam implent.Pars eft que aliquotics fumpta neas crerclcévo e

ocficienvo fuuin totum menitur, _

Wumerus oiminutusctt cuius collecte partes:minus ipfo toto reoount.qui z impfe
_ctus dtatur, ; ; ‘ :
Mumerus abundans:cft anus invnum doecte partes totius fummam crccount:qui
ctivemfuperfluus nuncupatur, j
Wumerus pzimus ft numerus impar : qui fola vnitate metitur.ct idem quogs incs-
pofitus nominatur . £
Bumcruscompofitus cft numerus:quem né fola vnitas feo 7 alter numerus ipfum
menfurat:qui 7 foem fecundus appcllatur.

mumcrus folum ao alter pimus eft numerus : quifm fc compofitus cft:ad alteri
vero comparatustola citillo comuni metiturvmeate. Par.impar.

Equalitas:eft cum equalis numcrus ad cqualem comparatur.,

Punequalitas vero eft cum inequalis ad inequalem comparatyr,

Abaioz incqualitas:eflt cum numerum maiozem ad minocm comparamus.

APinoz vero incqualitas contraiquotics minozcmm malo comparamus.

Wumcrus muluplex cft cum maioz nicrus minozi comparatus: ciivem plufds femel
continct vt big/ter/quater:et ita ocinceps.

Tlmitatem numerozum fontem/p2incipiticp: ctiam numeri appcllatide cenfemus.
puplus cft cum maioz numerus minozi comparatus:minozem bis continet. s
Zriplus cumter cottinet.
2uadruplus cum quater.

Ruincuplus ci quinquies:ct boc pacto danceps fim naturalé niicroy parclicem.

wumcrus fuperparticularis cft CUIm MAlo2 NUMCIus MO COMPAratus totun in fe
numerum minozem continet:ct cius partem aliquam. :

Scfqualter eft numerus lupparticularis cum maioz totum cStinet mimozem : ot cis
medictatem.ctivem dicitur bemioliys.

Selquitertius cft cum maioz continet totum minozem:ct eius tertiam partem.quiz

otcitur cpitritus, s
Sefquiquartus eft ¢i maioz continet totum minozem:ct eys quartam partem. &t fi

quintam cotinet vocatur fefquiquitug.et ita deinccps fm numcrozum fcriem.
mumerus fupparticns eft ¢l matoz contincein fetotii minozem:ct clus infup aliquot

partcs vt ouas/tres/qeuoz aut quotquot attulerit ipfa cdparatio.2cuis partibys

1o intelligitur:que minozis viam partem non cfficiunt.

Supcrbiparticns cft cum maioz continet minozem et dUAS ciys partes.
Supertripartiens cft cum tres cius partes infuper continet. '
Supcerquaoriparticns cum quattuoz:ct boc pacto deinceps.




~ yumer® multiplex fupparticularis ¢ft quotics maioz humctus ad minow sparatus
*"babet cum plufd femel ct eius partemaliqud, - -
£t fi bis continet 7 eivs imcoietaté vocatur suplus fefqualter.
£ fi bis cttertigm ouplus fefquitertivs. ‘

I'

[t fi ter ot medictaté triplus fefqualter 7 ita deiriceps : cx triufgs denominatione

multiplicis ct fupparticularts p2out coparatio attulericnoia colligenvo. -
TRumerts muliiplex fupparnicns cft quotics maioz2 numerts minou coparatus mi=
nozem plufds femel continet 7 infuper ciug aliquot partes.z noia fumit ppofita ex
viracs coparatioms ocnoiatione. vt bec: ouplus fupcrbiparticns/ouplus fupertri -
particng/triplus/quaozuplus/quincuplus fupbiparticns ct fimilia. £t quo pacto
quings fumung fpecics coparando maiozé numerym ad minoé co pacto fumiitur:
quings cozrclatite cdparato minozc a0 maioé:quozum et fuozii fpecighii modoy
fpecicriigs nomina: fola fub ppofitione avdita effingimus: quefunt.fubmulnpler
fubfuperparticularis/fubfuperparticns/fubmultiplex fubfupparticularis/fubmul
tiplex fubfuperpartiens.ct fpccics fubmultiplicis funt fubouplus/fubtriplus; fub-
quadzuplus/fubquincuplus.ct hoc pacto ocinceps. BRI L
Spccies fubfuperparticularis:fubfefqualter/ fublefquiterti®/ fubfcfquiquartus/fubz
fefquiquintus. et boc pacto deinceps. HiE 2GR T i g
Spccies fubfuperpartientis funt fubfuperbipartierig/fubfupertripartiens/ fubfuper
quavaparticns. et bunc in mooum confcquentcr. Rk L
Specics lubmultiplicis fubfupparticularis fubduplus fubfefqualter/ fubtriplus fub
fefqualter et fimiles, it e
Spectes fubmulnplicis fubluppartiétis funt fubduplus fubfupbipartiés fubouplus
fubfupertriparticns atgs cetere fimiles fecundoum rationis/coparationifos natura.
fco bec ftanm nota funt. ‘ A
TBumerus lincans cft qui per plurcs in vnam/candéqs partemn adiectds: ocleribitur
vitates. : <RI - ‘
Rumerus planus cft qui per fuasvnitates ocleriptusiin longfiatas latum poxrigit.
BPumcrus auté folious eft qui per Muas vnitates delcriptus longituoni et latitudini
craffitiem fupcravoit/ tiinogs diftcnoitur intcruallo. LT uE
Erigon[qs et tumerus planus : qui fuis ymeatibug cxplicatus tria latera poffioet
. equalia. ; ! i AL
Lctragonus:quattuoz equalibus angulis perficitur.
Pentagonus : quingg.
ihexagonus fex.
iheptagonus feptetn.
Lctogonus octo.
£nnagonus nouen.
Bccagonus decem . ‘ : :
-Endvecagonus yinoecim et bunc in modii deinceps: quos appcllatione latina nuncy-
parc poffumus tridggulos/ quavagulos/quinquiagulos/ fexangulos/ feptangulos
octangulos/nondgulos/ vecigulos/vynoecigulos ctboc pacto cofequenter.
Wumerus altera parte longios cft numerus planus qui per vnitates dclcriptus :lon
gituoint latitudiné babet vhitatc difcrepatem - zivem longilaterus appellat. -
THumerus vero antelongioz : cft qui per ynitates delcriptus latera fua babet plufg
vhitatevifiuncta. boc cft longitoiné latituoini plufd vuitate oiffentienté.
- Pramis eft numerus folious cuius fingula laterafuntab vno planoziiao vium ca .
cuminis verticé eleuata. £ planus niicrus a quo latera erigunt: py2amiois bafis
nuncupat. Punctus autem/ ynitafgs in qud conuetiunt pyamivis conus/mucrot
vertexds oicitur. quefi ex bafc eriangula nafatur: pyzgmis triangula nomingtur.
Si cx bafle quavzangula: pyamistetragona.ct hoc pacto deinceps.

i1




E

Prrfecta pyzamis ca eft cuiug laterdl goverticé erectioscitra vnitaté non defiat,

Lurta vero pyzamis ca cft cuius lateri crectio ad vnitaté vigs no alcenoit: cu fifola
monas oeelt § eft pzima py2amissairta diaf, S1 viutas ceplanus vnus:bifcurta,
&1 duo tricurta nominatur.et boc pacto oeinceps. ;

Lubus eft niierus folous fex equis fupficialibus/ planifas numeris contentus:equa
oc fc longituoni et latitudini altituoiné pzebens. ct ito€ numeri: teficre niicupant
que duooecim equa latera femp babent/ folivos angulos octo/atqs fupficies fex.

Latercslus is folious eft: quilongituoini latitudinem cquam babens: alutudinem
poffioct contractiozeim. abe dpieard

HAffer: cuius cii longituoo latituoini fit cquaaltituoing babet maiozem,

Luneus vero quilongituoiné/latitudinem; et altituoing in fe cotinet incquales

Lircularis numerus cft cii latus in fc oucitur ¢t tetragonus inde nafcens in 1em ter
minatur. ct rurfum ¢ii idem latus in tetragonid: nafcitur cubus qui in (o€ reuolm
etis cubus fpbera/fpbericufgs cubus appcllat. £t cum rurfus quotiés ioem latus
in cubumvel fi in infinitii oureris: qui inde nafcitur numcrus:in culopé laters nu-
merum terminaf/ reuolutturgs. 41 30¢] Pt :

Parallelepipeous folious numerus eft cquiviftanbus fupficialibus/ plamfas niicris
cotentus neg omnino quioé equalibug negg omnino incquahbus,

adevietas cft puay/pluriiiuc pzopoztiond fimilis babitudo.

2aDevictas aritbmetica ft mevictas:cuiug termini cquas feruang d2ias,

Zermini funt numeri:meoictatis pzopoztiones conflitucntes,

Differentia eft quo numerus numerum fupcrat ac vincit.

Lontinua mevictas arithmctica ea eft que in tribus continue numcris continetur,
S vero in quattuoz difcotinue cotincat: difificta mevictas aritbmetica niicupat.

AP coietas geometrica eft medictas cuius termini equas ferudt propostiones. Aue
fiin tribus continue terminis cotinetur: cOHinua. Sinvero in quattuo2 difcotinges
oifiuncta nominatur. -

APcoietas barmonica ca cft in Qua QUEADMODUIM MArimus terminus ad minimum
ita oufferétia maiozum ao oifferentid minozum fcfe babet,

Quarta mevdictas cft in qua quEADIODUM MAKImMus terminus ad minimiis ita oiffe
rentia minozum ao differentiam matozum. '

@Ruinta mcdictag In qua qUEADMODUIM MEDIUS ad minimii: ita minozum differentia
90 oifferentiam maiowm. | , _

Scrta cft in qua quEIDMODUIN MaKimus ad mevium:ita minozd vifferentia av viffe
rentiam malozuit. , A .
Scptima VEQUEADIMODUIM MArImus ad minimil: ita crtremozum differétia av diffe:
rentiam minoum. s _ .
Q(taua quemadmoduMm marimus ad minimum:fic co:um differentia 30 dvifferentia

maioum. ‘

Hona quéadmodum meoius a0 minimum:fic cxtremozii vifferentia ab oufferentiam

minounm.

D ecima quéadmodum medius ad minimi :ita cxtremo2il differentia av differentia
maiozit. £t be feptem vitime pefertim adtecteiquoPythagozc ocnarius implcat
in tribus terminis confiftunt.

Mu me ri pw pu e ta tes.

innis 'Itt;lmcruﬁ circumn fe p2oxime pofitozum ates fimul iunctoum comperitur 1
Mmeoletas.

@mnis numerus duozii quozicunas extrinfecus iacentium ct ab o equaliter viffan 2
tium: ittoem cft medictas.

4 MR 8 R, e




4By me: rtiiiopa . HiS pzo"ﬁ p.. ¢ 83 ..les
1 (Curfi numetts par in oo partitur: fi earum partiuin via par cft ct alters parem effc
R o L i ithri. stbeiuess | ihind Bty Sl el o 2
2 (Cum par ioct in duo partitur {i carum partidi yua impar eft:altera critimpar.
5 {dar parcm fiulaplicet femper nafcitur par. VRN o
4 Ppar unparcm i multiplices nafcitur par, -

PBu me i im - pariirs: 'bzo-:- pa e ta e,

1 @uilibet numerus impar-in dUO partitus: vt viam partem parem 2 altcrd imparen.
babeat neccflceft. S e el i

2 Ympar imparé i multiplicet p2otinus nalcitur impar, B :

3 Ympar fi multiplicct parem: p2ocreabitur par. '

Wy me ri ps i ter pa ris po pH ¢ ta tes,

"1 Auilibet numerus pariter par partem qualibet  nomine et quatitate patem, babet.

“1Aominc quiocm ¢ denominationé habeat a numcro pariter parc:quatiate vero
o ¢a ipfa numcrus fit pariter par. : S
1 @mnis numerus pariter par cft aliquis oupliciii ab vio continue fumptox. £t qué
" libetouplozii ab yno ct folum talemspariter parem cffe neceffc eft, it

3. Duotcigp parit pares abyno conumerataynitate collectizfequét min?vio reffutuiit

4 ©mnis numerus pariter par eft diminutus.

5 @mnis numcrus pariter par: ek refponocntibug fibi mutuo partibus pzocreatur,
Partes mutuo fibt refpondentes:pars deNomINgs/ ct denominata, :

o TRumcrozii pariter parium cotinuc dilpofitoy fi feries eft impar : quoo fub extremis
cotinetur equii cft ci qui continctur (ub meoto in fe ducto . deinde fub circiipofins
viqs ao fenici expletioné. &ivero fuerit pariequum cft ci qui fub duobus mcoiis
otinct.ocinoclis g altrifccus illis aviicifityr ct boc pacto vigs a0 (criel cxpletioné

Mu me ri pa ri ter im pa tis po pi e’ ta tes.
1 @uilibet numerus paritcr impar: mevictaté babetimparem.

. ©mnis numcrug pariter impar qualibet fui parté alterius quatitatis retinct/ pariter

_etoenoiationts. 183 fi quatitas cft par:ocnoiatio enitipar/z contra femp eucniat.

5 @MNIS NUMErs paritcr impar gignitur cx imparibus continuc 3b vnitate fumptis:
_in quos binariug oucitur. Pt e

DinNcs numert pariter impares fefe quaternaria numerofitate trafcendiit : quathuoz

_naturali ferie infceptos cotinuercinquétes/ 7 ab fefe cotinuc quinto loco viftates

§ DmNIs numerus pariter impar: ouox fimul pariterimparii altrinfccus equiviftarer

tacentium et naturali ferte collectozii eft meoietas.. : .
¢ @mnium numeroy paritcr impariii pari/otinuags ferie difpofiroy :ouas medietates
" fimul iunctas fiis proxime altrinfecis numeris etillis qui fuper illos funt vigs ad

‘ynitaté: fimul/in yniigs collectis equari necefic eft,
Ay me ri im pa ri ter pa ris po pi e ta tes.

1 ®mnis numcrus impariter par aliquas cius partes babct z denominatione et quan -
titate refponoentes: aliquas vero denominatione/quatitategs diflenticntes.
2 Omnig numerus ipariter par ek numero pariter'pari ¢t pariter ipari paocreafs
5 ICompleta ad longituoiné ¢ lantuoinem impariter parium ferie: qui per longituding
oelcripti funt:(extam pariter parium ferudt p2op2ietaté.qui aiit in latitudine fexta
feruant pariter impariym. Longituoo ferici cft que a finifiro pozrigitur in OExtte
Latituoo vero que ab imo euadis a0 furfum . ) s bt




£

Ay me ri per fe i P P € a3  tes.
@mms numerus pfcctus alternatum altero fenario/octonarios terminatus cspent.,
2 mnis numerus Pfectus cx pariter panbug ab vmitate fua ferie collectis nafag:qui 2

invnum congefti/congaegatios:numey pamum conftitulie: in qué oucitur aggre-
Sato2um maximus. s

My me ri of mi nu ti ct_gbun ovan tis po pe tates
Dmnis numcrus diminutus:a fola monave aut 3 numero diminuto numera.

]

-t

THumerys abunvans: folum sbundantem numerat, : 2
My me i pad mi ct com po fi ti pwo pi ¢ 13 fes.
Dmnis numerys p2mus ad omné quem nd numerat p2imus cft. X

Dmnis numecrus compofitus:a p2imo numeratur.

@mnis numerus ppofitus poft aliquem imparifi natural ferie vifpofitox totus effc
pzobat: quotus numer illc ipar ab vnitate fuerit aut poft aliqué fupraipmipare
totozii:totus,2uotus/ct totus: vt tertins/quitus/feptimus 7 boc pacto dciceps.

e b

@mnis numerus pimus aliquis impaniii eft boc pacto vifpofitox qui poftnullum 4

“impar¢ aut aliquem fup2a ipfum totozum:totusyencrit quotus aliquis imparium
fuerit ab vnitate,
.. MMy me ri a0 al tc rum pi mi po pu ¢ ta tes.

2 mncs numeri adinyicé pami finguli in fc ducti:numeros avinuicé primos Jpcreat 1
@miis numerug minoz qui ad Maiozd eft paumus a maioze detractus quotus poteft 2
cteo qui relinquef quoties poteft a minoze detracto: z boc pacto cotitye quotics

opus eft:tande que oetractionis vicem impeviat:relinquif vhitas.
£ qua Ui ra us et ine qua b 13 tis po ple ta tes

Equalitas eft inequalitatis p2incipium. X
2mnis inequalitas cx equalitate nalatur, 2
@mnis inequalitas in equalitatem refoluitur, 3
. Aabul o pli ds po pA e 13 tes.

ADultiplices ceteris inequalitatibus funt antiquiozes/ oigiteas paozes. 1
Lmms multiplex cx continua numerox feric ad vnutatem relata confurgit, apulti- »

plex/ multiplicis modus atgs pecics.
@mmns mulnpler matozem babet multiplicem. 3
Spe cde  rmum mul nph (s po plic ta tes.
@mnes oupli cx (ingulis paribus a binario fumptis av fingulos ferici numeroum 1
ab vnitate continuc comparatis : nafcuntur. '
omnis triplus: a ternaro suobus poft fingull quéas triplum naturalis ferici nume: =
~_roum continyc vimiffis p2ocreatur.
2uavd2uplus moem continue tribus poft fingulfi quemes quadzupli relictis nume- 3
ris nafatur.ct boc pacto ve quincuplo/fefcuplo 7 ceteris.
. Su per par i @ la ris po phe ta tes.
omnis fupparticularis: fupparticularem fup2a fe relinquit minozem. ABiN0zE cnim ¢
cam cffe dicimus:cuius pars a maiozi numero denominat,
@mnis fupparticularis cx continua ferie numerozums continuc proxime fequétisadp 2
fuum pecedentem comparati:fumitinicum.
Spe cde rum fu per par ff s la ris po pA ¢ ta tes.
omnis fcfqualter ex naturalibus/ cotinuilgs triplis: ad naturales/ cotunuofe suplos 1
comparatis enafcitur .
@mnis fcfquitertius part pacto ex continuis quaduplis ad continuos triplos com:- 2
~ paratis elicitur,
@mnes lcfquiquarti ex continue quincuplis ao continyos quadzuplos comparatis 3
fimili ozigine extrabuntur. £t boc pacto fefquiquint cx fefcuplis et Quincuplis.ct
fefquifexts cx fepruplis etfefcuplis 7 ita deinceps. "




S per par # en tio po pi ¢ 3 tes,

1 @2mnis (uperparticns maio2é fup2a fc fuperpartienté relinquit. 25aio2 ¢4 eft:que o
maioze numcro fuam dcnominationé (mit, : ? ERRORETE G

1 Dmnes fuperpartites ck continue a quinario imparibus 4d numeros ¢atinug ferie
fernarid fucceoentes comparatis furgunt, :

Spe e rum fu per par o cn tis po pd c 3 1es

1 Lonunucfuperbiparticntes nafcentur fiin verunas termini paim fuperbipartientis
binanus ducitur ¢t rurfus 1n terminos producte fuperbiparticntis ct ita quotics
In p2oductos terninos ovucctur binarins. :
2 fonunuc fuptrpartientes fimili creatione furgent fi in terminos paime fupcrtripar:
- HCNNS 1Crnartus ducItur ¢t in poductos termios. ¢ ita danceps. £t fuperquadziz
partientes i in p2imos ewlocm inequalitatis terminos duxeris quaternani. £t
ocm quogs valuerit (i alili quéaunags oureris numerd. ot (imili creationc reliquas
fuperpartitis fpecicrum fozmationes clicias, : oS
, Abul i pli i fu per par i cu la M plo pie ta tes
I abdultiplices fuperparticulares continse nalcfitur ex imparibus fuo 02oine 4 quing:
1o collectis continye humerisa binario fucceventibus cparatis, - .
2 Bupli felqualter continuc creantur:(i continuis a binario paribug:nymeri a quina:
1o fefe continue quinario tranfiilicntes céparabuntur, ; 1
3 Buph fefquitcrtijutivem ozenturs(i perpetua feriea ternario furgentibus tripliginy
meria feptenario fefe coutinuo fepeenario exceocntes coparabuntur. -

4 Duplifefquiquarti nafcentur:fi a quaternario continue quad2uplis: numeri a nowe:

nario fefe contihuenoucnario rafiilicntes coaptabuntur/ cdparabunituras. z boc
pacto fefquiquitt ex quicuplis et vynoenarils 7 equein reliquis pfaclis et inuéto.

abul tf pli afl fu per par tien nd po piA ¢ ta tes

Buplifuperbipartientes nafcentur : fi octonariug ternario/ ct contiiue fe octonario

. tranfgreotentes continuc fe ternario exccocntibus coparabuntur. - °

2upli fupertriparticntes certa lege nafcentur: fi ab ynoenario et fe continie eooctn
numero crcedétes quateriario et (¢ quogs indifcotinuata ferie iugtter quaternarij
fumma tranfilicnnibuscontituc coparabuntur.

3 Erouplifi uperquavzipartictés 4 vecimoquarto ct fc coocm tranfgreviétibus ¢t quiz

1ano codigs fc cxceodnibus repertiitur. £t ita omniii bac inoultria facillima ef in
uentio. £t ve triplis fuperbipartientibus/ fupertripatticntibug erquibuibet aliis
bac artcfacile feries colligitur, : ‘ .
MBu me ri pla mi o fo li oi po pi ¢ t3 tes.
mnis numerus planus in triangulos eft refolubilis. |
omnes figure plane fibi pzoxime avinuicé comparate vt tctragonus trigono et pen-
thagonus tetragono ¢ hoc pacto confequétes fefe triangulo fuperant.
@mnis numcrus folivus p2amozotii fui tenct pyzamioem. -~ - d

Spe cd ¢ ruh nu me 1o opla ni po piu e ta,"tee.”

2mnes trigoni furgunt fi vifpofita naturali numerozum quatitate:pziozibus femper
p2orime [cquens avtiaatur. [0 g Sy

Zetragoni funt omnes qui nuymeris naturaliter etin longum z inlatum dupliciferic
oifpofitis et in feinuicé quolibet in quélibet ductistangulares reperiung, Angula:
res ofcuntur qui furfum a mongoc diametralé feriem ad angulum e regione oppo

fi lent.
itum complent W




ﬁ ”

2 mnes tetragoni cx naturali ferie otvinatis imparibug in viam (umma coaccruat] 3
collectifgs nafcuntur. ot IR e

O mnis tetragohis ex duobus poximis quibufop trigonis exurgit Spofitus. 4

Z ctragoni:fumptis quariicunds ab vhitate continuc fimthum babitudini numens: §
locig imparibusg vio femper it meolo intcrmiffo fumuntur.

Omnes Lctragoni yna medletate iunguntur, 6

&i terragonus tetragonii multiplicet:tetragonus pouenit. 7

Si vero tetragonugaltcra partc longiozé:nunds prouenict tetragonus. , 8

Picntbagont furgiit ek nuteris naturali fcrieab ynitate fequétibus:ouoy continuo 2

poft penthagonii facta inémiflionevna cfi paozevel priozib? péthagonis collectis

Omnis penthagonus ex toto tetragono ct p2oxime minozi trigono coponitur. 390
eragont boc pacto tribus in meolo dimiflis generdtur, n
©Omnis beragonus cx trigono ct pzoxime fequenti pentbagono coituitur. i
Ibeptagoni quattuoz in medio boc pacto oimiffis numerts generantur. 3

©mnis beplagonus ex beragono ctproxime inferioz trigono conflituitur. Increa ¢
tione buius figure duo trigoni P2OKUmC minoes ocbent eminus conftitui.
@ctogoni:quings gignuntur intermifiis., . 141
©Ninis ocrogonus cx beptagonot pzoximo fub fc trigono furgit c3pofitusi.Et hoc 16
pacto Dc ennagonis/ decagonis/ cnoccagonis/ DodCCagonts continue vyno plurg
" {ntermistendo fenticnod cft. et ex proximis minozbus figuris  trigonis poxime
fub illis minonbus inftar alioy conftituiitur. 2uo fitvt ommes figure cx trigonis
confurgere 7 i cofoé refolui facillime depzehenoatur:quod cum aviPythagozic
¢um ao nonulloydlatonicoy intelligentid nonichil p2cfioij affert  momenti

%l te ra par te lon gi o ris pwo pi e ta tes.

Htcra parteldgiozes ex vifpofitis naturaliter parbus adinuice coaccruatis perive I
acquaozati cx imparibus pocreatur omnes. ;

@mnis altera parte longioz pzocreabitur fi naturaliter o20inati pares in naturaliter 2
oifpofitis impanbus fingulatim ducantur.

Omnes longilatery/alterag parte longiozes circiiftant angulares quadzatos ouab” 3
naturaliter numerozii fericbus (cdm longum latiigs Oifpofitis ¢t in feinuicé ducts

Singuli altera parte longiozes naturalitcr oifpofin fingulis quadzatis itoem difpo
fitis comparati: omné numcrozum partem gignunt/et pzocreant. :

Singuli altera partc longiozes naturaliter finy fingulis tetragonis a fccunoo natura - §
litcr oz0inans comparatizfimiliter omncs reftitucnt fuperparticulares.

${1tcra parte longiozes viffcrétiie paribus perindc ac quadzatt ipanibus oififigunt. ¢

% ltera partc longiozes coninuc in pzoximozis quadzatouim meot0 collocatiz caoem o
popoztionis babitudiné feruant. iteriigs 4 oupla p2opoztionein omné fupcrpar=
ticularium fpecicm fc pozrigunt atgs diffunount. : : -

©mis altera parte longioz bis fumptus cum duobus altrinfecie quadatis coacer g
uatus: quaozatum effiat. : ; :

pze?ﬁy;iml quics altcra partelongiozcs cum ouplo medij quadzati itivem tctragonil o

au“t.

Partcaltera longiozes duplati fuis ouobus altrifecis quad2atis aggregati:quaoa= yo

tos reoount fcd quos aliquis impar numcrct.

Prorimi altera parte 16giozcs cum duplo mcofj quavzati itidé quadatos fed quos u
numcrus par numerct: efficunt,

#ltera parte longiozes natyraliter ozvinatizfinguli fingulis naturalem feriem ferua- 12
nibug quavzatis copulati:continua ferie triggularcs numeros cofhtuunt.

£ mnes altcra parte longlozeg:continuo ¢x qUadats vno detracto latere nafcunt. 13



14 Fltera parte longiozes contitiue altertiatim quaozatis interiecti:ad quadzates babi
suoiui fimilituomné: non autem oifferentiard feruant. Lontra vero intercepti qua
o2at1 30 altera parte longiozes relati: conninue oifferenniarii-equalitaté : non auté

f' p2opoztionii rerinent/obferuantqs fimilituoiné o

¥ 15 Hlrernati conftitutis altera parte longiozibus atgs quadzatis:a binario vifferétic oy

3 plantur et avimuicé canoé que z totozil eft inter fes feruant babituoiné.

Wy ra mi dig P pA ¢ ta s

I Pmnis pyamis cx aliqua numeroy multangula iguras cui oés congeneelfimilclgs
figurc fuperponatur: confurgit. e
r Luinflibet pyzamiois bafis cit multanguloii numeroyp in pyzamivis ftructurd apta
toum magimus : , . b
3 Pyamis trigona ex continue trigonis ad vnitaté vl fup2a feinuicé ercctis gignif.
4 &£ttctragona cx retragonis et penthagona’ex péthagomsi bexagona ex beragonig
boc pacto fupza fenuict erectis ct ita deinccps.

Lu bi po pi ¢ ta tes

1 Lubi producentur omnes fi oifpofitis naturaliter poft vnitaté imparibus ouo p2imi
comiigantur.poft quos alij tres.poft quos quattuoz.ct boc pacto confequéter.
2 Wumeri cubi ouabus auloé p2opoztions medictatibug wngutur. : :
3 Si cubus cubum multiplicer:cubi fozma conficitur.
4 Si cybus altera parte longiozé numerct:nunds nafcetur cubus.

abc doi ¢ ta tis B rithb me ti ce p0o PU c ta tes

AP coictas mrithmetica fisox terminozii femper propoztiond oulimilituding gerit

) Aevictas Arithmetica connue nafcctur fi naturalis numeroy, feries ndifcdtinuata

i protrabatyr. Similiter et numerts boc movo vigeftis fi imili intercapedinc abinz

% uicetn diftantes:continue acapidtur.€2uo fit vt parcsinaturaliter fefc célequétes

_nvem ctimpares banc medictatis nozmam iuiolabiliter feruent

HArithbmecticc medictatts confuncte mediug terminus extremozii fimul tunctoum cft
meoictas.

HAritbmetice mevdictatis difiuncte extremi fimul iuncti collectis/ coniunchlgs mediis
‘avequantur. :

1 Eiufoé coictatis vt termini ad feipfos: ita viffetentic av vifferentias.

b ADeoicras A@rithmetica coiuncta:fub extremitatibus minus continet co nymero qui

f ¢ mevictate conficitur quantii poffunt fub fe duc differentie que inter 1plos fune

f terminos conftitute. SR

©ifiuncea yero tanto minus fub extremitatibug cStinct co qui cotinctur fub mediis:
quantum cft quoo fit cx viffercntia maximi ad vynum mediozi in oifferentia meofj
ciufoem ad minimuom. '

2 Ibuiug mevictatis quotcunas cStinue difpofitoy numicroaii minozcs Emini maiozca

i popoztiones:malozesycrosminozcs piopoztionii babitudines cdtinue ferudt.

2 Frnitbmctice medictatis determinatoy crtremoutn medlus reperitur numerus:fi e

tremozum coniunctozil medletas accipitur. B

= Bc o me tri cc mec Oi e t3 tis po P ¢ ta tes.

1 Beometricc mevictatis quoziicungs terminoy continue difpofitoum et maiouin ct
minozil terminoxy equales funt pzopoztionii babituoines,

1 Beomctricamedictas (o020 terminoy conuctfam (cruat popoztionalitaté vt fcmp
fi p2irmus ad fecundil quéadmooii fecundus ao terniii: ita ecduerfo tertiug ad (S35
vt [ecunous a0 p2imi quod 7 in difiiicta meoictate fititer cucmre cognofat.
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Eavem quodg mem‘étaa quattuoz terminis oiftributa femper permutatd popoztio: 3

nalitatem vetinet. vt fi quéaoniooum pamus ad fecundd : fic ternus ad quartum.

ita vt p2imus ao ternum et fecundus 4o quartiim. i :
2P coietatis geometrice terminozii et eotfioem oziarum fimilis cft pzopoztio.

4

aheoicratis geometrice que in multiplhicibus criftit:maio2 numerus ad mnozé comn .

paratug:ipfum minozé fuam babet oifferennid/aut multiplic minozis/ vino minus
& maiozis ad minozem fit babituoo.

11 contiua mevictate geometrica: quod continetur fub extremisiequiieft ctquict 6

3 meoio in fe ducto nafcif. £t in oifcotinua ci g fit ex ouab?in fe ductis mevictatib?

alternatimyna ferie oifpofitis:a paima multipliaii mevictatcin omnes fuperparn

culatium babitudincs/ propoznionefos difcurrunt.
& cometrice medletatis determinatis cxtremis mevius propozntonalis reperitur : fi
numeri fub extremitanbus contenti tetragonici latus acapiatur.

ahc Di ¢ ta tis bar mo mi ce po pa oc ta tes
2Mevietas barmotica in maiozibus terminis maio2é feruat pzopoztioné

2Pufice meotetatis medius terminus in collectas crtremitates ouctus: ouplum nu- 2

mero qui fit ex cxtremo in cxtremi pzoouct. A . :
aDuficc medictatis OCtCHMINAtIs crtremis ¢ meolus reperitur terminus fi per extre-
mozii coniunctoy numectii: numerus qui cx differentia cxtremozit in minimii con:
furgit oiufoitur/ ifgs qui cx diuifione rclinquitur accipiatyr atg minino crtremo
aggreget. viciturgs 1 niierus § cx otifione reinquit-latituvo! lantudinifes latus
Lontingit ex barmonica mevietate:p2imozoiil confonantiari confonatiafgs muficas

omnes clicere. :
We li qua ri me di ¢ ta i po pu c 13 tes

Si quarte mevictatis cxtremi avinuicé funt babitudinis ouple:quod continctur fub

Lontinue pzopoztionalitatii fpecies : quavzatis ab vmiate 7 altera parteldgioubus 7

marimo et meoio ouplii efk ci qui cotinetur fub meoto z miIMmo. E£tomnino que

babituoo maximi 80 minumi . ea crit cius quod fub maximo et medIo contincLur

" ap i0 quod continctur fub medio 7 minimo.ct 10 it omnt mevictate cdmure cft

Si quinte mevictafis mediug a0 minimi fit duplus:quod cdunctur fub maximo ter 2

~ mino2i et meoto:oupli critad 1o quod cdamnetur fub crtremis. i£e omino q babi
£u00 medij 3D minimii: ca erit numert qui fit ec maximo in meoium ct minimi . er1o
quoqgs omnibus publicii atgs comunc cft.

Piuus Seucrinus medictatli denaria Prthagoze plenituoiné impleumt: Yooan®
aute ocnario ynitaté aoiccit.

Penarius medictatii woctif. Tnoenariug mevietatii Jozoani.

Piima Tezedyioiill P2ima €8 R 1
Secutiod  Te2oGe Sccunda ) To 2.4
Zatia §.4.6. Lertia 3.4.6,
2u3rt3 3.5.6. 2uarta 1) I
Q2uinta 1058 7 . Ruinta 6.9.11.,
Sexta 1.4:6. : Sexta 3.4.6.
Scptima 6.8.9. ' Septima 3470
Sctaus 6.7.9. - @Dctaua 4.6.7.
‘Hona 4.6.7 . © Wona 3.5.64
Becima 35.9.8. ‘Peama 6.7.9.

- Tnocams. - 6.8.9,
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CYacobus Stapulenfis Bernaroo Tencardo
Doctoz medico numeroum amatozi.

onfiveralti mi Bernaroe: oés oifciplias ad quas generofo fpiritu (i
anhitenoum difficiles effe fiquivem virtys ois circa oifficile verfetyr.

€ verii bic oifficttatem nullos vnds abfterrere : paeter cog folos quive
- reliteeraria male meriti quod capere viffioant ceteris oiffsadcnt: gue

o ipis inuiocant velut feliciozibus/autpotius @ cos Ipos nefcire 'pua'
1

. oibfioum fit. Bt fcis Gprocul prefertim ab boc pelarifimoydarbificfi
ftudio liuoz oig abfit/&s ignozatia pellat) G probent Llitomachi Lartagitieniem
qQui quadragefimi annum natys: p2imi ftudia lttcrari petit.in quibus adeo pfeci
vt Larnegot feverit ficceloz.quominus oubitaoum cft biic locum:tummcé_mfdpli:

 harum ftationem/fecuriigs poztum: et yhoccungs aouencrint benigno cxapi fauozes

-peramicogs bofpitio.Duapzopte: cum Brithmetice £ 2Pufice fupiozibus dicbys in

tuoennii fanozem:buicloco tands afyllo comutserétur voluith Ritbmitmachig fify|
founan : ludum quivem numcrozii non ilhberalem/fed quem deceat ftudiofos apo-
lefcentes cognofcere e nimii tetrice videdtur goucntafic vifcipline ¢ qQuo intcroum
ftuvio oefefii primi earum Lyz0ncs folent anumum ¢t cum vuuli ocio/tum boneftoyy
res coftovidtincolumcs. tale p2ofecto confilivm medicum decuit. it fi qui banc luof
boneftatem amabunt:gauvecbunt tua opcra poft fertas vifciplinas bic efleinlertum,
Introvucunt Alameon mathematicys Prthagozcoifapulus:  B26tnys 7 wathil-
lus elus kempozis avolefcentes, Talc, :
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3 Batblllusiﬁ!ﬂneon[ﬁmhﬁnué.

Alchmeon & rempeltinus adbes. Blc lefcé t, Qi
Al i Alc. quio hoco avolefcetes. Bat.
nichilabs te ego TI20tin7pervifcere tuptmgs. Blc. quid mmﬁag ﬁ%?l;ﬁgg.
Bat. P2ul in fecentozum numero PPythagozam cogredigmurscupimus in
rudibus aligruli formari.£t cii iam e nocturno cogrefin reveunt 1Pythagozé
o oifcipulifcifciramur lenfoza quedd que (ilenda non traviderit. Fleos nofipfi iam
Tbacum atgs menfulam peroioicimus. nfic afit lydum quenda querimus fntef
vos confictiizplerBios veltras curas poft feria ftuvia leuantem = quemvos ipi in
: numerig vt ¢t plerags alia exercerefoletis, Flc. Rithmimachiam o Batbille
£t foritanitelligie, Bat. £amiplam Blcmeon, Blc. Wicage fgitur Bathille
quot numerozii fimplices inequalitates. Bat, Lresmultipler/ fupparticularis/ z fuperpartiens:
Hlc. SWatoris fcs habitudinis ad minozem.et in his tribus giib? oino cfiftit lndusate Brotino
nfica me petitus,/2uio marima barmoniaset quiv barmonia minozs Bat, Marimabarmonia eft
¢fi quattuoz numerox in geometrica mevietate coftitutozfizextremi a0 v meviozii Brithmeticam/
ao alterfi Yoo ZDuficam ferudt mevietaré, £tharmonia minoz folum in Grtuoz terminie duas fernat
medietares. £t quid mevietas Hrithmetica/quid Seometrica) et quid Dufica voceFsoudum perdfi:
wimus/atgs fatis 4o fintnos (i nobis tencre pfuavemus, Alc, Rectemulta tencs o Pathille.artit
paulo latius hoc in loco noic vedtur maxime harmonie:vt eaipd dicaf quoties in quartiio? terminis
minozbus quivé maiozes gravatim fequétibus:hetres repititur ppoztionii mevietates.mox H1fpo
nunt pmo duobus ozvinibug multiplices ex quartuoz p2imis paribus oztos gt ab ipis denoiatost
ouplos/quadruplos; i efcuplos/octuplos in leui/planaqs area q fitferaginta Getuoz quadrts fpacis
dirempta alternts fe interfecitibus lineis.poft quos itivem duobus ozoinibus cofimiles fup artics
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