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Hritbmetica vecem lib2is vemonftrata
abufiea libzis vemonfirata quattuoz ;
Epitomeilibzos aritbmeticosoiui Seuetini Boctij
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5. Bonterius Labiloncnfissiii
lauoé Hritbmetices ¢ Abuﬁccs.
Zempozeiam multo vocte latuere f0202¢8:
22uas retinet comites flayg minerua fuas. 331
Biicplaaoe terrgs poft tempoza multg reuifunts
Brata quogs ante alizs Ballica terra placet,
Ibis olim celebzis fuit omnis Hcaica tellys,
ythagoza patriam diffugicte . amor,
Ibellava nunclinquunt: et voctas palladis vrbeg,
Sequaniofgs petunt/parbifiof @ lares,
Ibec venit omnimoda numerozym cincta caterugs
Bt D0cet numcris quioquio in ozbe fitum cft,
Altera oulcifono cantu/fiotbuyf, ® canozis
oomuific viros travitur atqs feras:
2uc fua Picrifs tenet viica nomina mufis
£ nichil bac mufis gratius efic folet.
Attamen artificem ftapule mifere marines
R2uileta boc ftudijs fronte dicaret opuss
bocfolum fryoiym atg becilli curasiyuare/
- rritus et ne fit/oif] pereates laboz.
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Mouadmentatioin Jowani per Facobuim fabeii ftapulélem labozata
ao danffimum virum Foannem oe Banay pzefiventem parificnfem.

Hucis me digne dmonyift Llariflime vir:quot cognita movitates a0DUCIE otfcipli
narym parcns antbmetica/dtas ignota relinquat teneb2as. vt que nullius oifapling
fugiat ftuowm. n p2imis cni legum autoztas dn quibus potffimii tua B3t operas
fibi mumens egere vila ob.ve 4 iufticd vnicoigs p oignigate oifpéfat:nunc Erithmetica/niic
Yo Beometrica rone oftanté. que agros/agrozil lmites/aquaxy diuergia/alluuioncls ¢ plc=
ragp fifia follicite ofiocrar § Abatbematico oeftituta pliolo nund planc aficqui valeat.bine
impcratozes rhomaniTlclpafian?/ Foranus/ Lraian?/ Lheod ofius/Yrchavi®/ibonoius/
Lonftatinus 7 aliopdgplurimi legiitur perttos agrimélozes inftinnfe:qut pooifmozuim rocit
ao publicam velitaté tenerent qud numeroy pfiatfagaatas.bic Luciug adoocratusillay
rex ftudiofus mfignem libelli reliquit. &£ Enitbmetica cotéplatio rite cognita facilem pbet
muficay mooulationd intelligentia/aftronomicaries fnbulitati ingreflus.et pifea Zheolo-
gia numents olim vt quibufod gd dwing gradibus tota imtcbaf:Gums ¢ niicin facris ligtens
fua retinedt myfteria niicri. LolleigiE numeros/ numeroziigs difciplingd:leges impficis.iu=
thaa ceca relindrur.nulla mooulagionil reperict regta.nullus celefid sremplationti avitys.
facray lray oclitebiit myfieriazimo 7 vniucr{a pbilofopbia q pariter bumanoy/ olNnoWQ
cognitio defcribif L ucquind pmoditates affecute oifcipline/atgs incdimooa neglecte plcos
mime lantere:ve 4 Hbaud alio tramite creotoerint & p cd inccoctes nos pofle e digna fatis
oréplande cognofcé. Pyihagozas eni fine niferoy plioto nichil pofie fari otéochat.ctPlato
an fue acaoemicveftibulo bocmfeulpfit epigrama. ilcmo buc matbematice expersintroeat,
qui i toto ferme Zameo denafa rey P numcros difputatizin octauo ¢ nono reipublicemita
oc bac re oufferit.que Lheon fmirneus mathemaricus ob rel aroutratcin intacta rcliquit. |
F Quapzopt non ab re dolebas bic numerofam b almi panificii ftuoij philof opbatiii turba
<t bonay 1iay cupiod:ta necelfaria femita/tum 40 owing affurgeol/tum defcocoi ad biiana
effc octhtutam. Fccipe crgo niic bitfactoz vaice decem Erithmetice otfcipline Pozoani cla=
riffuni virt hibellos noua comentatios luce nits labozbus lluftratos/ tuogs nomini vicatos
- qui comooifates enumeratas fecl afferre valebiit fufiaénfime. £t fi bes opus tuis aulpi=
¢ijs abfolutam iam mgret ad ccteros.ve vel ficintelhigant omnes pefcitim nbi fc gratias
babituros per quem fuerint banc litrerariam facyltatern affecuti. Tlale feliciflime.

; Argumentum vecem lib2out Fozoani.

;prrm;ge paffioncs numeroy comunes:fuay partium/ct quatii ex oinifi numeri partibus fat
l w *

Secunous cit oc popoztionum et propoztionalitatum cSmunibus pafiionibys.
Zerting denumcro pmo/compolito/ao altcrum pimo/etnumerts in aliqua popoztione
mnums.
2 uartus de numeris continue propoztionalibus/cdmenfurabilibus incémenfurabilibus,
A uintus d¢ gdvinione/ fubtractionc/ct partitione popotonuim.
Scrtus DCnUmeris quaoratis/ cubicis/fuperficialibus fimilibus ct folivis.
Septimus OC TUMCTO Pari/unpari/pariter pari pariter ipari/impariter pari/perfectis/abii-
oantibus/er oumnuns. :
@ ctauus de foamis numcroum trigonis/tetragonis Ipentagonis/bexagonis/beptagonis/
octogonis/pyrarmobus/ferranlibus)ct tefferts. ;
1Ronus de cqualitate/incqualitate/mulniphicibus/fuperparticularibus/ct fuperpartientibus
Qccl:x%ws ocmevictate Jrithmetica/BScomctrical ABulicaict de medictatibus minus pan-
cipalibug.
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€ Yoani Wemozarij Clarifiimiviri Elementa HArithmeticaicii oemdfiraticibug
FPacobi §abzi Stapulenfisiao Yoanné ve Banay Sengtozé Panfienfem:

iRitas eft re1 per fe difcreno. Mumerus eft quatitas oifcretoum col:

lectiva. TRaturalis fcries numerozum diciturian qua fin ynitatis o=

v icctionem fit ipfoz computatio.@ifferétia numerozum appellaf illes

quo maioz fuper miozem abioat. Mumcri ab aliis equiviftare vicii-

tur:cum 1plox ao illos equalces funt differentie. THumerus per alium
multiplicatur:qui toties coaceruatur fibi:quotics in multiplicite eff

vhitas.et qui cx multiplicatione concrefcit:pzoductus nomingtur. Mumerus alium
numerare oicitur:qui fm aliquem multiplicatus Wlum pzoducit.Pars et numerus:
numeri Minoz maios:cum minoz maiozem numerat.et qui numeratur : numMecratis
multiplex sppcllatur.Benominans eft numerus:fm quem fumitur pars in fuo toto
Similes oicitur partes:que ab cooem numero denominantur. umerus fm quem
alius oiuiditur:oiuifoz nomingtur.partesvero in quas oiftribuitur:oiuivéna appel-
lantur.d2ima < impla niicrt pars:eft vynitas.quaoo ouo numeri partem babucring
coem:quotics cadem pars fuerit in minozestot partes maiozis vicetur effe minoz ct
tote partes qQuotics ea cOmMuUNIs pars fuerit in maioze. aCRignitates.

APnis numeri pars:eft minoz fuo toto,

0  aPmsminoz cft:que maiozem babet denominationem
l Ruicungs equalium fiuc ciufoemn eque multiplices fuerint: ipfi quogs erunt
cquales. : .
Ruibys ivem nicrus cque multiplex fueritsfive quoy multiplices ciles fuerint: ipi
etiam funt cquales
Qmnis numeri pars eft vnitas:ab ipfo oenominata.
R2uilibet numerus totus cft ab ymtarciquota pars ipfius cft viitas.
Sivnitas in aliquem numerum ducatur:fiuc focm in vuitatem:ieiplumm poducit.
Extremozum oiffercnng ex diffcrentiis eoziivem ao meotwm eft compofita.
Sinumcerus ntumerum fuperce:oifferentia minozi adoitasaut a maioze fublata:nu:
meri relinquuntur equales ;
2ui efoem cquantur:inter fe funt cquales. :
£rf{iab cqualibus equales aut toem comunis dematur:relinquiitur equales.
£t fiab equalibus vempti fint incquales:relinquentur inequales., ‘
Siouo maiozes fimul addatur pariter z ouo minozes fimul: maioum compofittin
compofito minoum maius cugaoit.
Si equales equalibus addas:toti quogs fient cquales.
£t (i incquales equalibus:toti crunt inequales.
Dartes fimul:fuo toti equantur.
202icunas 40 eunoem numerum p2opoztio eft vng:ipi inter fé funt equales:
2woties numerus a numero (ubftrabi poteft:totics in cooem numcrabilis cft
P2opoztiones que ex equalibus conftant ppotionibus:inter fe funt cquales:
Ruoy oimivia funt cqualiasct toti funt equales. Cipetitioness

Tilibet numerosquotlibet poffe fumi equales.

¢ Ruolibet numero:aliquem Gtilibet cfic maiozem.

Scriem numerozum in infinitum pofle extendi,
THullum numerum in infinitum oecrelcere,
P aius non numerare minus _
S1 numerum oatum numerus multiplicet: foéaqs pouctum dSiBivat: numeri 0athit
reotre.ct contra fi aligs numerus datim nymerum dinidatiz quod pzouenit rurfum
multiplicer:itioem numerum datum revire,

- L Dignitates atqs petitiones paucasvt vifctpling fe facilioé vbids paeftet/ adiecimus:quas pafline

neceffarias tan® omnibuys notas autoz fuppzefit, ;
8%



2 RO MRS numcrns mino2maios aut pars eft aut partes. I
b £ € SSint a/bic/o quotlibet numeri.a maiozet b ¢© minozes.vico b efle partem qut ptes aser c 1o fity
‘tHam gut minoz numerat maozeim vt © numerat a:et tuncd per oiffinitioncm eft pars a.qut mioznd
c % siumerat maiozem quéavmodum b non numerat g:(eo eft aliug eos,céiter numemns'quﬁ fite.cttunc
P quoties ¢ fuerit in b minozeitot partes b minoz per vitimam oiffinitionem erit a maiozis.qd fi mioz
v nonnumerat maiozem vt oM nuMcrat a.neg nuinerus c6is eos numeraticuin per quintam conce:
4 prionem cutuflibet numerivnitas fit pars ab ipfo venomiarazpervitimam ouffinitiones ivem effic:s,
¢ conftatigitur oém minozem maiozis effcpariem gut partes.
@ OQmms numcrus/circum fc pofitczum ¢ cqualiter ab co oiftantium eft medictas. »
n #2¢ fi coaiiocm fuerit meotetas:tlos ab co equiviftare conucnict. ‘
€ €L Sit a quicungs numerus: et b et ¢ circumpofiti et ab eo equidtltantes.b maioz s et cininoz,et fird
$ oiffercntig comunis cadem b av a:et 3 av c.fitqs e numerus copofitus ex b 7¢.0ico g efle medietatem
6 b e.ctfiafirmevicias e:dicob et ¢ circumpofitos equiviftare ab a.Pimum gutem fic oftenditur.nam
f 6 Qruim a fuperat c:tii b (uperat a.0empta ergo d coi vitferentia ab b:per fcdam partem none dignita
2 2 . tis refiouil b equatur a.fco et eadern differentia © a00ditg ¢ qB fit f per pzimam partem eiufvé digni-
i) 4 1atis equatur a.ergo per decimi plequiii refivui b et f que eivem numero g equatur: inf fe equabii-
¢ tur.{eo refiounm b et 0 et ¢ fik'p decimdfextd vigmeatem equatur e.gitur Trefiouii b ¢ f queequant
reliduo b et © et c fimul ctid equatur e.et refiond b:7 fmonftrata (unt equglia.igitur f elt mevietase
F—— feo f monftratus cft equari asigitur a medieras efte.qd eft pzimum.et in oibus alijs climilt agatur
8 argumento.Scdm giit fic p3:fit 9 medvietas numerox b 7 cfimuliunctor.fib cnon equiviant niero
| e azeop oifferentie 30 a per viffinitionem né funt equales. (it igitur o differentia a 4o cilloy numerog
6 1ininuin 3000 0 40 4:7 compofitus fit §.qzigitur 4 a0 ¢ differérigeft © Teavem vifferétis et gapa
! igitur per viffinitionem g 7 c equuiviflit nilero a.qzergo g 7 cequidiftant ¢ per immeviste mottrati
4 aipfop fimul iunctox elt mevietas.fed T g pomf mevietas b 1 ¢ fimul tunctop.per tertid igif acepti=
S onem b ¢ finul:et g ¢ fimul e1dé numero 3 eque multiplices avinuicem funtequales.ab verog igitar
deimpto cSL numero ¢ per vioecima coem fcentiam refivuib et g avinuicem (unt equales.queigitur
16 differentia g a0 ateavemerit b a0 g.quare equiviftabiitb 7 ¢ab numero 2,qd eft stra bypotheium et
¢ popofituin. 2
1 ; ; gl ] 3 : 5 s
— @ Siouo numert a cuobtis numeris circum fe pofitis equaliter difkent: illis tiichis 5
10 ¢ crunt cquales.&2; fi ais equalces fucrint:ab ipfis cquiviftarc neceffe eft.
2 g @ £ avem quein precedentt vemofiratio eft. Sint igif a etb inter c et © equiviftites:cmarimus et »
6 minimus et f oufferétia cdis:fitgs e opofitus ex ¢ vzet vfig eav a fit g.viconumercs a b fimul iuncros
t 2 equaleseflfecd fimulifcris.ctatrafl c© fimul iunctifunt equales a b fimulifictic:a b equiviftantes
<+ f efie c0.RUMB patet:nam ¢ o vifferétia fit cao ¢ Efteni3 0 numerus quo fuperat e numerd c:g ofig
g crtremox ea coftabit ex d foifferétys c3 extremox a0 mevium c L1t eni vt oftenfum eft o 1fferétia e
av cetfoifferétia c ad a per hypothefim:cii pofita it f c515 Differétia cava ctb a0 0.3t qz b coftar e
16 eifoem:qd patet nam cii f fir vifferétia b ao vzea fiquivé oifferétia Faovita minozi numero o pnond
e aceptidem reovitb.efltitagsb equalis g.quare e aftabit cxa bicii per edoes oceptioné sttituatyr eex
12 a et g (ua quivem differentia a0 g:que equarur ip(tb.Suntigitur a b ificti et ¢ © iuncti eivem tertio
Cr—e cequales:adinuicem equales.qd eft pzimum.  Burfum dico ficd imul equantur abfimulengab
10 cquidiftare c 0. Mam capio b qui equiviftet 30 ¢ Ftum b a0 v:qui by b quia fic equidiftabunt:per ims
|3 o .mevatemonfiratum b b fimul equitur c0.fed et a b poniitur eifoem ¢ © fimul iunctis equari.quare
10 bbetabeivem tertio equales:avinuicem equabfitur. Subftracto igitur ab verogs ¢5ib:remanent p
B cGem fciam b eta advinuicem eqiigles.ergo equalis differctiaaav cetb avo v.qusre p oiffinitionem
6 sdinutcem cquidiftabunt.quod eft fcdm arqs totum popofitum. v
b

@ S fucrit paimus (¢l quota pars tertius quartizcrunt p2imus et tertius tota pars 4
S fccunol £ quarti:quota pamus fecunol.,
€ Sita pimus numerus:b fecunous:c rertiusset ® quartus.quia a tota pars et ipfius b:quota D8
ceftipfiug vuntelligob et v in fumiles illas partes dwifos.er quia p2ima viiug cum p2ima alteriug
Jo elt tan@ g crerfimiliter fcSa cumn feciivg.et hec conifictio toties fieri potelt quotics pmus fn fecivo.
totics igitur numerus equalis a ¢ p2imo et tertio:fumiporeltin b o feciivo T quarto:quoties 4 inb.
s 24| quareacfimuyl paimus et tertius per viffinitionem eriit fimilis et tota pars fecundi et quarti quota
oo primus (ecundi.quod eft pzopofitum.

g c'bIZIr-}z”S'SlSI ! oo s 5 ; 5 , :
Ty T Sifuerit paimus tote partes fecundi quote tertiug quaril:crunt pAmMuS ctteitiig s
i e / N totc partes fecundi et quarti:que te p2imus fccunoi. -
L 10 Sitveprius primus numerus a:fecfious bitertius ciet quartus v.(itqz 3 partes b umpte fmeet

/’,’\{ , \i ,’ i .| denomingteinbfim f.fitg g vnaillag partium gseth vna pareium c.cii igitur g peinus tota parsfit
(3| 9 3 i‘!{ 5\1/ v bfeciiotquota b tertius eflt ® quartizper p2emiffam compofitumer g ct h primo v tertio tota pe erit
a g Tﬁ b 1S bofeciiviet quartizatgs dOcnominata fm f.at partes a et ¢ (umiitur $m ezerunt igiturpartesactcad

o bofumpte fm ciet denominate fm f.quare et fimiles et quote partes fuerit 3 in b.qa eft pzopofitum

iy C St fuerint quotlibet numeri totivemaliis eque mitiplices: crit quogs compofitus <
X0 cx cis compofito cx illis cque mulniplex.
c“-
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L Sinta.bic.v.e.f quotlibet numeri:fintg d e feq multiplices a b ¢ fingulis finguli:intelligo fraqs
a pmuimn.o f cdnm.b tertium.e quartumeeritdgper penultimam compofitus ex 8 b pmo 1 terrio rota
pars compofiti ex © efeciivo z quarto quota pars aelto,quare compofitus exd e eque multipley ad
compofitum ec a b vt 0 ao a.§acio itags numerum €rab compofitum primum:et compofitum eroe
{cBm etc tertium et f quartiizet céfimilirer argumentoz.quia quota pars ab ad v etora pars cao f,
copofitus igiturexab z ¢ p2imo 7 tertio tota pars erit compofiti exoeetf feciivoer quarto:quota
pars abav v e.gre compofitus ex d ¢ feque multiplet ao compofitiiab c vt © av a.et ita (1 coplures
niieri fuccrefceret:femp veare precedentium copofito viqs oum aovltimii deciibas:efficief B ppofitiis

€ S: quotics vnitas in p2itmo totics feciious in tertio:quotics ynitas in [cd0:totics
pzimus in tertio. -

@ sintab ctres numeri:a primus.b (eciivus.c tertins:(i {tqs vt quoties fuerit vinitas in a.toties fig
bin c.dico ergo @ quoties vnitas fuerit in bitotico a efle in ¢.0{uivo eni g primum nfierd invnitates
T crertium in totivem partes:quaxy quelibet erit equalis b f €cunoo.quia ents quoties puma pars g
in p:ima part e ctoties feciiog in feciivg:et tertia in tertiaset itg deiriceps.ergo per pzeceventen ¢o=
pofitus a tota pars erit compofiti c:quota pars puUMA pars eius av paimam partem ciet c eque mul
tipler ao gvt eius p2img pars ad pmam ptem a.at quoties vnitss in bitoties piimaparsainpma
parte ¢.THam vnitas equatur pme parti a:2 b paimeparti c.ergo quotiesvnitas tn b fecivostortes a
pimus in ctertio.quod erat demonftranoum., A

&€ S alterna fiat dSuoy numerozum multiplicatiosioem numetus virobigs puchict.
€L dtfia multiplicat b et prouenigr ¢:vico etid (ib muitiplicar g itivem pzouentre c.naim (i g multfs
plicatb et pueniat c;per oiffinitionem qQuotLes eritvinttss in a:toties eritb in c.ergo per pzemifiam
quotiesvniras inb fecavostoties 3 p:imus in ¢ tertio.per oiffinitionem igitur fia fibi toties cocerua
tur quottesvnitas in biper ciffinitionem g per b multiplicarur.st cum hoc fit pzouentt c.nam pbatiz
elt atoties coaceruariin c:quoties vnitas in b.confiat ergo p2opofituin,

@ Ruoo fit cx ouctu alicuius numeri in quothibet:er cft Grum cft quoo fit cx ducty

cufocm in compofitum cx illis.

€ Sit anumerus qui oucaturinb et proueniat diet in c et p2oueniat e:dico ergo @ compofitus ex d
€ poucitur ex ductu g in compofitum b c.cfi enim b multiplicer © (c8m a:b per ouftinitionem nijerat
0 fc8m azet per {oem c numerat e fcdm a.funt igitur o et eeque mulriplices b et c:quare per fi cxtam
compofitus e d ¢ eque multiplex ad compofitum ex b ¢. Sit igitur f pzoducrus ex ductu ain spofito
b c.ciiitags b cmuyltiplicet f (¢S m a:niiergbit igitur numerus b cipm f fcdm g.quare eque multipleg

faobcvtdaob.fevcivemb caggregatus o e pbatus é equemultiplex.funtigitur vect f eivemb ¢

equemultiplices:per tertiam conceptionem avinuicem equales.£ft igitur qg fit ex ouctu alicufus
numcriin quotlibet tift:rum q3 fit ex ductu einfoes in copofttum exillis quéaomodii erat ppofiti,

€200 fit cx ductu quothbet numerozum in aliquem:cquum cft il quoo fit ¢x ¢é-

pofito tllo2ym in cunocm.

& Sit eavem cii preceventi bypothefis fed couerfo odine:vt oucdturbetcin g et proueniant o et ¢
Dico quod fitexductub etcin a i ingttlatim equi effe i quoo fit ex compofito b cinga.nam p precevé
tem qd it ex ductu a inb 7 cfingillatun:equii eft ¢i quoo fit ex ductu a tn compofitum b c.g alfnatim
per cctauam q8 fir ex ductu b et cin aequti eft ei quo fit ex compofito b cin efivem.qd eft ppofiti,

2100 fit cx ductu quotlibet numerozum in quothbet tumeros sequale € c1 quod

fit ex compofito ipfoum in compefitum cx slitg. _
Sint a b cquotliber numeri qui ducdtur in o ef quotlibet alios vt quilibet paimozum ducatur in
quélibet fecivop:dico quod fit ex ductu a b c fingillatim in quélibet aliop v e f egleefleci quoo fitex
ductu compofitia b cti compofitum o e f.nam g3 fir ex Suctu a b ¢ fingillatim in diequiteft eiqB fit
ex opofito ab cin d.ct cofimiliter ve ductu a b et cfingillatim in e et f argumétabere q8 nichil gliuo
et @ q3 fitexductu ab et c i d eer flingillatim:per precedentem equaleefle ei q8 fit ex compofito
abcinoeerffingillatim. Zr per nonam q3 fit cx compofitoab ¢ fingillatim in o e et frequum eft ei
quod fitex ppofito a b c:in compoflitum o ef.quare coftat quod fit ex ductu quotlibet numerozum in
quotlibet numeros equum effe ei quod fit ex compofito illog in compofitum ex alifs.£t be quattuoz
octaua:nong:vecimaset vivecimaspaarim multiplicanoias modoum:plane declarant.

C2uicun NUmerus numcrat totum et detractumsnumerat ct refiouum. T
@ Sit ab torum:a derractum et b refiounm.vico @ fi cnumerat a b et azipm niierare b.nureret eni
abfcdm numerum e et a quioé (cdm 0.quia igitur per nonam Gtumeftcinvestfieftcinoetcine
Htaequaleeftei qd fit ex cin v:igitura cii eo q3 fit ex cin erequieft a biquare g3 fit ex cin e:equi
eftb.fco cnumerat q5 fiter cinc per oiffinitionen:igitur 7 b (uii equale numerabit.qs eft ppofitii.

@ Zri oft g3 fit ex ducty niferi in (c 2 Gtii g3 fit ex ducty eiufocm in oés fuags partes:

€ Sit g quiciias nilerus qué femel pono dfuifum in oés fuas ptes q (intb ¢ e:2 femel indIuifistic

qd fieterainb zin c7in® zep nond equi eftci qui fitex g in spofitiierbcde.at apofitiib ¢ o eseft

.03 fit igif ex ductu numeriin oés (uas partes:equii eft ei q3 fit ex ductu eiufocs numert in fe.gre ¢

alfnatim per octauam q3 fit ex ducty nieri in fe:tifi eft Gtum qB fit ex ducty eif(dé in 0é5 (ugs ptes:
. a3
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« Fumero in ouo divifo quod fit cx ductu totius numeriin altey oy et Grum qd
fit cx cuctu ciufoem in fe 7 in rchiquum,

& Sit abniicrusinduo a 7bdiuifus:oico ¥ fitexr ductuabin g equii effie ei qB fiter ouctu ¢ fnfe
Tinb.etitaquogs q3 fiterabinbiequalecéeiqd fitexbinfe 7b ing.ducaturergoa bin aituncqd
fict ex ductu ab in a p octauam cqui erit ef qB fitexductuainab,atqd fitex ductu alicmus inazin
b equii eft per noni fFacto ex ducty in compofitia b.ergo cii 3 ducif i feipm 3 Tinb:tiit facic Hrum
abina.etita argumentare (i aboucatur in b.ct confimili modo concluves popofitum,JPorelp iy
clarius vivere (i bis ponis a et bis ponis b,

& Sinumerus in duo diwioatur:qd fit cx ducty rotius in fc tin cft:@tum quod fitex

oucty veriufas diviventium in fe T vnius bis in altex.

€ Sit a b numerus in duo 3 b vinifus:dico g3 fitex ductu a b infe equil e ei quodfitcx ductuain
fe b in (ccet ex ouctubis a in b.lam qd fitexa binfecequiieft ei quod fitex ductueius ina b p eri
vecimam. Bt g3 fitexductugb totiugin g 7inb p preceventem bis fumptamsequiieftel quod fiter
ouctuginfezinbetbinfezing.fecoqd fiterainb 7bin g slternatim p octaud equat ei q fitex ou
ctu bis g in b.quobd fitigif exa b infeiequaf ei quod fitexainfe b infeierex abisinb qd pponebs
tur.Etexhoc cognofcitur modus eliciendilatus tetrggonuin.

@ Si numerusin duo dinivat:qd fit extoto in fecii co qd fit cx altero in fe fit: cquil

eft c1 qd cx toro in 1llud toem bis:qdgs ex reliquo in fe ducto poucsur.

 Sitvt prius a bnumer? in duo 8 7b dtuifus:oico quod poucif exabinfeciico quod fiterainfe:
equii effe ei quoo fitex abbis tn g/ b in fe. 1Ram qB fitex a b in fe:p pzecedentem tif eft Ptii quod fit
exainfez binferetabisinb.quodergofit exab infeciieoquod fitex ainfe:ni erit Ptum quod ex
ainfebis zainbbis zbinfe.fed quodfiterainfebis/etbis nb per 14 cquat eiquodfitex abing
bis.cuiaode quod firex b in fe.tunc g5 quod fit cx a bin fe cii eo quod fitex a in fesequabif ei quoo fit
exabinabiszbinfe.quoo eft propofitum.

@ S nuricrus in ouo diuivatur qB fit ex toto in fe:cquii cft ¢i qd firex ductu vnius

partis in alino quaterscum co g3 fit cx oifferentia in fe.

L Sita buiierus inouo a b viuifus fitgs b mais: oinivaf e itex b fn duo 1c3 in d equale a:z cdFam
bav a.vico quod fitera b infe:equii e€ ei quod fit ex ductu quater a2 inb 2 cinfe. 1B p decimaquintd
quod fitex a b infetequiieftei quod firexabisinbrainfezbinfe.atp pceventé quodfitexb ifec
a in fe equali ® vni ptifi biequaf ei quod fitex b bis in a zcinfesgrealfnatim p octauam 7 eL quod fit
exabisinb zcinfe.Jaif abinfetantuseft Htusa quarcr inb cit vifferetia cinfe.quov intenditur.

@25 fit ex minoze dluiotivm in fc cum ¢o gd fit cx toto in cox differentiam tiii eft

dstum quod puchit cx maioze co2iioem per fe multiplicato.

@ Sita numerus diuifus in b maius 7 cminus:fite d vifferentiab ad c.vico quod fitex cin fe:cum
eo quobd fit ex g in Ostrit effe rium quod fit ex b in fe.THam per decimam quod fit ex a in Diequaf el B
fitexbind 2 cin . Sititag illS e.ct quia b oinifum eftin ¢ 7 o differentiam:per 14-quod fitexb ind
altex viviventium:cquum eft ei quod fit ex 0 infe T in ciet cum per ockquam cin d criamcquef dine:
erit 1gif ain © equum {pis © in fe 7 bis v in c fimul.quibus fi advas cin fe quod fit fitotum quod pue
nitexa ind zcinfefcse 7 fequabif o infejcinfe/etbis vinc.atbinfeccumipm vivifumfit indxc
autequale) per decamdquintd tifl etid eft Ftii o infecinferzbio v in c.fcs Grum fitex ductu viriufgs
parttum in fesz vntus in alteram bis. £ igif quod fit cx a in © toto (c3 in vifferentiam: cum cminoze
parteinfe:@tum quoo fit cx bmaio partein fe multiplicata.quod intenditpropofitio.

& Sinumerus per duo cqualia duods incqualia fecetur : B cx ducty vhius cqualiii
in (e p2ooucitur tif eft:Gtum qd fit cx ducty vnius inequalivm in reliquil cuin co qd
fit ex oiffercntia in diffcrentiam. ’

(CPriul® venigmus ad Semonflrationem:notaty dignum arbitro: @ quasogligsnumerus vtab
inouoequalia’pariter Tin duoinequalia vt in aminus ¢bmaius oigioif:illa duo inequalia a0 vnit

equalium quod totius medietas eft:eandem atg cGem habere differentiam.ngm cum illo:ii duozum’

nequalium fimuliunctoy illud equale fit mevietas:illaab eo egu;olﬂsx_re per feciioas partent leciive
buius necefle eft:quare a0 ipm cSem habebunt oifferentiam.Dicfit etidve vifferetia vnins inequalii
av reliquum:dupla fit a0 differentiam cdem ipfius equalis a0 ipf a.1Ham cum ipfa inequaliavta zb
ertrema fint et ipfum equale medium:per octaugim conceptionei oifferentia ipf or,z'conﬂ:l‘tuta cl;t ex
ifferentifs coum a0 ipm mevium.Sev bec ftatim nota funt.1Hos ergo ad pzopofiti cemditratiden
couertamus. Sit abnierus vinifus ing mafozem potionen b minozem:fitg cvna eiug medietas:
et o fit oifferétia comunis ¢ 40 a et av b, Tam vt oftéfum ¢ft cad verungs eande comimunégs habebit
ifferentia.Dico @ fitex cinfetrieffe quantiqd fitexainbcumeoqd exd(nfe. qrenic oinifum &
in © et b.ideo per decimdquintd qd fitex cinfeequi Eeiqd firexdinfeetbinfeetbindbis.etqia
maforpoztio eft totiiet eius partesb et vifferétta oupla ad v.ergo per decimaquarta ain btanti et
quantii q0 fitex b in(eetbbis in d.a0oveigitur el qd fitex a inb numerd quiifitex 0 infes7 tunctotil
qd fitexainbet vinfecquabif ciquodfirexvinfebinfeetbind bis:cut vemonftratum eft equari
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tinfe.conftatigitur a8 fit ep vueruvniug equalid in fe tanti cfle Ftum q8 ex vno iequalifin reliqui
cum eo q3 fit ex differentia in vifferenti, - il Ll

€St numcrus per ouas quaflibet divifiones diyivatur:qd fit cx ducty marimi owiz
dentiu tn minimii cum €o q3 fit ex oifferétia ipfius marimi ap alterii mevioziiin diffe
rentiam ciufoem go minim tantum cft gstum qd fit exoucty duoum mevdioy yniug
in glterum. » e

Bt inprecedéti iv ante animavuertere licet @ cliquilibet numerns dugbus hoc pacto diuifi fonib?
fecatur vta vna diniffoneinb 7 cet (¢8a in o e.quozil b fit marimus et c minimus ¢ D.mediox maioz
et eminoz que vifferétia pzimi 90 fecunoi eanvé effe tertif 30 quarti ipfis fic oz0inatis. Hamaqzoe
equales funt circiipofitis b c:ab illis per fecunod parté tertie equidiftit.quare q vifferétia b 400 que
fitf:eadé erit eao c.et etiam que vifferétia b ab e quefitg:eadvé erit® av c. Iam per octand cornceptt
onem vifferétta extremozii b e conftituityr exvifferétiisbav v et 0 g0 e.7 vifferétia dao ¢ ertremorii
per 1o€ conflituitur ex ifferétiis © 3 e 7€ 30 ¢, Sep oifferétia 40 e eft verigs comunis:et oifferétia
€ao cpzobataeltequalis oifferétich ap v. eruntigitur oifferétiebavezogp ¢ exequalibus quiocm
conftitute avinuicem equales. Efto €rgo a numerus eo qui pofitus et movo viuifus ct vifferentie
vt pofitefunt aflignate.dico ergo q8 fit ex ductub marimi diniventid in ¢ minimi ciieoqdfitex fin
g:equaleefleciqd fiterdine vniugvivels mediozfi in reliqui. q5 eni fir exouctu o1 e pernond go-
tuudte octaua tift eflt Htum qB fitex vincet in f.1Ham e oiuifum eft in c et v2iam f. Sed qdfitexvine
etfperoctaud equiieftei q8 fitex cet fin v.et qs fit ex fin 0 equaf per nonamei qdfiterfinczg.at
qs fitex fin c tiireft per octaud Htum qd excinf.gaftercin o zinftif eft pernonam Grum qd ex ¢
inb.conftatigitur q8 fitex d in e tifi effe Ftumqdercinb cii eo q8 fit exfing 2 propofitum, ’

€SI quota pars totus totiys tota parsoetractus vetractis enit refivuus refioui tota
pars quota totus totiys. ;

CSitabnumerus can? detractusfitb ¢ reflouys a.fitqs alfus numer? co cufus detractofied et reft
dus € 7quota pars totus ¢ o eft torius a b:totg pars fitd detractus detracti b.ico ergo totd partem
crefiouli effe refidui a:quota pars eft torye ¢ o totius a b, capio numeriie cui? ¢ tota pars fitquotg
veftb.etintelligo quattuoz numeros paumii efecundd o tertiii b quarti.conftat.eni per quartd qz¢:
tota parsefte quota d eft b:compofitii ¢ o toram parté effe copofiti eb quota pars c eft ¢ Ttotg pars.
pofitus eftc0 a0 a b.eftigif abeque multiplex ad covteb g c o et per tertid conceptioné goinuicé

equales.quareeeft equalis a,7v¢ ¢ av ezitg quogs ¢ ad a.fed c a0 e eft vt detracti a0 vetraci 7 totiys:

av totum.eftigitur c a0 3 refidouys av refioud ve totus g0 totum et quota Pars totus totius quoo eft
0pofitum . : {

@ Si quote partes totus totius tote partes fuerit octractus octractizeritrefiouus re
fioui tote partes quote totus totiys. Yiss

U Sttabnumerus cuius vetractus fith etrefiduus a. 7 ¢o aliug numerus cuius vetractus fi itdet
refiouusce quote partes totus ¢ © cft rotius a b:tote it verract? o detractib. Dico ergo ctotas pres
effea quote cd eft ipf| tus 4 b, Pone numerii e cuius c tore partesfintiquote v eftb 7 argumétare pe-
BLILS €0D€ MoDO per quintam quomovo in biecedenti argumératus es per quared.

€ Dmnis pars parns: cftpars totius ocnominata a numero qui fit ex oucty DUz
numcroy ynus in alterd partes illas ocnominanni. ' :

{ Sitatotus uumerus:b etus parset cpars b 7 numer? venomindsbina (it o et denominds ¢ inb
fite.fiegs f numerus qui fit ex ductu o in e, Pico €rgo coenomiariin g ab f numero f; ¢ quificex ducey
duoum denominantid vnius in alterym, Diuivo enim fin partes equales c:zfimiliter g in partes
equalesb.er q2 quoties b eftin a:tories eeft in f, eft en tm ® denoiatoz viriufgs comunis per bypothe
{im cumb (ecunoi ipfum numeref in g:et ¢ f; ecundii eunvem numeret in f.Joeo quor partes numero

habetaadbstothabet fave.ar Q: cnumeratb fecunoii e cum e bypothefi'e (it venomings quoties ¢

in b.nu.merabit. igitur ¢ pmd partem g equalé iplib per p2im3 partes f equaléipfie.7eaverarione
fecundd per [ecuoam Ttertid per tertiam.et ita de ceterig i plures funt.quare ¢ per vectma numerg
bita I‘ccun09 f.per viffinitioné igitur oenominabiryr quoties ¢ in a fecunod f atgs feritipfum denoz
minans.eft itags c pars partis denoiata pars totius a ab f numero quipé 1

roumillas partes venomingntii virius in alterum quoo intenvitur,

CSifuerit pamus feciiot tota pars quota tertiug quarti:itégs feciious quinti quota
-bars quartus fexti: erit paimus quinti tota pars quota tertius fexti. i 8 :

CSint fex numeriza p2imus:b ecundus:c tertius:o quartus:e quintus:f fextus. fitqs a tota parsb
quotaceflto 2btotaparse quota o fuerit f. oico igitur 3 totd partem effe e quota pars ceftiplius f,
fitenigvenominas quoties ain b et b quoties b in e.cum a fit Parsb tbparse.ducafgg inbhiz pie
ucniatlz.qzigitur aeft pars b parus(c3 ipio e per preceventé a venomingtur parse g numerolz:qui

fitex ductu ginh numero:i illas partes denominantiii vniug fn alterum. at numerug b venomings '

bineeftetiam numerus denomindsvinfrg oenominds 4. in b etiam venominat c fn o.0enoiabitur
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partes quare Guora pars eft 4 pzimus e quinti totd pars eft ctertiusffetti vtpote que ab eodem ny?
mero lzdenominatur:quoo eft propofitum. ‘ :

CSi primusin feaundo quoties quartus in fexto : itemap tertius In quarto quotics
fcdsin quinto:nccefle cft toties cffe paumii i quinto quoties fucrit tertius in fexto.
4L Sint vt prns fex numeréza paimus:b fecfivus: ¢ tertius:o quartus:e quintus:f extus.fitgs a tota
‘pars b quota veft f et ctota pars ® quota befltipfius e,0ico a totam partem effee quota ceftf.hecpe
nitus vt Precevens vemoniiratur. : :

S fuerit primus tota pars [cdi quota tertius quarti : itemas pmus quinti quota

ternis fexti ent p2imus tota pars fecundi ct quing quota tertiug quarti 7 fextl.

4L Stutfer numeriza primus:b feciious:c tertius:o quartus:e quintus:f fertus.fitg primus infcdo
vt tersius in quarto et p2imus in quinto vt ternus in {exto. dico a paimii effetord partembe fecundi
etquitt quota ¢ tertius cft © f quarti 7 fexti.qz per hypothefim pzimus in feciivo vetertius inquarto
fitergo g numerus venominds quoties a in b et ¢ in 0. 7 qz etiam per canvem hypothefim pmusin
quinto vt tertius in (exto.fit ergo h numerus denominds veriufgs {c3 quoties a ine zcin f it opo-

15

26

ficum e g b numerus lz.tunc fic:qd fit ex ductu g in get hitanefi eft Yrum b 7 e.ec per nonam quod fit -

eraing 2 buanti et Grum g3 ex g inlz compofitiex ipfis.Similiter quod fitex cin get b: tantd eft
@rum o 7 f.et Ftum qo fit epcin la.igitur a primus tord pars eftb e fecunoi et quinti quota ctertiug
o f quarti et fextizvt qui numerétur in illis fm eundemn numerd k2 :quod vult popofitio.

€St fuerit pamus fecunoi tota‘pars quota Lertius quart pAmis quidé minozbus
CIUE PAMUS tortlj £o1s Pars aut partes qUOLA pars aut partes fccunous quartl.

€ Sita primus numerus:b c fecunous:et o tertiug:e f quartus: a 2 b cfimulexiftétibus minozibus

erquota pars aeftb ctota pars o fit e f. vico igitur quota pars autpartes b cfuerite frotam pareé
aut partes numerd g effe 0. Pivivo enib cin partesfuas equales a quefintb et c. item diuido e fin
partes fuas equales d.ct qrefefteque mitipleradovebeavser Lypotheli: foeo tot partes numero
erunt ipfius ef quot pofite funtb c. Sintigitur illee 2 f. cumigiturb pmaparsbc fitequalisgze
prima pars ipfius ef fit equalis d quota pars aut partes b erit e tota pars aut partes aeflt o,ctirg ve
partecrefpectupartisf et reliquis partibus vnius ad reliquas partes alterius fiplures effent. Jn=
tel!igg igitur b effe primil numeriize fecundumsc tersivm:f quartil.ct fib eft partes e arguméroz per
quintd:qrpumusb probatus eff tote partes ¢ feclivi quotc pres eftctertius fquarti.ergob ¢ pum?®
et tertius tote partes funt e f fecunot 7 quarti quote partes b primus elt efeciivi.at g a0 d motifirgt?
eﬂ' tote partes quoteb eft e.igirur et quoteb ¢ fecunvus eftef quarti.et fib effet pars e omnino conii:
milf movdo per quarid vt nuncquog factum eft per quitam elicerem srgumentil. Manifefti itags eft
fipaimus in fecunoo ve tertius in quarto pzimis criftentibus minozibus ¢ primum totam partem aut
partes effe tertif quota pars aut parees fecundus € quartis , .

€1 primus tote partes fecunol quote tertiug quarti paimo 7 fecundo minonbus
et palimus t0L3 pars auf partes tertij quota ps aut partes fecundus quartt.

@ Sint quattuoznumeri:a b primus:cfecunous:o e tertiug: et f quartus, quoum ab T cduo prmi
vucbus reliquis fint minozes:et fit 3 b tote partes c:quote © eeft f.oico a b totam parteé vel patrics e€
Dequota pars vel partes celt f.oinivo eni abin (3as partes ad cquefint a Tbetfimiliter o ei fuas
20 f que fine o et e.cuim {gitur per Dypotheflim a b tot partes fit cquot partes d eelt f: tot erunt pres
aucro a b oiuifi quot 7 0 e. et prima pars ab tota erit ¢ fui totius quotd O primaparsde eftfuito
tius fequare per pzecedenté a prima pais a b a0 primas paztem 0 e totg pars sut partes quota aut
quotec g f. et fimiliter b {fecunoa pars prmi av efecfioam partem tertif tota pars aut partes quota
vel quote ¢ ad f.ficq dereliquis partibus primi a0 reliquas tertij fi plures fint partes, Fefiaso o fir
parsfacio g primum numeri:o fecunduns:b teriitm:7 e quartum.et grgumentoz per quartam: quia
atotaparselldquotabefte.ergo abad 0 ctora Pazs quota 3 ad v. fed 3 30 0 moftratus eftitota ps
quota cad fiergo a b prismus ad 0 e tertium tota pars quota ¢ ad f fecundus 80 quartum, Ruodfi a
av o fir partes penitus confimilt modo per quitam argumentabere quomovdo NUNC per quartam de
parte conitar effe argumentatii. P lanum itap eft foltoum effe pzopofitum. £ tfi contingeret duos
pristos numeros duobus vitimis effe naioresiconuerfo movo concludédum effet tertium paimi to-
£atn partem gut partes quota quartus fecunof. quod facile monftrari poteft ozdine permutato cons
ftituenvo (c3 d1os vitimos puozes et primuim z fecunoi pofterioes.

@ Omnis numerus minoz aut Maiozis pars eft:aut co ab maioze quotics poteft ve-
fracto relinquetur ipfins aut pars aut parees 2k i

gL Sint ab ouo numeria maioz etb minoz. dico b effe partem a vel eo detracto quotics poterit ab a
remanereipfius b aut partem aut parres. fi enim b minoz numerat a mafozem per diffinitioné b eft
pars 9. fifecus sutem b non metitur a.fubftracto 1gitur b quoties poterit ab a remanebit minoz b.
Ham fi nichil remaneret numeraret a fecundoil nuimerum denomingnté quoties (ubftraberetur.quo
ties enim aliquis numerus ab aliquo (ubftrabipoteft: toties in ipfo numerabilis eft per fextd peti-
téoncnfxi qui fi remanct minoz b per pzimam pzopofitionem eft ipfius b aut pars aut partes: quod cft
propoistum.
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@St quote partes paithug fecundi tote tertius quarti paimis itioé femp minozibus:

quotics erit pamus in feclivoo toties tertius in quarto.ct quota pars el partes pumi

{uperuntin feciivotota pars aut partes tertij fuperunt in quarto- .
C Sitapimus numerusAeciious b cltertius djet quartus e f.et primigetb ¢ miozest fites a pmus

totettotepartes b cleciiol quot et quote pres o tertius eft ef quarti.Pico quoties g eftinb c:toties

velle ine f.et quota pars vel partes a pzimi fupfunt inb cfeciivo totain ptévEptes d tertif remanere
umefgreo.fubfirabo enig pzimii afcdo b ¢ Gries poffum:fites totus fubftractus b  refiouns cfitp o
‘totics ig:dties a1 b.quo qoéita pofito qz 3 tote ptes Eb ¢ fte v é e frergo pyicelimdoctaud a tota ps
vel ptes éo:qta ps vel presb c Eef. Burfusitelligo a pmi numerid.b (cBm.o textifig quarts ¢ ofifr
argumerpz p vicclimafeptimd.qz a tota pseft b dea 0 eft g p hypothelim:ergo p vicefimateptima ta
ps vel ptes b.€ g:tota ps vel ptes a €d.at g oftéfus elttota ps vel ptes b §ta ps vel ptesb c eft efigr

quota ps vel pres €b cav e firota psvEptes Eb ad g.at qz Gt ptes a € b c:tot pres d é e f. et quOt Ptes

a ébstotpres v € g.nd b 7 ged multiplices:et 3 € pauciozes toteptes b & totius b igif 1o pauciozes
toteptes € g @ ef.fubfirabaf igif g ab e fifitgs vetractus e 7 reftouus fiz sftabit p:imil Pponis ppo
fleifcs gtics a in b c:toties  e€in ef cii efit eqlis g.ex boc etid manifeftii et b totd pté vel ptes effe ¢
84 e 7 g equant:octractifcs 30 detractil §ta parsvel ptes étorus b cav ef totil.fi giit nierus b ip1?
etota ps fuerit:§ p vicefimaping erit ¢ refiouus refioni f tota ps §a tot? totius.fi aiit tote pteszerit

Rvicefimafcdas crefiou tote pres refivuifidte b ctotus e froti2 A3 efto § ve b tota ps fit € §t3 ps to=

tus b c:€ rotu? ef Jntelligo c pmi.fcSm.b c tertifiset e f quartiisz argumétoz p viceltmdleptima. da
quota pscéfitota psb c€efvemoftratiieftiergo ta ps vel ptes c € ao b fitota ps vel ptes f eftave

f.et {ib e€t ptes e ofibr srgumétare p vicclimdoctaud zacludeiten p ed ctotd ptemv_’gl ptes eétotiug

b c:quota parevelpgrtcs fefttotius e f.et hoceft totum pzopof| ttuims s

@ S totics Dempto paimo de fecundo quotics tertio dequarts totg pars vel partei
pami rchinquatur in fecunoo quota aut quiote terti) in quarto:p2mu totas cé parte
fecundi quotas tertium quarti neceffe eft. i Bk

@ Ibeceft suerfa precevitis quevt peedétes duobus primis nieris minozibus intelligaf.fitigitur a
vt prius pmus numerus|b cfeciivus|o tertius|et ef quart?: et fint dio p2imi miozes 7 toties vemat

pumus aleciivo (1tgs 0éptus biquoties terti? a quarto qui déprus fit e et fitvt §ta parsvel ptes pmi
velinquiitur in{cBo totg pars vel pres tertij relinquantur in quartosfitas crelicta ps vel ptes in fcdo

et f in quarto.Dico ergo a primil totas e€ partes b ¢ feciivi quote v tertius eft e f quarti.£dpio gqui

fittotepresefquoteptes aeftb ¢ p preceventem quoties s eflt inbc:toties § eritinef.et quota ps
autptes afupfuntinb c:rota ps aut ptes g fuperit i ef, Bt toties pofitus eft o e€ ine fidties a eft i
b c.ettotd premvel ptes 0 fupefle in e f:quota ps vel ptes a fupfunt inb c:igitut g © © adiuicemn funt

-equales.quoteigitur partes g eft b c:itote d eft e f.quoo eft pzopofitum.

@ 1Pimi clemento:um Frithmetices Pozoani finis,

TRopoztto cft duay quatitatum eiufocm gencrisynins ao alteram certa
p in quatitate relano. CIBumeriad numeri vicitur ppoz2tio minous Goé -

a0 maiozein in €0 ¢ pars cft vel partes :maiozs %o av minozem fm g .

cum connct ct eius partem aut partes. ([}{Szopoztionahta_eﬁcft fitituoo.

. jppoond.4Connnua ppoznionalitas cft qii onectitur nd oiffociatis
meolis.hec afit ao minus iter tres coalefat terios:cii faltem vnd fuméoum fit meoid
Yncotinuano et in qua interceoit medio2l intcrruptio. £t bec ad mimuifi quatto?

cugtt terios ppter alterius meoy fumptionem. C2uddo fuerit tres nuineri otinuc
Jppoztionalcsivicetur p2ami a0 tertivm p2opoztio pumi o feciioum ouplicataetap -

quartum triplicata . € Lum aiit cotinuate fucring vel ceoem vel diycrfe ppottiotes:

oicetur p2imi ao vltimum ppoztio cx oibus compofita.Denoiatio oicitur ppotdis =

minozis quIoé av maiozcin pars vel partes quota vel quote illi® fuctint:maiozis Yo
ad minozem numerus fm quein eii cotinct ct parg vel partes mino2is que in maiozc
Tupcrfluunt. Similes fiue vna alij eavem:oicitur ppoztiones que candem recipiunt
oenoiationerm.maioz Yo que maiozem:et minoz que minozem. Lanb

, 7 8

€ Si fucrit p2opoztio paimi a0 fcdim quc tertij 90 quartums erit ccduer(d quefcciivi -

90 p2muI caoem quarti 30 gertium.

hecdemoftrat ouerlam ;Jpozti‘onali'tatem:que ab euclive quito geometrieponif p'zfa fpés ppor .

sionalitatum, etelt quoties cocludinmus oiis a0 aficevens vt Hiig av afis: g afis 3o 2iis fefe habuerit
vt aiicedens ad »iis.aficevés enieft p2imil ppoztionis extremuin:oiis %o fcdm, Sintitags quattuoz
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numeri:a primus/b fecundus/c tertius/d quartus:(itgve qtie pzopoztio 3 ad breadem fit c 40 0.dico i ;

ecouerfo que pzopoztio b 30 a:edves effe  go c.MHam cit e fit gpoztio cadd quea adb p diffinitiond

eanvem habebit dcnomiationem,fiitags a fitminozb ex viffiniticibys tota parsvel partes erita as.
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b:quots pars vel partes c 8d 0.5 afit fit 3 a0 b tota pars quota c a0 v:vt {n p2Ama figurstice msitre
turserit ® eque multiplex av c vt b ad a.quare que ppoztio b multiplicis 30 a:eadem erit © eque mul:
tiplicis ad c.at fi a tote partes fitb quote ¢ eft v:per tricefimd igitur p2imi b totics cotinebit iPm a et
totd elus parté vel partes:quotics d stinet c et Quotd eius partem vel partes.grefilis erit tenoiatio
bavaquedad ciet que ppotio b ad a eadem et © 20 c.p fi a numerus ect maiczb:ofimili arguméto
pateatpzopofitum ponevo b pzimum numerum.g fcdm/ o tertinm/c quartum.

CSifuent pamus ad (cdm ficut tertius a0 quartum: fucritag p2mus maioz feciivo

crit tertius maioz quarto. : : 5
@ Sint vt prius quattuoz numeri:a paimus /b feciivus|c terting,© quartus:fitgs a maiozb. vico etid
c effe maiozem d.1Ham per pecedentem qz que ppoztioa ad b ca eft c 30 v:ideo 7 otra que ppotiob
40 & cavem erit © a0 c.atb ponif minoz a: igif erit per pzimam patmib pars aut partes 3.quare etd
tota Ps vel ptes c.atqs © mioz cq¥ int€oif JPotes 7 directepbare qz a émaioz b alidties stinet b vel
aliquotics et pté aut partes.et cii ceanvem ppotioné héat 30 vzergo toties ¢ cotinebit d aut toties

et partem gut partes.grecmaioz eft 0.q8 eft pzopofitum. £t cofifr pbare poflis & facillime fi pmus
minozfcSo fuerit:tertili quarto e¢ minozem. W3 fi paumus fit mioz {cSo per pzimam pzimi erir pars:
vel partes (cBi.et cii certiye ad quartum edoem babeat propoztidem:tota ps aut partes erit terting
quarti:quare minoz quarto.et fi pzimus eét equalis fcSo ofifr pbabis tertium efle equalem quarto.

CSifucrit pamus ad (cdm ficut tertiug ad quartum:crit pmutatim ficut p2imus ad

tertiumeita ccundus 9o quartum. . :

CMecvemontirat pmutatam popoztidalitatem:que eft quoties cscludimus vt afis av afis:ita ofis
a0 piis:q vt aficedens 80 ofis:ita afis ad oiis fefe habuerat. Sint ergo quattyoz numert:a pzimus/b
feciious) ¢ tertius. quartus:fitg (imilis ppoztio a ad b et c ad v.dico fitem efie pzopozrionem a av ¢
etb a0 0. 1Ham pimo fi a fit minoz 7 pars b:qe fimilis eft p2opoztio a ad b et c ad v:hinc euenitve §ra
pars afitb tota pars cfit D.ergo per vicefimaleptimd pzimi:quota pars vel partes b eft 3o v:tota ps
vel partes erit 8 a0 c.erit itags eadem Pportio d p2imi ao ¢ rertium:et b fecunviad o quartum. S do

fiafitptes b vt in (Bafiguratione:ivem 7 fimiliter argumétabere per vicefimdocraud pzimi. Lertio.

fiafit maioz bsfacto b primo/a fecfivo/d tertiojc quartozaurilio paime buius o€ efficies Gfacillime.

CSi fuerit p2imus a0 (cdm ficut tertius ad quartum fucrites pAMuSs Malo? tertio
crit quogs f[ecundus maio: quarto.

@ St 8 primus numerus:b fecundus ctertiusld quartus:1 fimilis pzopotioaad b et cad v:firas 2
maioz c.vico b e€maiozem v.THam q2 vt 2 a0 b:ita c ad O.permutatim igitur per precedentem vt a ao
c:ita b ad 0.fed g maiozeft ciergo et b maioz d per fecfivam.quov eft p2opofitum.

C Si ficut totus ad totum fucrit Detractus a0 Oetractyms erit refiouus o refiouum

ficut totus av totum. ;

L Sitab totus numerus:a detractus|ct b refiduus:et c o alter totus c ab eo vetractus 1 o refivuus
fitaqs fimilis pzopotio ab ad cdiet 3 a0 c:vicob ad d propotionem efeque et abavco.Mam figb
fueritminoz ¢ dserit per vicefimgmpzimam 2 vicefimamfecfivam pafmi fub oififictione §tapars sut
partes fuerita b ad ¢ 0:ve tota pars vel partes fit b 80 © refidui g refiduum.quare q Fpoztio toting
20 totumsea erit T refivut ad refliduum.at (i a b (it maioz cdiecduerfo quota pars vei partesc © ava
bstota pars vel partes erit © 40 b.quare itey per p2imam bufus cdcluvitur propofitum.

€ Si fucrit pamus 3o fcdm ficut tertius a0 quartii:crit p2mus 7 fccunous 3o fcdm
ficut tertius et Quartus ad quartum. :

@ Inhacvemoftratur conificta pportionalitas:que eft quoties concludimus csifictum anteceddtis .

et sfequentis ad sfcqués vt sifictum afitis 1 sfitis ad slcquens:q aficevens ad cofequens fehabeat
vt antecedés ad confcquens. Sit vt a primug numerus (e Babet ao b fecfioums:ita ctertius fehéatr ao
o quartum.Pico ergo vt ab ad b:ita et ¢ 0 a0 0. M quia eltfimilis ppotio a2 ad betcavv:figergo
fitminoz b:erit vt quota pars vel partes g eft b:tota pars vel partes ¢ (it d.ergofemelb eft inabzet
femel D inco.etin a b fuperata tota parsvel partes biquota pare vel partes ceftiplius d exuperans
in cv.quare que pzopoztiob ad g breavem erit © a0 c0.per p2umd ergo huius que popotioabgobs:
eaDem erit ¢ 9 3d 9.q8 eflt p2opofitum quo ad hoc. Bt Xo fi a pongtur matozb vt in feciivg figuratide
per paimam quota pars vel partes b erit ad a:tora pars vipartes o eft ad c.ergob femel fe fupadoés
in g bitora pars vel partes erit a b:quota pars vel partes © erit ¢ 0 fe itivem femel (upaddens inco.
quare eadem propoztiob ad a b et a0 ¢ v.per primam ergo huius que ppoztio 3 b av bieavemerit
€03 d.qnod itey eft popofitum.

 Si vhys numcrys vuos multiplicet: crit pouctoy ¢ meltiplicatoy cadé ppoztio.
vnoc manifeftii eft multipliciii ofias fubmultipliaii oifferentiis ¢€ cque mulniplices.
@ Multiplicet 3 numerum b 7 pzoueniat diet ivem a multiplicet ¢ 2 pzoueniat e.dico que popozrio
b 3 c/multiplicati (c3 a0 multiplicatum eddem efle © a0 e poucti (c3 a0 pouctum.iBam cii b figin o

fin azet cin e ctiam fm a:quoties b cft tn © toties c eft ine.ergo d propoztiob ad v ea erir cav e.pmu
tatim igitur per tertiam q pzopotio b 30 cea erit ® 30 €.q8 eft p2opofitum quo ad boc: 7 cozrelarid




Iy

bocintcdit.fi g fit bifferctia d ad etet Foifferétiab ad ¢.@ Q29 et efunt fumpti eque mitiplices adb
et c:popertionem g ao f effe equemultiplicem vt 0 ad b.et fintb o ouobus reliquis maiozes.quiap
prefentem ca cft propoztio d ad e:queb ad c.ergo permutatim per tertiam g pzopoztio © 3o b totius
av totuin:ea eff e g0 c vetracti a0 Detractum.ergo per quintam ¢ ao f refiouus ao refiouum vedadb
totius av totum.qd eft propofitum.

€31 ouo nijcri cioem multiplicent:crit multiplicantii ac pouctoy cavem ppoio. 9
4L Gt fi in figuratione pzecedétis b multiplicet azet pueniat 0.t citivem multiplicet a:7 pueniat e. G
@ico q p2opoztio b ad c multiplicatio ad multiplicantem:edoem effe cav e pooucti ad productum.

IBam per octauam primiivem puenit multiplican®o ap b b per 3 (c3 v.et fititer iSem Hpuenitmul b
tiplicanoo g per cet cper a (c3 e.fed per pzecedétem b 7 c multiplicatis per azeavem eft ppozttob gd 8
¢ 1030 e.ergo Tmultiplicatibus b 7 cazeavé erit p2opoztio b a0 ¢ 0 30 ¢,qd eft popofituim. -1

@ S51 010 niiert av tertiil oparent: M3102ig a0 1pm maioz crit,ppozq‘o 7 mior] miozt
1Py %o a0 maiozcm Ppo2tio minoz/ad minozé maroz.vit manifeftii cft (i ouo nijeri

90 eyocin coparatiicavem fcrucnt ppoztiois babituyoiné:illis vnii/clivoéas cé nijcri.

@ Lomparétur a b av tertium cfitqs a maioz b:dicoipfius 3 a0 cmaiozerm eé Jppoionem G baoc:

dico etid ¢ a0 2 mnozem effe propoztionem & c ad b.yPumi patet et (it pzimo c tertius virog a etb

maioz.qifi c elt maioza 7 mgioz bierit a pars velpartes cp p:imam p2imiset per edoem b eiufdé erit

pars vel partes.et cii a pofitus fit maioz b ipe erit plurés ptes ¢ @ b.iquare maioz pzopoztio 3 av ¢ &

b a0 ¢.SitfcSo ctertius veroqs 3 b minozfig pluries stinebit ¢ & b ipm ¢ otineat:coftae Jpofiti. o
Etfia b equaliter otinebfit c:qz 8 maiozb plures partes ipius vitra stinebit a @ otineat ipeb.qre €
ivem cocluditur g (c3 a0 cmaiozem eé pzoportionemn & b a0 ¢. Sit tertio ¢ tertius minoza ¢ maioz b

quia denoiatio popoztidis 3 30 cfit a toto multiplice syt a toto 7 parte aut partibus.ct denomiario b
propo2tiois b ao ceft 3 parte aut partibus:aftat 2 boc mé maiozem eé propoztionem a ad ¢ &bavec, 9

ct cii ion poflit c tertius effe maioz a 2 minoz b.qz quiciics eft maioz maioze maioz eft ¢ minoze:aftat B =

Piima Ps quaad oés eius movos firma. Scda p3:efitpaioctertiugmaiozg thciicfitmaiozaerbz 5
afit maioz b.fi c otinet pies b mino2é & a maiozé:aftat propoztioné cad b efle maiozé & c ad a.etfi ¢ 2} i
cotinet b 74 equalif:cStinebit infuper plures partes b minous & a.quare itex ivem cdcluditur. Sit s

fcSo cvtrow minozerit itags (umptisvnitatibus totivem partes maiozis quot minozis.fed maiozis 3
per conceptionem erit torides partes minozes:cuin partes ille a maioze numero fint denoiate. quate b
ipfiug ad maiozem ttey minoz p2opo2tio. Sit tertio ¢ tertiug minoz a = maioz bacii (it folum parsvel 2
partes 8 7 ercedatipm bsmafoz eritipiusiad b ppoztio & g0 g.8t ciiné poflit vt victum eft eé inaros 8
a et minoz bicoftat feciiva pars quo ad oés eius partes monflrata.Lozrelarifi ex prima partefacile
cognitum efie potelt. e 3

€St ocm nuiiierus ad duos c5parek o qué 1pius maioz ppoztio fucrit:minozem/ S,
¢t a0 qucth tmino2:maiozem ciie neceflc eft. . . b

@ Ibeceftpuerfa precevétis. Sint ergo a b duo niieri a0 quos cdparetur ¢ tertius.etfitcad aminoz
propoztio:ct ¢ a0 b propoztio maioz.vico g e& maiozemset b minozem. MMam pmokon eriint éqirales: a
quia ¢ a0 virig eét egdem pzopoztio.neds a erit minoz b.nam per p2imam partem pzecedétis:minoz

¢€taad cpopoztio & b av c.et per fcSam partem eiufdem maiozcad & pzopoztio: 7 minoz cgd b.qd

elt otra bypothefinnrelindeur igitur propofitum verum, 3
CSifuenitppoztio p2imi ao (cdim maioz & tertii ad quartum:enit feclioi ao piimui  ° e
P20po2LI0 11102 G5 QuAarti ad tertium. a

Cbancinmultiplictbus vemdftrare pfacile eft:vt (i it a ad b in generemultiplici maioz propoztio
@ cav 0:0icam b ad a minoém effe pzopoztioncm & O 4 c.capiain eni e eque multiplicem a0 dsvtg
aob.qrergoaao b etead o equemultiplicesterit 2 a0 b 7 ¢ 90 © eadem pzopoztio.at popoztio g 3o
b polita eftmaio2 @ c a0 viergo 7 propoztio e ad 0 maiozeft & ¢ ad o.perfcdam partem igitur none

maioz eft pzopotio © 30 P 0 30 e.at q2 eavem eft propotioaadb 2 €430 0.per pamd igitur buius b 4
eaven erft pzopotio b a0 3 70 ad e.fed v ad ¢ pbata elt mafoz propoztione d av esmaiozigiturerit ¢ i
fua equali b a0 a.q8 eft pzopofitum.at q: vemoftratio bec non eque aptanva eft alifs giibus:idcirco £)

alig vniifalioz aohibenoa eft.Sit ergo a ad b maioz proportio & ¢ ad v:vico b ad aminozei e€ ppoz 8
tionem @ © 40 c,ouco enicinb et pzoucniat c:et ivé cina 7 puemat f.pet feptimdhufus g, pppoztio

290 bieavem erit f 30 e, Burfus duco v in a 7 pueniat g.qzc ¢ o multiplicaueriit a p octauam eaverm 40
eritpropoztio fad g pzoductt 90 productum:q ¢ ad o multiplicatis ao multiplicantem. £ igiturfao | i
epropoztio vt a 3o biet f ad g vt c ad 0.7ed pzopoztio 330 b pofitg eft maioz propoztiecav v 3 tgituy 60
propoztio f a0 emaiozeft pzopoztise einfoe f a0 g.per precedétem igitur eminozeft 1 g maio.igitur e
per p2imam partem none huius ppoztio ead fminozeft & g av f.fed propotio cad f et eadé Pporti 48
onib av azet ppoztio g 8d f eavent propoztioni ® ad c vt facile per pzimam huius cogncf:ere potes: & =

igif pzopoztio b a0 a (cSi ad p2imii minoz eft & ppoztio ® a0 c quarti a0 tertifi.qb erat vemoftrioi.

€ Sifucerit p2imi ado fcdm propoztio maioz & tertii ad quartums erit p2imi ad tertii b 3 5
maioz & fecundi ad quartum. , 9
C Sint vt paius Getuoznumeriza pzimus.b feBs.c tertius.d quartus:et fitaadb Dppoztio tngioz @ a ¢
¢ ad d,0ico maiozem effe Ppoztidem a v ¢ p2imi ad tertifi:@ b 30 0 fecivi ad quarst.oucoenis inb 27
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etproueniate.1 ainfe et proueniat foetin © et proueniat g.et in ¢ ct pueniat h.per feptimambu‘ys
quepropoztio g ad begaeft fad ciet que c ad dieal) ad g.oeifi duco bin ¢ et pucniat kieritez p ocraud
huius b ao kficutf ad e.at propoztio fad ¢ qz equatur ppoitionia ad breftmaioz propoztionecado o,
crgo Tpropoztio ) a0 k eades propoztionif av esmaiozelt ppoztionel) ad g.cii k) 80 gequetur cgo o,
ergo per vecimam kminozeft g.etq: faoevth ad k:§ per tertiam vefao hy: itaead k.et q2 g pbatus
eftminozk:ergo per fcdam partem noneminozerit propotiocao g P eavk.fed eavk peroctauam
buiuggvequatur pzopoztioni g 3d ¢ prini o tertinm:et e ad g popotioni b a0 0 fecundigo quarti
Eftigitur pzopoztio p2imi g0 tertium maioz & fecunoi ao quartum qd pzoponitur.

S fuenit ppoztio totius 40 totum maioz & detracti a0 detractum ¢ erit refioul ad
reffosum p20potio maioz2 G totius 9o totum.

@ Sitab totum et ab eo detractus 3 2 reffouus b.fititem ¢ alfud totum 7 ab co detractus ¢ Trefiz
duus O.fitgs toting 8 b 4o totii c© Ppoztio maioz J 3 a0 ¢:vico b ad d refidurad re(iounin maiozem
cffe pzopoztidem @ ab 30 ¢ 0 totius a0 toti,oucoeniabinaetinb et pzoucniatef cutus vetractus
fite zrefiouus f.ctduco {déa b incetin d et proucniat gh:cutus g fit detractus Trefiouus h.Jrem
ducaf aincoet pueniatk:fubfirabaturg k ab toto gh 7 relinquatur Lcum eni per nonam pzimi qs
fit ex ductu glicutus numeri in offis partes slicuius totiug:equi fit ei qui fit ex ducru illi? numeri in
eiioes totum:totus ef equabitur ei § fit ex ductu a b in (eipm a b.et cii ivenr 8 b ductus in a pougerit
evetractum ef.per feptima hutus que ppo:tio a b ad azeaven erite fav e.ctcavérdnequeabadbs
eavemefavferqueabadcoieavemefav gh.etvrcdavcitaghgog.etgh adhivtcoaod.etcil
duonumerifcs totus a b et g detractus:ducti (int in efivem ¢ O:et pourerit numerus ab numeri gh
eta numerum lz:per octauam que pzopoztio a b ad azegdem eft g ad la.fed et cii e poucatureraing
bretlzexainco.perfeptimam q propotio ab 4o c 0:eaves eritead le.quarevtefaogliitazeavlz
detractus 4o detractum.per quintam igitur vt ef 3o g h:ita f av I refiouus av refioutin.et ciiegd g
fit pzopoztio que a ad cierit propoztio e 30 § minoz P e a0 lz.quare per vecimam lzminoz eft g.igitur
etlqui oftabirech et viffereria lz ad g:maiozerit b.igitur per edoem vecimam ppoztio f a0 b miozé
numerum maiozeft @ aol.at popoztio f a0 | pbata et eavem ppoztionie fao gh:quare T pportisi
ab avd ¢o torius ad torum. £t iggtur ppoztio f a0 h:q eft eavem ppoztionib ad o reflioui av refivuiis
maiozpzopoztione a b ad ¢ d totius o totun.quod eff pzopofitum,

@ S1 vero detractt a0 detractil fuerit ppoztio maioz & totius ao totum: erit refiout
40 refiouum popoztio minoe2 & totius ad totum. Ex bis quogs perfpicunm cuaolt
fi fuerit ppoztio refioui 30 refioud ficut dctractl ad detractum : ppozioncin octracti
ao octractum cfic tands totiug a0 totum. ‘

I Sitabaliquistotusnilerus 7 ab eo vetractus 3 T refiouus beet ¢d glter totus T ab eco detractus
cet refiouus v.{itgs a a0 c maioz propotio @ ab ad ¢ v.0ico b g0 0 minozem effe propoztionem H ab
8% co.quiaeniaad ceft ppoztio maioz & a b ad ¢ d:per vnoecimam buiug ecdtra minozerit ppoztio
cadadcoavab.ciiitagmaiozerit ppoztiocdadab totius ad toti & ¢ a0 g detracti 30 derractii.
per preceventem igitur maioz eft pzopoztio ® ad b refidui a0 refiduum @ co ad ab totius ad totum.
Fntelligo igif o p2imii numerum.b (cSm.c o tertium.et ab quartum.qzd ado bmaiozeft pzopoztio
€ ad ab:per vndecimam ecdtra miozeflt pzopotiobad > Fab av c v.eff itag notum totius 30 totii
maiozem efle pzopoztionem @ refidvui g0 refivuum Tpopofitum. Lorelarium patet:namflitoting

- a0 totum maioz eflfet pzopoztio & detracti sO vetractum:ergo per precedentem reftoui ad refiouum

maiozerit pzopoztio @ totius a0 totum.qre multo fortiug refivui ad refiounm maioz effet pzopoztio
@ detracti a0 detractum.quod eft cotra hypotbel(im.Si gutem totius go rotum mioz fit pzopoztio &
detracti a0 detractumsergo per pzefentem refioui 4o refiduuim minozerit ppoztio @ totius av totil.
quare T multo foxtius refidui 30 refidunm minozerit popoztio Hoetracti go detractum.qd eftitey
otra hypothefim.Cum itagsppoztio totius ad totum neg maioz neqs minoz effe poflit & vetracti ad
vetractumirelinquitur eioem equslis.

T Si p2imiad fcdm fuerit p2opoztio maioz & tertif ad quartum:erit p2imi 7 fecunoi
40 fecundum maloz p2opo2tio & tertij et quarti ad quartum:ad p2imum vero mnoz
& tertij et quarti ad tertium.

€ Siaaobmaio: ppoztio fuerit & cad 0:0ico Pmo ab ad b matozeim e€ ppoztiGem P cv ad v.fcSo
abav aminozemefle @ ¢ ® 20 c.P2imii paret:ndfi ab ad b 7¢0 39 0 pondtur equales:vt d ppotio
abaobzeafitc v ao d.ergo pmutatim p tertid buius erit ppoztio ab ad cv:que b 80 v.4re p quintd
quepopozrio abad cdea eritet  ad crelidui go refiduum.quare et g b ao d.et cii fimiles fint a o
cetb a0 drergo permutatim per tertiam que propoztiod 30 b ea eftcad d.quod é stra bypothefim.
SSi atit ponatura b ad bminoz et ¢ © ad 0 propoztio maiocii ¢ © ad o fitp2opotiomaiozdabgob
ergo per duodecimam butus ¢ ad abmaioz & d a0 b detracti ad vetractum.ergo per decimatertid
€3 2maio2 refidui ad refidui F ¢ d g a b.quaremulto potius § 0 a0 b.cii itags cad afit maior G
0 20 brergo per yndecimam minozefta ao ¢ @ b a0 0. Fntelligo ergo quattuoz numeros:b primum.
© [cdm.a tertifi.c quartii:quia maioz eft ppoztio b ad d &P a ad czergo per duovecimd maicz eftb ad
4§ v av ¢ pportioergo p yndecimamminoza a0 b & c 20 0.q8 eft atra hypothefim. Belinquif igit
Ppoztio a b avbicii neg eqlis neq miozvt pbatii eft eé poflit:maios e pportice c 0 a0 9.q8 eflt finii.
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MAi02 Propoztio @ 40 c vetracti 40 derractii & bavorefioui ao refiduii.ergo matoz pzopoztio g ao ¢ !

11
Sctin patetinam p mmediate moftratum ab ad b:maiozeftpportio P c o adbbd.ergop duovecimari
Fpoioabadcoimaiord b ad o vetracti ao oetractil.ergo P vecimarertid g ao crefioui ao refioui

112102 popoio & a b ad cv.quareitey per duovecimaaad ab maioz @ cav ¢ O.per vnvecimd igif
abavaiminezd coav c.quoo eft fcBm ¢ rotumn propofitum.

€ Stincquales niicri equaltbus gooatur:erit Ppolitor mino2,ppoztio & doiictoy

€ Sintacnumeriinequales:bXo ¢ o equales 7 e5pofitta b 7 ¢ 0:fitqs a maioz c.oico a3 ¢ aoificti

a0 goiictum maiozem elTepzopozriéem @ ab a0 c© compofiti ad compofitym.nam cibz o toem fint : v,
numerus:1a fitmaioz c:per nonam iguur maioz eft piopoztio 2 30 b & c a0 d.ergo per duoveciman f 3 z '

DELvacri av vetractum:i a b ad ¢ d totius ao rotum.nam fia go c:7ab a0 ¢ 0 eavem effes propoztios a b ¢ 9
per quuntam caoein e€t 4 ad ;7 b av v,cuius oppofliti vemsltratum eft, Si autes matozeétabaoco
propoztio & g ad ciergo per vecimatertid effet Ppotiob ad d tefivui ad refiouyi:maioz &3 30 coetra
Cti a0 detractil.cuius ertd oppofitun movo monftratumeft.relindtur igitur g 8o ¢ piopoztio mafoz
avtunctifcs a0 aviictun:y ab 30 ¢ 0 compofiti a0 compofituni 7 popofitum, ‘

LS fuerit ppoatio p2imi ad fedin maioz & tertij ao quartii: fuéritas p2imus minoz
tertiosenit fecunous minoz qugrto.

CSint quattuoz numeri:a p2imus/b feciivus/c tertius/d quartus:fitqs a ad b pzopoztio mdioz & ¢
40 Dietfit g minozc.vico b eflfe minozem v.nam cii ¢ fit maioz 83€rgo per nond matoz eit ppoztio cao

b:@ 3 30 b.quarc multo fostius cad b maiozeft Piopoztio G ¢ 30 O.per decimam igitur  maioz elt b,
quod eft pzopofitun.

CLum fucrit p2opozno p2imi ad fcdm maioz G5 tertlj a0 quartum:ct cofripofitum ex

pm &: et [{ ccunoo cquale compofito cx ternio et quartospamum tertio maiozem efle
necefle cft.

Sitaaobmaiozpropoztio @ cav diet niierus eSpofitus a b equalis copofito cv:dico 3 e€ maforé / Lo
c.nam pmo noti eric equalis:qz fi g eét cqualis czetiam b eérequalis © per conceptidem.alioquin i e w ol ARG L y
equalibus inequalia adoeretur:tota fiercnt inequalia.quare equalis eét Ppoztio a a0 b: 7 ¢ 3 v.qB y8L\/f 2 .\ 61 4
eft otra bypothefim.negs erit c maioz azer g ninoz.naim per pzecedentem b (¢S eflet ninoz o quarto g b¢ 0
per conceptionem igitur a et b douo minozes fimul f umptimunus (unt § ¢ ® duo maiozes fimul.quod

itep eft otrahypothefim.relindtur igitur a eé maiozeni c 7 popofitunt.

CSi p2umus fucrit maio? tertio: z compofitus ck p2imo z fecundsd equalis cOpofito

CX LCII0 T QUATtOMAlo2 crit p2opo2rto p2um ad fcdm & terttj ao quartum.

@ IDeceft puerla preceventis, Sit vt p2ius a primus nierus maioz c tertio:et copofitiis 4 b equalis
copofito ¢ 0.0ico maiozen e€ a ad b ppoztioné & c a0 v.1MHam qtaématozcitab 1cocqualesserit b
minozd.non eniclle poteflt b cqualis d.nam ipfis 3 7 c nequalibus aooLtisstora non ficrent équalig.
negs eft b maioz 0 ngm per csceptionem qo fieret ex 3 7 b ouobus maiozibus plus elfer.quod elt otra
hypothefim.et cii {it maioz c:crgo p nonam pzopoztio a Maiozis ad v:maioz eic & propoztio cad 0.3
7 ca b veméftrarus fit minoz v:per decimam igitur a 3o b maioz popcitio @ 8 a0 9,quare multo fozs
tius & ¢ a0 9.quov eft pzopofituii.,

@ Si quotlivet numeroy ao totioem alios fuerityna p2opoitiosque ynius ad yrum
€30I a0 OMNcs paritcr acccpros crit P2opoztio.

AL Sinta/b.c delibet nijerizet d/e/Frottoem slij.et fita ao viet b av ez can f propoztio vnd.bico que
pzopoztio 3 40 Diedve; € rotius ab ¢ 40 totii © e f.ngm facile ex (cda huius cognoicis tres aficevéteg

€€ eque aut maiozes gut minozes aut equales go fuos ofequétes. Siaiitfint eq miozes:quota pars 18 y

vel ptes erita ad o tota ps vel ptes eritb ad e:7 ¢ ad f.ergo p quartd zquintd pzimi fub oiftunctione i SRR b
quoties opoztuerit repetitascrittotusab ctota psvel ptestotius o e f:quota pars vel ptes a gd o, & 8 ol
quare e3des crit Ppotio 3 a0 viettotiusa b cad v e f. Eefi finit tres aficeddtes equemaioxs quigq o—— e——f——
Ppotiog 3o dieaeltbav e cavf.ergo p paimdbhuis § Ppozio dDavdvaeaelte adb 7 favc.iredra b 5 +
pevel pres© av astota vel toteeft eav b.z fao c.per quarta igif 7 quinta paumi (ub dififictione fties & b: €
opusfucrit repetitas quota psvel ptes elt 0 ad a:tota ps vel ptes eltoef 90 a b c.qreqppotiodao 9

a:cadé eritrotius 0 e f30 totli a b c.crgo p p2imd buius q ppostio 2 ad d:eadé totius a b ¢ av totum
o ef.qB trezelt ppofitum.Si %o finguli fingulis fint equales: ftatim goivuite aceptione ficquales
numeros equalibus gdvae totos fieri equales:ivem efficies. eft itags totum pzopofitum notym.

L Sifuerint quothibet numcri/alilgs #m cundem numerum stinye in eadem ppozti
one fumptiertremoy canoem cfic propoztioncm necefle eft.

@LiDecveclarat equd ppoztionaliratem que eft quoties fuinptis quotlibet numeris’'ad alios totidé
in cotinug proztionalitate fe hitibus:cocluvimus vt illog pzopoztio extremt 3o extremun:itg boy 3 A
cxirerin go extremil pzopoztidem effe.quiv aiit fir cGtinug ppoztionalitas:iam oicti eft.et hec equa @i f—
popoztionalitgs bifarid fozmari poteft pmo directe:0vineds recto.vt i bunc in meovum dixerosficut At AT
agobiitadave.ctficutbavcitgean f.gficutago ccitanan f P quo eque pzopoztionglitatis movo e
penitur prefens ppofitio.  ScBo %o formaf invirecte suerfog o20inc, vt fivixero que ppoztio a go
beacltegofictquebadceadavecrgoqueéaad ciensltogo f. P Quo quivé eque propoztidalitatis 4 9
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ovdo (equés ponef ppofitio. Sintergoabe quotlibet numeri in ctinug pporticalitate 7 directe
fe hittes av totivé v efovtficut fehéata ad biita 080 eetficutb ad ciitaead f:qxco eaves e ppoztis
onern 4 30 ¢ 70 ad f.nd qz G ppoztio 3 a0 bieg eft © 30 e.§ pmutatim p tertid huius q popoztio aad
Deaeft babde.et Gz qpioportiob ad cea eflt e ad f1igif p eddes tertid pmutatim q ppoztio bad elea
eft c ao f.quare et que 3 ad d.cum {tags que pzopoztio 8 a0 0 ea fit ¢ 30 fiergo pmutatim per tertiam
-que propoztio a 40 cieavem cft © 80 f:quod eft popofitlim. .

a Si quothibet numeri totivem alijs indirecte pzopoztidales fucrint: cxtremi quocs
i eaocm p2opoztione popozonales erunt.

Sitaaobvteadfietbadcvtdadesuerfoowine pzopogtiot}ajes:pico 24adcvtdad f.Duco eni
o it e 7 in fictpuenidt g hiete in f.et proueniat k.per eptimd huirqpiopoztioead feavemeltgaolh
quare T quea a0 bieadem cltgadh.etqedete n}u_lttphcat f:p octaud g pzopoztio © 40 eiea efthaok
dretqbavcetqrgfitexvin cietkexe in fiet iv€k p octaud paumi glternatim fitexf 1d e: ergo per
octaud buius d pzopoztio ® ao frea eflt g a0 k. Zt p precedétem qevt 4 a0 biita 40 h.etvtbavcitab
ab k.ergo vt 4 ad c:ita g ad k.et cii pzopoztio § av kmonflrata fit eaves propoztioni © av frerit igitur
vt g 30 c:propoztio © 30 f,quod erat demonfiranoum,

| @ Si fuerit paumus ad fecoum:ficut tertius ao quarti. Ftég pmus ad quintum

| ficut terting ao fextumscrit ficut p2mus 30 (cdim ¢ quinti:ia tertius ad quartum et

£ fexeum.
@ Sit Pmusniicrus a:fcds bitertius c:quartus d:quitusexfertus ffitgs g ad bificut cad d.etaitep
g0 eficutcad f:oico vea ao toti b eita ¢ 80 totil © f.quigenia 30 b ficut cad v erit per p2ima buifvt
b av asita © a0 c.eriit igif otinue propoztiales vt b a0 a:ita © ad c.vt g av exita ¢ avf.gre p vicelimd
primam vt b av e:ita © g0 f.ergo p fextam huius erunt pifictim vebetegoesitadetfad f:peg- p2ima
igitur Huif veegobetitaf av df.qrergovt ago esita cad fiet vieao b e:ita f a0 o f, ergo p vicefima
pimam vtg ao b eita cad 0 fquoo eft pzopofitum,

C S fugerit p2imus ad fecundum ficut tertiug ad quartil fueritgs p2imus magimus:
numerus compofitus cx p2imo T quarto maioz erit numero copofito cx (¢80 z tertio

€ Sitab pzimus numerus:cletiio?:d e tertius:f quartus.fitg vtab ao c:ita v ead fietfitab illoy
€ quattuoz nuMmeroxy magimus.vico compofitum cx a b et fimaiozem effe compofito ex c et 0 e.cii enim
ab fit maximus eft maioz ¢ fecfivo:quare per fcdam buius © emaio2 f quartoetciveab aociitave
ao f.ergo pnutatim per tertiam buius vt a b ad v editg c a0 f.fed ci abfitmaxim? per Hypothelim
eft mgiozd e.ergo per feciivam huius et cmaioz f.eft itag f illoy minimus.efto ergo b vifferentiaab
av cet edifferentia:v cavd f.qelicut a bad o e: pbatus eft c a0 .7 3 adequatur c.2 0 equatyr fiergo §
Jppoztio ab ad v e eaeft 3300 detractifcs 30 detractum.ergo per quitazhuius veabav v etitab go
e refiouns ao refiouii.grep fcdambuius cii a b fit maioz © eetidb eft maiozefuntitags b et f maiug
ve.quareitey a b etfmaius cetd e.gt g etb fimul per cGem cdceptum equatur toti a b.eftitags corm=
pofitusera b et f pzimo et quarto maioz compofito ex cet d efeciivo 7 tertio.qd eft propofitum,

€ Sifucrint quattuoz numeri ppoztionales: quod fub cxtremis continctur cquale
cft et quod p2oducitur ¢k mediis.quoo i p2ooucta fucrint equalig:crunt et numerd
paopozuionalcs.

€ Fo fub extremis contineri dicitur q¥ ex extremo in extremum poducitur. Sintab cd quattuoz
numertpzopoztiosgles:itavt q pzopoztio g 30 brea fitcad d.vicopzimo ¢ fitex 310 qd fitecqualeeé
ei quod fitex b inc quod fitf.Secundo fi quod fitex g in viequalefitei q3 fitex b in ¢ numeros illog
efle propoztionales.IPzimum patetsz vt Orctum eft ex ductu g in o fiat e:et ex ductu b in ¢ fiat f:quos
o1co effe equales.Ducoenim itex g inb 7 proueniat g.erit per feptimam huius gadv evt b 3o v.fed
etquig ex ainb pouenit g alternatimer b in 8 pzouenitg.etetiam ex b in ¢ pzouenit f.ergo itey per
feptimam g a0 f vt3 a0 ceetquig vtaado b ita c8d D ergo permutatim per tertigm vt a 3o csitab go
v.qugre g ad f vt b ad v.et pzobatuseft ctigm gad e vtb 30 0 quaree et f quoxr ad g efivé numerum
eft propoztio vna:adinuicem (unt equales.quod eft pzimum. ‘jPzeterea vico ficetf avinuicem funt
equgles:a b ¢ 0 efle pzopoztionales.nam cii e 7 ffint equales:ipius g a0 eos eft pzopoztio vig.et quia
vivictumefltgadf vt a a0 czet § a0 evt b ad dierit 2 a0 cvt b 90 O.ergo pmutatim per tertiam a3ob
vtcad o q8 efltnumeros a b ¢ diefleavinuicem popoztiongles:et fecioum,

C Zribus numeris popoztidalibus § fub extremis continetur/ quigs ex medio in fe
Jpouai funt cdles. & N illi edles fucrint:tres o numert crunt stinye ppozndales.
€ Sintab ctres numeri cStinue pzopoztivalessoico pmoq¥ fitex a in czequaleeffe eiqd fir ex b in
fe. Scﬁof g8 fitcx b in fezequale fit ei q3 fit ex 3 in ¢ tres numeros o b ¢ eé ctinue propoztioales.
R2imampartem pzobas per pimam partem p2eceventis pofito b bis gut quécungs numerum vt ©
equalemb.£t {cSam partem per Pceventis feciivam partem:nec vt vemoftretur et difficultas,
@ Si fucrit p0po21io p2imi 4o feciivum maioz & tertii ad quartum:qui ex p2imo in
- quartum p2oouat:matoz cft pzooucto ex fecunoo in tertium. 2% fi pouctus cx pmo
in quartym fit malo:et P2opotio pmi 30 fecunoutm maioz crit.
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@ Sitaadb ppoztio maior @ c a0 0:0ico fmo qb fitexa in d maius effe eo q8 fiter b i c; Seciindo
fLgd fitex aind maiusefteo g8 fitcxb in ¢ pportionéa 30 b maiozem effe ppoztionecgo o, Primit
patetetducoaino et puenigteetb i cet pueniat f:dico emaiozem effe f.Duco ptereab in v et fiat
g.quia §aino pzooucite T b ind pzoducit g:ergo per octaugm huius q propotioagobeacit eav g
etquffitexbincet gerbin v:per feptimdbuius  proportio cadvegeftf a0 g.moftratfieftigiturve
que ppottio 2 a0 bica fitead g.et quec 3o vzea fit f ad g Zt ppoztio g ad b poflita & maioz ppozride
€40 viergo pzopoztio ead g maiozelt pzopozticef 3o g.ergo per nond huius e maiozelt £ q5 eft P
Ecouerfovico fie elt maioz f ppoztionéa ao b maiozen efle popoztice ¢ g0 0. Mam quiz eelt maioz

sper nonam maiozelt popoztio e a0 g & fao g. 7t ppoztioead geaelt g ad b.ctpzopoztio fav g
ea.q cgo o vtoftenfum eft.igif pzopozrio 3 90 bmaioz pporticecad o qB eft fcdm atqs totf Jppofitiis

qCiPofitis ouobus numeris an fittertius i illis continiue ppotionalis:pcrfcrutari.
L @atis ergo vuobus niicris ponatur eoy quilibet qué voles f ecitous:qué ouc infeipm:fireliquus
Apouctum (cSim aliqué numeret numerus fcdm qué pouctii numerabit erit tertius niierus in atinug
pzopozucnalx;ate ipis pervicefimamfertam adiungéous.Sin reliquus pouctum fm aliqué numerii
non numerabitiper eavem nullus ipfis abhibebitur stinue pzopoztionalis,

@ Datls trib? nijcris an (it tertius 30 aliqué Fm ppoztidem pmi 9o fcdm:iucttigare.

@ Lavem facilitare hec pateat.nam datis tribus numeris ducfeciod in tertiiizet fi pimus numeret
pouctum fm gliquem:is fin quem pzoouctum numerat eft per vicelimiquintam ad quem tertius vt
pzimus o fectoum fehabet, Bt (i primus poductum Fm aliquem non numeret per edoein vicelima
quintam nullus tertio in pzopoztione p2imi 4o fcSm gowungetur.

@ Secunotelementoy arithmetices Pozogni finis.

Tlmerus p2imus dicitur:qui non babet partem p2cter vnitaten. Lom:
n pofitusvero qui babet alium numerym ipm numerantem. Lomenfuraz
biles fige cOicites vocitur:quos coiter aliquis niicrus numerat. 5tra
fe paimi auté oicitur:qui a nullo cditer numcratur excepta fola vititate,
Lermini ppoztionis dicitur numeri minuminter quos inuenitur itla ppoztio
@ RmnIs numcrus pAMYES:20 0¢m quem non numerat ot pamus.

[ Sita quiciigs numerus pzimus:dico g a0 quécungs numex guénumeratefle comenfirabilé atm
coicanté et ipm et quécungs gltey qué non numerat efle stra fepzimos. jdmi patet nd fi a aliquem
numer@numerat|illi fm (eipm gliquoties fumptum numergbit:quare ipe a feipm 7 altey nierabits
erit vtigs per oiffinitionem cdmeufurabilis atgs cdicans av altex. Scdm patet:nam i agliquem
numerum non nuinerat nullus numerus verigs coiter numerabitsalioquin numeraret 3:et g 16 effet
pmus,quoo eft otra bypothefim.p viffinttionem igitur ¢ 2 numerus quem nonnumergt funt atra
feprimijet g p2imus av illum quoo eft {cdm.

T Dmnis numerus compofitus:ab aliquo p2imo numeratur,

€ Sit 3 quiciig numerus comgofitus pouctus ex b in c.aut ergo b gut c eft p2imus:z ficve eo hétur
propofitum.aut vtergs eft copofitus.qd fific:fiat crgo b ex v i c:fi itey vtergs o et efit compofirus:fiat
itex 0 exfin g.fiitey vtergs eop eft compofitus:hacréne in infinitum numeri vecrefcent,qd eft cotra
petitionem et impoflibilemifi ceyeniatur tivem a0 numerum quem nullus alius numerabit.veveni
emus igitur tavem gd aliquem numernm ques nullus alins numersbit et ppter hoc pimi:qui cum
eritpars partisiergo et per vicefimamtertigm pzimierit 7 ps totius.quare per viffinitionem partis
numerabitipm totum quoo eft propofitum

mnis numerus aut eft pmusiaut 3 p2imo numeratur,

CHam omnis numerus aut eft p2imus aut compofitus.atquiper pzecedentem omnis numerus ¢z
pofitus g pziino numeraf.igif ois numerus sutelt Pmus sut g pmo numeratur.qd intéoit Ppofitio

@ Sialiquis numcrus pmus numeruin cx duobus poucttm numerct : necef| feeft
cunocm alterum eoum numicrare,

Sitanumerus pouctus erb in c:quernumeretnumerus pimus o {cSm e:vico numeri p2imi d
numerare altex duoxb aut c.£t efto non numeret bsvico ipmnilergre c.‘glntell.lgg eni prmi numerii
o:fcSm bitertinm c:quartd e.quia g cotinef fub extremis o et erequi ef ¢i qd cotinetur fub mevifs
b et c.ergo per (eciivam partem vicefinequinte fecfivizo b ce funt propoztionales.vt que p2opoztio ©
aobzeailtcave.fiergob fuerit maioz vietid er emaioz c.vt ex demofiratidelecive (cBi cognofcitur,
Detractis ergo quoties fieri poteritd et cveb et erelinquantur fet geeritgs per tricefimam pUmivt
quota parsvipartes frelicta fit0itota pars vel partes g fitc.qp fi frelicta fit pars O:cu3 0 fitnierus
p2imusf eftvnitas.quota ergo viitas eft in 0itota pars geftin C.Crgo Per feptimd pami quotg pars
vhitaseftin g:totapars o erit 11 c.numergbit igitur© ipm c.Ft %o fifrelictus fit partes nieﬂ vnita
tes vi oftenfum eftiet rote partes erit g ipius c.capiam ergo vind viitatem ab f quefithizvngpartem
ab g quefit kit arguinentaboz vt p2ius per feptimam pmi.quota pars b vnitas efl go Oitota ps cltk
av c.ergo per feptimd pzimi tapars b ad k:tota © 40 c.quareiter d numerat o Avdo fiomaiozefltb
per{cda3 (cdisc eltmaioze.etqzq ppoztio © ad b egoéeft c 40 e:§ p p2imd (cBi erid que ppoztiob ao
Dicadé erit ead c,quare quota pars vEpartes b efk 80 0stota ps vel ptes ead c.@ivivo §b zeinillas
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partesimanifeftii eft eni cum o fit numerys p2imus/vnd partii b eévnitaté.capio ergovnd partiii b
quefitfretvndpartifieq fit g:daigif quota parsf vnitas eft d:totg pars geftipfius ciergo per fe-
ptimd pzimi quota pars f vnitas ao g:tota pars o eft 3d c:numerabit igif © ipfii c q8 iterii € ppofitii

€ Sinumerii ex duobus pouctil tertiug numeret:io€ glteri illoy erit comeéfurabilis
€ Sitanumerus ex b in ¢ pouctus qué numeret 0:0ico d alteri numerox b aut cefle comenfurabi
lem.nam qut o eft p2imus:aut copofitus.fiprimus:ergo per pceventé alterii cop numeragt/ quare al=
teri eox erit sméfurabilis.fi cdpofitusiergo per fecunda huius ab aliquo p2imo numeraf o: qui fit
e.q4a e numerat ommumerabit etid pervicefima tertid pzimi a:quare e per pceventé numerabitb aut c
et cfi etid coiter numeret O:funt per oiffinitioné o et alter Yuor b aut c quos coiter eidem nuricrus
numerat/ comenfyrgbiles:quod intenditur,

@ Siiptis quotlibet numeris p2imis:oiuer(ii ab illis tumerii p2imii effe neceffe eft.
@ Sint a.b c quotlibet numeri pzimisoico alterii ab ipfis effe.Puco eninumerii p2imi in feciiof et
Mueniatdset tertifi in poucti et puéiat ezet fi eflet quartus:oucer ipfii inpoucti e:etita deinceps
et quia pziozes femp eriit partes partifivitimipouctizergo pervicefimd tertid pzimi et oiffinitione:
oés illi numeri p:iminumerabiitvitimii poucti:cui govovnitatem:et fit totus pouctus fiqui autefk
primus/ficgs coftabitppofitii.aut copofitus:qui fi fuerit cSpofitus:per fecunod huius ab aliquo pai
mo numeraf quifit g.et cum g {it pzimus et n6 fit alids poicton:nam fi aliquis poictoy : numeraret
f cum numeret detracti e vt oftenfil eft:per duovecima pzimi numersrer reffoui: numer? fc3 vnita-
tem.quoo eft impofiibilesconftat igif alii gb-ipfis effc numerd pzimil.

€ SSi fuering ouo numeri tra fe p2imizqciigs numerat sltcy eft 9o reliquil p2umus.
(E Sintaerb otra fe primiet cnumeret a:0ico b 7 c efieatra (e paimos:alioquin fi cnumerat b aut
alius quiciigs b et czcum ivem pervicefima tertid pzimi numergret 3:n0 effent 8 et b contra fe p2imi
quod eft contra bypotheffm.

CR2uicundg numerit numcros contra fe pamos:ct ipfi funt adinuicem paathi

@ Sintab numerdtes c © numeros cotra fepzimos:a quivé c et b ipiii v:vico a b e€ cdtra fe primos
nam fifint coméfurabiles fit e eos cSiter numerds:qa ergo enumerabit a etid pervicefima tertid pzi
minumerabit c.et da eetiam numeratb per ¢do€ numergbit 0.n5 (Gt igif c© contra fe pimi:qP eft
contra bypothefim,

& Bumecrus copofitus cx duobus numeris otid fe painisiavoviriags oy eft pmus
@ St 8 2b numeri ¢dtra fe paimiset cop ondt c:0ico cadvtrias coy effe p2imb.nam fi eft cGmenfu=
rabilis vni eop vt niiero g: numeret igif cos alids numerus vt 0:da ergo © numerat c et g detractiis
ergo per duodecimd p2imi d etid numerat b refioufi.ng (e igif a b otra fep2imi/ qd eft c5tra pofiti,

€ Si duoum numeroumyterds a0 tertium fuent pimus:et qui ex ipfis poouaf

a0 cunocm erif pAmus. i

[ Sintab duo numeri quopvteres a0 cfit Pmus:et fit 0 pouctusex a inb:dico d effe Pmii 8d c.nifi
cet 0 eflét coméfurabiles:alids eos vt e coiter numeraret:qui cli numeraret © pouctfi ex duob?fc3 a
et b:p quartd hui®coicabit alteri eoy: b p feptimd hui? €ipoflibile.no itaqgs cet © fiit omélurabiles

@ Si fuerit ouo numeri otra fe pmizg cx alfo ife ducto poudt ao reliquil crit pm?
L Sintaetb otrafe pmizer 3 in feductus poucat c:dico cefle pmii ad b.capio 0 equaleaset davter
& g et 0 eflt p2imus a0 biergo per pceventé qui fitex ain ® eft pmus ad b.fev quifitex ainfe: equaf
eiquifit ex g in d:igitur qui fit ex a infeeft p2imus a0 b.quoo eft propofitun,

€ Si fucring Dyo numeri contra fe p2imizqui cx eis in fepoucent erijt doinuicépi-
mi.#2; fi iioem in pouctosioucaniictqui inde poucétur erunt cdtra fe pami. Sicas

ocinceps fi p2ncipia in pouctos ducantur: poucti crunt incommenfurabiles.

€L Sintaetb cotrafeprimizoucafep ainfeet fiar cietb in fe et fiat v:0ico ¢ 0 effe cotra fe pimos,
Ftem dico fi a bucaf incet figtezet b in d zfiat fifititer e f eé incoméfurabiles atgs cdtra fe primos,
et fi iterii duxeris aineetb in f/quipoucent efle cdtra fe pimos:et hoc quoties feceris itg enenire.
Rrmiipatet: namper pmifid quia geft p2imus ao b et cfiter g in fesper peeventem ceft privus aov b
etquia celtprimus ad bet o fitexb infe:per cdvem ceft p2imus a0 0 quod eftprimii. JPreteres da
vtergs 2/ et ceft p2imus ad b:igitur per decimam e qui ex ipfis pzoducitur eft p2imus ao b.quigigif
eb funt contra fepzimizet © poducitur ex b in fe:per precedentem e etigs eft paimus ao v.cumitags
vtergs duoumb o fit pzimus a0 evt'monflratum eft : igitur per decimam f quifitex ipfis (cilicerex
bindeft primus g0 e.etita Ptiicungs feries pcedat cocluve.ethoceft (cdm. L £x buius paima par=
te cognolcif:tetragonos quoy latera incomenfurabilia funt effeincémenfurabiles.et ex feciogastef
feras incomenfurabiles effe quarsi latera funtincomenfurabilia.et cotra vemdflrare promptiieft fi
latera funt comenfurabilia:tetragonos et tefleras effe comenfurabiles.Btfint a b laterg comenfu-
rabilig et ¢ tetragonus aset e cius teflera.d tetraggonus biet f eius teffera : quia g b {iit comenfurabi
les:crgo € nilerus coiter cos numerds qui fif g:quia g numerat a:ergo per vicefimd tertid p2imi nu=
merat cet crerquia etid g numerat b: per eanoévicelima tertid numerat d et f.(fit (giF tetrggoni ¢ o:
itioé er reffere e f avinuice comenfurabiles.fed ve his hactenusiquozp infexto huiusvbi ve numeris
tuin quadegtis tom cubis agetur exactiflima determingtio futura eft.
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€ S1ouo numeri a9 aliquos ouos vtergs 30 yrungs fuerit p2imus:z qui ex cis p2o

oucitur 3o proouctuim cx reliquis crit pamus :

€ Sintabprimiao cetpimap vig exainbfigte zexcind figtf.vicoe et fefle inter fe pimos. na
q:vtergs numerus 2 vb eft p2imus ao ¢ per vecimi buing-e elt paimus ad ¢, et Q2 fterd vtergsa 1 b eft
peimus 30 dzergo per canoé eelt p2mus g0 o, eft Lt3G5 veergs duozum c o moftratus primus go e:qua
reper eandeim deamd f provuctus exillis eft pamng a0 e: quov erat vemoftranoumn,

&SI fucrint duo numert contra fe p2imt minox de maioze gliquotics vetrabatyr :

aug relmquetur Y3ILas qut numerus ao octractum pimus .

L Sintab etccotrafeprimizab maioz/cminoz.vetrahafgs cvea b aliquoties: fitgsfubftractus g et
refioudib,vico b aut effe vnitgtéqur efle numeg p2ima av c.Pam (ib (it comenfurabilis cifit d illoz
€0is menfura.qz o numerat c D vicefimdtertigm pzimi etiam numerabit a.et qzetigin numerat b per
nona pziminumerabit totum a b.s erunt igitur 8 b 7 c contra felp2imi:qB eft conitra hypothefim,

CLum fucring Ouo numeri contra fc p2umi ct minoze ve maiozi quoao pot detracto:
refioutl a pais vetracto octrabatur c5tinua boc pacto detractione facta : ynitaté re:
inqui ncce eft.g fivnitas refioua fuerit:pofitos nieros incdméfurabiles ¢€ puenict,

€[ Sintab duo numert'cstra fe pmiza maiozet b miozvetrabafqsb aba quoties i fierf pot et relin
quat c qui vetrabaf quoties pot aniiero b.z ita continue hoc pacto vetractio quoad pot. vico primo
tauoe relicti {ri vnitaré.oico fcdo op fi hocpacto cGtnnata vetractice relicta fit VL3S D3tos nijeros
cflecatrafe pmos. mi ps.nam vetrahal b deg quoties pot et relictirefidui fit c: ipm crelictii
minug éb.7 pipzecedenté aut eft vnitas qut nierus pzimnus 30 bufi vhitas coftat 43 pponif.fi nierus
prusad b oetrabo ipm quoties pofli u3 b ipfo b 7 relingtur min®c q8 fit ©.quoodoé o per. pceventé
{ikr eft vnitas aut niierus p2im9 8o c.fi niferus pimus ao cipm vetrabd ab c:quare aut femp vecrefcet
numer? 93000 mnozé 30 p2imi erigentid pceoétis:aut relingtur vnitas 3 eft primi. Scdm D3s
ndfiaetb funt coméfurabiles ivé numer? nierabittotll ¥ oetractii.quarep duovecimd pzimiivény
merabit refioui numerus fc3 vnitaré q3 eftipoflibile.qB8quive vt clarius peipias fic ofivera.figetb
fint sméfurabiles diergo eos cirer numerer:fubftrabafes b sb a quoties potet reliquaf cfi ¢ fit vni
tas ci numer? o numeret b niierabit oém numeratiiabb p 23 pinf: quaretotii vetractiiab g 7 nijerag
etid a vt pofitii eft.ergo p buodecima p2imi 0 etid nuwinerabit refiond {c3 ¢ numerus fc3 vnitaté qs eft
ipoflibile.xfi cfit niter?q: o niierac tord g et oetractivepbatii &:ergo p Onovdecima Pmi o etid nume
rabit crefioni.octrabat ergo quoties pot cdeb trelinquaf e, (i e elt vnitas argumetare vt pius nu
nterdi ® numerare e vitaté,fi vero e fit itiierus confity o ipfum numerabit. et {tc pcevedo habebis &
qificiigs vabiturviritas ipam o numerabit:q? eftipofiibile.£t exhac vemditratione elice fi duoy ame
furabiliii alter ab altero quottes pot fubltrahaf fitgs refiouus refivui illis effe cdmenfurabile,

@ Datls ditobus numents cican tibusimarimi cos numeranté inuenire.ynoc mam
feftii eft @ ois numerus ouos quofcunics numerds maximii cos numeranté nijerabit

L SSinta bouo numeri cSicantes:a mato: et b minos Mppofiti eft maximil numex ipfos numerdtem
iuenire.Sienib nfierat asciib fe ctid fimeret ipfeeftmayim? eos numerds. fingute b né numerat 2
vetrabat' b ab a quoties pret fitrelictus c:qfinieret verias ipfe € numer? petitus.fing nijeret detrg.
hat ergoiterii c ab b quoties pretfirrelictus o § erit ininoz ¢.fi numeret optriigs b 2 aiple é petitys,
a1 i N0 numerst qz né vecrefcet numerys in infinitd neg decumbef a0 vnitaté:qz per peedenté g et b
ellent cotra fe pzimi tanvé deycnicf g0 aliqué qui afi relictii numeret qué Hpzima babebimovico ips
effemaximi numen eos csiter nunieranté. nifieo mgiozponaf s accivet P dyodectmd p2imi mafoze
nuinerare minoze:qs eftipofiibile, £x Boc cozrelariii eft notum.pondf eni a b numeri cofcantegetbh
minozfubflract? ab a quoties pot ¢ relictus cxet ¢f; ubflractus ab b quottes pot 7 relictys o 4 fubftrg
ctus ab cnichil relinquat:q iveo erit magimus numerds 2 7b per phtemser fit coiter numerdsa b,
ico g nilergre d marimi numeranté.ff eni g fitivénumero 0: cum ois nuinerus (eipm numeret etig
deeo verum eft propofitii.fi eft alius ab o 1o erit maioz o, 130 1 eff, et marimuenumerus numeris
a b verfi potius g.crit ergo minoz ve necefl itate:qui da numerat b. evgo p vicefimatertiam pminy

merabit totun detractii gb 4.7 cum erid numeret a:per duodectmd pimi numerabit refivui c:7 cum .

numeret cper vicefimdtertiam pzimt numerabit tofum Oetractii g numero b.et cum numeret biergo
per duovecimd pzimi numerabit refioud fcs diquod eft pzopofituin,

Cipzopofitis quotlib3 nilcris adiulcé opofitis maximii cos diter niicrate reperire,

@ sintabcquotlibet niicri avinuicé ppofiti ppofiti eft marimi numiex eos niieranté inuenire, n
uenio eni per pceventé marimi numeraré a et b q it o.g (inumerat c:ille € qui petif alioquifi vahig
Maioze accivet p duodecimd pzimi minozé numersre maiozé.fi git o 6 numerat C:qzergo dcungsny

meratab cnierarab.z dcungs niierarab p cozrelarii pzecedétis numerst ® magimi numexeosny .

merante.ergo d 7 ¢ funt dmeéfurabiles.inuenio ergop preceventé maximi numex numerantéc ¢ o 4
fite qué vico effe marimad numeranté g bendfifitquiclios glius maioz e eos coiter numerds:isfitf,
daergo fnumerat 3 b p cozrelarid pzecevétis numerat ® maxims eos numeranté.z ga numerat o et
etid cper pofitiizergo per io€ corelarifi numerat emayimii eos nieranté, at f ponif maioz edilergt
igif maiozminozé:q3 et ipofi tbile.relindtur igitur ¢ elfemaximi numerantéabe et p;opboﬁtﬁ. :
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C Quilibet ouo numeri in fua popoztione minimi:funt contra fe p2imi.

@ Sintab duoniiertinfua ppotionemimi: dico eos effe contrafe pmos.ndfifint opofitt (it cdis:
eop méfura c g niercta fm o etb Fim ep feptimd (cdig ppostiovadees eltagob.atcivfitminoza.
eteminozbnonerantat b in (us ppoztione minimi:quod eft contra pofitum,

€ Rumeri quilibet in fua pzopoztiotie minimi numerant quoflibet in caoein p2opoz:

tionc fumptos 1fino2 mino2¢ ¢ maioz matocm equaliter.

 Sinta etb mimi infug ppoztione:a maiozb minofintg elufoé propoztionis c v:c quivémaiozd
minoz.dico a numerare cet b numerareo equalif.nd qzvea ad b ita cad d:ergo permutati per tertid
feciivf vt a ab c ita ® a0 b.quota ergo pars vel ptes elt 3 30 ctota pars vel ptes eftbavd,fitotapars
conftat ppofitii 3 equal nierare c 1b numerare d.fi tote partes ergopR tricefima p2imi qz toties erit
aincquoties b in d.et quota pars vel ptes a remalerint in citota parsvel ptes b remanebiitin v.(ub
ftrabo ergo quoties poffum 8 ve ¢ 2 detract(it e et refiouus f.(imili¢ (ubftraho guogd poflum b ved>
etvetractus (it g T refiouvus h.qz ergo anfierate: b numerat g equalif atq Fm eunvéngmerii.ergo
per octaud fcBi quepopoztiog ad b eaelte av giergo 7 d propoztio cad d totiug ad totfizeaelteav g
detracti ad vetracti.igitur p quintd fecundi g ppoztio ¢3d v totius 4d toum: ea eft fgo hrefioutgd
refiduii.quareiterum g pzopoztio a ad b: ea eft fav h.atcum feth relicta fintmino:a g Tb:noderant
{taqs a et b in fuapzopoztione minimizquod eft contra hypothei im.conftat ergo quofciig in fus po=
poztione minimos ceteros vt diceum eft numerare.

€ Si fuerint duo numeri goinuicé p2imi ipfi crunt in fua ppoztionc mintmi.

 Sint aetb niferi avinuicé paimiza matoz b minoz. vico eosin fua ppoztione effemimos, nafifing
alij dfintinilla ppoztione mimizfint ergo tllicd:qzergo co funtin illa ppoztionemimi p pceventé
numerabfit quoflibet in eadé ppoztioneminoz minoé Tmaioz mafozéequalif, niieret ergo cnumen
a fcSm e 7o numeret b fecundi eunoem numer e manifefti eft @ enumerabitaet b:quarendfunt
8 7b contra fe primi:quod eft contra hypothefim.,

C1Pofitis duobus numeris contra fepmis i alter ducatur in humey quércliquus

16 numerat P2oouctus quogs ab eooem non numerabitur. U o

@ Sinta bnumeri contra fe pzimi et a Sucatur in c 7 pzoueniat  etb no numerat c:dico b n6 nume:
tare 0, St ergo b numeret v:numeret ergo ipfum Fm e intelligo paimii numerii a:fecundii b: tertifi e
et quartii c.qz ergo q8 catinetur (ub extremis a c equil eft 2i quod cotinetur fubmeviis b e, ergo per
vicefimdquintd fecunoi que pzopoztio g av bieg eftego c.qzergoab funt p2imi per precedétem funt
in fug propoztione minimizergo per ante pzecedenté anumerabite: 2b numerabit c equaliter: quod
eft contra bypothefim.pofitl enim erat b nd numerarec.

€ Si numerum a duobus pzoouctum tertiug numeret: ivem alterum eozum nuime:

rabit aut eritverigs commenfurabilis.

€ Sit a numerus productus ex b in ¢ qué © numeret:vico 0 numerare b aut ¢ aut effe verig comenfu
rabilem.SSi eni alteri fuerit incdmenfurabilis vt verbi caufa b: cfi ergo b et o fint contra fe prmizb
{n ¢ producat gtergo per pecedenté fi O nd numerat cne quivéd numerabit 3. at pofitus eflt d nume
rare g.numerat igitur © alteri eop. Si itag vnf fueritincomenfurabilis necefTarto numerat slterid
iveo virigs incomefurabilis e nequit § fit ve aut niieret alter aue vtrigs fit smélurabilis 7 ppofiti.

« Bumeros minimes:fm p2opoztioné numeroy aflignatozil perfcrutart.patetas ex

boc maximii ouos numeros cditer numeranté: fin mimos illiug ppoztionis nucrare
 Sintabin aliqua ppoztione:popofitii eft mimos numeros ppozttonis 3 ad breperire.autenim
a2 b funt contra fepzimi et tunc per vicefimd buius illi funt in fug ppoztione miniminegs alif grenoi
funt.aut (unt copofiti ztunc per decimdlextam huif quero marimu numerd eos numeranté quifite
niieretqs 3 fin dietb Fm e,p feptima ergo { c®f eavé eft gportioaav b 70 ave.vicoitagdeteellemi
mosnileroginilla ppotione.fienifint alij fint f 7 g:qrfet g funt mimiinilla ppoztione.ergo p deci
manond buius numerdt a b:maiozmafozé-z minozminozé Fm eunveé numerii qui fit hantelligo ergo
quattuoz nileros:c pumii:ffecundfi:h tertiuz: et ® quartii.qz a cStinetur fub extremis co:7idégfub
meoiis fhergo p vicefimaquintdfecundi g pzopoztio cad fea efth 80 0.ergo pmutati per tertid (cSi
eavéaft ppoztio cgo b et £ad v.fed f pofit? eft mioz diergo et cminoz b.tiicfic ceftmarim® numerus
numerds a b p bypotbefim et b pofitus eft etid numerareabsergoh p corelariii vecimelextebuiug
numergbit cmaiozfc3 minozé quod eft ipofiibile.nd dabiitur igitur alif ab ipfisvein illg ppoztione
minimi quoo eft pzopofitiizet in hoc etiam cozrelarifi notum eft.

€ 2wilibet duo numeri minimos numeros fuc popoztionis maioz minoze ct minoz
maioz¢ multiplicantes: minimi ab ipfis numeratum pzooucunt. E£x quo conftat miz

nimum qué ouo numerant: quélibet ab eig numeratu numecrare.

€ Sint duo niieri 8 bmultiplicdtes c o mimos fue ppoztionis maiozminosé Tminoz maiozé : dico
ipfos minimf ab ipfis numeratii poucere.nd qz ficut aad b ita c a0 v: ergo per vicefimdquintd (cBi
qui catinetur (ub extremis ad equuseftcid continef fub mediis b ¢ qui fit e quem dico efie minimi
ab ipis numeratil.Si enifit alter efto ergo ipfef qué a fm g poucatctb fc8m h.pofitis ergo ovine
#minis a bb g:qz qui cotinetur (ub extremis a gequat el qui catinetur fub mevdiis b h.ergo per vice
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findquintd fecundi d pzopoztio 430 beaelth ad g: quareet g cad d, et g2 a poucit efcSim o et ivetrs
8 poucit flcdm giergo p feptimd feciivi q pzopoztio © ad giea clt ¢ a0 f.at cii cad oficuth avgiergo
pmutatim ficur c 30 b:ita 0 a0 g.quareficut cao b:ita e 3o f. fed cnumerat b per deciminona buing

ergo etenumerat fzet f pofitus eft minoz exnumerat igitur maioz minozé;quov eft impofiibilet pros

pofitum.£t ex modo oemonftrationis paret cozrelarium, i
L P20pofitis quotlibet numeris:minimii ab cis numerati inueftigares

CSintab co quotliber numeri:quox poponif minimi ab eis nutierati inueénire.quero paimomi

nunii quem numerdta etbiq fi a numeratb certi eft b effe minimi sb eis numerati.et(iaerb fi unt
¢6tra fe pzimi duco vnid in glecrii.et qzilli funt pmisergo p vicefumd but? eriitin (ua ppoztione mimi
p preceventéigif pouctus ab ipfis eritmimus quénumerabiit.at (i ipfifuerint coicantes fumo per
peeventé minimi qué numerdt g fit ezet confity capid minim@ quénumerdtc ed (it f et minimii qué
numerdto f 4 fit g qué vico e€ minimi numex qué numerdta b c O.numerabunteni eump 23 primi.

at ¢ né numerét minozé p3.na (ifit 0abilis nfierus minoz g qué numerdta b c o fitille h:q:ergoab

numerdth.ergo p cozrelariii fecoctis e mimus ab eis nuinerat? nierat b. et qz e 2 c numerdt hiergo
p ivé cozrelariii f mimus ab eis niieratus niierat b.er qu f niierat b et o pofit? eftetid ipfum niierare

_ergo per ivem cozrelgriil g minimus ab f 7 numeratus numerabit Bsath pofitus et minoz ginume
rat igitur maioz minozé:quod et impoflibile,

P -——b Consotuin, smuneem §

€ SEmnimi numey 3 quothibet numeratum aliquis paimus numerc't;c'unbé‘quo_ta :

aliquem illozum numerare necefic cft,

4L Fn ouob? numeris iv facile pperioif. Sint ergoa b duo niieritc mimiis ab eis numerat?: et dniie

rus pimus numerans c:vico o nijerarea vel binuteret enia minimii numeratd cfcgm e: €rgo per 24,
bui?eefltvius mimox ppo:tidis a 3o b nunieris b.tiic fic © numer? pim? niierat ¢ JHouctii a buob?

nieris a et e.ergo p quartdbutus © nierat alterii numeroy aaute, fiacoftat ppofitiisfieitivé. nap -
vicefimdquarta numerabitb. 3n pluribus aiit confili oftevitur,Sint a b c quotlibet neri d mimus.
ab eignileratus:e nilerus pmus numerds v:dico e nilerareab aut c.capio eni fm erigentid peevétis-

mimi numey quénumerdta b q fit fret mimii numez qué nunerdt f c qué ex Pcevéti manifefti eft eé

detnileret cmimii 0 fcdm g d per 24 buius eft vius niicrop ppoztionis f 3o cet g humerat f, Lum .
ftaqs enumerus pmus numeret o pouctii ex ouob? numeris ¢ grergo p quarta buius enfierat glterii .

numerox ¢ g.fi nnerat ¢ céftar ppofithsfi numerat gergo p vicefimaquartd numerat f. qzergo fefk

mimus numer?qué puinerdt a b.niicret ergo a munima flcdm b d per (epe fumptd vicef, imaquartam
hui? eritvaus mimox ppoztionis 2 a0 b et numerds b.cum €rgo e pbatus (it nijerare f pzooucti ex .

duobus numeris a biergo per quarta buius numerata aut bifinumerat a conftar pzopofitum.fi by
itivé.nam b numeratb: quare e per viceltmatertiam pumietignumerabitbs et popofiti. -

@ Lum fuerint quotlibet numeri 90 aliquem p2imi : ct minimus quem numerant ao

cunoen erit pamus. : ; o . ,
Sintab cquotlibet numeri p2imi a0 0:fitqs e mimus numer? qué nutierdt a b c:vico e effepaAmii
a0 0.14 (i 0 eft cEmefurabilis av e:ergo eft aligs numer? eos coiter numeras qfitf. Sieniffirnicr?

Pmus ciinumeret e:ergo P peeventé niicrabit a b qut c.et cii etid niferet O nd funtergoabcpmigo o

qd eftcontrabypothefim.at fi f fit niierug apofitusergo p (cSaim huivs Fab aliquo pmo numergtur

4 fit g:quip vicelimdtertid pzimi numerabit v er e:qzergo g eft prinius 7 nilerat e, ergo p preceventé -

nierabita b gutcet etid numerat 0.n6 funt igitura b et c pimiav d:quovelt contra bypothefim,

CSifumatur minimus numerus qué numcrant aliquot p2imi numen affignati:alif

ab ilis numerum p2imi: cunoem numerare impofiibilceft. Dt ,

T Sitemimus nierus quéniierdtab ¢ quotlibet niteri pmizoico nullii ipfis Pmii aliif ab ipf; is niie-
raree.ngf i.t@ref al;uagt 0:q2ipf e‘nﬁen;aret €.Crgo Prsnijeraretetidab aut cq8 cf} 3 bypotl;gf im,
CHumerii minimii:p2opofitard oenoiattionum partes babentéinucnire, .

L Si propofitarii partium vt verbi cd vinius feciioe tertle quarte 7 fexte ppofiti (it minimB nuttien

ptes illas biitem reperire.capio ab c v niieros partesillas denoiantes quox mimus ab eis ﬁﬁérs;t" 2
fite:nieretqs a minimi e (cdm fiet b eunoé (cdm gset.c eundeé (cdm 7 0 eundé e fcdm lz. alternatim

ergo p octaud p2imifgbh lznumerabiite fmab e o datos nileros:erit ergo ine partes Oenointeab g

b ¢ qué 7 dico effe minimii in quo ptes ille reperidtur.q eni partesillas habeattiam notii eft: fed i
no fitmimus fit ergo ille Lminoz eo itlas babés:z eius partes ab illis denominate fint muop.eruit’
ergo alternatim per octauama b ¢ o partes| Denomingte ab.mn o p.1id erat ergo e minimus quény: ;

merabanta b c o.nam  ponitur minoz:quod eft contra Bypothefim. .
CSumptis ouob? numeris contra fe p2imis quozif minoze ve maioa quoad potclt

octracto refioua fit vmras:multiplicem cuiufliber eoum qui (uper altcrius multipliz -
- cem:folam apponatvnitatem reperire. ' »

@ Sintabniieri stra fe pmiza maioz b mioz :vetractogyb ve a quotics pot reliquaf vnitas: ppofiti .

eftoaremitiplicé ao a:fola viitatemultiplicé 30 b fupanté. detraho ergo Pti pofilumb ptigle ve to-
taliaet(ittotus vetract? a ptiglis:d quioé eft id€ qur metiplex av b.et it crelicta vnitds 7advo ao b

vnitareq (it O.etduco 3 totd in b o 7 Puenias e qué manifelli eft ¢ muittplicetotalis 2, Deivevuco
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apartialé eunvéfcs aut multiplicéad b fn b v et puentar f 1z qué manifeltd eft p 13 prémi eé mBiplicé
20 b priale.Deift Duco cvnitaté inb vet veniatlz g d qzvnitas in quécung numex ducaf il poucit
efteilis b v:fed b o fupat b fola vitate.crgo l2 g (uperatd folg vnitate. IDancigif demo q fith gthic
aggregat? £ b cltmiriplex ad b:fev aggregat? f b (uperat totii f gfola vnitate b g. fed cii f g figtex ou
ctu g partialts 7 cinb o equaf e g fit ex ductu g totalis in b © per decimd primi.at Oicti eft ¢ e€ multi
plices ao a 7 fh multiplicé ad b, ig1f emultipler ad a equalis quioéf g (upat fh multiplicéad b fola
vnitate Q3 erat demoftranvil et propofitii quo advnd parté.Sed rurfum demoltrandi eft oabiléefle
multiplic a0 b d (old b3 vnitate fuper multiplice a0 a:aufero vnitaréab b totali q fit 0 et duco b par
tigle in totalé g et proneniat e manifefti eft e e€ multiplicé 40 a.et duco iterii b partialé in 4 partiali
equali sut multiplicetotius b et proueniat f g manifellis eft f g ele myltiplicé a0 totii b.oeinve duco
boincvnitaté 7 fiat g b qui qz quiclias numer? in vnirgté outakfeipfumpoucit gh eft equalis toti b
quaretotus f eft mitiplex 40 b.Sev ¢l per nond pimi q¥ fitex b ptiali ina cequef ¢i g fitexeovéb
partigtiinacrin c:zilleq fitexb prialiin azerb totali in cfolavnitaté fuperadoatilli d fitex b ptiali
tnaetin c.fedturergo @ multiplecad b fcs fh g fit cx b partialiin aet b ptiali in c: fold avvet vnitaté
fuper emultiplicé a0 8 qui fitex b partiali in a c:quod eft fecund et sosum propofitil.

@ P2opofitis duobus numeris cdtra fe primis:multiplicé cuiuflibet cox inuctigare
cutus 30 mulniplicé alterius differétia fit vato numero equalis .

 Sinta b vuo niieri contra fe pri quox cuiuflibet iubemur aflignare multiplicé cuiug 0213 30 mud
tiplic€ glteri? fit vato niiero d fit cequalis.capio Fm exigentid pzecevétis multiplicé a 4 fit o es muled
plicéb q fit e aooés fuper multiplice a (oldvnitaté T multiplico d per cnumex datd et proucniatfre
R eundé cet puenidr g.1 qztim eft cin e tum cin © et vnutaté per nond p2imi 7 ois nilerus in vnitar2
feipm pzovucit.ergo dzia g av f et nierug vatus c.etciia fitparso et dps iz filFbparsczeparsg
ergo pvicefimatertid p2imi g eft parsfer b ps g.quare f et g multiplices funt ad a b int quos nilerus
affignare eft vzia.ct poffes filF p pceventé capere multiplice a d fupadoeret vnitaté mitiplici ipius b,
deinve ycevere vt victil eft.Leterii i minoz quoties pot ve maioze detract? nd fold relinquatvnitaté
fev viterfoz figt fubftractio quo nun? per pceventé operari pofles hoc mé poteris operari. Ratis ent
a bniieris contra fe pmis et c numero cui fit capiéoa vzia multiplicifi equalis et vetracto b aba quor
ties potremaneat O et detracto abb quoties ptreliqu’ fit e: 1 e detracto ab d quoties pot maneat f
et q2 13nve per vecimaquintd buius relindeur vnitas fit ergo ve detracto f ab e quoties poterit relins
quaf vnitas.fi crgo multipler 3 debet advere fupza multiplicé bfumo alterii extremox qui ctt in fitn
ipariaba vt f et fumaf b multipler eius d avbvat vni (uper multiphicé e 11 quo fitf fm g oucaf s g in
oetfiath Iz § aovet fuper multiplicé e vnitaté:qifi g in© Ptum in e vel eius multiplicé « in f. dempto
ergo vino ve b lzremaneat m lz vt fitm et vnitag equale b fitg e inm 2 fm L § ductus inb faciatncui
a00ito vno fiat o qué numerabit d cadé rdne 2 fit vt cSm p d ductus in a faciat v: qui filF avoit (wper
multiplicéb qui fit q vnitasé.multiplico igif r et q per cnumes datii et povucitur o 2t 4 erunt muls
tiplices b % ainf fed:ia3 fm c numey aflignatd ferudtes, Lertif elemétoy arithmeticesJozoani finis

P fucrintquothibet numeri continye p2opoztionales : duo et duo p2oximi
crunt commenfurgbiles .

E Sintab cd quothibet niieri continue propoztioales:vico ab effe comenfurabiles. Jtéxbc etcd.
Sienianiieretb manifeftiielt a etb effe cGmenfurabiles.et q: § propotioagd beaeltbadczcavd
{oeo b niterabit c:et cniierabit ©.quare c6itabit popofitii:a bsb c:c v:efle comenfurabileg.atfianon
niieratb:q:ipofiibile el tiic 3 erb e€ in fug p2opoztione mimos.na fia et b effent in fua ppoztionemi
nimi effent p decimdoctaud tertij adinuicé primiset per decimdnonas numerarét quoflibet in fua pto
poztione:7 q:q pzopoztio a 30 bied efltb 80 ¢.3 ergo niieraret b pmus cotra fepaimi q8 eft ipofTibile
et etid oppofitii pofiti.no erunt ergo s et b in fua ppoztione mimi.capid ergo p vicefimitertias tertif
ef mimos inilla ppoztioned per decimanond eiufoé numerabiit ab fim eunvé numert cquali vefm
geetconfitr b cet O funt igif a bsb c:7 ¢ 0 adinuicé comenfurabiles: quoo eft pzopofitii.

CSiniicroy cdtinuc ppoztionaliii ouo cxtremi fucrint cdicantes erit niiorus cditer
o€s numerds maximule q o€s numerabit erit maximus cxtremos numerds. £x boc
coftar @ fi aliquot ppoztionales inf duos cSicantes ceciverit:totioé inter viriics cox
¢t mapimii numerd cos citer numeranté cavere neceffe cft. Paldas fit ctid maximos
quibinos ¢z binos numeroy p2opoztionaliii cSiter numerdat eflc cotinuc ppoztidalcs

ESintab coniierf stinueppoztdsles quor a o extremt fint cdicates:vico pmo aliqué eMenumeri
€08 o€s coiter niieranté.(c8o marimi nileg oés numersté elle marimi numeranté extremos. £ eni
p Pceventéa b cdicent 2 (il b cet ¢ d:capio P 16 tertif maximii numey numeratéa b 4 fit e:x maxima
nierantéb c q fit f.etmaximfnferdté co 4 (it g.ponog b le mimosin ppoztiGea ad b et per 23 tertif
et1g eiufoeef gnumerabiit ab ¢ fm h:et g niierabit © fm lefumo it€ maximi numerantéef d(itlz
mayiminumerantéf g 4 fit m:per vicefimatertiam tertif L nfierabit e tm f fm b.et iterfi InGerabit f
fmk zm numerii g (cSm k.per.yg.tertif et L 7 m funt diuerfinieri abh k.nd (i {oé effent b tn fe povu=
cerete 2 L2 infepzodnceret 3 2 h inepzoducit g etlz in g provucitd b lz per .I8. tertif lunt contra ‘e
paimi.erfitergo 8  per duodecimd tertii cStra fe p2imi q3 eft contra hypothefim.funtergol 2m alif
8bh lz.qeergo b I numerdt | et m equalif:numeret ergo ipfos fcB3 n d per.23.tertii eft maximus eos
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nuinerds qui £id€ n per.23.pimi numerabita b ¢ 0: q8 eft primi in pzopdneintenti. £t per decimi
feptima tertii nerit inuctus maximnumerus numerds ab co aliodnp correlariii 16 accivetmaiozé
numeg numeraremincé.2q:h venotatninl #linetergo p23pziminierus qfitech infequifito
venoiatnine.z q:b etid venoiat € in asergo P €andé 25 numerus qui fitexh in o § fit q venominat
ning.eteadéroneqz Iz venoigt ninm et min g ergo per vice(ima tertid pziminumer? quifitex lzin
fequifitp denoiatnin gict ctid q: Iz Denominat g in o: igif per eanoénumerus 4 fiteglzinp quifitr
veroiatn . numerat igitur nnumeri a (c8m q et numeri o fcdm v, et qzh l2funt gvinuicé pzimis
ergo per duodccitnatertii q et rfunt cGtrafe p2umi:quare per vicefimd eiufoe in fug ppotione mimi
Rer correlarin igitur vicelimetertie eiufo€ q err numerabiit 8 79 (c8m magimi numex humerante
g et D.eft igitur n martmus nierus numeros 4 0 extrentos numerds quod elt fecunoii.P2imb cozrez
larii hinc cognofaf.nasm qzive numerush in nle:pzooucitie a. ergo per feptimdpzimia eln erunt
eotinue ppoztionales, 7 per iv€qrlinn m g poducit i g 0sergo © g M neriit continueppotionales
quare(icut inter 2 70 cadiitb c duo mevdii ppotionales(ilt inter 3 2 ncaoiit dyo el etinter © Tncaz
punt g duo medii ppoztionales fc3 totive medii ppotionales inf vuos cdicantes et tottvem inter
verfigs eoy et maximii eos coiter numeranté:qd eft p2imii cozrelarif. fc¥m vero binc fitnoti.nam qz
per vicefimatertiam terrii 2 decimdnonamb inein fering poucitab c. ergo per feptimam fecundi
abcrefgfuntcotinue ppoztionales: qU eft fecundfi correlarium 7 popofits.,

& Tumeros diucrfarum propoztiond (umere: quouin maximi comuniter binos ¢t

bimos numerantes fint continuc p2opoztionales.
CSintabniericontra fepaimiza minoz ctb maioz za infe poucatcét (nb pducatd 2binfe proz
oucat esper feptimd feciidi q pzopoztioaao b ea eff cad 0.t P octaud ciufdé tterii queppoio aavb
eaeft 0 ave. funtergo cd ecotinuye propoticales.oucoain cetfiat f2ind 2 figt grerites p feptimd
feciioi gao f ficut 0 a0 c.quare zficutbad g e£ q q proportio 3 a0 b eg eft ¢ 30 Diergo per 25 fecundi
qdfirepaindeduiiefterqd fiterbinc.arqdficers ind poitfi el cfic g.quod ergofitexbincelt g
ctqB fitex cin g eft foergo p cozrelarifi vice(imetertie tertii ¢ eft marim? numerus numerds f g. Yrem
duco 0 ine zpuenigthiqeergo v ing poucitg: 7 in e poucit h.ergo p feptimi (cSi § pportiocava
eaelt hao gietpropoztioead a nd et ve b 80 9.nd e 7 b totii fc3 et pars equarent: quoo elt ipofibile,
- ergo ppotioh ad gno eft ppowio g a0 £.3té qra bfunt cStrafe pmiet e producif ex b in fe. igif e p
" vudecimd tertif et pmus a0 afuntigif e v g in (ua ppoztione mirif.at © niferat g 6in a8 7 (¢ o nilerat
b $m e.igif p cozrelarii vicefimeftie £tif © € martm® nierus numerds g ét b fumo ergo lzpzimizigo o
etmaioze v in alia quivé ppoztioneP b avaetd e av aszoucoipm lain e et pueniatl, qzergoeind
facith et ein [z facit L per feptimd feciivi g ppotiolzgd degeftlgo h.atpportiolzad o pofita et glig
a ppostiocbavacteav g.ergoéalia gao feth ad gietqeled funt otrafe pmizis infuappoztione
mimi g numerdt 1 Fim e.et1gif p io€ cozrelarid 23 tertif e maximonierus numerds b et L{Gpzi (unt

17 f g b | numeri ofueriag pportionii quoy marimi cd ebinos T binos citer numerdtes funt stinue -

peopoztionales:quov eft propofitun, ! _ N
€ Sinumeroy continue ppoztionglium duo crtremi funt contra (¢ p2imierint 6és
illi in fua popozwione inniimi :
CSintab ccotinie propoationgles quop a 7 clint c5trafe primitdico tres nieros a b ¢ éffe mimos
in ppoztioned ad b.nd fi fitir tres miozes fint © ef: g2 p vicelimap2ima {cBi et equa propoztionalitate
q propoztio a3 cea el 0 40 féta 2cp hypothefim funt contra (e pimii.ergo p vicefima terti) funt in
fuappotione minimi,numerdt ergo numeri 4 ¢ per deciindnondim éiufdoé numeros 7 fingiozes fc3
fminoes quod eﬂipojﬁbtle. g ! e kgt ! S o
€ Stquothbet niicrt fueritin fua ppo2uide iimiziploy ouo extremi criit otra fe pini
@ Heceft couerfa peeventis. Sincergo a b cinfug pportione minimizdico g et cefie contra fe Privoss
THa (T a et cfintcSicantes eritniierus atids ivem p fecunddhuif eos oés csiter humerds d (it ® quos
qzab cfunt tres niteri inequales:niierabit fm tres diuerfos niieros.numeret ergoafmecbfmfet
cfm g:per feptimd fecunoie f g funt in eadem pzopoztione cum a b ¢ ¢t ¢ fint minozes a b cvtpote g
funt eozum partes no funtigitur ab cvari minumt:quod eft contra bypothefin.

CHumeros quotlibet fim vatd p2opoztioné minimos inctigare, Tlfi maniferti erit
cxouox inaliqua ppoztione minimox pamo in ambos et (cd6 in fe:tres. ct ek cove
pmo inllos tres covégs (cdo in tertili: quattuoz prinus enafa illiug ppoztionis mi-
nimos.q fi p2imi boc pacto in omnes ducere pergis ct fecunoi in vitimi:quotquot

libueritin aliqua p2opoztione minimos efficies.
€L Sllius,ppoztionis mimip vicelimatertid tertij reperidtur g fint a biduco a in fe 7 pueniat cet g in
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bz pueniar o etb infe et poveniat e per feptima T octaud (cbi tres niieri ¢o eeriit continue ppoztio  f. — P ——i}

nales et p duodecimd tertif extremic e funt c5tra fe pmi quare per quartd buis illt ties niteri funt in

fug ppozttone mimi.Jréouco ain oés illos et prouenidt Fgh = b ine et puenistlz 7 eavé rone f ghlz .

funt cotinue dpoztionales et extremt f ¢ 1z contra fe pmi etalli Getyoz in fug propoitione mimi. et hoc
procefiu quings (ex fepté et quotquot voles reperidtur. £ozrelarii ex md vemoftrationis cognitii efts

€ St numert cdtinuc ppoztionales in fua propoztionc fucring mimi : quotciigs inter
cxtremos fuerit medij tottod inter virios cxbremoy Tynitaté ppoztivales cé sucnict
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L Sintad coniert cotinue pzopoztionales in fua ppotione mimis dico quot fuerint meoif cStinue

pzopozticales inf a et d totioé efle medios,ppoztionales int a Tvnitaté et totivé inf o Tvnirgté.na qz
p p2imd buiodlibet duo nferi pzoximi eriit coméfurabiles(umo marios binos ¢ binos numerdtes 4
fint e f g qui p (cdm cozrelarifi fcde hui? eriit cotinue proporionales fumo magios illoy maximox
duos et duos numerdtes d fint b leriitgg b l2 vt a a0 b @ p vicefimdtertid tertij numerdtef et fgfm
mimos illius pzopoztdis.at cii e numeret azet gnileret © z fint a et . p quintd huiscontra fe pmi erlit-
ergo e 1@ p octaud tertif contra (e pmi.et eadéroneh z lz funt cotra (e pmt. iveog in fua popoztione
mimi.p cozrelaridi igif vicefimettie tertij enderatg (cdmb ethnieraref(cdmb. etité gnijerat® Fm
k2 etlz g (cdm lz.quoties ergo p diffinitioné eius qu eft numerd p aliit multiplicarivnitas inh eth in
ezein a.et fily quoties vnitas in lz toties k2 in g et g in 0. funt igif vniras b ea stinue prepoztioales
filr et vnitas lz g 0 cotinue propoztidgles.gre ficut iné exrremos a © srnétur b ¢ duo medij pzopoztio?
nales.fitr inf a et vnitaté stinétur ouo chy et inter © e vnitaté itivé ouo g et le medij propoztiongles:

quov eft pzopofiti, :

€ Siinter virungs duo2il nutmeroy etvnitaté numeri pzopoztionales cquales nijero 8

cccioerint: inter 1pfos quogs totivé cavere necefliceft.

@ Ihecelt couerfa peevéris vt fi inf vnitaté 7 a caddt b eteduo niieri cdtinue propoztisales et inf vii
taté 7 0 cavant lz g:totioé medif pzopoztidales dico inf a et 0 totivécavere.1d qz quoties vnitas inh
toties b in e.id b infe ductpzoducet e 7 p ioélz infeprooucet g ety ¢ lzductiin e et gpovuciitg et d
duco ergo b inlz et fiat f manifefti erit p feptimd et octaud fcdie f gin stinua pzopoztideeeveh avlz
deindeduco b infetfiatb zlzinfetfigtccoftsbitg p feptimdfcdiveaaobitabadcetcao d cadent
itags duo nilerib et ¢ mevij propoztidales inf 3 et © quéadmodi cadebdt inter vaitaté ¢ a et inter viis
tatemm et D:quod eft pzopofitii, j i 44

€ St fuenint quotlibet numeri continue pzopoztionales:mimimii quos duo ckouo 9
poximt numcrant:in ¢cadem popowione propoztionales crunt.

@ Sinta b conumeri atinue ppoztidales gt vero mimi quos duoctduo proriminumerdt fintefg
vico ef g e€ stinue pzopoztidales.fumo enib lz in illa proportide mimos 7 p 24 tertit ab ¢ numerdt
ef g fimlz.z b c o nierdt eofoé fmR.ergo p feptumd pri e f g fiit stinue pzopoztéales: q € pzopofiti

& Rumeros diuctfarum pzopoztionum fumerc:a quozuin bimst binis numcratiing 1o

mimi: fint continuc popoztionales. ;

@ Golo fumé niieros diuerfay popoztionii a quox binis ¢ binis mimi numerati fint popozticales
apio abniieros cdtra fe Pmos a quioémaiozé ¢ b minoé quoy capofitus fit c 4 cum vérom p nond
tertit € pzim2.ctoucob infeet proucniat v etb in 3 Tpouemateetan cetfiarfercinfeet gt grper
feptima p2imiq pzopoztioa gpbeaéeav et faoctand csd betcémaius g ergopnondfcdimsioz

bui? qz effet cotinug propoztionglitas c 40 a eta ad b proivecet g coicarent. eftitags propoztiogav f

- gliga pzopoztide fad e ct € 30 D.caploergo minimii quénumerdtd ed fith etmimil qué numeratef,

et fit 2 et minimii qué numerat fgetfitl.oicoh lzlefle cotnue pzoportiogles. naim pa4-tertii bine
facith.et q2f ad e tand cav bet cb (unt'in fua popoztidemimiergo p eanvem 24- bin f provucitle
eftergolzadob vt fadequarevt cao b.et qeper ivé coucf in f a0 pzoouccofi L.nd f eft mioz et g maioz

" ergo p octaud fcdierit1ao lztand cad b.nabinffacitlz et cinffactl. (untigif 112 ¢otinue propoz
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tionales mimi a binis et binis numerox diuerfarii popoztiond fumptox nierati:qo eft pzopofitii

€ Siinter ouos numeros quothbet cdtinua propoztionalitace lumaturiunter viriigs ,,

coum et minimii quemn omnces nuincrat totivem aflignart necefie cft.

@ Stntab conileri cotinue pzopoztidales quop p 2§ tertiiefit inudtus mimus quénumerdt:vico
quot niieri cdtinue popotidales cadiit inf a et v:totivé cotinue poportidales cadereint a etcetiné
v ete.fint f g hmimiquosabzb c: et ¢ © binietbini numerdt.erit fg b p nond huius cdtinuein eavé
propoztidea ad b ppostidales. Jtémimi quos f et gbh bini et bintnumerdt fintlz 1 vico Lz e€ mimi
qué numerdt ab c.na fl eflfet mioz p cowrelarium 23 tevriifet g eunvé numerarét quare 7 p iv€ corre
Iaridi [z mimus ab eis numerat?:maioz(c3 minozé qd eftipofiibile.et eové argumeto lelt mimus qué
numerdtb ¢ © et ex eo0é ofivetur mimi qué numerdt [z 1 e€ minimi quénumerdta b c v.at mim? qué
numerdta b c 0 pofit? eft c.igif ¢ et mimus qué numerdt 2 L.Sint prerea m et n mimi pzopoztionis g
gobiergop 24 tertii g numeratfetflzetlzefmn zperivéonumerathethlerlefcdmm.quarep
octaud (cdi a flz e funt stinue propotidgles.ité 1o bl e:atap ficut inf a et o funtb cOuo mevii popoz
tionales:itainter a et efuntduo flz et inter 0 et e duo b L itto€ mevii pzopoztionales:qd eft propofitiy

€ S1 p2imus ao fecundd ficut terting ad quartii quotcunas inter pamii ct fecunouny o,

totioem inger tertivin 7 quartym ppoznionaliter meotos cofiftcre necefie cft.

T Sitaav o ficuteao bietinfa 79 fintb c oyo medif ppozuidales.vico etid inf ex Iy eé duos medios

Jppoztidales. Sumo Jtruo: mimos illius ppoztivalitat] d fintl2Lm nsp 21 feciivi et equd pzoportio

nalitatélz ad n ficut 4 90 © quarez ficut e ad h.et q2 pér quintd piitis len (unt cdsra fe Pt erunirp 2o

tertij in fua popoztione mimiet p vectindnond eiufoé minimi 12 n numerabiit equglif e T h.numerét

igif numerilmnumeros fet g fm eunvénumerii.et per feptimd fecundief gh eiunt céiinue pzopoz

tionsles.funt igif f g itivé duo medij propoztionsgles inf e TPV ouo © c1nf a 7 0:q9 eft propofliti, J
!
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€ Rumcrozij contine propoztionalii f pzimus 15 numeret fecunoi nd numerabit
aliquis coum vltimif. g fi p2imus numeret vitimii numerabit et fecunoil.

C Sintab co numeri cotinue ypoztionales et ans numeret bs dico nullii coy nfierare d. ¢ certiieft
qQzficut a a0 biita c 40 0.ef a no numerat b:c ctid non numerare 0.3t @ b 16 nunieret © p3.capio enim
ef gtres mimos ppoztionis 4 ad b.per equd eni p2opoztioné que ppoztio e 40 greaeltbad v.ates g
per quintd funt cotra fé pimisergo end numerat g:quare negp b numergbit 0.1 eni e numerdt g ipm
eeffervnitas.et cii que pzopoztio e ad fiea fit 3 30 b 2 e vnitas numeret f a etid rifieraret biqs eft stra
bypothefim.et cofimiliter pbabis g n6 numerare ® acceptis quattuoz mimis i illd ppoztione d fine
b 1z 1m.nd cum pmus né fit vnitas(glioqui o€s nuimeraret zita 8 0€8)prim? wvltimus p quintd huf?
eriit contrafepzimi 7 pzim? h n6 numerabit m:quare neqs 3 numerabitd.vt eni b ad mrita p equaim
Jpoztionglitare g 3o 0 q8 eft pumii. Scdm p3 ex oppofito siitie buivitim moftrati.Sienianonu
meratb:etiam no numerat ©,vtmonftrati eft p p2imd partems ergo ek oppofito »fitis (i a numeratd
numerat T b:quod eftfecunvun,

€ Si pahus in tertio quoties ynitas in fecundos inter pamii et tertium et inter viiz

tatem 7 fecunoii numeri poportionales numero cquales inucnientur.

[ Sint tres numeri a e d:a prim2:e feciious:o terting.et fit vt quoties g eft in vitotics vnitasfitine
oico ergo quotnuimeriinter a 7o citinue ppoztionales fnueniiiturstotivé inter vnitaté T ereperiri.
Reperidtur eniinf 3 70 duo nierib c cdtinue ppoztionales:qfi eni s numerat ® ergo p pzemifiama
nizerabit b.vnitas ergo numeret f quoties a éin b:itéqs f muneret g quoties b nijerat c: niferetetid g
tories quécunds numeri.vt verbi cil) quoties cniferat v:qzergo vt a go biita viitasao fet veb avd c.
ita f a0 g.et vt c a0 vsita g a0 h.ergo p equd propoztionslitaté vt 40 veitd vnitas a0 hfed 2vtaad®
ita zvnitas ao e, (unt ergo b 7 eidem numerus: quareinter vuitaté 7 e ouo pariter numerifetgres
peruntur medyf popoztionales vt inter g et ® ouo b 2 ¢: quod eft propofitum.

. Si fuerint duo numert contra fc p2imi quotciios inter alterii coy et minimi quem
numeratitotioem ter reliquil ¢ vusaté popoztionales repetiri conngit.

CSint cotra feprimi a7 e et mimus qué numerdt (it v:dico g (i inf a et d caviit b cduo medif stinue
Ppoztionales totidé cavé inter vitaré 7 e:qra efunt contra fe primi.et iveo tn fua ppoztione mimi
et v elt mimus qué numerdt:ergo p vicefimaquartd rertif a nfierat o feclioum e. eftergo toties a3 in d
quoties viitag in ciergo per precedenté quot numeri inueniunt inter g o p2iini  tertivmstotivem
continue pzopoztiongles inueniunt tnter vnitatem ¢ efecunofiz quoo eft propofitum.

€L Si fucrit ouo numeri cdicantes:quotciigs inter alterd coy T maximi § cos nficrat
totiv€ inter reliquil T minimii ab cis numcratid otinue ppoznionales sfifkcre ncceeft.

€L Sint abnhieri aofnuicé omélurabiles et c marimoeos numerds 7 mimus ab eis numerat?:dico
quot ppoztionales cadiitiiter ¢ etb:totivé cavere inter 8 20,1t quot cadiit inter ¢ T 4: totive cavere
infb1o,.Sintenief mimiin ppotionea adbiergo p vicefimarertid tertii ein ¢ facit g.et per vicez

fumaquartd eiufS ein b facit 0:ergo p feprimd (cBi q propoztio cad b e eft 3 a0 0. ergo P dUOvecima -
bui? quotciigs cadiit meoif ppozricales inf ¢ b p2imii et fcdmsetotioé caviit inf g 7 d tertiii ét quarti.

etiteriiqz vt cad biita a 40 0.ergo pmutaticgd g vt b a0 d:quare p eandé duodecimd quot medif p2o

poztionales cadét inf ¢ er astotivé cavent inf b 1 v.manifefti eft ergo quotcliqs inter alterii eog etma:

£imi eos humeranté cavant:totivé inter reliqufi £ minimd ab eis numeratf cavere:qd eft ppofiti.

L Si ab yno pzincipio ouo 020ines numeroy ppoztionalii numero cqualii fumant

qQuotcungs inter paimuim ct altcrii extremoxy: totioem inter extremos meoil fecioum
ppoztioncm poxunoum a p2imo ppoztionales erint.
4T Yucipiat ab a a0 © vnus 0200 numerozii continue propoztionalii et ab eodéa ad gfecundus Tnys

mero quivé equaltii:oico quot medif pzopoztionales continebiitur inter g 7 0: totivem cotineri inter:

0 7 g b ppoztioné proriniozii a primo.ctineant ergo b cmeoif pportiongles intera 107 e f inedij

propo:tionales inf a 7 g:totivé cotineri victi et inter 0 g Fm pzopoztioné b e:qd oftendif.Lapio ent.

b lamimos popoztionis b a0 e xoucoh in oésillos et fiantl m i1 o ex vna parte:et ex altera prefignt
ip qrper feptima fecundilmn ofunt cotinue pzopoztioualeg:f imilF etlp qr. et per eanveque pzo=
po:tiob av eea eltm gop.Deinveducolzina e 7 fet pouenignt s t v:eruntgs per feptima fecunois
avt ztaov(icutlao p:p ad q et qavr. Tper octauam eiufoem ficuth aoleita 7130 s, quarcm adp
ficutlaos. et qep fitexhinez rexlzineiiveo per octauam fecunoi p ao tvth av lizquarevemav p.
funt igitur continue popoztionalesmpt. et gz dictiiévesaotrrad viiraladp:pavqerqaor .eft

ergo econuer(o rad q vtV ad t: ergo permutatiinrgoy veqaot, 7 quia iterum qad p ve£ad s :ergo

permutatim q a0t Ve p g0 siquare p a0 §:q 40 tetr g0 v erunt ti eaveim pzopoztione. T quia que p2o:
potiomad iegeltngomzoaonizmadlpiobataeltvep 40 8.ergovtnav m:ita q a9 t.ergo pers
utatim que pzopoztio n 30 q:ea eft m ad t.ergo per dyodeciingim huius cum inter m 7 t contineatur
vnunimevium propoztionalefcs p fecundii pzopoztionein i a0 p 3 itivem continebif vnummcoium
propoztiongleinter n qfecundi pzopotionémao pqd fitx. 7qzq fitechinfaverlzin f per octaud
oumi erit propoztio q 80 v vty avlzzquare vt m 3o p. (untigitur n g q v continue pzopozugn‘zles fm
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Dpouioném ad p.at rurfum ¢l que ppoztio 090 1 eafitr 30 v.ergo Pmutati o ad+ vt 30 vt fed inf

et v cdtinentur x q duo medif ppoztionagles Fm popoztioném gv p. ergo per duovecimd bufus fm

eande pzopoztioné tottoem cotinebuntur medij inter oz r qfintys.atcitofiaterhinvdetrex hing.
ergo per feptimd fecundi que ppotio 0 30 r eg efk © 30 G, ergo per duovecima brius quot medif pro=
poztiongles cotitientur inter o et r fm pzopoztioné m a0 p totivem continebiitur inter d ct g at duo
mevlf y 3 vt monftratil eft fm propoztioné m ad p fiueb 99 e qB toem eft continétur inter o ct rigitur
et duo Fim eandé propoztioné continentur inter © z g:q3 erat vemonftranoi.

CCSi fuerint quotlibet numeri in fua popoztione minumi:quicungs aliquem illo2um

numerat alterd terminoziiillius p2opoztionis erit comenfurabilis.

€ Zermini viffiniti funt 4 in aliqua ppoztione funt mimi.Sint ergo @ b ¢ © quotlibet numert otinue
Jpoionales in fug ppoztione minimi et fint e f termini in ppotionea aob etnumeret gnumers a
autb aut caut d:ve verbi cd c:oico g effe comenfurabilé e aut f.capio tres mimos in ppoioneagob
per ferta buius d finth L2 Lqzigitur ex cozrelarfo efufvé fecte ex ein L fit c.ergo p quintd tertif g comu
nicabit cun e aut cum L{i cum e conftat pzopofitum.fi autem cum L:qz per ivem cozrelarium ex fin fe

fit Lper eanvem quintam tertif csmunicabit cum f:quod eft propofitum.

C S fuerint quotlibet numen in fua pzopoztione minume:quilibet co2um 3o compo

fitum cx rcliquis erit p2imus.

L Sintabco quotlibet numeri continue ppotionales fn fua ppoztione minimi.e fvero termi po
poztionis 3 a0 b.dico spofitii cx 2 b cefle p2imii 80 0. THam fi aliquis numeraret opofitiier 3 b c et 0o
€rgo p precedente cdicabit cum e gut ferit ergo alids numerus coiter numerds e gut f, et compofitia
exabcerd fitg:qrergo gnumerateautf et spofitum cx 8 b cetnumerii o et vtergs ¢ 7 fnumeratb
etc per decimdnond tertij.ergo per vicefimdtertid pimi g numerabitb et c. ergo et g per quint3 fcS¢
numerabit 8 reftouii:fed g pofitus eft etid numerare diet a  © per quintd buius funt contra fe pzimi
igitur g numerat contra fe pimos qd eft impoffibile.nd ergo copofitus ex a b ¢ eft capofitus 3o o fed
neceflario pzimusiquod efk pzopofitii.et ita dequolbet alio ad capofitum ex reliquis grguinétare

€ Si quotlibet numeri fucring in fua pzopoztione minimi : qui ex omnibus compo-
nitur ad quemlibet coum erit p2imus.

@Hociveo eft ¢ numerus cspofitus ex duobus contra fe pzimis ad quélibet eozi per nonam tertij
eft pzimus.at p pzecevétem quiliber numeroy in fua ppoztione minimozii 20 compofitii ex reliquis
eft paimus : ergo copofitus ex ulis per eandé nonam ad quélibet ilozum numerozf et cotitpofitiiex
veliquis eft pzimus.quare 30 quélibet illozum erit paimus: quod eft pzopofitum.

CSi fuerint duo numeri contra fepeithi : tertivm €is in continua pzopoztionalitate
aviungi cft impoflibilc.

@ Bamfi tertius eis in c5tinua ppoztionalitate aoifigeretur : ergo per p2ima huius primus 2 (cds
erunt comenfurabiles: quarend erunt conrra fe pimi quod eft contra bypothefim 2 p:opofiti,

€ Siouo numeri congra e p2imi numercnt alios duos fm numeri 8 neutro coim

numcratums: illis quogs In continua pzopoztionalitate non adiungetur ertius.
CSinta bnumeri contra fep2imi ¢ enumerus neg ab a neg ab b numeratus fm qué 2 numeret ¢
€t b numeret 9:0ico non effe numer in continug ppoztionalitate numeris c et ® avtungensii.Si eni
fitaliquis efto ille f:qz per octaud feciivi pportio cad © vea av b eritzergo o avp fvta ao b.etabfunt
contra fe primi quare per vicefimd tertij funt in fus ppoztioneminimi 7 per decimdnonam eiufoem
quoties anumerst O toties b numerat f.fit ergo vt equalif numerét fm g:cum itaggbnumeretdfme
1f fm g.ergo per feptimd fecundi d pzopoztio o avd fiea eft e 30 g.quare 7 3 ad bzea eft e a0 g.etab
Jbatifuntinilla ppoztione mimi.igitur p decimanonam feciivi a b numerdt e g equalif. numerabit
igif alter numeroz a aut b numeri e: quod eft contra bypothefim,

€ Si numeri pzopoztionales fuering i fug p2opoztione minimi:non crit cxtremi ao

aliquem p2opoztio que p2imi ad fecunoum. -

CSinta b c continue pportionales infua ppotione mimi:dico c 20 nulldi effe dpotionéqaadvh,
Sienifitalids elto illed.q2ergo 3 a0 b ficut cad diergo pmutatiaavclicutbadd. 7qeabcfuntin
fug gpoztione mimizergo p quintd hui%g cfunt cotra fe pmi. quare P vicelima tertif in (ua poouide
wimiquare p decimdnond eiufvé g nilerabit b:7 cniierabit © equalf.at fi a nierat b: etid b niderat c,
nam eadem ppoztio quare per vicelimitertiam pzimi T a numerabft c:vertamen a cerant contra fe
pzimt.bocigigur impofTibile 7 pzopofitum. 1 i ey 5
€St quotlibet numert in fua p2opoztione minimi totide alios numerét Fn numeri

a neutro ilhus p2opoztionis numcratii: né erit alius cum illis cdtinuc ppoztionalis.
CSintab cniieriotinue ppoztionales in (ug ppozione minimi g numerét totivé o e f Fm lz dneg
numerct ab gnegs abl in ppoztione 3 a0 b mimis:oico g d ef néeft avifigenv? aligs citillis atinue
ppoztionalis.Si eni fuerit alids (it | § avifigaf poft f: nilerabunt ergoa b ¢ tres mimi tres vitimos.
illiug ppozticisef Lequalf:fites i fm m.z qecnumerat fFmlz 2l fmm:p feptimd ergo (cdilzavm
ficue f ad liquare zficut g 30 b per decimanonam.ergo tertij g b in tllappoztione minimi niterabunt
lzmequaliter:q8 eft contra hypothefim., pofitii enierat neqs gnegs hnumerarelz.
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- CSifumantur numeri ab vnitate cdtinue p2opoztionales:nullus coum numerabit

vltimum mfi fm aliquem inilla feric oifpofitozum.

U Stnrab o efnumericotinue ppozticales ab vnitate: dico nulli eoy numerare f/nifi fm gliqué
inillo oz0ine pofitor.nam qz quoticsvniras in g toties e in f:ergo per viffinitionem enumerat f (¢33
2. Jrem qz vevnitas 9o a3ita 0 30 esctvi 3 a0 biita e ad f.ergo per equippoztionalitatemvt vnitas ao
b tra © ao f.quotics ergo viitas in bitoties 0 in f.per viffinitioné igl¥ o niserat f fcom b.et quitey per
equd ppoztionalirgtem per vicefimampzima fecunoi vt vnitas ao cita c o f. quoties ergo vnitag in
croties cinfiquarecnumerat f(c8m fe.et qumoftratus eft > numerare ffcdm beergo glternatim per
octguam pmi b numerat f {cSmo.et qz etid e moftratus eft niierare fF(cdm a:alternatim 3 nierabit
flcSm e.eft itags oftenfiun a b ¢ © e numergre f vitim fm aliquéin illo ozvie pofitor.qd erat ppofiti.

€ Sinumerozum ab vhitate continue propostionalifi fecunous ab ymitate fucrit niy
merus paimus: nullus numcrabit vitimi mii aliquis in 02dine anteceoetiil.

@ Sintabconumeriotinueab vnitate pporticales:et g nimerys pimus, dico @ riullus numerabit
o:nifi alids precedentiti © in ovine numeror a b ¢ .Si eni alids alius numeret d fit ¢ quinfiéreteii
fcdm f.qz ergo aniderus pmus niieratd pouctiiexein frergo p quartd tertij a niiérat e autf.fitergo
vt numeret e intelligo Gtruoz niteros:a e ficiet qzper precedéteri g i cextremus in extrendi poucit
0 2 efidé pouciteinfmedius in mevii.ergo per vicelimaquintam fcBi vt g ap e:ita f a0 c.(- 3aniiérat
esergo et f nunerat c.numeret ergo f nfierii ¢ (cBm g:eadérone f vel g niterabirbsfitgiv fcd3 b.p 1d0é
quod tanoé ocluves gaut b nilerare g:ire a non é nierus Pmus.qd é stra bypothefim.at i g aut b
ponaf eqlis g:argumeétaberis p pmiffam reliquos é¢ equales tis quifunt in ozoiea b ¢ viet ppofitits

€ Rumerts ab vnitate p2opoztionalibus i aliquis pimusvltimum nucretfectin:
ouin quogs abynitate numerabit.

L Sintabco otinue ppoztisales ab vnitate:fites e numerus primus quinferét o,vltitinsbico ipm e
numerarea {c8m ab vnitate.Si eni c primus non nierat aergo p p2ima tertij e erit p2imus av a.et

¢ quoties vnitas in a toties a fit in biergo a fcdm fe numerat b.quareper vivecimatertij b et pm? .

av e.ct ¢ quoties vnitasin a toties bfit in & b niierat cfeclivii a.quare per decima terti e eft pmus
a0 ¢.et Lteg quoties vnitas in a toties Cin D:ergo c numerat o feclioym a.per eddein ergo vecimam:e
eft p2imus ad v.n0n ergo e numerat v,quod eff oppofitum pofiti,

CSi numeroasm continue piopoztionalium p2imus oc fecundo et vitimo tollatiir :

~ que p2opoztio fuertt refioui fecunoi ad p2imii ea eft refioni vitimi ao copofituth i

paeceoentiym,

@ Sinta.b.c.0.e.foct gkinumeri stinue ppoztisales ¢ vetrahaf a b paiiius 0é ¢ d feciivosfitas refi -
ouus fecfivi l 0. Jté verrahat a b ve vinmo g k/firgs refiouus b k.oico que ppoztioload g b:ed effe b
kav opofitiiex a.b.c.o.etef.fumoenicr g knifey gmequaléef|z gnequalé co.ctintelligo gk.gms
etgn.vetriatota.qzergo g mequaf efique piopoztio g kad e fieg eft totiug gkavtotiign.etqrgn
equaf ¢ v:ideo que ppoztio e fad ¢ vzeg el totius g m 90 toti gn.etperivem q ppotiocogaoabsea
eftgnad gh.etvltra q ppoztio totius gk ad totii g m:ea eft g mdetrdcti gk ad gn detractum g my g
numerig.ke.f 7 ¢, pofiri: (int stinue pporidales.et q,ppoztio toti?g im go totii g n:eq eft gndetrg
ctigmad ghoetracti gn.quarep quintd fcdimlzaon m{znmad hnrefionoy ao refiong vt totoxy
gotota:iveftmlzgonm:ficutefao co.ctnmad b nficut cd ad absergo pmutatim per tertia feciiog
ficutmlza0 eftitanmao ¢ eth nav g biergo p vicefimain feciiof bnmfiyquifith la: ao b pofitii
excfcoetabificuth nvniusillozaoab vaum hon.at cli gnequetui coletgh equetura biergog b
equabitur cL.equaf ergob n nijero | v.ablatis eni equalibus ab equalibus:refivua (it equalta, gre
ergo quepzopoztio L0 av a bzea erith l2ad opofiti e oibus precevétibus.qd eft pzopofitum,

@ Propofitis duobus numeris/fumptifgs quotlibet fcdm p2opoztionem oy ppozti
onalibus:fi minoz in minozem < maioz in maiozet dticatur 7,pouctoum oiffcrentia
per oifferétiam ppofitoy dimoatur:cribit numerus qui ex omnibus aliis coaceruat.

@ Sintabetal ouonumeri eth b eon vifferétiaset fintcd/o c/efletf g:quotlibet in atinug pposti
oneabavaboucaturgabinco 7 pueniatlm.item a binfgz pueniatinifitgs vifferentialm 211
numerus n m.vico @ fin modiuivatur p b bivifferétiam p2imiad (cSm puenirecgniumenércoef iy
copofitum.Hamerabmoefigtloetineffiatipetinf g fiatl q.qz per decimd p2imi 95 fit ex discry
abinfg:equiieftei quod fitexductuah zhb in efivoé niteri f greterabinfgfitlq:eteca b in efive
fitln.ergoexrh b inf g per edvem vecimd fit n q.)Pzeterea intelligo quattuoznumeros: ab pzimum),
ab feciviije ftertifilet f g quarti.et qz q pzopoztio p2imi ao fcBm eg efk tertt 4o quartii:§ p vicefimg
quintam feciivi quod fitex ductu g b in f g p2imi in vitimiizequii eft ei qui fiter a b ine f mevio in me-
oiur.arquod fiterabinfgeftlq:ergoquov fiterabinefeftl q.atdoqdfitectoroabinefeltlp:
ergo per decimam p2imi quod fitexh b inefelt qp.£t eavé oftmiligs argumétatione:quoo fit e bb
indeeftp ozet in coeft o m.quare pernonam pzimib b in toto ¢ gpzooucitnm.crgo per fextam peti
tionem pzimi fi pzoductys nm diuivatur per efivoem numeri hb:revdibit p2ioz numerus ¢ 6+q90 erat
vemonftrandoum, @ Duarti clementousm Brithmetices Yoognifinis,
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2aPnis ppoztio fup ali3 qulibet abdere ppoztionem dicif:que cifilla oti-
0 nuara ipam componit.oufferétia ppoztidis ad aliam:vocatur illa ppoztio

qua caocin fup2a reliquam abunoare dicitur :

@ 22100 30DIE PPozLio paimi ad fcom fup ppoztioné tertil ad quartiieft

-

ppoztio que cft inter pouctum ck p2imo in quartum T pouctil ex fecddoin tertium,

@ Hec vocet (ubftrabere ppoztioné a ppoztioneset d/quitadspropotio minozepopotice 3 maioze
fubftracta relicta fit:qud bic OFiam propoztiois 3 pportide noiamus.Sint quattuoz numeri:a pm?i
b feciious.c tertius,© quartugset fit matoz pzopotioa adb Pcavd/ereraindfiarerererbinc fiatf
Dico ppotidem qui aoditaad bfup propoztidem ¢ av diedefled eft inter eetf.oucoeniziteg bind
7 fiat g.qzenib in c facitf/ 7 i d facit g:ergo p feptimd feciivi § propoztio €30 Vica cftfad g.etquia
atno facitezerb tn o facit g:ergo per octaudfcdiead gvrasd b.et qzpofitaeft 3 adb maioz ppoztio
@ c 90 d: Eergo 7 e ad gmaioz ppoztio & Fad g.quare p nond (ecivi emaiozelt § f.cftitacp ex Vuffini
tione ppoztiots opofite ex fcBo buius habita pportio ead g opofita ex ppoztionibus e 0 fetfavg.
a0dit ergo Ppotio € 30 @ ppoztidem eav fifup ppoztioné f 40 g.quare 7 ppotio 3 ad bedvé ppoi=
tionem ¢ a® f a0dit fup propoztionem ¢ ad d.quod eft popofitii. (L Jo tfi aiaduerti dignil eftft femel
minoze propoztione ve maioze fubflracta relicta fit vifferentia ppozrio maiozitep ab ca vemaf mioz
et i totics fiat qulp relicta fit aut fubfiracte equalis aut ea minoz.ficgs cognofcere pioptii erit dties
propoztio minoz fuerit in maioze et qud infup fuperadooet minozem:(i vitra fupaovoat.

@ 210 abunoat popoztio paimi ao fcdm fuper pzopoztioncim tertii ad quartum:co
abunoat p20po2Lio pimi ad teraum fup ppoztioné cdiad quartum. J1cp pporto
quart ao tertium fuper proportionem fecundi ad primu.

€ Sit eavem bypotefs § prius:vico pmoqua ppozrice vt e ad f abiivat propotioaad b fup pporti
ofleim ¢ ad D:eadé ppoztioe abfivarea ad ¢ fup ppozttonéb 3o 0.Scdo eaves das ppoztione ablivare
a0 cfup pportionéb av a.Pzimi patet:nd qza ad b pumi av fcdm maioz € ppoztio Fcadd tertif
av quartum.ergo P duovecimam (eciivor maioz eft popoztio 8 ad cpzimi 80 tertifi:p b av © feclivi ad
quartum.facergo 4 p2imum/cfcSin.b tertifi/ © quartum:et argumentare per pzeceventem 7 vioebis
propofitum,Scm fimiliter pater:nam quia aadb maioz & cad diergo per vnoecimd feciivi erit® 2d
c¢mgioz & b av a.fac ergo o paimum/cfeciioum b tertium/ g quartiizz argumentare per precevétems
et facile vivebis pzopofitum.

€ Siaovat aliqua pportio fuper alteram dstum tertia fup quartam:cre vt copofita
¢k brima z quarta compofite cx reliquis fit cqualis.

(L 1P:ulE a0 ppofiti demdftrandi veniamus:volo demdftrare quo pacto popotio ppoztici addE
va fit:ct dDico ppoztidem pouctor ex pimo terio vni? propoztidis in primi alfius:z ex fecivo in fcdm
eé ex ousbus illis ppozticibus spofitd.Sintenia adbetcad v due ppotices:quas volo flfadvere
atcp ex ipfis opofitd pflare.ouco cing 7 puenigteetdinb ¢ Jpueniat g.0ico pzopozttonent e ad g: c€
apofitd ex ppoxtidibusaadb ¥ cav v.oucoenifter cinb 7 pueniat f:et per feptimam (cBi § ppoztio
a0 b:eaefte ao f.et per octauam eiufdem q ppoztio cad vea Ef 30 g.et ppoztio ead goponiturex
propozridibus ead f 7 fad g.quare 7 ex propoztidibus 4 a0 bi cad v:quod intéoebatur. Buncergo
av vemoftrdoum ppofitii veniamus.Sit ergo vt Ptil pzopotio a 30 b avdit (up ppoztionécavd tif
aooat propoztio e ad f fup ppoztioné g 2o h.vico ergo pzopoticem apofitd ex propoztidibusagob e
@ av bieé equalé pzopoztioni spofite ex pzopoztidibus cad ® e gd f.douco enigina zinbetfiantllz
etb inb etfiatmiper feptima ergo pmilao Lz ficuraaobeetqebin gfacitlzetink facitmeper edvem
Iz a0 mficut g ad h.quareerit pzepoztio L ad m apofita exppoztidibusaaobetgaol paiafcs wvltia
Peifi duco ¢ inlin 2|7 in miet pueniatnjolp:quip feptimd feciivi eriit pzoportiosles fm ppoutices
L.lz.m.qzergo n.av o ficut 1 8o lazet 0 99 p ficut 12 ad mergo per equd propoztidalitatemnao p ficutl
a0 m.quare equales Muut popoztideslgdp manadp.oeifivucovinlc Jpueniatq.qzergon fitexcin
12 qervinl:peroctauam ergo fecivi eftn ad qficurcav o.Jréqelavla ficuraao b:avoetl ad lzfup
propotidem ¢ ad d Gtd 3 a0 b aovit fup eddem propoztionem c av v. Intelligo ergo qttuoz numeros
1lz|c/v.et quia | in ® facit :2 2 in  facit o vt moftratd eft:ergo p prima buiusqad oeflt qd avoita av
b fup p2opoztionen ¢ ad d.et qz edvem propozticem aooit e ad f (up g ad hiavoit gcav f ppoztidein
qabofup ppoztionem g 3o h.at pzopotioogop eltvegaoherqavo eft q aovitead flup gadly:
€ergo q a0 p oftds ex q ab ozet 0 30 p equaf ppoztioni e ad f.ern ad q v victld eftequafcaoviznadp
equsf 1 30 m spofite ex pma 7 vitia.et n 30 p oftituif ex cSa Ttertiaficitasm sitructii eflt pzopofitum

€ Stincquales ppoztiones ynt aodatur:crit 300itay 7 opofitaril eadem orig.

(CSitaadb queciip propozrttoxfintgs cadd 7e80 f oue ppotides inequales vt cad dmaioz/ Tegd
f minoz:aovaf g propoztio ¢ ad d popoztionia a0 bifitas opofita ppoztio p 30 q.a003F item ppoztio
ead f civem pzopoztioni a 30 b 7 proucniat opofita r a0 s:vico edvem e€ differétid pzopoztionis p 80
qav propoztionem r 306 q eft propoztidis ¢ 30 O ad popoztidem eav f.oucoenicina zinb 2 pzoues
mat g berbin 0 = proueniat lz,per feptimam fecfioi erit pzopotio g ad hvtagobi:ethavlivecavo
quarepzopoztio g 80 lz eft opofita ex pzopoztitib? 2 a0 b 7 ¢ 30 diatqs eaves propoztionip ad q.ouco
1tem e in @/in b/ et i lz:et proueniat Lm|n propoztidalesiper eptimam fecunvdi ghlz.et ouco fin R et



bl

prouenigto.eritenilao m ficut g av hiquare ficutg aobeer qz einb prooucitm:z fin hpzoducito: &
per octauan feciiof § pzopoztio €ao fieaoé eft m a0 o.quare popoztio L ad o copofita € ex propoztioe

aaoberean f.atg eadem proportidiravs.atqrladnet gadlzetp ao qequatur:etfitrladoz rad

s goinuicem equiturset [ 30 nfupcrat 1 3o o pzopoztide 0 a0 n.erit 020 nOFia p 40 qieLr ad s popor
tionum gpofitar.at cii n1 40 n equetur cad diet M gd o equetur popoztioni e a0 f vt hec oia moitrata
funt:z propoztio m 9d nf{upetpopoztionein m a0 o in popoztione o a0 n.eritergo eavdein popoztio
090 nvifferétia c 30 0 ete ao f pzopoztonum c3 aoditay et ppofitar.quoo efl pzopofituim.

- @ dopoztiones minozes miozbus fiuc eflib” gooite s minozé ppoztioné oftituiit:

L Sitapropoztio minozbset e minoz vzet e mioz f.oico propoztionem spofitier a c miozein e€pzoz
potione epofita exb et c et pzopoztiden ex c e miozemn ¢é popoztioe ex ® efit itépzopoztio gequalis
propoztioni f,vico pzopoztionein ex e g:minozem eépzopoztioe ex f g, PR2imil p3:naim cii propoztioes
a b fintinequales T b fitmaioz a.fit ergo b vifferétia qua abiivatb (up azet pzopoztio ex b advoitacfit
12 et ex 3 a00ita cfitl:per Pcedenté eaoé erit oFialz 90 Let b ao a.fed b elt maioz a in propode higif

ctizmarozl in egdé propozrtice.et eadé roe moftrabis pzopoztidem opofitd ex © emaiozem cé popoz | |

tioneopofitaer ce.qd et pmil, Scom p i0€ p3:nd dafmaioz Eefitm differctia fav e,z opofitacrfg
fitnzetex e g fit o.per pcevérem eadem eft vifferentia fav eern ad o.fev faiozeliein pzopozticern
1Gif et npropoztio apofitaex f g:maicz € propoztice o npofita ex e glin eadé propoztice n,qd Efcvim.,

d Datas propoztones:in minimis terminis counuare.

& Sintaavd b.cao v.etead fidgte propoztides inmimis terminis:quas in propoztidalitate stinua
inmimis numeris affignare iubemur.capio mimi qué nilerdtb c qui fit g.et quoties b €in g:toties
fit ainh.etper feptimd (eciioi tunc g-pzopotio a ado bzea eft b av g.et quotics cefting:totics fitvn
l2.peredoem feptiunain eaoé erit popotto ¢ g0 d et @ 30 l2.eriit ergo due pportices 2adb ¢ cav vin
stinua ppoztioalitate in numeris b g l2set etid inmimis numeris,nd i in miozibus e€ poflint otinue
fitergo vtin tve.per cecimdnongm tertij b fititer 7 cnilergbitv.quare 7 p correlariiivicefimequarte

tertij g Mim2ab eis niieratus etid numerabit v.no funt {gif tv x mimiloc pacro stinugtive poébat. -

et fi enumeraret glidries Iz s caperem [ quem Fin eiioé numeraret f.quare p feptimd feciivi g ppoztio
cét f a0 creaveimn eét Iz a0 Lificgs aodita eét tertia ppoztio in otinug ppoztionalitate 7 in minus teris
FInmimis quivé pprer caufam imeviate aovuctd.gt qz B enon nierar kicapio mimumnumert qué
numergnte Tk quifit m.et quoties ket inmfcdm etoénumerum fitginnetlh in o, Yrem quoties e
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eft inm toties|{cdmp efioé numerum fit f in p.2 per feptimam fecot erito ao n ficuth 30 g.greficut |
4 80 b.et 1 a0 mificut cad O.etm ad pificute ad fugre tres ppoztides vate funtin otinug ppotidgli=
tarcin numeris o a0 11/n a0 moetm a0 p.et etid in mimis numeris.nd fi affignaritur minozes:veqr(

yspet occimdnonamfeciioi b 7 c numergrent r.ergo g mimus ab eis niteratus p cozrelariumvicetinie
quarte tertij etid numeratr.et cii que ppoztio g ad lzea fit r a0 siergo pimutatunque ppozio gaovr
ea eftlz 3o s.fed g numerat riergo lz numerat s.et €tias per vecimanonam tertlf enumerat s,quare ¢
m mimus ab eis nileratus p correlariiivicelimequarte tertij numerabit s.u6 funtigif q/r/s)y mimiz
illag ppoztiones otinue retinétes:vt pponebat.quare nulli tales eriit:pter on m p.qsd eit ppofitum,

€ Pumcrum popofitum per partes incquales fm affignatas ppoziones continue
fumptas:oluloere. ;

€T Humerus vatus is eé debet qui per numerum propoztdes aflignatas in 'mimislpti'net};eni oiuivi
pofiit:glioquin in eo partes aflignatis popoztidibus riivéres inuenire eet impoflibte, Sitergo tlis

niferus darus a:qué ppofitum cft dwuiverein quattuoz pres inequales:quaz pa av fcdam firoupla |

{cBa ao tertiam fefqualfa et rertia ad quartam fefquiftia.otinuo per piecedetenn ties aft ignatas p
poztiones fc3 ouplamfefqualterd) 7 fefquitertid in mimis termints qui fintbco g:ﬁtq3 totus exipis
compofitus b e.et quia a ex hypothefi diuivi poteft per b e:vinivaf ergo perb efcds fieritg Fuuerus
ex divifione pueniés.oucob coein fet pueniant g h kel quip octavam feciivintinebiicealve ppoz-
tiones ciib coesitavtfitgadbhvtbaoc/eth aolzvr ca00etlzadlved 40 e.et qz per decimam pumi
quoofit exductub einfrequat eiquod fitexductubc/co/et et f.’et per fertam petitionem pmt on
ctob ein ffit atgs reuertitur a.eft ergo a vinifus in qugrtuozpartes inequsales gh klinotinug ppozs
tionalitate propoztiones aflignatas otinéres.quod eft propofitumni. @ :

@ 2uotlibet propoztiGes quociigs o2oine cdtinuateiedoetn propoztionem pltitudit.
€C Po primo in dusbus ppozridibus oftcvendi eflt.Sintergoab queciiggoueppotiones ve g dupla
etb fefqualfaset continuetur pzimo dupla fefqualfe in numeris co esita vt oupla ppotio precevarsz
fefqualfa fequaf erit eni c a0 0 ouplus:et © ad efefqualf.otinuétur echoo ceveppoztices innieris
f g bsita tii vt fefqualfa peedat er dupla fequak eritenifav glefqualrer:et 530 1 vuplus.vicocad d
er0 a0 estem £ ad g et & ad b edvem coftitucre ppoztident.Mam q pzopoztio 5 a0 h eaeltcav vierq f
av g ea eft © 30 e.ergo P vicefimafcSam fecivi etequa ppotionalitate ndirectamiq pzopoztio) faoh
eadem eft cad e.quod eft pzopofitum in duobus sclufum. 91} tribus aii ,ppngwgb" o aoinudribus
duabus oftévif.vt fi qua fit tertigppoztio g ipfis stinuada fit:otinuet ergo illis pmoin fine,vtegvl
fit ppoztio lz.et fikiter b av L.quig vt oftéfum é:que ppoztio faohieacltcgoeet que baol:ea eao ls
ergo p equa ppoztidalitatem q propoztiofavl: eaeftcao Letitafivtrigs pponat.atitvni poftponaf
vr el fit propoztio k poftpofitaset L f eavem ppofita.qz quepportio faoheaécavectquelavfeaell
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e adLergop indirectam ppoztiGalitatem § ppoztio lad hreaoé eft cav Let fifz infferak dugbus alifs
{ta vt cao 0 fit ppoxtioalzvavlfitlzjetlavefitb.atem favglitb/etgavliitlzetlavh fita.que p
potiol abheaéc ad dretquegadvleseltvgolicrquefadgea lgoe.ergo pequd Qpoztionalitatem
directam q propoztio fad hieaveeft c av eet fi hicpoftponaf klillic %o infleraf vt fit in duabus vitls
mis figuratidibus:quia g Ppotfovaoleacite 3o Lerqueladeegeftvade.crgop inoirectamppoz
tionalitatem que ppoztio © 80 e:ea €0 a0 1.a0DILA ergo vIrigs eade ppoztice c ad vzerittota ppoztio
cao excqualis toti cad Liat ppoztio fad hequaf propoztioni cav eergo 7 popoztionicad Lquod eft
propofitum.£t {i be quattuoz ppoztidibus 10 vefiveras gdiundtibus tribus avinuicem tinuatis {d
efftcere tudeas.nam tvem demoftranoi moous eft,

€ Lim duoy compofitoy pzopoztio que eft vnius ao alterum ¢ cft cx laterum fuozi
a0 latera alterius compofita popoztionibus.

€ Ratera ppofiti viciitur niieri qui in feinuicem ductiz:ppofitii pouciit. Sint ergo duo spofitia b.et
latera a:fint ¢ d:c quivemsaius 7 0 minus.et latera a b fint e fie §oé matus fiminus.dico ppoztidem
2 30 b apofitam € ex propozticibus c ad e 7 0 90 f,duco eni cmgius lateriig:in f minuslaterumb:z
proueniat g.quia eni cin ® facit a:2 cinffacit gzergo p feptimd feciivi que ppotiov a0 f eaelt 3 ad
g.etquaf incfacitget fin efacitbzergo p edves feptimam que propoztio caveeglelt g ad b.at pzo=
poztio aad b oftituif ex propoztionibus g a0 g et g ad biergo 7 ex propoztidibus cad eet v av f.quod
eftpopofitum,

T Sinumeri continye popoztionalesin totivem alios otinue etiam propoztiales
ducanturiet Qui inde pouenient continue popoztionales crunt.

C Sintab cnumeri stinue propoztidales itivé 7 b ef alij tottdé cotinue propozticales:Tducafoia
Zpoueniat g/ reinb 7 proueniarh/ fin c7pouenigt lz.0icopoductosghlz e€ntinue popoticas
lessiHam cfi farera g fint © a:7 latera b fint e bz latera l2 fint f ciergo p paecedétem propoztios ao b
coftat ex propoztidibusd ave 1230 b,z proportioh av Lz ex propoztioibuse a0 fz bavcf3 propozti
ones ¢ad f Tb av cieevem fiit p2opoztidib? © 90 e 7 3 30 biergo T p2opoztio b av lzexillis ollas: eavé
eft pzopoztioni g 30 h.que igif popoztio g ao b ea elth 3o l2.q5 demonftranoum erat z pzopofitum.,

€ THumerum ita diuivere vt d totius ad maiozem poztionem:ea maios 30 minozé
fit ppoztio ctimpofiibile.

A Si eihocpacto quif nlierus diutvere:viceref diuivi fim proportisem hiitem medil 7 extrema.
Recitaos pponitnulli numerum Fm pzopozticem biites mevifi et extrema diurdf poflfe.Hamfiglids
Hiicin modd oiuidi poteft:fitillea b d fit dinifus ina © minozem poztidem 7o b maiozems: fi it vtab
av o bsitadbavao.vetrabo abmaiozi potione ® b numerum ¢ equalem av.ct qz que popoztioa
baddbieaeltdobadav.et quiaad 2o cequanf:§  propoztiototiusabad totumobeaeltobavd ¢
detracti ad vetractil.ergo p quintam feciivi g propotio ab ad v biea eft 30 20 ¢ b refivui ad refivui
quare Teademd cad cb.quare iteg § piopotiodb a0 dciea eft © cad cb.caproiter e equaléch.et
quiaficutdobgo d ciitavcavcb 29 eequaf cb.ergo ficut O b ad d ctotus ao totisttad cqadd e oetrs
Ctus g0 Vetractuin.quare per quintain fecundificut ® b ad o ctotus o totum:ita cb ad e crefiou? gdp
refiouum.quare itey fimili argumentatione detracto e cab ¢ berit refiouus ad refivuum perinde vt
totus av totum.ate hocjabibit in tnfinnituin.qS per quartam petitionem é impoflibFe certi eft ergo
numerum gliquem ita dinidvi non pofie,

€ Humerum cx duobus conftatem inuchire:cuius ad malozem p2opoztio aooet fip
propoztionemn eoiiden data popoztione minus.

A Sintab mimi termini ppoztionis date:a maioz etb minozet fit fmo vifferentia aadb numerus ¢
7matorpropoztio 3 30 b @ b ad c:et fit © numerus sftitutys eg Suobus (c3 2 7b qué vico minozé he
popotioem a0 amaiozem eiys potionem & fit 3 g0 b propoztio aflignata:fite opofitus exb c.quia
eni propoztio a 30 b primi a0 (cdm maiozeft @ b ao c tertif ao quartiizergo p paimam pté deciequite
feci10i 0 a0 b popoztio maioz & e av c.et per (cdam ptem eiufoes eritd a0 a propoztiomioz i ead b,
at cfi e oftituaf ex b 7 ¢ OFia g 30 biequabif ipfi a.ergo d 80 a propoztio minoz & 2 ad b.qd é ppofiti,
Sitfcdo veminoz fit ppoztio a ad b & b a0 cxcapio quécunags numerum maiozem a qui (it v:3 quo de=
trabo f equale ¢ 7 refiduum fit e.et intelligo c vetractii ab a 7 b refi ioudi.et gz maiozelt pportiovgog
totius av totum & f a0 ¢ detractt ad vetractiizergo p decimdtertiam fecivizmaioz eft propotioego b
refiduigorefivuil & © ad a totius a0 rotum.etvitra maioz eft pzopoztio e a0 b & © ad a.ergo p duove
cimam einfoe maiozelt pzopoztio e 30 0 & b ad a.quare pervnvecimam eiufoen eritpopotio dave
mino: & & ad b.etcli e f oftitudt 0:7 emaiozfit f:fi vtergg e 7 f fit nilerus oftat d numerum ex duobuyg
e zfoftitutli e¢ quem querimus.g fi (it vnitas:ouco aliquénumerum vt gin eet pueniathy etind
etproueniathoetin fet poueniat l.per feptimam fecivi que ppo2tio cad v et© a0 fiofitis efth avk
etk gv Letciiper nonam pmi quod fit ex g in e 7 in fequef ei quifiter g in diergo k oftituif ex ouob?
numeris i) etl.quarek eft talis numerus qui queritur.

€ Duabus ppoztidibus inequalibus ppofit]stertiam reperire que ouplicata: micze 15

fitimaioz/ ¢t maioze minoz.
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- g Sinttermini maiozis ppoztionts 4 b:7 termini minozis ¢ dset 3 ¥ cnumeri mafozes/ ppofitha (it

tertiaim ppoztionem repire d ouplata:minozefit maioz 7maioze mioz.oucameniain cetind 7 pue

- nigntefietbinc et pueniat g.manifeftii eft eni per feptimam feciivi e cfie g0 f ve c 30 dieL P octanam

4

15

eitfoée ad g eévt 2 a0 b.et quia e 30 f minozeft pzopoztio & ¢ a0 g:ergo p vecimam fecfivif eft maioz
g.oeindeducofineetinfeetin get puenidth/kllquip feptimd fetiivi eriit in ppozticee|f/ g: vefcs
bEfitveefleth I vteg.oeinve duco einfeet pueniat m.tiiceni da fin e facithetein fe facit miergo
p octauam (ecivi m ao h vt e ad f:quare ct ve b a0 k. Si ergo ppoztio mav k ex duabus ppozisibus
minozi aflignate equalibus stituta:fitminoz ppoztione b 3o I quero sliqué numeruin vt o:quiin (e
DUCLUS Poucatp maiozem b et minozem gut equalem m.et dico pzopozticem 6 a0 fefle cuius dupla
maiozelt propoztide c 30 © T minozpzopozticed ao b.nam cii f in fe Faciat 12| et o in (e faciat piergo p
ea quein pzincipio tertiepropdnis hutus vemaftrata funt cft ppoztio o a0 f a0vita ao feipam.quare
2t p2opoztio p ao k dupla ad pzopozticein o 8o f.at cii p At maiozh ppoztiop go Iz pernonam feciivi
msioz et & pzopoztio b av l2.quare et pzopoztive ¢ ad d.et cil propoztio m 30 Iz minoz eét pzopottide
havo l/etid et pzopoztio p a0 L2 propoztioni quivé o 3o faflignate oupla minoz eét eadé ppozticelh ao
I: quareetpzopoztione a ad b et propofitii.atfipzopoztio m ad lz maiozeft propoztice by av L:fit ergo
illan differétia m a0 n.ticenipzopoztio n go Lz eriteglis popoztionih ao Lz tiicquera aliqueéniierd
vto quiductus infe poucat p:maiozem quidé h fedjminozem n.et argumetaboz vt pzius propoztices
p ad [z dupld quidé pzopoztioni vgte 0 a0 fmgaiozcm eé popoztice ) ad 12 quare 7 pzopoittée cad 0.
minozem e€ propoztionen ad Iz quare et pzopoztione by a0 L et pzopoztione 3 a0 b.q8 itex eft ppofiti
Bic tii attenve @ vbi non facile pofiis inuenire numerum fimilem oftunc duc kR inhinfe vin ket iter

hinfcvonecopoztunetalis numerus tibt occurrgt,

CRudlibet propoztidem in duas oiuidere:quay ofia fit 0ata pzopotideminoz.

L Sitb data propoztio:popofitiic fit 3 alteram popoztionem datam infouas ppoztices diuivere:
quazviius 30 alteram differentia fit Data popoztioneb minoz.capio p p2imam buius vifferentiam
popoztionisb av g que fit . Si cfit eijlis aut mafoz ¢/ opotet cminozem e b.¢i p viffiniticem ¢ eét
popoztio quab fuparet ppoztidem a.quare et g sut eque aut multo fozeus minozeét b.in quafciigs
ergo duas popoztides oiuivgf aulle erunt minozes g.nd eius ptes . quare et differétiavniugao gl
teram (cil ea fit alfius partis poztio & (up glteram avooit) minozeérit altera gartium:quare injoztoto
a.quare T multo fortius minoz toto b/ fices in quafcias diufoeref a:haberet propofiti. ] fi ppoitio
cminoz fit 3 inuenio p pzecedentem pzopoztionem gliqud cuius oupla fitmaioz ¢/ et minoz g.fitgs illa
duplara propoztic D.capiods OFiam d a0 g p p:imam buius g fit e qui vico e€ minozem b,na fi ipf eét
equalis:ciib cequétur atergo 0 queelt maioz c.cfi e equali b maiozemn pzopoztiGem sftituitd® fita.nd
€ ergo ¢ oifferéria a 90 © qS eft otra hypothefim.£t fi e eét maioz b multo foztius O ek e maioe,ppoz:
tionem aftituiit @ b 7 c.quaremgiozem popowidem @ fit a:qd itez e€tendelledriamaad d ¢ 2trag
bypothefim.Selinquif ergo popoztidem e efle minozemn popoztioneb.et quia dueproportionesd ¢
e equdtur propoziioni g:intelligo popoztidem a in illgs efle divifam:et vico vifferentiam illag (3
av e quefit f e€ vata proportioneb minozem.nam fi eflet equalis bicii b er © maiozem oititudt popoz
tionem & a vtoictum eft etid o et f maiozem oftituerét alquare 10 2e.quaref noneétdriadaveetp
woem fnon potclt effe maioz b.coftat ergo propdemn a vt pponit ppofitio eé divifam ¢ ppofitun,

€ Sitres nijeri otinuc ppoztidales:tribus aliis otinue ppoxtidalibus comparéur:
CXErCmOoy av extramos ppoztides otinuate erunt tands meotozil ppoztio ouplicata.

€_Sint abctresnumeri stinue popozticales:item o ef tres alij atinue propoztidales.vico ppozti
olics 2 30 v et ¢ ad f adinuicem ntinugtasiequari popoztionib ao esouplicate.dOucoenicina zind ¢
Jpuenidtg/hecfin o et pueniat R.eritgs per feptimam feelidi pzopoztio gaobh vt aad vz h ad Iz per
octauam eiufoem vt ¢ ad f.atqs pzopoztiones 3 a0 © et ¢ 3o f avinuicem stinugte per g b lz et p tertid
huivs 3000 pzopozticem a ad d ppoztioni cad f doucéooaincet pueniatl.etdinfetpueniatm.ma-
nifeftiieft pzopoztionem L ad m attitutd effe ex propoztidibus gavh et b av 22 atas ipfis fimulfiptis
equari.oeinve duplo pzopoztionem b ad e addenvo per tertiam huius propozticem b av e fibijpi dbus
cenvofc3binfe.etquigab cfuntstinueproporticales:p vicefimalextam feciivi puenietl ;2 ducévo

- ginfeetp edoem viceiimdlertamfeciivi pueniet m.quare duplata popotio b 40 e equaf pzopotisi

16

17

130 m que pbataeft equari propoztidibus gavh et b ad L2 (c3 ppozticibus a a0 d et cao favinuicem
continugatis.quoo eft pzopofitum., ]

€ S quattuoz numeris cotinue pzopoztidalibus alij totivem cStinue p2opoztidales
aoaptentur: erunt pzopg;tlonee CKIreinoz ad extremos sificte tands p2opozeioncs
111€010211111 20 COI0S COLnUAtCc,

@ Sint /b c/v:quattuoz numeri otinue ppozticalessete/ fg/bh totivem alij stinue pzopoicales.
Dico propoztionent copofitam ex pzopotioibus 4 av e €t 0 ad h equari propoztidibus otinuatisb a0

fet cavo g.otinuatis figoé ppoztidibus b ad f et c 30 give in peedenti factum eft.p feptimd 7 octausm
feciivi hecex tertis huius 2vicefimaquita fecunoi cognofcitur v p2ecevens ex vicefimaferta,

€ Si quotlibet numeri ad totivem alios compargtur:pzopoztioes coy quokibet mod
{umptozum eanodein p20poztioncis componunt,
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@ 3 ducbusnlleris id fro vivéoum eft.fint enia etb duo numeri/et c d duo alif qui dilobus pmis
comparenf:dico eddem ppotidem spofitam efleera a0 b cad v/erex £aovetagao b.Si eniniieri
{lli e€ut equales:Ntarim ve fenotum eet. Siliter fi duo p2imi eént equales ifiter (e/ et duo feciivi inter
fe:ct (il fi tres eént equales 7 vnus inequalis.fed efto popoztio a a0 b maio: piopoztioe cav d facio
230 b pzimam ppoztiden/cgd d (cBam/ Titer 3a0b tertigm/ 7 cad o quartati.et quig tumaadb
pma govitfup ¢ 39 0fcdam tif aovit a ad b tertia fup2a ¢ ad © quartaim. ergo p tertia hui? opofita
€xaaob ct cad v p2ima T quarta equaf copofite ex cad 0 et 3 30 b feciivg et tertta.quod intéoebat.

Foem quoqs in tribus efficies. Sint a/ ¢/ e:tres niieri qui sparent b.o|f.ofco eanvein coitipofitam eé -
eraavb/cadv/ereadfiet excadvv/aado b/ etead f.nam perimmediate molh;gtu eadem Enpofite
exaadbetcavd/eter cadD etaavbiergo ppoztideean f virigs avdiras ppotioes erfit equales.qs -

erat pbanoum.vico item e3vem e compofitam exa ad bietcav flet cad dieterc adf/aadbletcad
. MHam per nup moltratii eavé elt ppoztio cGpofitaeraavbetead fietexead f/ T 290 b.ergo ppoz
tione c 30 :vtrigp adiecta fifir pporides a ad b/ead flet cad v itemead f.aadb/1cad d:avinuicem
equales.qd pponebaf pbavum.Ltita alias ebinatides pba et adinudtibus trib2:dc Gttuoz expedi
Etita confequéter, @ Duintt elementoy Frithmetices Jozoani finis.,
Zltera numeroy oiciitur:quoy multiplicatisesnumeri pouciitur. Supfici:
l alis appellaf numcrug ‘qui ouobus lateribus continctur. Solivus %o qui
fub tribus:ex quoy otinua multiplicatione habet ‘pcrcan.@uaorague cit
, numerus fupfiaglis cqualibus lateribus cotétus. Altera parte longioz:eft
cuiug latera funt incqlia fev (i ola vnitate viftatia.Lubus cft numerys folious equali
bus confiftensin lateribus.Similes viciitur nument fiuc fupficales five folivisquox
latera funt p2opoztionalia, ‘ ;
€St tres numert fucrintin fug pzopoztione mimi:ouo crtremi crunt quaorati.

 Sintab ctres nilerl cstinue propoxtidales infua Ppportide mimizoico a effe numerum quadratiy

atqs filiter cefle nuinerum quadratum. 183 per feptimd quarti crit vnus medius dpoidalisinfa
vnitat€ qui fit dzet fititer vnus in c et vniratem quifit e.quia ergo quoties vnitas in d roties d eftin
s:ergo d fnfeductus multiplicat) atqs poucit a.eft & a quadratus.nam d 7 0 eius latera (unt equalia
Etqzeriam quotiesvnitas in e totics e eft in cergo ein fe cuctus poucit c.quare ¢ eflam quadratus,
quobd eft pzopofitum. L

CSifuerint quattuoz numeri i (ua pzopoztionc mimisouo ¢xtremi crunt cubi.

@ Sint a1b)c/o quattuoz numert stinue propoztidales:in fua popoztide minimi.dico a cubum efle
atg d cubum effe. 1Bam p feptimam quarti erfit duo medif pzopoztisales inter a et vnitatem qui fint,
eet fiet fify duo inter ® T vnitatem qui fint g et b.et quia quoties vnitas in ¢ roties e in f:ergoe infe
Joucit f.et quoties vnitas in e toties fin a:ergo ¢ in f (uil quIdE quadrat poucit g, elt igif a cubus,
et per ivem quia quoties viitas in g toties g in Biergo ginfe poucith. et quoties vnitas in g totics
kinvergo gink fuum quadratum: poucit 0.quareetid ® cubus.quov eft propofitum.

CLis qorati a0 quaorati cft tands lateris 1pius av latus alfus ppoztio ouplicata.

U Sintouo quadrati g etb:zlatus a fit c/etlatusb fit v.oico propoztidern a adb eétandp propoztio
€80 D duplicara.oucoenicind 2 figt e.eterit p feptimam feciivi a ad e ficut cad d.et P octand eiufoes
€adb v cavozeftergo a ad e vte ad b.atpropoztio aad b conftat ex ppoticib?a ad eet ead b:quag
quelibet equatur cav v.eft ergoa ad b tand ppoztio cav o ouplicata:vt pponebatur.

@ Popoztio cubi av cubiizeft tand; lateris av latus triplicata. vnoe manifeftum eft
ter quoMbet duos quadratos vnii:atgs i€ cubos ouo ppoidalif mevia ofiftcre.

@ Sintouo cubia 7b.etlatus a fitcet latus b fit 0,fitqs e quadrarii ¢/et f quadratli v.anter quos ex
vemofiratione pzecedétis eft visus medius ppoztidalis quifit g.oeifl duco cin e et certf eft Hpuentre
f:etcin get pueniathrer o in fetcertii eft puenirebzetd in g 7 puenist k.manifeflii eft ex precevéts
eanvem effe pzopoztionem e ad g et cad diet edvem g ad f et cad v.fed P feptima feciivi g ad byt ego
§.quarevt cad d:et per octausm eiufvem b ad kvt cao 0.et per feptimam eiufoélzao bvr g ad f.ére
vt c a0 O.eftigtur quelibet trium p2opoztionuma av b/bh av kjet k ad b alteri equalis:ate equalis ¢
80 0.fed pzopo:tio aad b oftatex illis tribus.cftigif pzopoztio ¢ 30 b tand ppotio cavd triplicata.
£tcorrelarium ex movdo demdftrationis cognitum eft 7 propofitur,

@ 2uoy latera ppoztibalia funt quadratos ppoztidales cé:atqs fi quavrari ppozti
onales funt:ct latera ppoztionalia cfic necefie eft. :

 Sinta/b/ctres numeri stinue propo:ticales:quox quadrati fint d/e/f.oico quavratos v.ef effe
stinue propozttdales. Jté vico fi e/ f funr stinue propozticales:t a.b/c ecox latera eé propotidalig.
Prima pars ftatim e decima quiti cognofcitur.et ¢S oftenvif. Wam quia pzopotio v av e pnond
quinti elt compofita ex ppoxtisibus g ad b 7 g av beet filr ppoztio eav f spofita ex Jpoiidibusb go
cetb av c:§ ppotiGes aaob etb a0 ¢ funtequales.alioquin p quintam etufoem fingulis govitefye
equales:non aflituerét © 3o eete 30 f pzopoztiones equales.qd eft atra bypotbefim.
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s @i cubifuerint popozticales:crunt zlatera ppoztionalia.g filatera ppozticalia
fucnint:cubi quogs p2opoztionales erunt. ;

ECSithypothefis ea q prius:fed g/h kfint cubi numeroz a/b/c.ScBa pars huid patet ducenvoa b ¢
stinue popoztidales in o ef fuos quadratos qui p paitnam ptem peeventis unt stinue ppoticales
et pucmeér g h k qui p vecimam quinti (unt stinue pzopoztiogles.qs eft (cBm.Et pma pars veclarat
THam per nongm quinti pzopoztio g ad b spofita eft ex pzopoztioibus v a0 e 74 a0 b.et ppoztfohrad
k copofita expropoztidibusead fzbgocet i 33d b et ad cnd funt ppoxuidabilisineg voeffiergoa
a0 b maiozfit pzopoztio & b av ciergo per quintam quinti maioz eritd ad e G e ad f.ergo per eanvem
quintam g ao b oftituta ex ® ad e et 8 ad b maiozibus ppoztionibus eritmaioz @ b av Iz, nd funeigit
g b 1z popoztiongles.quod eft atra hypothefim % totum pzopofitur.

A 7 €C2uo0 abiioat quadrat” (uper quaoratii cfk nijerus cx lateribus iploxy coaceruatus
| ¢t #m laterum oifferentiam multiplicatus. :

| Sinta b duo quadratiza maioz/et b minoz.fitqs clatus a:70 I3tus b.dico numerum quo afupat a—1i6 b 9
Ii b:efle numerum qui pcreat ex ouctu differétie ¢ad o n coaceruatum c v, FJutelligo eni coaceruatum
[§ ¢ 0 effe vigifum in cmaiozem numerum:z d® minozeni.et quia P vecimdoctguam pimi quod fit exdin

i
J - fexiieo quod fit ex vifferéria c ad o in coaceruatum cdsequii eft ei quod fitex cinfe.feo g8 fitexc i fe n a
i eft quaoratii maius a:7 q3 fitex v in fe eft b quavratii minus:§ b quadrati minus fupat abagorato

maioze it eoniiero g fit ex dFia c a0 0 in coaceruatii ¢ 0,abiivat § a fup b in codé niiero.qs € ppofith. ¢ °

i 8 @ Siquavratus quaoratum numeret:et latus (uif latus alteriug nijcrabit.g filatus

i a latere numerabitur:et quaoratus a quaorato numerabitur, 1 9 18 36
CSintab duo quavrati/et a numeret b:fites clatus a 70 lat? bodico cniicrare . dico itéfl cniierat
| Osetid a numerare b.fit eni p cozrelarifi quartehuius e medium propozticale intera zb: erfitenimg
i av eetesd b in Atinug pzopoztide ve ¢ 30 0.fed a p2imus numerus p bypothefin numerat b vitimiis
! ergo per oecimatertid quarti:a pmus nierat e (cim.quare ¢ numerabit 0.q8 eft il Scdm p3nad fi
‘ cniierat 9:§ 7 3 niicrat ez enfierat b.grep vicefimatertid pmi a nilerabit b.qd Efcdm ztotii ppofiti

9 €Sicubus cubum niferet:z latus ipfius latus alteriys numerabit.q fi latus nijcrat i e
) latus:et cubus cubum numerabut. B . L L e

! @ Ruod dequadratis movo oftenfum eft/bic ve cubis emsfirandum pponitur.£t pmg pspofitis 4 2
! medijs ppoztioalibus inf cubos p cozrelarii quartehuius vt pma peevetis cognofcitszfcdavefcta. ¢ D -

1 10 @ Erium numeroum cdtinue pzopoztionaliumsfi primus fuctit quadatus:tertium o SRR
quogs quaoratum cffe necefle cft. : . . ;

@ Sintab ctres numeri stinue pzoprotionales:et fit 3 quadratys:vico ceé quadratum.fint enive 50 1
mimi in pzopoztive a 30 b.per decimanonam tertij © numerabit a.fitgs iv (cSm f.2 eetiam per eddem for—  g—
numerabit c.cil per hypothefim eadé fit pzopoztio a a0 b 7 b av cifitergo (v fcSm g.et quia a ponitur 10 k 5
quaoratus:fitergo ciuslatus h.da enib infeti et Grumon fiergo p fcia3 ptemvicefimefexte fcBi b e
/b f funt stinue propozticales.et p nonam quiti ppoztio 3 avd ciopofita ex propoxtisibus vgve 2 f 1

av G.ergo qza 30 b vt av eteritb ao cve f av gueft ergo © a0 e vt £ a0 gergo pmutatimd 3o f ficute L €

80 @.ergo per duodecimam quarti inter eet gtotmevia popozticalia caviit:quotinterd 7 f.atinéo

ct f cavit b vnii meoium ppoztidale:igif T inter eet g cadet vl fitk.ct qeexein g pofiti eft fierics

ergo p vicefimalertam fecunoi ex Iz in fe fict ivem c.eft igif cquadratus.quod ergt vemonfirandums.

1 € Sidttuo: numeroy ppoxtidalili pmus fucrit cubus: quartii §os cubi e 2UCHICL. 1000 500 250 183
@ Sint a/b/ ¢/ quattuoz niieri stinue propotdales:quox  pmus fit cubus,dico d quartiieécubi. g—— —b ¢(—— —

ficut eni e/ f/ g/ quattuozin eavem pzopoztide mimiscriitgs per fcdamhui’et heubtetqiera funt 200 25
cubizeriit p cozrelariil quarte huius duo propoztidales medif inter eeta qui fint kletquiapequam | - n—
propoztialitatem que ppoztioeao b ea eft 8 ad diergo pmutatim q ppoztio e avgica eﬂ haov.fed 4o 4
inter ¢ et g pbati funt e duo Pppozticales medij,ergo p duovecimam quartt T infh 2o duo filr erie  g— M
ppoztioales medij qui fint m 7n.et qz p decimanonam tertif b niterat viergo per fcSam prem decine 8 4 2 g
tertie quarti b numerabit m.Sit igif o latus cubib:fitqs quoties b i m toties o inp.qz igif pportio ¢ —f G —f
0 3o b tand m av b triplicatazerit eadé ppotio D adh tany ppottiopavo triplicata.et qzp quartd 1 5

buing eadem cft ppoztio inf cubum p et cubfi h.erit igif © cubus:t eiuslatuserit p+q9 eft ppofiti, o p:

‘1 2uaoratos tres inuctligare:quoy otinue (umptoy differentic fint equales, An i a8
€ Sit c ouplum cuinflibet numeri.aovaf g ¢ cuiliber niierovt b.firg 2 spofitusexbeetexaebfiat b (— —p=——==
d.etepcina Twbfiath 2lz.etexaebinofignteerfierponatur numeruslim/g equalisnumeroe: 18 ey
ita vt g fit equalis f.quig enie/etlim/gequitursetexain o fitezetidcrain o fitlim/g.fev gequatur
f qui fit ex b in vsergo refioufil et m per vectmam pimi equieftei d fitexcinv.quarepnond etufoey <. -0 30-

Letm funt tand b etk.Sit ergo | equalis hietmequalislz.vicoergolg poffe viuidt in duoequalia.
THam cii bin o fiat gset © fittan b bis = c:itez b infebisHoceftin fuit duplum.etin ¢ facitg.zainc
facit Leriit ergo L g tanty q8 fitexb infebis.etab (quod eftd) in.cxcui’ Dimivid eftquodfit exbin fe
femelset ex © in vimivlum c.eft ergo numerus 1 g:in duo media eide3 dLMIdIO eqlia oiunifibile.Ciuivo
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ergo L gin duo media eqifa:ftas r vifferétia vni? illog dimiviey ab g.et v tisinerus equalis dimivdio.
¢t q differétia dimidl Lg:av totfil m @,dico tres Goratos numerop r.v-7q:d fint r e:ve:q eseé qui pe
tiitur.Mam cfi oifferétie quadratoy fint p feptimam huius g ex vifferérijs laterum in opofita ex ipis
douciitur:otinuevivoebis ex 0Fig r ad vin opofitiir v qB eft g.et ex dFia v ad q in spofitum v q qieftl
mig:eGlem numerii pouci P vicefimamaquitam feclivi @ eavem fit ppoztio vifferétier 30 v ao dFiam
vav q.ficut aggregati qv a0 aggregatum r v.five ficut Lim g 90 m g:quoo foem eft.Sev hocvitimum
facilius fozte capies fn minozibus numeris 7 eod€ ingenio inuentis.vt (it a fenarius.et,primt hinc ¢
indefint b zc.bminoz: T cmafoz.certii eft b e€ quinarifizcuius oFia 40 a (it 0.qud certil eft eé vnitaté
(itgz evifferétig © adb b vnitatis 9o quinariii:qud oftat effe quaternarium.fitgs foifferétia b av c.que
quia dupla differétieb ad g:iveo eritbinarfus.eftitags e ad fouplus.fed db per scepticem funt a.et
perfcSam p2imib cfimul funt dupluys av 8.igif et b cfimul:funt ouplus ad © b.quare que ppoztioe
av foifferétie av viffercntiam eq eft aggregatib cav aggregatum o b.ergo per vicefimaquitam fcdt
timeltquoofitexein ©b Grum qb ex fin b c.ergo per feptimam buius tres quadrati numeroziob z
cfunt quales pzopofiti (unt inueniri poffibiles.quoo eft pzopofitumm. :

@ Mumcrum quadratil inyenire : § ¢if quadrato dato numcrym quadratii oftituat.

CCSitpmo datus nilerus quadratus s:qui divifibilis fit in duo equalig.cuius medietas fitb.latus

afit eius fit c.fitqs ® bingrius.quia ergo q8 fit cx © in brequat ei quod fitex cin fezerit p vicelimafextd
feciivi ¢ ppoztidaliter medius inter bingrfum T b.et quia ® binarius eft numerus p2imus: 7 p p2imd
quarti coicat cii ¢ 7 ¢ cii bretid 0 cFicgbit cii b.p pma § tertij © niierabit b.cuius qoéb:medietas fite.
etiniieri circiipofiti fint fmaioz ¢ g minoz:quop Goratafinth 1k.oico § quaoratii b eé tang numerd
quavdratum lz: numero quadrato g aovitum,Ham vifferétia f 2 g Ebingrius T apofitus ex ipfis per
feciivam pimieftb.et quia exbinarioin b per bypothefim fit aergo per feptimam huius cii g fistex
vifferétia larerd in copofitii exipfis a eft oFia Goraton Iy 7 le.gorat? ergo Iz advitus quadvato dato a
oftituitnumerum quaoratum H.q8 eft ppofitum.Sed eftofeciivo vefit quadratus s aflignatus:fed
induo equalia partirino poflit.cii ergo bingrius eum nd numeret:et it bingrius numerus pzimuss:
ergo per pzimam tertif bingrius a0 ipm ertt pzimus.quare p vecimaquintam tertif binari’ nierabit
inferiozem numerum quadrato a:vnitate vempta qui (ith.cutus medicras it c:emaioz eovnitate fit
dcuins quadratus (it eser quadrar? c it f.oico ergo quadraturi e abiivarefup quadrato a Gtum eft
f quavratus c.am quia cbis cii vnitate sftituit a:ergo per vecimdoctauam paimi quod fitexcinfe
clieo qb fitex a in OFiam d maiozis partis 30 crequii eft ei q8 fit ex © maioze parte infe.excevitigitur
quadratus d quadratum nijeri cin quavrato dato g.nam differétia © 7 cerat vnitas.qd eft ppofiti.

€ Si quavratus in quadratum ducatur: poucct quadratus.Sixo in non quadratil
non quaoratus pueniet. Tinoe p3 fi quaoratus quaoratum numcretapm fccunoum
quaoratuimn numerare,

CSint pmo a 7bduo quavratizoucaturg ainb et pueniatc.vico ccé quadratd.Wam p cowelsrid
quartehuius inf a et b eft vius ppozticalif mevius.fit ergo fllev.quig crgo a0 T b fiit otinue ppoz
tidales:ergo p vicefimalextam fecundi quod fitexa inbiequiieftei quifitex vinfe.atquoder ainb
poucitur eft c.elt igitur cquadratus.qB intévitur.Seclivo:it g quadvratus b non quadratus:ouca
turg ainb et pueniat c:dico cnon eflfe quadratum. Mam (i c effet quadratus p (c3am ptem vicefime
fexte fecunoilatus quavrati ¢ et medius propoztidalis inter 3 Tb.quare cii g p2imus fit quadratus
p decimahuius ¢ b ect oratus.qd eft 2tra bypothefim. £orelariii ex his duabus Ptib2 fatis sitat.

C L2 uadoratus non quadratum:{cdm non quadratum numectat,

 Bam fiponaf poflibile quadratii cSm quadratii:ipm numerarezergo per pzimam ptem peedét]
Pouctus erit quadratus.at ponitur {drstus numerarend quadratumsfedtur igitur exhocotrarii
hypothefis.quod eft pzopofitum.

@ Si cubus in cubum ducatur:qui pzoducetur erit cubus.

€ Sint ab duo cubiiz ducatur 3 in b et pneniat c:vico ¢ eflfe cubum.Sumo enilatus cubi a quod (it
ozet quaoratum lateris 0 4 fit e.mgnifeftum eft © 7 e cé propoztioales inter vnitatem et a.et q: fties
vnitas in a toties b tn c.cfi a multiplicet cfcdmb.per decimaquaream quarti quot medii ppotigles
eriit inter vnitatem ¢ astotidem criit inter b et ¢, funt ergo duo medif (ifiter popozticales infbetc g
fintf g.cii ergo b f g cfint quattuoz numeri ppoztidalesietb pimus per hypothefim (it cubus: ergo
per vnvecimam buius T cquartus erit cubus,quod eft propofitum.

C Siinnon cubum cubus ducaturspoducctur nd cubus. E£x quo liquet ¢ ficubus

cubuim numeret1pm fcdm cubum nymerare. :

@ @ucatur a cubus in numerumb nd cubum et pueniat c:vico ¢ non effe cubum. Wam fi c pouctus
ponatur e€ cubus:manifeftum eftvt in pzecedenti per decimamaquartam quarti quot medij ppoztica
les erfitinter vnitatem et a:totivem efieinter b 7 c.fint ergo fimiliter ouo fcxl; fe g-quizergocgfb
funt stinue propoztionales:z c eft pofitus cubus.ergo per vnvecimam buius:b etiam erit cubus, gt
bperhypotheflim ﬂor itus €non cubussaccivet itag otravii hypothefis.quiigitur inve pouceturns
erit cubus,.quoo elt propofitum.&owrelgriumfatis ex hac T pzeceventi cognitum efl.

€ Sinon cubum cubus numeret:fcdm non cubum eurfi numerabit.
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griRafi 'ponaf numerari m cubfi:p penultima qui poucetur erit cubus, at pofitus etnd cubus nd

{tags ipfum numerabtt fm cubiizquare fi ipfum cubus numeret:Fm nd cubii nierabir:qd intévitur,

€ S quavzati cémunicant:latera quogs cdmunicabunt.fi vero quaozati fing incom:
menfurabiles:ct latera ipfo2um incomenfurabilia erunt.

( Sintab ouo quanzati ct clatus g et d latus bz dico p2tmo (i quadzgtia b ¢Sicantet eozii latera’'cd
coicare.nd fic 0 no coicantiergo per duovecimd tertif neqs quavzati g b csicabunt, ex oppofito igitur

afitis (i quavzati cdicabunt 2 eox larera cdicant.dico fcBo (i quadzati g b non coicant neqs eoz latera .

cotcare.nd fi c o latera coicant eft alids nijerus eos coiter nutnerds d (it exqz ergo enumeratcergop
vicefumdtertid primi etid humerat a.er q2 etid e niierat 0:p eanoe vicefimdtertia nierabit et b. (i ergo
latera funt comunicdtia et quaozati cdicant: quare ex oppofito Afitis (i qusozati tion comuiicat neqs
Iatera comunicabunt:quod eft fecundii 7 totum popofitur,

& Si cubi fuerit oméfurabilest lata. g fi cubi 16 coicent:negs ipfoy latera coicabiit
€CDuius pzima pars vt preceventis pima 2 fecunda vt precedentis fecunda patefcunt.

- L Si quaoati o aliquem fucrit popo2tio tand quav2ati ad quadzatum tllum gliz

quem:quadzatum cffé neceffe eft.
[ Sitaquaoatus qui 90 aliqué numicrii vt b eam babeat ppoztioné que quadzati c 30 quadati d

vico b eflfe numerii quadzatii.ng qz ¢ et © funt quadzati per cozrelarii quarte buius elt vinus medius 4.

ppoztionalis inter cet © qui fite.T qz que ppoztio ¢ 30 d ca eft a ad biergo per buovecima quarti erig
vius medius propoztiong’is inter g et b quifit fiqz ergo 4 fb funt ppoztionales T 8 pum? pofitus €
quadzatus:ergo per decimd huius et b tertius eft quavdzatus: quodelt propofitum,

@ R2wicungs fe b3 ao cubil ficut cubus ao cubiis 1€ ek necefitate crit cubus.
C Siav anumerii cubuun fe habeat aliquis niimetus vt bficut ® cubus a0 ¢ cubiitdico b efle cubuni

na per cozrelariii quarte bufus inter ¢ ¢t © erunt dSuo medij ppoztionales.et cfi que pportiocaddea .

fita av b.ergo per vuovecimd quartt cavetit csfimiliter duo meovij ppozticnales inter a et biet a pis
mus ponitur cubus eritigirur et b per vndecimd buius cubus quod erat vemsftranoum.

€ Si quavzatus in quadatum vel cubus in cubum oucatur:latus p2ooucti erit ny=

mcerus qui cx latere vmus in latus alterius p2ooucitur. :

€ Sint p2imo duo qugozati a biet latus a (it c:etlatus b (it v,oucaf g a in bret pueniat e g per deciz
maquarta buius erir quavzarus:et ducaf ¢ in v:7 pueniat f,vico fefle tetragoniciilatus e.nd per fep
tim3 et octaud fecunoi f eftinedius ppotionalisinter 3 7 b.et p vicefimalextas einfoé qd fitexainb
equii eftet d fir ex finfe.€ igif flarus quavzati e g8 eratpbanvi.fcofintgeth cubilatericerd 7 g
in b poucatlz g per vecimifextd buius erit cubus.dico f efle latus cubiciflz.qzenicin g pougitgetf
in(e poucit eerit p nond quint{ ppoztio G av e copofitd ex ppotionib? cav fet a ao f.et qeiteriierc
inofitfictervinb firh erit per eandé nona ppoztio fad b copofita ex ppoztionib? cad v ét 0 20 bifs
c30 0 cltlicut g ad fifed et permutatio ao blicut c 30 f: g cadé effet ppotio cad vet avb. eltigitur
Ppotto fao b equalis ppoztionibus a av fet cav fiquare ppoztioni g ad e.oz0ingatis ergo quartuoz
niteris g cf h:qz que ppoztio g av eeaeft favo h.ergo p vicelimiquinta fecundi ivé clt niierus d pou
citurexginh etex fin e (uii quivé quavatii quarepoucti cubilzlatus éf:q8 el totii propofitir,
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€ Sioifpofitis ab vnitate numerts quadzatis: ppoztiongliter meTij inter p20ximos :

quiofs fumantur:fient omnes parte altera longlozcs.ct cuufibet illozum 3o illos

oiffercntiam latcri fuo cqualem cffe conftabit. v k

€ Sintef gh quotlibet niieri quaszati ab vnitate siiter difpofitizconverolgtera vnitasset b ¢ d nu-
meri ofiter abvnitate (umpti.vico medvios ppotionales inf pzoximos quofe quavatos fumptros eé
gltera ptelogiozes.ouco eni vnitaté inb ¢ pueniatlz d eft mevius ppoztionalis inter ¢ 7 f.et q: eius
Iaterg vnitas etb funt iequalia folavnitate oiftdtia:p oiffinitioné Lz eft altera ptelongioz (1fr ducob
incet pueniatl d erit medvius ppoztioalis inf pzoximos quavatos f g.et per i0é vt prius gltera pte
longiozetita verelids ppoztionaliv? meviis proximox quadiatorii quotquot sfiter aflignati fuerit
quanzati.Dico pzeterea vifferentid Iz ab quavzato f equalé effeb lateri fret vifferentidla quavzato g
clleequalé c lateri g:et ita cofequenter.qzenib fupergt vnitaté fola vuitatesintelligo ergo b diuifun
{nougs vnitates.et q: b in fe facit fiergo per decimdtertiam pzimib ductus in p2imd 7 fecunoam vini
tatem pzocreat equii f:fed fubfracto qd fitex b invnavnitate remanet lz.eft igitur (ubflracti eius 45
fitex b in viavnitate oufferétia Lz ao fifeo et ivem fubftractii eft equale b:g yniras in quécundg nume

rum ducta ioem faciat,conftat ergo io effeverum delz,0elautem confimiliter oftenvitur:qz c excedit -

b fola vnitate.diuivo ergo clatus fcilicet quadzati g in b etvnitatem,z quig cin fefacit g et ivem cin
b etvnitatem facit equale g:per eanoem decimdtertiam p2imuzet fubftracto eo qui fitex ¢ in vaitatent
remanet L. vifferentia igiturl et g eft quod fitex c invnitatem: fevd ¢ illud eft equalec per ivem quod
prius.conitatigitur pzopofitum de gltera partelongiozel.et ita ve quibufiibet aliis argumentabere
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Similiter ctiam oftenves differentiam Iz ad e effe viitatem:et vifferentiamlao fefebetm avgefle .

¢, lHam cum b fola vnitate (uperet vnitatem:intellecto ergo b fn duas vnitates viuifo per decimams
quartam pzimi quod fit ex b in alteraim vnitatum equale eft et quifis exilla in fesz illa in glteram.fev
€1



. 46 fitexilla vnitate infeeft quadathi e 2 vnitas.et 49 fit exilla in alterd itivé eft vnitas et equalevns
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tati.conftat ergo vziam[2a0 eeffevnitaté. Similiter diuido ¢ in duas partes fcsvnitaré T biet qz per
eandéocamaquartam p2imi quod fitex cinb fcs Lequileftei quifitexr b infe § et quavzatus f:zexb
invnitatem quieftlatus b.conftat ergo vifferenttal ad feffe bzet ita per vecimaquartam primi vefin
gulis qﬂettoe‘conﬂat ergo totum p2opofitym, ; . ; '

C Sifumantur ab viitate numeri altera parte longiozes p2oximis quibufos coniyn

ctis: Dimiolis coniynctoum fumptis poucnicnt omnes quavz2ati

- L@t partealters logiozibus figuratis quéadvmodfi in fupiozi facti eft:vico lzet L gltera 15giozii AmP

fumptoy mevietaté effe quavzatii. Similif L et m fimul fumproy medieraté effe quad2atii T itabinoxg
et binozii stinue fumptox quotquot effent:medietaté effe tetragonicd, Ilam da per fecunovd partem
Pceventis monftratii eft v2ziam lzminozis ao f effe bret l maiozis go fetid effe b Iz et 1 funt circlipofitt
At cquiviftates f.ergo p feciiod pzimi f eft numerox 2 et Lfimul fiiprozli medietas.at f cognofcif eé
quavzatiizergo delz et l conftat ppofitum efle verii.et cofimiliter oe L 7m coftabit: qz cox vifferentia
av g per peeventé eft clatus g:quare per fecunod pzimi concluditur quadstus g efle numerop letm
fimul iunctozum mevietatem.

& Hullus altera parte longioz ¢t quadatus vel cubus.

QBafialids altera ptelongioz vt a eflfet quadeat?:per viffinitioné efus latera effent equalia. etda
effet altera prelongio: eius Iatera fola vnitate oiftarét.fiergo illa 0étur et fint b maioz 7 cminoz:da
etid a effet quavdzat? (it efus tetragoniciilatus 0, et qz qd fitex bincelt equale ei  fitex © tnfe:ergo
P vicefumafextdfecundib o c funt cdtinue ppoztionales qb eft ipoffibile. Ham cumb et cfola vnitate
viftétinter b« cnullus cadit nilerus meoi%fed b dicat gouerfari®® céequaleb gut ciciiergob c 0 ¢
tinue ppoztionet opozterb et ceflcequalia qB eft cotra bypothefim, Ft vicat d efle maioze b 7 c.tiic
ergo b ad 0 eft pportio mios nileri 30 maiozé: 7 d ad ¢ ppoztio maior] a0 minozé.et ille ponfif eeoé
hocaitipofiibile, Zlt dicatvltio © virogs et b 7 ceffeminoé:et tiic ppoztiob 30 © E mator] a0 minozé
€t 30 ¢ miozis 90 mgioze:7 ponunt eevéhocitey ipoflibile nd eft igif a altera ptelogiozquadiatus
q8 eft pzimit.oftédo deinve g altera ptelongio€ns effe cubii.nd (i iv poflibile éfit 3 sltezs ptelogioz
eubus 7 eius lafa (int:maius quidéb et minus cet quadzatii b fitd 7 quavzatil cfite:fitgs fIatus a in
eo @ cubus:cui’ quavatii (it l2.erit enip correlgrifi quarte buif vnus mevdius ppozticalis inf v etlz
dfirg.etpivé vnus inf e 712§ fit h:2 p feptimd fecundi g Ppoztiob 90 f e eft © 30 gret & 30 l2.et (ikr
q ppoiocavfeacriteadhethao lz.etqzexlzinffita z10éfit p bypothefimcxrbinciergop fc8as
partévicefimequitefeciivi erit [2ao b ficut ¢ 30 f,z etid pmutatilz a0 cficut b ad f.eriitigif inter v 2 ¢
cotinue ppoztionales g et Iz 7file inter e 7 b.itioem duo b et lz.et qzb 7 e vel erunt sméfurabiles vel
¢otra fe pmt.fi pméfurabiles ci b numeret 0 eius quadzatiizergo p vicelimatertiam p2mi dcungs nu
merus nicrabitbetid numersbit v.quare 7 eerunt comenfurabiles.attii qzb et clunt cdrra fe pmi
Vet eeffe comenfurabiles p duodecimd tertij eftipoMibile.fi afitb 7 efint incomenfurabiles p (cdam
hui?b et e funt cubi, Silk (f c et effent cGmenfurabiles p tvem qB p2ius o et ¢ effent smenfurabiles
Q8 pouovecima tertij eft ipoflibile.Siaiit c 2 dfint incomefurabiles ergo p fcdam but?vreras écub?
quareinfb et ceriit Duo media stinue ppoztidalia p correlarii quarte but? at nd méd ouo vex etvnii
quidé nfciveremedifi vt in pma parte moftrath efk:eft ipoffibile.coftat 1gitur verii effe ppofitum,

@ Dato altera parte longioze: alium ab co altera parte longlozem inuenire cutug ao

- tllum fit p2opo2tio que quad2ati ad quadzatum.

(St 3 vatus nilerus altera pte longioz et eius matus latus fit bminovero fit c:fitqs d duplus ao b
Teduplus 30 7 quavat? dfit fiet primus fub eo quadeat’ (it g quo nilerus vnitgtemioz fith 7 pte
alteralogiozinter f et g (itlz.qz eni per fecundd parté vicefimequarte huins vzia et 1z eft Ozet v2ia Iz
a0 g eftmilerus eo minoz vnitgte.ideo v2ia l: 30 b € equalis d.et ¢fi ©2ig 0 etefit binartus: qrft dupliy
diieb av c.nd per cozrelarifi feptime fcSi duplatop:ouple funt vzie.z ciier v infe fiat fet ex 0 in bing:
rifi quieft 02ig eius g0 e fiat d2ia Fad hqefitdzia fad Lz et 1220 1) § eft dupla ad v:ve Poftéfum eft.erit
igif b reliquus niierus  fitex o in e.ouco igif gin d numeri folavnitate viftare funt pofi itizfiatgp 1
altera pte longioz queé vico effe:qué querim?,oucaf enibin b et fiatm:z cin g 7 fiat n.erit@ p octaud
fectivies ppoztiol a0 m G g a0 b.et per eandé etid es, ppoztio a0 8 que § 90 b.quare eg eft APpoziol
aomaquen ad a.etdaerb inh fitm:etep cing fitn:iveo p nond quinti erit ppoztto madn spofita ex
ppotionibusb av ceth av g,z davinfefacit frerdinefacith erit ppoxtiofadh goave.quarezq
bavcetda ppoztio f 30 g copofita efltex ppoztionibusfao b equalib ad ceth av giergoppotiom
avnequaf ppoztioni ad g.ct da per cozrelariii quartehui? inter fet gelt vaus ppoztionalF meoi?
eritvnus fimilif ppoztionalif mediug inter metn g it o.cii fitergo o 20 nficutm avd oet n.a3vd a ficut
Lao m.ergo per equd ppoztionalitaté indirectd erit 1 ad o ficut 0 a0 3. capio ergo in Jpoztionelgdo
tres numeros in c6tinua ppoztionalitate mimos dfintr q p:manifelt efltr et p effe quadzatos:tunc
ficq ppoztior adqea €130 oet § q a0 p ea eft 0 ad azergo R equd ppoztidalitaté que ppotior av )
quadzatiad quav:ati ea eft1 30 g altera partelongiozis av altera parte longiozé:qs eft Pppofitii,

€ Sinumeri ab vnitnte ppoznionales oifponatur tertium ab vnitate quad2atiizates
o {ntermiffo tertium femper effe quavzatil quartii vero ab vhitate cubum z oyob?
tntermiffis quartii femper cffe cubum:feptimil autem quavzatii cubicum atgs quing
intermiflis feptimii femper cffe quadzatum cubicum eft neccfic
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L Ruavatus cubicys eft quadatus g pariter eft et cubus. 1Pofita eni vriitate 7 b cHefghlilmn
o p:vel quotquot voles numerfs cdtinue gb vhitateppoztionglibus Bec ftatim ex vecima 7 vnoecima
Buius cognolcif.qz eni vniras potétia et quavzat?eft 7 cubus, iveo per vecima Ruivs cerit quadzat?
et p vioectmd o erit cubus. 7 per eanovévecima e iterum erit quav:atus et iteri perdecima:qzeeft
quavatus gerit quaat?, Sev et qz 0 eft cubus p vnvecima g etid erit cubus g venit viligdo coftat
feptimus ab vnitate:quare feptimus ab vitate quavzatus € cubicys,et itg cotinue proceve fimilég
offendes veinonftranoi mooum vbig. :

€St numerozii ab vnitate c3tinue ppoztionalisi feciious ab viitate fucrit qugd2at?
Omies eruitt quaozat. g fi foem fuerit cubus: erunt et omncs cubi.

L1P:ima pars pater.nd per pmiffd etid terti? erit quao3tus. da fecivus eft quavd2atus p decimi.

buius tertins ab illo § eft quartus etigm eft quadzatus.et per pmiffam da tertius eft quavzatusvno -

intermifio quitus erit quaviatus,etitg eillceps quare numeroz gb viitate cotinue ppoztionalium
fifeciious eft quadatus oés erunt quadzati. Scda pars moftratur. ngfi fecjous fuerit cubus:cum
quotiesvnitas in fecivo toties feciious in tertio.fcBus infeq éft cubus pzoducet teititi:quarep vect
mamfextd huius tertius erit cubus,et per pmiffam quartus etfd erit cubus,et pervnoecimi buius g

- quolibet illo:fi afunptus quartus erit cubus.at illis cotinue fumptfs oés fumentursconftat irap i

feciious fuerit cubus omnes cubos effe, : ! 41 i ;

L Siproximozii altera parte lon glox vius in alifi ducat: pucniet sltera pte longioz
St gerb duo buncinmodi altera partelogiozes et meviug inter eos quavatus fit c cui? Igtus
fitd q8 per viceimaquartd huius evit vifferétia inter et ¢ zinter cet b. fitgs 3 minozis altera parte
longiozis latus alterii e.eritqs 0 maius e vnitate.z qzo infefacitcetd in e facit gerit ppotiocgov g
tang 0 av e.Sit e vter © inffiat b erit £ vnirate Mat020.a004F itaqs € 30 a et fit cGpofitus g:qe exo
inefitg exfin efiet g:vt facile R decimd paimi oftévatur cii numerus Foumeri o (i olaviitate {uperet
etdafinefacitgetdinefacitgserit per octaud fecunviea ppoztio g av 3 g eft Fad 0.fed 7 pfeptim3
elufdéetidb av cficutfadb v:quare b ao ¢ ficut g ad a.quare pmutatib ao gficutcad azergo p vices
fim3quintd fecunoi q8 fitex b in g vatis altera partelsgioubus equale eft ef dfitexgincatdfiterg
inceft altera ptelongiozlp viffinitioné: ci g etcfola vnitgte vifferdt. ¢ g fit copofitus exaet e 7 o923
28b ipfo quavzato c fit v:a qua qoem vzia © numerus e aovitus a in copofitione (olg viftat vnitate;
coftatigitur numeri qui Poucetur ex b in g efle gltera parte longiozé.z pzopofituy,
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C S primi quies pre altera 15giozes cif ouplo quavzatiinter eos coftituti oponang

AUCNICE QUAD2AL” CUL” FADIL €rit ck minoze miozis 7 maioze maiozs laterib® oftitut

Sintenia etb duo quiciiqs pzoximi altera pte longiozes et ezl mevdius quadzatus c.fintg delg:

etufoé erunt cius quavuplii quod qoem pofitii eft g.quattuozigif inc Ppouciit g.at quattuoz niterug
et quavzatus cum producaf ex duobus in fe ouctis 7 fitr cpofitus et quadgtus.ergo p decimaquar

- tam plentis et g eft quavatys, et cii $ quav:atus quadupl? it ab c quadatii: ergo per tertid buius

foo

io 25030

e S

Oo—— e f

Ppoztiolafis g av latus c erit oupla.at cii efit ravIg cet © 7 f circiipoliti edoiftent ipfic.ergo p fcdas

pamio et f fimul funt oupli elgteris C:quareradirquaoeatt g eft opofita ex o et f:q8 eft ppofiti,

T Stouo quilibet p2oximi quavzati ¢ duplo imeof inter eos altera ptelongiozis ¢
fungatur:copofitus erit quanatus latufos 1pfius cx laterib? iplox compofitif.

@ Sint ab duo quilibet pzoxini quaozati et cmevius inter cos alterg parte logiozetd eeonlaterd
dico quavatosa bcii ouplo cefficere quavzatiivt f cui? latus erit copofitutn exd e.Ram p viceflinig

vepofitum eft ex v et elsteribus quadzatoz g et bs conftat totutn p2opofitum.

@ Si 90 dUos vl niferos vnitate oiftites: oés numeri ab vnitate cogcerugtur:d ex

coaccruatione pzoucriet crit niicrus quadzatus latufgs ipfins cogceruatoy maxim?2,
@C Sintniieriab vnitate vifpofiti p du0s 0201e8 V4340 ¢ 70 duos Goé niicrogvnitate oiftdtes pmus
Rocms vnitas ab o esz fcBus hocma vnitas 3 b cvxa it quadzat? e numerus fi dico Guavzatii fefle
tand oés numert illozii duox o2vinfcoaceruati Signo enioés quasatos iferiozes f d fint difpofiti
powinefgh 21 vnitas.eritq g quadaat? vzet by quanzat? c:zlz quadaatus biet | quavato g.¢ poftea
vnitas q eft pme vnitatis quaszar?. Pntelligo fikrmn 0.p Q medies gltera pelgiozes.et da per vice
(imaquartd huius ozia fad m eft e:7 v2ig m 90 g eft o, ergo p octaus conceptioné vriaertremonfgé
e vsetfilt arguméto vria gav heftd cet 2iab av lzeft cbiv vaia 1220 leftb azet v2ialav vnitatéeft o
etvnitas.qaovitg ergovnitate av g et vnitaté:fietLet aovitisba daafcs1adliava ¢ dupldvhitaté.i,
@0 L:fiet l2,avoita infup ¢ b o2ia 290 haobarger ouplavnitaté,i.ao Iz fiet bz fimilF 300ita d ¢ d2ig
b ad gav cb:b a:aet duasvnitates: hocelt ao hifiet g.ct 3ovitae © 02ia g 90 £ g0 b 3¢ b.b a:g et
buasvnitates fiet f.per nonam igitur conceptioné conftat ppofitum vemonftratum,
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€ 2uicunas ex numeris ab vnitate bis fumptis coaccruatur:clt parte altera longioz 54

minufa laterum ipfitscoaccruatozii magimus :

€ Sins buinfmovi niieri bino ozvine fumpti vnitasabe 04 fi imul aggregétur fiftqs m: qué vico e& -

altera pte longiozéseiufgs minus latus ¢€ 0.nd per peeventé (1 poictis nileris addoe fiet quaviatus fe
cuius b2ia a medio sltera pre logioze eft e.remoto igiE numero e 8 quavzato f remanct altera pre lon
giozmedi? inf f 7 pzoxumii minozé quavzati.Sed d remanet dmoto ¢ elt aggregat? ouox aflignatoz
ovind fc3 m:igif m eft altera prelongioz meol? inter f et proximil minozé quavatii. Sev ille meodi?
altera ptelogioz fit ex v in eillozii quavzatoy laterib?pervicefi imdquartd piitis © aiitminus elt:ergo
altera pte logiozis m min? latus € v.at © ozoini aflignatoy maxim’ € niterus.oftat & tota ppo firma

C Si fueritniferus Go2atus cubic?:latus quioé gozati crit cub” latuswo cubi Goat®

@ Sitaniierus quanzat? cubicus cui? quatenus quadzati latus fit b:quatenus vero cubilatusfitc:
dico b effe cubu; et ¢ eflfe quavzati. JPimi ps.oucoenibina z fiat o ppsald eft v eflecubiet acubus
{pm numerat Fim bzergo p cozrelarifi vecimeleptimehuius b eft cubus g3 eft pzimii. Scdm oftéditur
fit e quao2atii c: q2 4B fub c et e extremis cotinctur equil efteiqB fitex b in (e, ergo p viceltmafextam
fecundi e b c funt continue popoztionales fed e pzimus eft pofitus qugvatus: igitur et cper vectmd
buius eft quavzatus:fice totumn conftat propofitum.

@ Si fucrint Duo numeri quadzati cubici : meoius inter illos in continua popoztio-

nalitate ertt cubus:ouom vero meoioil veergs quadatus.

35

36

@ Sint a et b ouo quavzati cubici : qz8 2 b funt quadzati p cozrelariii quarte buius & inter eosvnus

mevius ppoztionalis 4 fit c. et qz g 7 b funt cubip ivem cozrelgriii inter eofvé funt duo meotj ppozs
tionales d fint © 7 e.dico ergo ¢ efie cubii et © 7 e effe quadzatos.c afit effe cubil veclaraf, namouco g

inb et pueniat f:qz 4 7 b funt cubi:ferid per vecimdfextam butus erit cubuset ciig c b fint pzopoz: .

tionalessergo p vicefimalertam feciivt € cubus fietex cinfe. quaref eft quadatus ipfius c. eft igitur
f quavzat? cubicus:quareclarus f vt quadati per peeventé eft cubus qu eft pumi.fed deteeflequa
d23tos bincliquet: g2 b ¢ © funt ctinue propoztiongles et b pzimus eft quaoatus. igitur 2 tertius ©
per oecimd buius. Jrem g 0 etefuntnumeri ppoztiongles et apimus eft quaozatus igit per eanvé
vecimi 7 e tertius quavzatus. Eft igitur totg propofitio nota. ‘

@ Puos go2atos cubicos inenire:inf quos niicri quotlibet meoy ppoztidali fumaf
€ Sivuos qozatos cubicos iubeoz iuenire inter quos quotlibet infiacedt mevij ppoztionales fumo-
nileros ppoztionales pics duobus:ipiis meviisiquos tubeo? fuenire.verbi cafitubeoz iuenirc duog
quadzatos cubicos inf quos fint quattuozmevy ppoztionales fumo fex niieros cotinue ppoticales
viab o efiquozii per ozoinéfumatur cubi g b lzLm n:d per fextd huius funt etia ppoztionales quis
QqQuivé cubi infe per ozoiné ducitur ct prouenitopqrst. dicottagoet t efleduos tales qugoatos
cubicos.nd cum g b et ceteri in fe ducdtur o p q 7 ceteri funt quavatizerq: gh 7 ceteri eozit fc3 late
rafuntppoztioales:per quintihuius o p q et ceteri eozii quanzati funt ppoztionales.atcum get n
fint cubi ergo per vecimafertd huius o et t erune cubi.funtigitur o et t quadgel cubict inter quos
quattuoz numeri p q r s funt mevij propoztionales:qd eft pzopofiti.

€ Duos §o2atos cubicos repireant §e medios fm datos nijeros fumé fit poflibile
€L Sint vati nieri a7 b: ppofities (it duos quadatos cubicos fuenire:inter quos fint numerippoz
tionales fm a 7 etid fm b:fites a binarius et b rernari®.da enippoztiones femp funtvno plures ipfis
meviis et a eft binartus:id vt medij inuenidtur fm g opoztet tres effe ppoztiones.et da b eftternari?
vt {nuenidtur medij fcdm b op3 quattuozefle ppoztiones. Puco ergo tria in quartuoz et prouenige ¢
et fcdm ¢ 020ino cotinue ppoxtides innfierisroefghhlmnopqiquozqetrp pceventé ponantur
quaozati cubicizet aifigo quattuoz exillis ppotidib? v hic fc¥m quatnos et fternos o2oies:t hébo
tres mevdios ppozticales fcsn 1z f p equd ppoztidalitaté.z fifr siungotres exillis vthicp quinos &

dnos ozvines et hébo m 7 g duos medios Ppotidales inf q et r quadzatos cubicos:qd eft ppofiti

€ Ynf GMlibet uos fupficiales fites:ternidd in otinua ppozeidalitate meviil cé nece cft
([f?aint a ctbnileri fupficiales fifes:et latera g (intczoserlarera bfintezf.vicoint aetbec vniinu
merii in cotinua ppoztionalitate. nd daactbfuntfifesp viffinitioné efuslatera funt ppoztionalia.
foeo @ ppoztio c a0 v:ea et ¢ ad f.quare pmutati g ppoztio cad e:ea eftvaof.oucoergoein vetfiat
g:et dacin o facit azerb in eunde o facit g:ergo p octana {cSipportioaadgvtcave.rdaiteriicind
facit g etein f facit biergo ppoztio gad b ve d av f.fed pbataeft ppotio cad ¢ vt 0 av frergo propoz
tio 330 g vt g a0 b.eftigitur inter g et b nierus g medius ppoztionalis:qierat vemoftranoum

@2 fi terti” inf e0s medi” ppozndalf ceciverir:ono dlibet niferi eft fupficiales fifes
@ Deceft couerfa peevétis. Sinteniaet b deungs duo nilertinter quos fit cmedi? ppoztiiialis:dvico
a et b fupficisles e€ 2 fites.capio eni © e mimos in ppotioneaad c d qzmimiper decimanond tertif
numerabiit g et cequalf:fitgs fo fcSm f et (ikr niierabiitcet b equalif: fitg v (c8m g manifeftid irags
eft cii a fub duobus lateribus o et fzet b fub duobus e g cStineat:a et b p viffinitione effe fupficiales,
Sev g (int fimiles p3.nd qzper bypothefim 0 ct enumerdt cetb fecundii g: o numerst cfcdm g:cte
numerat ¢ fecundi f vt et pofitii eft. igitur per vice(imdquintd fecundi o f et e g funt p2opoztionaless
{30 f funt laters a:et ¢ g funt Iatera b.funt 1gif g etb per diffinitioné upficiales fites:qd eft ppofitd.
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& Si fueritouo nieri fupficiales fifes:erit pporovni® ao altey t3d Gozati 3o Goatil
@ Sintg etb ouo fupficiales fimiles:vico ppoztione 2 a0 b effe g quavzati 3o quav:atii.nam p ante
pmiffam critinter cos vius medius ppozrionalis g fitc, 9'5;mw ergotres miniinos in eoxy ppoitice
qdfintoefp p:umabuius o 7 feritquadzati.ct cum qppoztio g0 eeafitaaoc.zqean feafitcavb
crgo p cqud ppoztionalitate q ppoztio d ao f quadati a0 quavzatii ea et 2 30 b:qP eft pzopofitii. -

€ Siduozum numeroum popoztio fucrit que quavzati ao quavzatum illos fuper:
ficiales fimiles cffe necefic eft. _

@ Hecleft couerfa precevétis. Sint a et b quaseati 1 fit Ppotio cad 0§ aad bivdico conumerogefle
fupficialesfifes. iHam p cozrelarii quarte hui? eft vitus meoi? prouioalis inf g 7 b.gre T p vuodeci
ma quartive? ericmeoi”? ppoidalising ¢ et v.qre P 4.0 hui? ¢ 7o funt fupficiales fites:qd € poofitd

L Sionoy fuperficialifi fimihi aleer in alterii oucat:quaozatus numerus prooucct.
L Sintaerb fupficiales fimiles:oucaturgs g inb 7 puentat c:dico c effe quavzatii. Ham p tricefima
nond buius inter 2 7b eft vnus mevius ppoztionalis § fit 0. daergo a o b funt cstinue ppozticales
per vicefimafextam fecundiivem eflt quifiterainb zeg 0 in fe.at qo ex o infefit et quavatiis igitur
etcquodfiterainb:quoo eft propofituni. :

€L 551 ex DUCTU DYoUM numcrozum ynius in altcrum p2ooucatur quaozatus:illos
ouos fuperficiales fimiles cfle conucniet,

@l Decconuerrit pzeceventé.vt fiex a in b poducatur c quadiatus:vico g et b eflfefupficigles fimiles
THam per vicefimdfertam fecunoi latus tetragonicum c erit medius propoztionalis inter g et b.ergo
per quadagelimd buius a et b (unt fuperficiales imiles:quoo intenoitur.

&L S1ouo numert fuperficalesyni fucrint finules:crunt ct inter fe fimiles.

@ Sintab ouo numerifupficiales fimiles ¢:dico a et b effe tnter fe fimtles. THam da a é fimflis c iné
9 et ceft vnus mevius pzopoztidalis qui fit d.et da b etiam fimilis cinter b 7 c (imilitervnus meoius
propoztionalis quifit c.igitur per vecimilertam quarti et inter a 2 b erit vnus mevius ppoztionalis
quareper quaozagelimd huius a et b erunt fuperficiales fimiles : et popof| itum.

€S aliquis numerus in fuperficialem oucatur: pzoucniens crit folioys.

@ 1Ram fuperficialis fit ex ouctu numeri in numerd facta vna'multipllcatione. qui igiturex ducty
glicuius n ipfum producetur tribus lateribus cotinebatur corinua facts multiplicatione, quareper
viffinitionéerit folivus: quov intenvebatur,

& Lmms folious ab aliquo fuperficiali numeratyr. e 3

€L 1Bam ois folivus per oiffinitioné habet tria latera quoy tertium ducif in productii ex reliquis.at
talis pouctus eft fupercighis.numerat igitur oisfolious ab aliquo fupficiali vt pzoponebat,

@R ans trib? nicris ¢ triplici md (0lid® pereefivnus ti ivéas crit § et oib? poucck
€L Sinttrialateraab cier pzimo exa inb fiar 07 ex c i o fige (6:{ous ¢, fcSo ef bincfiatfetexginf
figtfolivus g. tertio exain cfigth etex b in b fiat folidrs 12, vico tres folibos e glzextribuslgterit®
triplici md creatos eofvé efle atgs equales, d qz a in b facit o et cin b facit f. ergo p ocraud fecunoi
0 30 fvtaav c.ergo pvicefimdquintd feciot ivé eft § fit ex aif et cin v:feo g 1n ffacit gecinofacite
funt1gif e g (olivi equales. Pré qeex b in c fit fet exaincfithzergo p eanvé octaud que poortiob ad
aeaeflt fad b.ergo p vicefimdquintd fecunoi iteri toem fiet exainfetbinb.feverainffitfoliousg:
etexb in b fit folious L2.funt igif folivi e 712 adiuicé equales:fed et (oliv? e pofit? eltequalis folivo g
& 2 coem fciam Lz et e funt fol1oi efles.funt igif ve Ppponebaf tres folivie g 2 aviuicé egles: 7, ppofita
@ @mnis numerus a tribus numeris numcratus folious effe p2obatur.

q SBintabctres nieri numerdtes 0:0ico 0 effe numex folivii.navel a eft fmusvel spofit?.fi apofit?
ergo p quavzagefundfextd huius deungs niierus in {fm ducaf poucet folivf:ficas coltabit propofitil,
Siautfitpim’ q:bnieratd fm aliqué numeriergo p quarta rertif @ numerat bavel glterii m qué

nierat.quareb aut is fm qué nierat eft fupficialis.erit itacs p quavzagelimafextd:ve p2iug o foliov?,

CRimouoy folioozil ppo2tio:é ex laterii ym? av latera alten? poucta ppoztidib2.
€CSintaetb ouo folivisfintgs co elatera azet fg b latera b .dico propoztioné a av b effe copofitd ex
Apoztionibug c 30 20 a0 g:7 € ao . duco enicin o et pueniatlz 2 fin g et proueniatl. p nond igitur
quinti pzopoztio 2 ad Lcopofita eft ex pzopoztionibus c ad f 70 ad §. €t gz per quavzagefimdoctaugs
buius{ieoucaturinlzeth inlpzoueniét a Tb.crgo per nond quintt pzopoztio 2 a0 b vtl2ad Lete 3o
b:fed pzopoztio 12 a0 Lmonflratg eft c5pofita ex cad fet v av g, ergopzopoztio a a0 b compofita eft ex
propoztionibus cad f:0 ad giet e 30 h:quov et propofitum, ) AR
@ Si ouo folo fites alios duos cqualit numerét:illos quoqs folivos files e netc é.
€L Sinta b ouo foloi fimiles:numerétas © e equalitervt fecunof c.dico © e pariter eé folivos fimiles.
afligno enimf g Jatera azetlzl mlatera b.oucogs fin g 7 pueniatn etlzinl 2 pueniato. et q:hinn
p quadzagefimdocraudhuius facita: eemin o facitb.eftitagsnina fmbietain o fm c.ergo p vicefiz
matertid pzimineft in © fecundii pzoductiex cin b 4 fit p.et fimiliter qoeftinbfmmetbinefm c:
per eande vicefimitertid o eft in e fm pzoductiiex cinm d fitq.z qz cin b facit p et cin mfacit q.ergo
que ppotioh aom pfeptimafecunvieaeftpao q:quarezgfavlzetgaol. feopinnfacitv1qino

facite vemonflrati eft.eo tifi et fin g Grum nset 2 in | Htum o.ergo p fginfefaciétosetqlzlinfe b
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facient e.funtergo © 2 efolivi etlatera d funt p f g 71atera e funt q lzL.feo fllg probata funt ppotics
naliasergo 0 et e funt etidfimtles:quod eft totum propofiti monftratii.

& Ynter quoflibet ouos lolioos fimiles : duo numeti in cotinua pzopoztionalitate
mceoij interciount. 3

@ Ram p penultimd ppofitione erit ppoztio vniug illoy folidozii ad reliquil tan lateris ipfius ad
latus alterius ppoztio triplicata, Sumam ergo quattuozniieros in ppoztionelareris ao latus. 7qz
pmiad quarti erit ppoztio lateris go latus triplicata: illg erit eadé ppoztioni folivi 40 folidil. ergo
per duodecimd quarti quot media (unt inter pzimi ¢ vitimum tot erunt tnter folivum et folioum, at
media (unt duozergo inter folidum 7 folidi itid€ erunt duo: quod eft propofiti

@ Si fuerint quattuoz numeri cStinue p2opoziidales: duo extremi crunt folivdi fifes.
@ Meceft cduerfa preceditis. Sinta b ¢ 0 quattuot numert cotinueppotionales:dico a et v effefoli
dos fimiles. Sumo eni e f g b quattuozillius ppoztionis mimos q fi cii affignatis iide fuerint cum p
{cBam bui?e ¢ b fint cubififr a et © eriit cubi,quare (olivi fimiles ffce firmii ftabit ppofiti. Wozrofi
{ivermn no fint cii e Tl per quintd quarti fint contra fe pimi:quare per vicefimd terti in (ua ppoztice
mimi et p veciminond eiufoé equaliter numerabiit a et 9, fed e Th cum p fecundd buius fint cubf ipi
funt folioi fimiles. ergo iteri per quiquagefimdpimd huius g et d funt folivi fifes: q3 eft popofitii.

COmnifi ouozii foltooy fimilifizeft ppoztiovnius ad alteri tands cubt 30 cubum.

Q[ Sintaet o folivi fifes:dico ppoztionéa gd o effe popoztioné tand cubi ad cubil, qz p quinquage
fimdfecundd huius inter @ 7 0 funt duo meoif ppoztionales.fint ergo illibc: capio veprusefghin
illa ppoztione mimos quox p fedam hui? coftat e 2h effe cubos g fiiivé fint cii poictis oftat ppofitis
fing ioérivé:qe p equd ppoztioalitaté q ppotio ead b cubiad cubfi eadé € 3 ad v:qV iterii € ppofith

@2 (i vnius ad alterum fucrit p2opoztio tands cudi ad cubums quoflibet duos ny-
fheros folioos fimiles effe neccfle eft,

@ Deceft cGuerfa peedétis q iveo vera eflfe cduincif : @ p correlarifi quarte hui? inf quofliber cubos
dyo infcipidtur meod ppotiongles.igF p duovecimd quarti et inf fllos folivos ftiv€ duc infigcebiit
medif ppozticales.ergo p 53 bui? ouo extremi g eriit folidi gflignati eriit folivi files:qd eft ppofiti

€ Si fuerint duo folivi vni folivo fimiles:ipfi quogs inter fe crunt fimiles.

L Sintab ouo folivi fimiles folivo c:dico a et b eflefolivos inter fe imiles. M3 qz a ¢ funt (olfvi inf
fe fimiles:ergo per quiquagefimafecunsd buius inter a 7 ¢ funt duo medif ppotionsles 4§ fintd e.ct
fimiliter per eandéinterbetcd fintf g. igitur poecimafeptima quarti duo fimiltf eruntintera 7 b,
quarea b per quinquageflmatertiam huius inter fefunt folivi fimiles: q8 erat demdftranoi.,
@S fuerint quattuoz numeri p2opoztionales ¢t duowm extremozum quilibet in
quadatum alteriug ducaturipouenicnt cubi showm.

@ Sint ab co quattnoznumeri cstinue ppoztionales:itqs e quavzatiia et f quad2atil © ducaturg d
ine ¢z puenfatgetainfz pueniath.oicoigitur geth effe cubosb T c.ducoenibinfe zfiatluqre zle
funt quavzati quox latera funt a b erit per tertid hui? ppoztio ead Lz tand ppoztio a ad b ouplicatas
quare tan b a0 diergo per vicelimaquintam fecunoi ioemeft quifitegbinlzetein d.fed quifiter b
inlzeftcubusb.quiguteereind et g:igitur geft cubus b. fimiliter (i ducatur cin fe 2 fiat Lerft per
eanoétertid hulusppotiol ao frandy g a0 b duplicata.quare tand a ao c:quare perviceltmaquintd

fecunoi vt pains ivemeritquifitercinleta inf:quigueefitexcinleftcubuscizquifitersinfefth
fgitur b eft cubus c:quod eft pzopolitum. ;

€ Datis lateribus fiue later ppoztionibus:folivoy fumma bituoinégs inucttigare.
@ Mecinfelivis otinuis eq et difcretis eandé b3 veritatis certitudiné.fi p2imo vétur latera duc qué
cuncg fllg in feinuice tria (c3 vni? et trig alterius et puenient ftatim p quavzagefimioctaud buius fo
livozii [Ame.figutelatersi ppoztiones detur cSpone per tertid quinti lateri ppoztiones: fiueeas per
fertd quinti continua et ppoztio ex laterit ppoztionibus edpofita per quinquagelima bhuius aut q ex
¢otinugtis coponctur: erit ppoztio folivi ad folidi ficqs nota erit folivox babitudo gtgs totum quod
Dpofitio poponitnotum. Sextielementoy arithmetices Jozoani finis. :
Er numerus cft quiin ouo equalia diyioi potcft. Fmpar eft in quo sliqua
P pumaparseft ablgs paritadoitgs fipza parem vhitate. Parium nurcrozi
& alius pariter par:alius partter ipariet alius impariter par. Paritcr par eft
qué nullus impar numerat.Pariter ipar cft qué quicungs parcs humerdt : cum fcdm
ipar¢ numerat. Ymparne par eft Qué quiod par £ paré T quiod fm imparé numerat
APeolus inter duos numerus dicitur: qui inter €0s pofitus cqualit ab vtrogs ouftat.
APeoy diclitur ouo numeri qui n babetes aliqué interpofiti:cquales babent av cx
tremos differétias. Perfectus numerus appcllatur qui cx omnibus fuis partibus ¢5
iunctis perficitur. Abunoans Oicitur:ad quem omnes fuc partes céparatc:mallle ba
bere repertiitur. Diminut® vero cuius partes cdiuncte 0és minug ipfo confhituiit.
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CS1 quothbet fibi coaceruentur pares: qui p2ouenict erit par. :
@ Ham ex diffninge paris quotquot affignabiitur eox dlibet hs mevietaté . at 088 cox medietates

p fertd pzimiavinuicé coniiicte: coacerugti Oimivif conftituit, coaceruatys igitur cum induo equa
viutoi poflit erit par: quod intendebarur.

- CS1 par ctimpar comungantur:compofitus erit impar.

qCBamfiabimpariguferatur viitas cii folam vnitaté per viffinitions f; uper paré aooar: relinqtur
par.quifi aovatur altert parizper pcedenté compofitus erit par.cut quivéfigblatg reftituaf vnitas:
totus per diffinitionéfiet impar.atiileertt § expari ziparicoftat. ratii el ergo 4 p2opo tntéoebat,
€ S1impar unpart a00AtUr : pzouenict numerus par.

L IRam (i ab vtrogs coturii dematur yniras relinquétur ouo pares qui per dtepzemiffamm coftituent
numeri paremicul guivé compofitofi iungdtur oue ablare vnitates que paré conftituunt per eanoé
antepzemiflam to tus rurfum eugvet par, hoc aute intenvebat pzopof itio. ;

4 Simpaies numcro pares fibi coaceruétur : totus ex eis coflatus exit par.

1a cit nierus quo eos (umim? fitpar: in eo bingri? gliquoties fumef q toties p pceventé binario
copulatierirpares.igif per primd bui’goinuicé fimul aooiti Aftituunt numez paré:q3 eft ppofitiis
L S! Impares numero impares coaceruentur: copofitys crit impar,

Bam fivius eop omittatur per pzecedenté compofitus erit parzergo per fecundod piitis fi apofito
aooatur omiflus ipar:totus q inve nafcitur ex oibus compofitus erit impar q3 eft pzopofitii,

L Sia pariverrabatur par: reliquetur par.

@ Bam firelingretur impar : ivem cum detracto 3doftus per fecunod pzefentis ¢oftituifiet imparé:
quov glt contra I;yp_or}pef 1. verum ;’gitur eft propofitum,

€ Siimpar a pari tollatur:refiouus erit impar.

@CHam firefiovus poneretur par : ioem detracto appofitys per fecunda huius coftituilet impares
quod eft contra hypothefim. erit igitur verum propofitii,

@ Stab umpartimpar tollatur: remanebit par.

@ Ram firemaneret impar: ivem ablato avditug per tertld hufus coftituiMet parem: atpofitus eft
impar.relinquitur igitur par:quoo ef popofituny,

€SI parumpart [ubftrabatur: reliquus erit impar, :

QL Ham fi reliouus eflet parsfubliracto avoitus p prima huius coftituiftet pare: quod eft contra pos

fitum. relinquitur igitur propefitum verum, 3

T LOmnis numerys perparem multiplicatus: parem p2ooucit.

QL Wafi multiplicat parep oiffinitioné toties multiplicat? erit in poucto qiioties vuiras in mitipli=

cate.z cii multiplicat? (it par sor illi pares (imF'avoiri p p2im3 bui? oftituiit pouctii paré. figiie mrti

plicetiparép ioé toties erit mitiplicar” ipar in poucto quoties vaitas in mltiplicte.at vnitas in co

pomt efle in numero parizergo p quartd bufus il impares:niero pares fimul 30oiti pltituunt itep

parem:quod e[‘; totum pzopofttum. ; '

CSiumpar inimparem oucatur: quipooucctur erit impar.

@ Mam multiplicatus impar per oiffinitioné toties crit in pzoducto quoties vnitas in multiplicite

impari.at in illo vnitas eft in numero impari. igitur per quintd buius illi impares et numero quioé

fmpares fimul aoviti coltituent poducei imparem:quod eft pzopofitum,

€C2ucmaungs par numerat:cum effe parem necefic eft. :

€ Rsm parnumerds p oiffinitioné pst in ouo €qua oiuidi in cuius medietates (i numer? fecundi

quénumerat ducaf:per nond pzumt eundé productii poucit,at iv€ numer? in glterd medfetatli duct?

Apoucti poucic Dimoii.igif pouctus vt d potin duo equa ptiri p viffinitioné eft par:qd eft ppofiti.

Ce2uicungs imparem numerat:impar cft

€[ 1Ham fiponas ¢ d eum numerat (it par:per pzecedenté numeratus erit par:quod eft contrs hypo

thefim.qui igitur e numerabit (i quis numeret: erit impar:quod eft pzopof itum,

@ S1impar imparem numeret:fecunoum imparem cun numerabit, ]

L Bam fiimpar numeraretimparé fecunoii parenm:ergo alternati per octaud paimf par numeraret

eunvéfecundii impare:quod p duodecima buius et ipofMibile.verum igitur pzopofitis

CSiimpar parcm numerct: fecyndd parem eumn nuitickare conueniet.

@ 1Bam fiimpar fecundil impgré cum numeraret:ergo p vavdecimam huius totus efiét impar.gt po

fituseft par.acciveret itags contrahypo ;l;gf im, relinqugtunj igitur pzopofitum,

€ S1 parcm impar numeret:dIMIdIuMm quods Ipfius numerabit.

CHam fi impar parem numeret:per pzemiffiam fecunod parem eii numerabit.cum itacs omnis paz

meoietaté habeat impar ergo ille per illius mevietaté multiplicatus per octdudm et nonam p2imi

producet totiug nevdietaté.numerabit igitur impar il!e:nugncrau oimividi:quov eft ppofitum %

a1 Si nilerus ipar ao aliqué numey fuerit p2im2;ioé qQuogs 7 30 cius oupli crit pm

@G fiipara (it pzimus 20 b vico ipm effe pzimi ad ¢ ouplii bond (ind fuerit p2imus ao ¢ ergoat®

cofcabunt.eritigitur p oiﬁinit(oné numerus coiter numeros a et ¢ numerds:quifit v,  da o nfierat

azcetceltparq: ouplus b.et iveo d pstin duo equg partwrisigitur p precedenté  etid numerabit o

oimivifi c.quarea 2b cdicabunt:quov eft contrs bypothefim,erit (gif 3 pzimus g0 c:qd eft ppofitiis
; 4
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€S oifpofitozum ab ynitate numeroz fecundii naturalem feriem:omnid oupl fu-
fmantur:pzoucnict omnes parcs ab ynitarc:eruntcs parium cooe ozoine fumpteque
ctnumerozum ab vmtate 0ifpofitod popoztioncs.

€ Difpono numeros ab vnitate fecunoii naturalé feriem vnitas a b ¢ 9-ef:quox per o20iné fumo du
plos gk Lm no.vico pzimo oés pares ab vnitate vigs o efle acceptos.feclivo q pzopoztiones funt ny
inerox abvnitate difpofitoy:vt 2 a0 vnitaté:b ad a:c a0 bid ad c:e g0 © 7 £ e:tales effe per 00ine in
odine parfumsveh adb getlzao by z1av Lz et ita ceteroy. Prmi patet.nam pzimo duplos effe pares
manifeftii eft cum quilibet eozum in duo dimivia queequa funt dinivi poflit. £t ¢ nullus glius ab a¢
ceptis fit par certii et qz talis n6 haberet mevifi in numeris : @ fi haberet vilil coincideret cil aliquo
aflignatoy.certil eft ergo oés pares fuifle acceptos, Secunoii patet.nd que ppoztio a ad b: ea eft vini
tatis ad g.ergo pmutati per tertid feciivi q ppotioago vnitaté:eaelth av g. Jtéqueb ad lzzeaelta
aoh.ergo p eanvé q b av giea eft 1: 30 hiet ita p eanvé confilt pceve 7 totf firmi scluves ppofiti.

@ Sinumeroy ab vnitate naturali ferie difpofitozii: ouo 7 duo continue ciungatyr
ficnt o€s ipares abvmtate.ipfoziigs impariti p2oximi quidgsscrunt contra fe pimi.

@ Difponaf 020 numerox ab vnitate fm eozum naturalé feriem:csiungiturags qQuidg duo 7 duo po
kimi,oico pzirito omnes gb viitate fieriipares.fcdo vero quofgs duos primos effe contra fe primmos.,
PUmi pater.nd quicungs duo primi €n naturali ferie numevox p diffinitioné folg vnirate viftat: qre
eoz alter eft par et alius ipar.ipfi igitur fimul aoditi p fecundd buius totii conftituiitimparé. Sev @
nullus fitimpar pzeter illos fic coftat alioquin né pofiet ille impar Oiuivdi in pmas partes quay vng
fuper glterd a0vit vnitaté quoo eft contra diffinitioné.aut fi diuivaf coftituetur ex Duobus numeris
in naturaliferie numeroy pzorimis 3 eft pzopofitum,Secundi patet.nd cum ois impar ab vnitate
aooita vnitate zynitate fubftracra habeat circlipofitos pares:et ois par circiipofitos impares ab eo
fola vnitate 0iftdtes per cSeepiioné igitur 02ia quoiicungs primox imparii et binarius. gt binari®
eltnumerus p:imus ci a nullo alto nifero p2eter viitaté numeref. a00itus igitur binarius d eftnye
merus p2imus virati coitituet p2imii imparé numey pimum: dquivem binarius numerus primus
4oditus ternario numero etid pzimozper paumd tertif coftituet numeg av altcrum p2imi. Jtioé 2 per
nond tertif argumetabereszita ve quibuflibet duobus primis oftenvere pfacile eft:q3 eftpopofiti.

€ Sinumeroy ab vnitate ppoztionaliii fecunous abvnitate fuerit par reliquos oés
pares effe:g fitoem fuerit impar: reliquos itivem ipares cffe necefic eft.

@ B3 fifecfivus eft par da numeraf ab vnitate fcBus nfierabit tertifi 7 tertius quartisficg deiceps
quarep vicefimatertia pmifcdus g eft par nilerabit oés reliquos. funt igif relid oés p duovecimd
hui? pares q¥ elt ppofitii quo ad hoc.et fi (cBus elt ipar da niieraf ab vnitate: i6 ipfeinfe duct?niie

rabit tertifi et per viceflmaquintas fci tertius fm ennoé quartii 7 ita deinceps.igitur per vavecima

huius eouin quilibet eritimpar:quod eft totum pzopgﬁ‘tﬁ‘

@ Ynter quofbet DUOS HuMEros quoy veergs par eft aut vecres impar:vnus cft me
ows ¢ fi ynus fuertt meolus verigs paré aut imparé effe necefle eft.

QL4 fi veergs fuerit par:ipfi fimul gooiti p p2imd huius cotituunt numerd parem. 2 fi vterss fuerit
impar p tertid buius 1€ eueniet.f itag illius fumaf mevietas p (cdam parte fecunve pimi illa erit
nierus a quo illi numeri eqoiftabit p oiffinitione.igif numer? dle eritinter illos medius. Scdm ps
nafiinf eos fit mevtus p p2imd parte cSe p2imi ivé ouplicar? eft tand illi sidicti § cii fit par co o eft
ouple fialter eoz fit par:p fextd buius et reliquus.etfi'alter eox fitipar p feptima eiufoe ¢ reliquus
quod eft propofitum,

CYnter parem erimparem vel nullus et mevius vel duo: g i ouo fuerint inter cos
mevij:alrerum parem ¢ glterum imparem effc céuincitur.

[ Sivnitate viftiterit par atggiparsinter eos nullus infcivet medtus. @'fidplius deungs otﬁigering
vepar getiparb:vico inf a2 b e€ duos medios.nd p (ecunodbuius g et b iiicti sftituit numey iparé

vt c.q per nond eiufo€ viuidi poteritin duos vinitate diftites g fint d e:quos dico p tertid pimi cquiz .

diftarea etb.quare per viffinitioné funt meoij q3 eft p2imit. ScSo dico @ fi inter 2 2 b fint Duo meoif
alteril cfle paré 2 alteg imparé.nd fi duo vt o einteriacét mmedij:p oiffinitionévnitate viftabfit.quare
eox alter ertt par et gltcr impar.cofuncti igif o e p fcBam buius conftituent imparé. at a b coniuncti
per tertid p2imi coftituunt eandé.quare fi alter fuerit par per nonambuius reliquus erit impar.et fi
alter fuerit impar per octaud hufus reliquus erit par:quod eft pzopofitii.

« Ynter quélibet imparé et vhitatem vnus eft meoius:ivégs eft maioz ipfius poztio.
@ fiinter vhitate 7 ipmynug meoi? extiterit:quelibet talé numey imparé eflfe oueniet
C Sitaquilibet impar et b vnitas: dico inter 3 2 b efle viium medifi qui eft maioz poztio 9. dico etid
@ fiinter a 7 b vnus fitmedfus numeri g efle imparé.Pumi patet.nd cum 8 numerusipar fuperct
b vnitaté innumero parivt in c d eft vifferétia 2 ad b.et qz ceft par viuivaf in duo equa d atgy e.capio
ergo numerii f cuius efit differétia a0 b: quévico effe medidi inter3 2b. nd da per conceptioné viffe-
rentia g 30 b coftitutg eft ex differétiis a ad fet fad biz vifferétizaago bfitc. eritergo c coftitutus ex
evifferéria fad befus dimidfo et © gltero eius vimidio:quare d equalis e vifferétia eft a ao feeft igit
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fmedius inter 4 2 b.et cii 4 adbat vnitaté fuper c oifferentid eius ab vnitate b : T ef fimiliter vnitaté
fuper c:erit a conflitutus ex poxtionibus ef.at f qui eft medius numerus maioz eft poztio 7 e minoz.
coftatitags inter imparé 1 vnitaté efle vnil meoitis eunvéqs effeiparis maiozé poztione qb eft p2imi,
Scdm filtter.nd fi inter a 7 vnitatem b fit f mevius:per viffiniticem a ao fet b 30 f equales fung ofie
feb cil per ceptidem vifferétia aad b opofita (it ex vifferétijs a a0 f et b av fiilla cfi in duo equa vini
oi poflitserit par.at illam numerus a vnitate (upst.g igitur per viffinitioncm eft impar.qd eticdm
et totum popofitum.

& Pnter parem zvnitatem vel nullus erit meows:yel duo minoqs paris oumidium.
o fi inter ipm = viutatem ouo fuerint mevdijscum cfle parem neccfle eft. :

€T Sita quilibetpar/ zb vnitas:fi a fit par primefequés viitatem cii fola vnitate diftent:inter a et
vuitatem nollus erit medius.o fi dpliusvnitate diftent:oico pmo inf 8 T b duos e€medios/mirozey
effe paris o1mivii, Scdo g fi iter a quécungs nilerum ¢ b vnitatem duo medif oftiterint:a e€ parem.
1®zimum oftévitur.nam a paris:ab vnitateb vifferétia eft impar.q iveop ;farem zimparemvnitate

s poztiones,tiic capio ¢
numerum:cnius quioé minoz poztio fit oifferétia ad b.per oceptidem maioz poztio erit differetia a
av c.at maioz poztio minozévnitate fupat.capio ergo numerum stiniefequentem c g fit v.oifferétia
eniaad v:minoz erit vnitate oifferétia a ad c.quare vifferétia 8 40 © et cao b (it equales. funtigitur
¢ 7 0 medij inter g et b.et quia per fcdaim pzimi celtmedtetas© 7 dFiecav b fimulifictopset d 7 drfac
a0 b equitur azcii © 70713 c 20 b adognt vnitaten g ad c et cad b.eftigitur c:minoz medioy redietgs
paris a.cthoc eft p2imum.ScSm veclaratur.nam fiinter 8 7 vnitatem b:fint duo medij vt c d:quop'c
{itminoz/et © maioz:07ia cao b minozeftvnitate ofia ipius cav g.eay igif vna eft par/et glfa impar,
aoviteigitur fimul per fcSam buius sftituiit numerum imparem:quiper oceptionem eft vifferentia
a b bicui fidoé aoviveris vnitgtem:oftitues a.eft igitur g par.quod eft fcdm. =

@ Si impares 0€s ab vuitate oifponantur 7 totivem poft quélibet umdtur : quotus
ipfc ab vnitate fucrit: extremii ab illo numerari puenict.et item totus ab illo quotus
ipfea p2imo 10€ a pmo niferabitur:ficas dcinceps.oéfgs in meoid relicti crunt paumi,
@ Sintaibicivielfigibikiliminiolp/qir/simpares abvnitate sfequéter oi{poﬁti:et quotquot vl
terius voles.otco pziino @ fiaccepto a g ternari? eft p2imo abvnitate impare:quotus ipe € ab vnitate

totum imparem poft ipm accipiagvt :(0 eft tertium:a ipm numerare.etfitotum itex poft © accipias
vt g:itey @ ipm numerare.et fi totum poft g v Liiten a ipm numerare.zita sfequenter. Scosmedios:

0és vt b c/e fibkietita cofequéter a0 g efle primos.iPrimum p3.nam da ternarius ftins eft ab vniz

tatestres poft accepti impares et iple:funt quattuoz.quare fnter g ternarinm 0 tertium poftipfum
funtb et c ouo impares meoijset tres differéticequales.imparium eni stinue ozoingtoy a0 impsress
differétia eft binarius:oriefcs totivem quot funt vnitates in illo.fed tota OFia 0 ad a per Aceptionem
bis repetitam:oponif exillis tribus differétijs.igitur a in vigm illay ouctus: poucit totam.gt ipfe
toti vifferétie aoditus:aftituit v.igitur a numerat d-ct {ifiter oftéoif a numerare g.funt enim quing
infmeoif impares 7 fex binarij diie equales:ouple oé tribus primis.et OFta g ad a € spofita exillis
fex.ergo a per vicefimamtertiam p2imi ill numerabit.at a toti OFie g av fe govitus sftituit g: g igif
numerat g.et fititer niierabit l.da oFial 9o a erit tripla dFic © a0 a.afititergs nilergbit o.ga vifferétia
quadrupla.et bficin modbum sfequéter.Scdim ps.nam pimo a non nierabit b:qiiquioé detractos ve
b-per dyovdecimam pzimi @ nhcraret bingrium vifferétiam refioud mafoz{c3 minozem.q8 eft fmpof=
fibile.neas p ivem niierabit c.nam ipo fubfracto © cnileraret differentiamm c 8o a.quecii fitbinariug
bis fumptuys:fi fubftrabatur ab illa oFia numerabit reffouil dFiam fcil3 oFie g eritvnitasimaioz fcils
minozemset numerus vnitaten.qsd eftimpofiibile.Jta quoqs pbabis e 2 f zreliquos intermevios eé
primos ad a.nam fi g niiergrete:fubftrabo.e ab g.et da a numerat g ve oftéfum &/ z eper hypothefim
numerum fubftractum:ergo per duovecimam pzimi numerat ofians eao g:queé sftituta ex duobus
binarijs.qd nuper moftratum eft impofibile. Sititer fi numeraret f (ubftrgho f ab numero g:et refi-
vuus erit binarius vt notum eft:z a numerat g 7 vetractum f:ergo niierat reficuum qui eft binarius
maioz minozem.qd eftimpoffibile.£tita pba b nierare g/n/ s:fed intermedios oés efle a0 b pmos.
etcniierarel et s 7 infmedios ad ipm effe primos.habebifgs ofimili vbigs argumentatice ppofitum,
ate ita habef impares relictos d poft alique totox toti nonveniunt:oés p trivecimg hui? effe pmos,

€ Si ab vnitate Impares coaccruétur:qul puctict erit quaoratus.

€ Sit vaitas:z fuo ozoine sfequétes umpares a/b/c/o/e/f.oico vnitatem 7 g oftituere quadratum,
Yrem vnitatem g b oftituere quadratum:et viutatem a b et c.etita pfequeter quotquot fifaggregs
ueris.vinfdo eni g pimum imparem in dugs poztiones viitatre oiftdtes: et certit eft maiozem viftare
vnitate ab vnitate 7 miozem vnitgtieé equalem:quas vio ooine fituo iugta p2imam vnitatem certii
eft duos effe o2oines ab vnitate fumpros vigs 30 duos vinitate diftdtes (vnitatem enibic nomienfiert
cenfemus)ergo per tricefimamtertiam fextivnitas 7 oueille poztides aggregate oftituiit quaoratii.
at oueillepoztiones equatur impgarivnitatem fequéti.vnitasgigitur T g imparfequens fimul iuuctas
aftituiit quaoratum.Prem refoluto g invnitateme binarium:cumbinarius fit OFia b 0 a:b refoluef
per nonam buius in duas poztiones:quay vng erit binarius/ 7 alfa bingriovnitatematozio eftequa

4.q cii p2ima vnitateftatudtur viio ozvine turta poztides a.tiicerfit Duo 020tnes abvnitate ao niieros

vigs vnitate diftdtes difpofitizergo per edoem tertiam ¢ tricefimam fexti illt fimul aggregati sftituiit
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‘quadratum.atvnitas cfi poutidibus b ¥ potionibus 4 equatur vnitatiaetdb ﬂ‘mgl:igitur viitaggasb
fiFaggregata oftitulit quavratil. Sitif fi oiuidas c in duas poxtides vnitate viftates:cli cfupet bfolo
binario maioz ei? poztio fola vnitate mafoz erit mafoze portione by 7 minoz eqlis maiozi. ftatud ergo
eas furta portionesb.et tiiceriit duo ovies ab vuitate vlgs a0 nileros vnitate oiﬂatqs difpofiti. ergo
il fif aggregati per edvem tricefimatertiam fexti efficient quaoratum.atvnitaset ille pozg(ones fit
equdturvnirati g/b/ 7 c.igitur illa fimul aggregata fikiter sRituiit quadratum.7 ita ve quolibet aifo
argumétabere:o20indvo poztiones vnitateviltates vt inceptum eft p duos o:vines.1Bd quia feques
impar ab inferioze (p bingrio viftat:iveo etus mioz poztio maioziinferiozis equabif:z maioz(equét]
edvem inferiozis maiozem viitate fupgrevief.ficys clarum habebis ppofitil, £t exbaccognofaf qb
in tertio auditiis phifice ex Rithagoza avoucit ariftoteles fuls quadratis slequéter adtiictos ims=

pares nund mutare [pem:fed 1p qoratos relindre.hincg impares quadratoy gnomonas appellari.
@ Sipares ab vnitate ibi coaceruéturicoaceruatus ab oibus crit altera ptclogioz.

Y[ Difpono pares abvnitate a/b/c/v/e/f:7 quotquot voluero:vicogs @ T b fimul:eé alteraptelogioze
eta/b/et c.fititer 3/b/c/ T v et ita ofequéter.namipfos p equalia dinido:quonvnas mevietates hinc
etaligs illinc ozdino.et quia p vecimioctauam huiusilli erant dupli numeroz gb vnitateferiatim p
cedentii:odines illi abvnitate fm naturalem numerox (eriem pceduntiergo per tricefimaquartam
fexti:duo p2ima mevia T duo feciiva fimul coacerugta oftitudit altera partelongiozem. grilla equanf
8 1b fimul 2 p edvem tricefimdquartam duo tertia mevia cii mevijs prius pofitis coftitudit altera pte

longiozem:etilla equatur a b et cetira sfequéter.fics conftat propofitum.

St oilpolitis imparibus ab vnitate oyo pami poftvnitaterm siigant:ac poftillos
tres: poit quos %o quattuoz fice deinceps cdm naturale numeroum augmentums:
qut poucetur erunt cubl.latufs cuiuflibet otunctoy imparium numecrys.,

@ Difpondtur ab vnitate impares:pmovnitas p fe que eft cubus 7 cubi i latus.deinve p2imiouo
impsresvt .pofl quos tres fequétes p fe vt b.poft quos quattuoz vt c.ochinc quings.poftes fer.etita
sfequéter Fm naturale sugmentii numerox dico duos Pmos aggregatos facere cubum:cuiuslatys
eflt numerus imparium:id eft binarius. Sititer tres alios sgregatos coftituere cubumscui’ latus eft
nfierus illoy imparii pifictox.i.fnari’ et ita veinceps.capto paimo sliqué nierum m qué fumbitur
impares ad cubum »fhituenoii:firgs pro par vt c:cuius quadratus fit @.qzeni cper scepticem totus
eft ab vnitate quota ps eius eft vnitas:erit vt iple et vnitas et ofs infra cum numerive a ct b rot fine
numeri quot inipfo funt vaitates.et ofi numeri fm ngturale nileroy gugmentum fint captizipetotus
erft parium quotfub ipfo fiit impares vnitatem eni imparem vocostor igitur impares fub eo (unt §e
inelus dimivio funt vnitates.difpendtur ergo duo o2dines ab vnitate:quox vrus terminctur in ¢/ 7
alter in b:fitq b minoz c vnitate.quia entm per tricefimamtertiam fexti illi fimul aggregati sflitnit
quavdratum:cuius latus eft c.quidoé quadratus pofitus eft eé g 7cepar: quarep vecimd huius/ 1 g
etus qoratus et par.£t hinc §gs euenit ve medietgs ¢ cii b ¢ inferiozibus b fit tand mevietas gorati
g.loeo quot viritates in b et inferiozibus eius et dimivio tot erfit imparesvic g: numcris p ozviné
oifpofitis dlibet par totimpares fub fe héat:quot in eius medietate etinet vnitates. Sumo itcm tot
impares vitra g:quot funt vnitates in reliqua medietate cfitas vitim? bierit ergo b totus imparivm
ab vnirate quotvnitates funt in ¢ 7 in inferiozibus ews:fed pzius fumptrowm imparinm vitim vt k
totum abvnitate e€ manifeftum eft.eritigitur k ivem cit b.et q imparivm $m fe [umpton mevdietas
eftfup2a g fumprasreliqua mevdietas erit infrg glocara.et 4a g per fcdam pzimt duox circiftantivm
Primofieftmedietgs:vt in figuratidel et m.et per edo€ puoxy slion:vth et nmedieras.erira quotit
fuerint.ergo avjunantevndecima p2imi euenietve numerus exillis imparibus aggregarus firtang
nuRIerus ex cimparivm nijero in gpouctus.eritigitur pouctus exillis imparibus cubus atq nite-
rus tmpartum latus eiug.qd eft ppofitfi quo ad hoc. Sit(cSo b numerus impar aliquox imparium
fm quem oftituéous eft cubus:cuius quadratus fit f.quig enib eft impar:igitur pynoectmam buiug
af elt impar.owfoo eniffn dugs portiones inequales 2 vnitate diftates p vecimanons huius quaz
maiozfitp/et minoz q.quis eni f numerns impar fupfiuit m numerozuwm ferfcm abfe pari bincfier
vt quoties vnitae in p totus imparium fit f ab vnitate:et quotics vnitas in q tot fint pares fub ipfo.
coftituo itags duOS 02vines:p2imum ab vnitatevles b/ et (c5m sbvnitatevlds a.1itqs b maiozvnitareg.
et intelligo b owifum in duas partesvnitate viftdtes:q: eft impar,quaz maioz fit r/et minozfit 8.per
tricefimatertiam fexti:illi aggregati oflituiit quadratiizcuius latus eft b.ille aiit quadratus politus
eftf.quare avinudteegvem g cfi fuis inferiozibus 7 r maioze poztionebstot cotinent viitares:quot ¢
continetur in p.funt igitur tot impares fupza f:quot vuitates in g.fit ergo vitimus t.quia eni ftotus
eratimparium ab vnitate quot funt ynitates tn g in infertozibus 7 fnr.crgo ttotus eft imparium ab
vnitate:quot flllLt vnitates in b 7 in oibus (uis inferiozibus.fed 7 fumptor imparium vitinus totus
erat ab vnitate.gre t eft illonvitimus.numert (i€ b:aflignatoy imparium tot (unt {upza f quotinfra
eritg filloy medius.oés igitur per ivem g5 priue cfi f snumeratizerunt tifPrum ipe per nuinerum
oim:id eftb multiplicatus.et qM b in (¢ poucit ipm fimanifeftum eft b in ifm poucere cubum:cuiug
latus eft ipfe b numerus aflignatoy imparium.ficgs totum conftat pzopofitunt,

€ Mumeri ab vnitate ouplisfunt pariter pares tanutm.

@ Pwinétur abvnitate oés sfequéter dupli:dico eos o¢s efle pariter pares.et nullos preter eos effe
pariter pares,cum ei duplus vnitate (it binarius qui et par; 2 feciious illog numercuim sb vaitate
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ppozidalifi:p vicefimam buius oés alif funt pares.et ¢ binarius fcSs ab vnitate (it niicrus Pmust
ergo per vicefimafertam quarti quiciiez aflignabif eo facto vitimo:nullus ipm numerabit nifi alids
én ozoineilloy parium aficevétid pofitus,quare ci quilibet erit par qué nullus impar pter vnitatem
niierat:p ouffinitidem qlibet eox erit pariter par.at ¢ nullus pter eos fitpariter par p3.nam fi vetur
altus:0iuivaf per meoiiizet ei medietas p meotil.et ita donec occurrat g no poflitdplius diuioi, qui
{ifueritimpar qfii p vicefimatertiam pminierabit extremi:non erit niierus datus pariter par/glis
poncbatur.fi antfucrit vnitas:qzeius duplum fuit binarius:tpfe erit de numeris sbvnitate ouplis.

@ S pariter par in pariter parcm dUCALUr: poucetur pariter par.

Sinta b duo numeri pariter pares:oucaturgs slter in alterum 2 pueniat c,dico c eflfe mumerum
pariter parem. A (i cnon fit pariter par:numeret ergo eum quiciigs impar fi poffibEe eft quifit v.q2
ergo © impar numerat ¢ pouctum ex duobus 8 T b infeductis:ergo per quitam tertij © impar coicat
cumaltero a autb.numerabit ergo cditer quicligynumerus:o 73 autb.qui da o ponitur impar: per
decimdtertiam huius eritimpar.numergbitigitur impar g autb numetum {c3 pariter parem.qo eft
impofiibile.non igitur cnumerabif gb impari:qui cii per duovecimam buiusfit par: p viffinfticem
conftatipm efie pariter parem.quod eft pzopofitum. : :

2uicunas numerat pariter parem:ipfc quoqs eft pariter par,

@C Sit apariter par:quénumerat b quiciigs numerus:oicob effe numerum pariter parem.nam b
effet niierus impar cii pofitus fit numergre a:non eét a niierus pariter par.quod éstra bypotbefim.
eritigitur b numerus par:qui fi non fuerit pariter par numerabit eum aliquis impar.quare < foem
impar pvicefimdtertiam pzimi numerabit a numerum pariter parem.qsd eft impoflible.manifeftum
eftergo nullum imparem numerareb.quare per oiffinitionem eft pariter par.

@ Sifumdtur quotlibet nijcri pariter parces ab vnitate pceoentes:0és Tynitas cumm

€IS COaCCruata numcrum primo pariter parc:vnitate minozem eflicient.

L Sirvnitas:za/b/c/0/e owiie peedites pariter pares:0ico gvnitas a b ¢ v fif aggregata sftitufit
numerum viitate miozem e.nam p vicefimanonam huius quilibet fequétifi eft duplus pcevétissijre
{equens eft tan@ precevens duplicatus. Bt a fecfivus 4b vnitate upat edvnosquarcvnitas 7 a minus
funtvno § ipfe s ouplicatus.ergo min vito @ b.quare vnitas a1 b minus viio @ b ouplicatus:ergo
Fc.grevnitas ab et cminus viio & v.gre itex vintas a/b/c/et d fimul minus vno @ e.q8 elt Ppoofitii,

@ Dmnis numerus cuius meoietas cft impar:eft pariter impar. '

@ Sitnumerus par g:cuius medietas fit c numerus impar Tb binarius:dico a eé nunierum parftes
imparem.nam da c eft medieras asergo b bingrius numerabit a {83 fe.vico rurfum ¢ quiciigg slins

par numerabit afcdm imparem ipm numerareet efto vt e alius par ipm numeret fcSm 0:dico o cfie
fmpgarem.nam da qifiter o in eefta/et qo exb in ¢ fifif eft aiergo pvicelimaquitam feciivi § dpoztio
0 ad b ea eftc a0 c.ergo pmutatim qued a0 czea eftb a0 e.at cfi ois numerus par alius a bingrio fiat
cStinue 300&vo bingriutn pimo ad binarium 7 Oeinde ad (uil pzecedentem:binarius ergo oém parem

. numerat.b § numerabit e:quare 70 numerabitimparen c.eit ergo © per decimdtertiam bui%impar,
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quiciic ergo par numerat g {cdm imparem euin numergt:quare p oiffiniticem g eft pariter impar,
quod eft propofituim,

CSiimpar in numernm pariter imparcm ducatur:qui ,puem'ct crpt pariger impar,
CSit anumerusimpsr:b %o pariter impar:et cnumerus pouctus ex a.in b.dico ¢ eé numerum pa
riter imparem:fit cni © medieras c cii ¢ per duodecimambuius fit par/zebinarius.daein o facitcx
fititer a in b facit efivem czergo P vicefimaquintam (eciivL que ppouioeadaiea efltbad 9.quaie pers
mutatim queppoztio cad b ea elt a ad 0.ed ebinarius imparitcr eft in bict b fitpariter impar.ergo
eta impar eftimpariter in v, niieratq a nfierum o fcdm imparé. ergo p visvecimam buis o et impar
et cper precedentem:cii cius medietas v fitimparserit pariter impar.quoo cft pzopofitum.

« WAumcris paribus ab vnitatc oifpofitis tertius a pmozatgs ab illo tertius:vno g
intermiffo 0és a paius fumptis tertij:(unt paritcr inpares triz, ' :

(€ Lontinuétur pares ab vnitate:fintgs a/b/c/ole/fig/b/kilimset fic ofequeter.dico tertifi c:z e ftifi
ab illozet g rurfus ab hoc tertium ¢ ita deinceps vno fp intermifio e€ pariter impares., T3 p vecima
octauam buius illop parium meoietas funt numeri ab vnitgte naturali ozdine difpofiti: quox viug

eft par) z alius tmpar alterngtim pofiti.pzimi ergo parium.ibinarif qii mevietas efus evnitas que -

étiaéi serit £ potétia pariter impgr.fecious %o ab eo ng erst pariter ipar:qe eius medietas
gﬁt;;sfgtngg:t&ré 1 cfuit" i gptimus 7 nonus erfit pariter impares per penultimam buius cfi cox
meDdietares fint impares.qs eft ppofitum quo ad hoc,Megs alij pares quiclios eriit pariter impares:
qzeon meoietates funt paresficg par vt bingrius cos fcdm parem numergbit: quare p viffiniticem
non erunt pariter impares.quoo eft totum pzopofituim. : ‘
€ Humerozum pariter imparium continue fumptozumscquales funt differentic.
@ Iboceniiveo eft @ fi 0és parcs otinue fumant:erit oim illogeavem OFig.ndbinarius. Shptis igif
$m exigétiam pzecedétis paribus 7 stinue pariter impgares vio intermifl ozerunt per sceptioer eop
oifferétic ex differétijs ipfop 80 medios compofite:quaz ci meviafing equalia/ z tote per Hceptivem
erunt equales.quod eft pzopofitum,

s $1]
f 64
e 32
o—— 16
(S 6
b 4
Qi 2,
1

g 5;:
2
b——————3
B———tm iy
I 22
m in
10 20
1
18
‘& B
8 16
h
14
g 7 [
12
f
5 10
(S
4 8
0
Sl
¢ ¢
2 4
b




CRumerus aouobus non duplus cuius medictas eft par:eft impariter par.

Sita dlibet niierus par:cui® mevieras b fit par:et non fit 3 veniiero vuplozil ab vuitate fumptoz,
vico g efle numerum uupariter parem.Bam cil eius mevietas b fit par:non,eﬂ' pariter impar.Z cum
16 {it 0e numero vuplozum ab vnitate fumptop:ergo pervicelimanonam buius non et pariter par,a
(ufficienti igitur oiuifide eft impariter par.qd eft ppofitum.Sev 7 oftéfiue fic.cl medietas a fit par/
etbinarius nierus par (cdm eam ipm numeret:per viffinitiGem a:non eft niierus pariter impar.feo
et cumn nen fit ve numero duplozii ab vnitate fumptroy fi ipfe in Duo medig vivivaturizmevia itey in
mevig.in hac otinug 2ivifice necefle € aliud ab vnitate occurrere:qd diuifionem in duo meovia fiftat.
quarenumerus illeerit impar.et qzille eft pars partis:ergo pvicefimdtertiam pzimielt ps totius,
quare per decimaquintam huius ille impar totd (¢ parcm numerabit. at cfi par ipm fcom parem
numeret:ergo per oiffinitionem a totus:eflt impariter par.quod itex eft pzopofitur.

« £x ducty pariter paris in im pariter parem: pucmeimpariterpar. ; '
@ St anumerus pariter par:oucafgs in b impariter parem 7 pueniat c.ofco ceflenieril impariter
parem.iBam p hypotbefim a numerus par numerat c{cdm b qui eft par.et qzimpar numerat b cum
fitunpariter par:0é impar pvicefimdtertiam pminumerabit c.et non nifi (cdm parem:alioquin per
envecimam buius ccétimpgar.coftat ergo p oiffinitionem:c effe impariter parem.et pzopofitum.

CDisimpariter par fit ek paritcr pare in pant imparem. e2uo fit v ofin impariter
paremsnumcret pariter par impariter.
€ Sir 3 quilibet nfierus imparsf par:vico i3 fieri ex pariter parein pariter imparem. nd medietas
€ par.alioquin g effet pariter impar. efto itag b mevietas a:fi mevieras b fitimpar:§ b p tricefima
tertiam buius eft pariter impar.et ¢ binarius numeret a fm b coftat pariter parcin numerarea fm
pariter imparcm.at {i b mevtetas impariter paris g/ fit par:fitea © cuius quive mevictas fi itimpar.
0€0 D per tricefimdrertiam Huius erit pariter impar.et p vicefimatertiam pzimé numerabit 9.f itgs
oc fm e:et (it cbinartus.qeb nierat a fim c:et © niierat efioé fcdm esergo p vicefimiquintam fc8i q
Popitiob ad vea eft e a0 c.led b eft duplum oigif 7 e duplii c.quare per decimioctauam huius e eft
pariter par:T numerat a fn o pariter imparem.oftat ergo itep ppofiti.ctiitertivs niicrus p2imum
duuifione facta occurreret pariter impar:accepto penultimo parium loco b/ efus dimidiolocod 7¢
loco c:per edvem vicelimaquintam feciivi scludes ppofitum.ct vniuerfaliter quoties bec fubdinifio
fiet:toties fiat gb vnitate parif parii vuplatio.et (umpto penultimo parium cii fuo dimidio p rricefi
matertiam buius 7 vicelimdquintam (c8i ofilif scluves ppofitum.Lorelarti pater gccepta medfe:
tate pariter imparis 2 duplo parif paris:quidoé pariter par cii pariter impareniicrabat impariter
parem adiuuante (p vicefimaquints fecundi,

CSivifpondtur in longnm pariter pares:t in latum pariter impares:qut fcdm sn-
gulares coucntus pouciitur:funt impariter pares tift.cr1po in longuuoine quivam
clt fimilityoo ppoznionum:in lantuoine Ho ouferénarum cqualitas.

& L o nig f tiuv oM @ Difponiturbicivieifparif pares bmlon:
€ Continue propoztiongles. 53 gu'mzfz_gb klm:pan_tcrxmgslrca »vfdm fatum
o 7‘[ LAl l l 'S Picopmo quipvuciituregbing/hhlmaeg
- i $ 2104|208 416|832 |1664. & cineifoem:fitirer ex ofe 7fin efoézefle im
n,ém 12 |44 | 8811761 352 704 11408 8 pgariter pares 7 folos taies.nam ois tlli iung
-2 V| 18] 356 72/144[ 288[576 115 2'E exouctupariter paris i pariter imparem.g
o K| 14 [ 28] §6 [ 112] 224 (448 896;§ per tricefimdoctaugmn buius quiliber eoy eft
TS b|liol20[40] 80 160|320 640 | tmpariter par.et (Lalius efictumpariter par
= § '3 61 12 24| 48] 96192/ 28 4“!: pter eog g ex illis parif paribuse #m (ug ferié
2 ol s i iter i rib? ttursilleno

S TR A T f,g_ 020iatls 7 pariter impaiib? pouctitur
g8 L 5 45 fieret ex pariter parcin pariter imparem.qd
2 c d € f 2 per pceventem eitimpoflibile.ratum eft ergo
o @ Rariter pares. S g% oicirur, € Seciivo vico oés in l5gitudine
L o:n g Lt U O 0 I|Fvoésinlineagroésinlineab:zitavereliz

quis/e€atinue ppozticales.nam da b binarius mus pariter parium oucif in g: manifeds eft fctm
{nlinea g:quiinoe poucitur effe buplum qo g: 7 in ppoztide cavb.fedo Tqebingfacit fcbmab fpo g
et cin gfacit tertiumiergo p octauam feciivi q ppoztio c a0 b ea é tertij av (cdm.et ita sfiliter oitéoe
dereliquis p octauan fecfivi avinudte vicelima nona buius queb/c/o e f continue pzoportiongles ed
demdflrat.£tex hoc vemdfirare pzoptum eft pervicefimalextam feciioi qB fit e ouctuviius mevioy
infestim gff etum q8 fit ex ductu circfipofitoy vni2 in alterd.et p vicefimaquiram eiufoé quoo fit ex
vuctu viius medioy in alium:tin effe Hrum quoo fit ex ductii circlipofitor T equalif ab cis ciltdrinm
vnius in alterum.C Tertio vico 0és numeros fm latitudinen tn vnaquadgs lineay gb g incip:<tes et
ab min latum euadentes:equales bie vifferétias.q eniin pzimalinea queeflt pariter imparinm oite
stinuefint equales:(tatim per tricefimafextam buius eft cognitii. S5 @ fecive linee nuneron edics
fint oifferétic/veclarat.nam p nonam p:imi tin eft 8 fitex b in g vin oifferentia han 35+ 6 queo fir
exb in h.avoitigif qb fitex binb feciivus fc3 impariter parium feciivelineefup eo guoo firex b in g
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“ non eftigiur compofitus per tricefimdrertiam buius:pariter impar,quare a (ufficiéti divifione erit ~
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pmofc3 impariter parium eiufoem linee:tift Ftumeft quod fiterb in oifferétiari g ad b.et quiaiter.

per eanvem nonam pzimi ti eft quod fit ex b in b 2 in differentiam k ad h:prum q8 fitex bin k.govit:
igitur ¥ fiterb i k(up eo qd fitex b inb fc3 tertiug impariter parium fup fecioum:ptum et s fic .

exbinvifferériamk go b.feo vifferétig k adh tanta effc pbara eftiipea vifferéria by 80 g.eft1gif eqlis
ofia illoy tmpariter parium, ita sfequéter p nonam de reliquis expevies.£¢ e hoc facile vemofira
bileeft p fcdam prri @ §libet illoy duplatus tif eft:Ftum ouo circiipofiti sificti.et p tertias eivfoem

paimig duo mevij siticti it funt:tum circiipofiti/ et equsli infuallo ab eis viftdtes pariter acceptis :
- (T 2uécungs numerat impariter par:ioem etiam eft impariter par. ' 4

@ Sitaquiciig niierus impariter par:qui numeret b.bicob effeimparitcr parem.Bam: quig a par
numeratb:ergo per duovecimaim huius b erit par.quo fit vt quoties 8 numerat b: toties medietasa
numeret medietatem b.{e0 mevdietas a cii fit impariter par eft par. igitur p duoveeid huiug T me:=

oietasb eft par.feo 7 alids impar numerat g numerum impariter parem:igituridemnumerabictbp

vicefimatertiam paimi.eftigitur b per viffinitiGem numerus impariter par.quod eft popofitun,

@ S31 pariter impartimpariter parsfiue pariter par fup binarium pitigatur: opofitus )

€rit pariter impar, _ ys
[ Sitaquiciiq pariter impar:cul a0ifigaf b quiciig imparif par aut pariter par fup binarif: fitgs

ccompofitus.vico ¢ cfle pariter imparerii.nam qz 8 clt pariter imparsei® medietas eft impar.etquia
b eft impartter par:per tricefimaleptimam buius:eiug mevictas eft par.medietas igif b zmevietas

atfimul p (c6am buius sftituiit numerum imparem.at numerys e Medietate a 7 medietate b oftitu

tuseft medictas compofiti c.igif per tricefimafextambuius c eft pariter impar.zita srgumeétabere

fi pariter impgri gdvitur numerus pariter par fup binarium,.quod eft pzopofitui.

& Sl pariter impares niiero parcs Piligant opofit” crit pariter par vt‘impa’rie par. -

@ Ham quia cuiuflibet illop mevdietas eft impariper quartam buius compofiti medictqs erit par.

aut pariter par/gut impartter par.quoo elt pzopofitum,

& Si pariter impares numero impares conigant:componctur pariter impar.
@ Ham quia cuiuflibet illox partter imparum medietas cltimpar/ et funt in numero imparizigitur

per quintam huius:lloy medictates coaceruate aitituiit numerum imparem. ppofiti igif mevteras .

eftimpar.ergo per tricciimdrertiam huins:icompofitus eft pariter impar.quod intenditur

@ Si owerf pariter pares Gelibet fupza binarium fibi coaceruétur:ex iPis coftitutus’

eritimpariter par. :

-

€ Sint a/b/c/o quotliber niieri parif pares (upza binatium 1o marimus:fites e duplus a0 osfitgsf

opofitus ex 3/b/c/v-vico f ¢é impariter parem.nam daab co funt pares: p pitham huiusf eft par,
et qzfunta b c o pariter pares fupza binariumseoy medietates (unt numeri pares,addite ergo fimul
per p2imam buius sflituit parem.et q2 P tricefimafcdam huius 4/b ¢ © fimul aggregati minus fung
@ esergo feflt minoz e.at e cft prus pariter par poft osigitur £ non eft pariter par.et cum eius medie:
tas (it parsergo per rricefimafeptimam huius:eft impariter par.quod eft propofitum.,

@ dariter impares fm oatil niicrum parcim inuenire:qui 2ificti faadt pari€ parem.
L Sitprimo a nilerus par fm quem iubemur parif impares tal’c's‘qui Jpponiitur intenire:d T ivem

4 fitpariter par.quot ergo funt viitates in g;tot Atinuo pariter impares ab vnitate quox niedietas
fitb c:fitgs  primus sfcédenvo parirer par.et (i inter ¢ 7 o fititey aligs pariter imparscircao bince.
incefumo pariter impares fm oimivium a:itavt oés fint fumpti fm numerum a. fintgs inferiozessc
gler fupiozes ef.quia eni o eft par/ T nd elt parif impar:per tricelimdquitam huius primipares bic,
2inve g 7 e funt pariter impares.quare 7 g cedqualif viftant a nfiero v.et qz fititer p eddem vno pari
infpofito poftefcqtur f:zvno interpofito poft g fedtur c.etid equiviftabiit hic zindc ¢ 2 f ab numero

" D.ergo p fcdam Pmi g 7 efunul funt ouplum pariter paris v.quarep vicelimanonam huius g zefit:

funt pariter par.et p edvem fcBam primi ¢ 2 f fimul:(unt duplum © etufdes pariter paris.funtigitur
pariter impares fimul fumpti fm numerum a (c3 g/e/ 2 ¢ fquadruplum v:7 ouplii duplo ad d.quare
pervicefimdnonam huius c/ g/ e/ f fimul (unt parif par fiuefunt ti tum qd fit ex ¢ pariter paresin ®
pariter parem.quare p tricefimam buius:d inve poucitur eft pariter par.quod itey eft pzopofitums
quo 3o boc, At fia non fit pariter paricapio quécungs numerum pariter parem ve g alterfi:quivitro/
citrogshéat pariter impares:vt b/ c/d/e.et fumo duplum a:4 fit g.qui etid per vicefimanonamhuive
eftpariter par.fintgs /b fui circlipofiti pariter impares.veinve capiol duplil g: qui etiam eft pariter
par.zk/mcirciipofitos pariter impares.fititer capio o dupluml 7 circfipofitos pariter impares i/p
cthoctoties eog v fiat quoulgs habeamus pariter impares acceptos Pl nunieruin vatum a:quos
quia bic tottoé accepi ©ico numerum ex b/c/v/e/fihk 2 ceteris fumptis pariter imparibus:opofitic
effepariter parem.ct fit q pariter par acceptus duplus ad o.quia eniper fcSam pzimi ¢ v fimul:(unt
@tum gouplum g.et etigm per eddem b e:gtum g ouplum g.igitur ¢/ o/ 2 b/ efimul:Htum L dupli g.
feo per eanvem fcoam p2imi fb Ptum L duplum g.ergo b/c/v/ e/ fil:rum o duplum [.fed km:Ptum
o duplum kp edvem fcdam.igttur b/ c 0 ef b k m:ptum q ouplum o.fev 2 per edvem(cSam np Prum
q duplum o.igitur b/cd e fH Km n p Amul:@tum dsuplum q.quipervicefimanonam huius eft pariter
par.fica conftat popofitum,
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LS datum parcm:pariter impares fumerc:d impariterparei siuncti oftituat.

(CSit a datus numerus par fm qué iubear fumere numeros pariter impares:qui stuncti sftituant
Bumerum {mpsariter parem.fumo b/eh/stinuc numeros pariter pares poft binarium fm Medietgtd
udigrig circaquosfintcd fg ki circiipofiti pariter impares.dicoc dfglzlparif {inpares - fm nierfi
& fumpros:ftmul functos sftityere numerum ipariter parem.ctfirm ouplumb qui etid p vicefimam
nonam hut? eft pariter par.quia eni per feciivam pmi ¢ o fimul fi unttm @tum e duplum b:etp egnvé
fgtumboetlz1Gtim.eriit c o f g 2L fitGHtum tres pariter pares ch m etinuefumpti poft binariii.

ateh mfimul p quadragefimgmaquintd buius sftituit impariter parem:igitur et cd fgl21fimul.qd

<t popofitum.

CYmpanter pares quothbet reperire:qui coeceruati faciant pariter parem.

‘L Sitpmo anilerus datuspar m quéppoflitii eft impariter pares repire:quicoaceruati oftituant
pariter parem:iuenio p oragefimafertam bui? totioem parif impares d coaceruati sftitudt nier
pariter parem:quifint b ¢ 0 e.ct duco aliqué pariter parcm in quélibet eou:7 puenidt f ghlztotivem
qui p tricefimdoctand bufus eriit imparif pares.atp honsm pmiivéeft qB fitex illo parif pareinbe
desetin opofitum exb ¢ d e.at copofitum e b cd eperbypothelim eft pariter parergo p rricefimam
huius quod fitex pariter pareinb ¢ eeft pariter par.illud att eft c5pofitdl ex impariter paribus f g

H Iz m datum niierii inuetis,cft igitur effect qB pponebaf quo ad hoc. € Sit feciivo vt 3 fig impar’

fcBmquem Apofitum fitreperire impariter pares qui coftitudt pariter parem fumo per immediate
moftratfiimpariter pares (cBm parem minozemvno a:qui aggregati pﬁttuat pariter parem:fintq: b
CA1t® O pariter par cx b ¢ cogcernatus.f umo f tertifi paritcr parem gb ipote quide medio parif pare
infpofito.et qz differétia fao o coftat ex vifferétia ® ad e g eft © pariter par eoifferétisead fqueelte
pariter par:cum 1p fequens (it peevétis duplus.crgo p quasragelimamquitam buius dfig fad b eff
tmpariter par.fit ergo dria illg g«dicoergob c geéimpariter pares qui petﬁtu.r‘nam befimul funtd

utbus aovitus impariter par g ti facit(icut f.nam erat vifferétia © av f, at %o feftnierys pariter
par.conﬂat €rgo totum popofitum demoftratum.

!Ifx pato nucro:zmpanﬂ pares ex quibus aluctis impanter par cfficiaf mueﬂlgarc

Sl[Pmo datus nilerus par quifit 4 fcdm quem iubemur impariter pares linueftigare:qui officti
9ﬂitu§t impariter parem.inuenio totivem pariterfimpares p quavragefimafextgm hui? qui céificti
Qﬂlmﬁtppriter parem:fintgs b ¢ v e.capio g Prim pariter impgré pofte.quiqz (clo quafnario viftat
abe:manifetieftb co g limul pluseépariter pareb co efimul 2minus duplobcve f] imul.quarep
viceftmanonam buius:agaregatus ex pariter imparibus b cd gndeftpariter par.ctcfi P pimdbui?
fit par:ivem erit a diuifice qut pariter impar aut impariter par.duco ergo fifierum quécungs parié
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pareminb c® g:7 puenidt b lz L m:totive quot ynitates ina:quip tricefimdoctauam buius fung fm- -

pariter pares.at aggregatum e blzimtm et Grum qBfit exfinbco g fimul pnonampzimi.atlib
€0 gfimul funt pariter impar:p tricefimioctauam buius:aggregatus e lzlm eritimpariter par.
etfibcogfit impariter par:ivem accivet R quavdragefimap:ima huius:ficy ip habebitur ppofitis.
Bt¥ofiafit numerys impar:fumo totivem pariter impares:qui aggregati p quavragefimaquarta
huius erunt parig impar.quos multiplico per quélibet pariter parem: 7 puenict totivem fmpariter
paresp tricefimoctauam huius.et qz ipi impariter pares (imul th funt Gtum quod fitex illo parif

parein aggregatum ex pariter impgribus qui monfiratus eft pariter impar.ergo per tricelimanond

erit 3ggregatug ex impariter paribus fmpariter par.quoo eft pzopofitum,
CRuotlibet impariter parcs:z pariter pares fup binarium:filiuncti: pariter parcm

velimpariter parem componcnt. :
3. oim medietates pares funt.at e fimul:apofiti medietatemn otlitufit:ergo p p2imam huius

compofitimevietss eft par.non eft igitur compefitus pariter impar.a vinifione ergo aut etpariter

par/autimpariter par.quod intendebatur. :

@1Pariter pares z ipariter pares §tlibet inueftigarc:d oiiicti parif parem coftitygt,
 Sitanumerus datus fcdm quédebemus aggregarepariter pares ¢ impariter pares quioflituge
parif parem.capio totivoé imparif pares qui p quaoragefimoctaud buiusfimyl cogregati coftitydt
pariter parem:(intasb « c.et fit parif par que oftitufit 0.capio totivem stinye parif pares fup2a o §
fintezficertiefteeffe duplum o et f duplum e.vico ergo impariter paresb ¢/ 7 totive pariterpares
0 zelimul sftituerepgriter parem.Mam Qb climul oitituiit 0:ergo b c 2 v fimul oftituiit e ouplii o

so

b

fevetperivemb ¢ v et e fimul coftituent f ouplum c.atfeftpariter par:igitur totivem pariter pares -

ettotivem impariter pares quota oftituiit pariter parem.quoo eft popofitum,

€ Sdm vati numerym pariter pares reperire:qui ci quothbet impariter paribyg
numcrum impartter parcm conftituant. :

CSitoatus niterus a:(c83 queé tubeamurreperire pariter pares:qui cii quotlibet impgrif paribug
vefumptis (cSm b sftituant numerum tmpariter parem.fumo pnio p quadragefimdoctaugm buiusg
impariter pares fcm b qui fitofticudt pariter parem:fintqsco e oltituant f pariter parem.zfumo
pariter pares poft f (cBm g niicrum oati q fint gh 21 quos dico ¢ impariter paribus co ¢ sftituere
impariter parem.nam qz ¢ d e sftituiir f:ergo coezfollituiitgoupliifiercoefz guierum b oupli
g-¢rgo ¢ 0 e 7 g plus oftitufit @ ouplum f:2 minus @ duplfi g.etita argumérabere afequéterco eeth
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plus oftituere & duplii g2 minus duplo beet fimilif c v e g 212 plus Htituere ouploh et minus dSuplo-
I ficgs veinceps.quare c/ve g bl L fimul p vicefimanonam huius non oftituét pariter parem.ergo p :

quinquagefimam huius ¢ o e g b Iz fimul sftituiit impariter parem.quod eft pzopofitum.

CLOmns numerys pamus:elt ouinutus.

@ 1Bam ois numerus folam partem habet vnitatem:que vt certum et minus eo oftituit, eft igif ois
talis per otffinitionem viminutus.quoo eft pzopofiturii, ; :

CR2ulibet pariter parsouminutys effe pbatur.

C'Bam per vicefimanonam huius ois talis eft ve ouplis ab viitate fumptis:qué p vicelfmar exsa:
quartinullys nierabit nifi alids in illo ozvine fumptus.at p tricelimafcdam buius oés in illo ozoie
litaggregati pcevetes min? illo pficifit.coftar igif p oiffinitisen: (1l effc viminutum.qsd eft ppofith,

CDis quem numcrat numcrus aut abunoans aut perfectus:vt abunoct necefle eft.
 Sitaniierus pfectus gut abfivans:habés tres ptes b c 0 ealvéqs fciam/ tertid) 1 fextam: ducafg

411 quécundg numeruin ve in ¢ 7 pueniat e.eriit ofites tres ptes qfint fg b.ecoép (cBa tertia fexta,
quia q ppoztiobavaeaeltfav c:ergopmutatinib ad fve 3 30 e, Jté c 30 3 vt g 40 ezergo pmutatim
€30 gvrago e.Jté0avavehaveergo T pmutatimo ao b vt 3 a0 e.eruntergo tres numerib ¢ ad
totivem fghin eadé ppoztise vt queelt a ad e.ergo p viceliman feciioib ¢ o fimul 80 f &b fAmul (e
incavem ppoztided 8 a0 etuncficb co fimuladvfg b fimul vt 8 90 e:ergo pmutatim b ¢ o fimulav
vt fg b fimul 3o e.ergofib c o fimul abfivat fup aietfghfiFabiivgbit(up e.etfib co sificte pficiunt
asitioem 7f g b oificre pficiét e.at (i f g by sificte pficiiit excumep aceptisem habeat aliam partem gb
ipfo venoistam que eft vnitas:ea (idoé pzevict] gdiuncea facit totum gbioare (up e.crit igiE quiclic’
talis quem numerat gut abunvans sut pfectus:abunoans.quoo eft pzopofituim. :

(E@utcunq; perfectum numerat:eft Diminutus.

Ram fi s quinumerat pfectfi diminutus non fit:a divifione erit aut pfectus aut gbiiogus: quifi
eft pfectus aut abiivans p preccdentem ille quécung niferat eft abiiogns at ponitur pfectus.non eft
igitur perfectys sut abaivans.relinquit igif quéadmodum Dponitur eé¢ viminutus,.qd eft ppofitii.

@ Humerum imparem abundantem inuenirc:cuius fumptay partiii maxiasa pofito
imparcoenominctur.

CDecvivetur upponerealiquem imparem eé abundvitem:qd 7 verum eft. Sit ergo a impar pofit?
qutmaxiam partium fumptay imparis sbunvitis denoiare debet et b quicundgs imparium abfivans
quififitminozg:ouco ipm in aliqué imparem donec eueniat impar matoz g qui P quinquagefimam
quitambui? erit abivas.fiafitlit maioz s:non quero alifi.et ita fit in ppofito.veive fumo impares
denoiantes quotquot volo fupzg a:ita ve a it venoiatiud mimus.alioquin %itatem ppofitio bie ng
poffe:fintqs c 0 ¢ et duco 2 in ¢ 7 pueniet impar p virvecimam buius 7o tn pouctum:zeinvitimum
pouctum:et illevitimus pouctus p vicefimatertiam pzimi bébit ptes denoiatas abaco e.ociil duco
in ipm totum:b.fitgs pouctus f qui pynoecimam huius erit impar:feo et p quinquagefimaquintam
huius erit abiioans.da b eft abunvans T habet ptes venoigtas p vicelimatertiam pmiabaco eTbs
et da ptifi affumptay ps venoiata ab a habet minozem venoiationem:qz pofitus eft aoim venoiang
mintmus per ocepticen ps denoista ab g eft oim fumptazx fc3 (cdm a ¢ o e:7 b maria.qd eft ppofitd,

€ Sialigs in nilerii p2imum ouctus pfectii numcrum Joureritidem in ¢o minoem
ctfenon numecrantem ductus: poucct numerum abunoantem.

@ Bitbnumerus pmus:7aductus inb poucat ¢ § fitnierus pfectus:(itqs 0 minoz b nectumeret g
et vucatur itex ain © 7,pueniat e.vico e effe numerum sbundatem.nullus eni in alium ductus niera
bitc:quoz alter non numeret a.vt fi f1n g poucat cintelligo f p2imum/a fcdim/b tertium/ 7 gquarti
pervicefimdquintam feciivi f a0 ave b a0 g.(ed 7 per quartd tertif b numerat glteg.at cum b maioz fit
a/et g maioz f vt fupponif:b niterabit g.qre 7 f niicrabit a.oftar § @ nullus in alifi ductus nilerabit ¢
quox glter non numeret a.etiveo fig ect primus non baberet cnifi a ¢b zvnitatem ptesfuasseta ¢
b vnitatediftarent,at nulli funt pzimi vnitate oiftdtes nifi binarius 7 fnarius:ci opozteat glterfi eoy

- effeparem) 2 gltex imparem:et ois alius par a bingrio) fit compofitus.quuiciigs igif fumeretur (ubb

aut et @ aut ipm nieraret.alioquin oicdtur non oitare vnitate fola vt fet p:qui in fefaciant pfectii.

. nonhabebit ptes § nifi ef ¢ vnitarem.at pouctus exillis toties babetinfe maioée quoties vnitas

eftinf.at vnitas 7 f fimul minus faciit @ e aliqtics fi umptus:ergo f 7 ¢ T vnitas non osftituiit pfectii,
eritergo a opofitus.fint ergo eius partes f 7 g:que p vicelimatertiam pminumerabunt c.numerét
ergo ipm fcSmb 12.et eevem partes p ivem etid numerabunt e:fitas (cdm L« m.eritg per feptimam
fecunoi ter repetitam cadbh kificut eav oL m.cumergo cfuper b 7 b innumeris a f g:fupabitetide
numeros o L:{itqs 10 in nuniero n.qué dico eé minus Ha f $.98 ficoftenditur.qzcaob h:ficuteav o ks
ergo vt cad etotus a0 totum;etbh av o I vetractus 3o vetractum.ergo reffouns a f g:ao nrefiovum
vEctotus av e totum.at cmaiozeft esigitur 7 8 f g maioz n.igitur a f g partes 1tidem ¢ addite ad v 1:
plus faciunt & e.eftigitur enumerus gbunoans,quod erat demaftranouns.

d S1numerus in alivm ductus perfectum vel abunoantem pouxcritsin quélibet ab
€0 numeratum ductus abunoantem pooucct.
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€ Sit a quicio numerue qui in alium ductus vt b poucat cnumerum pfectum aut abunvitet:tb
numeret,0.0ico @ a ductus in d Poucit niicrum ablivantcm.nam quia p feptimam fecidvt g ppoztio
b a0 0 ea eft cad e:fed b per bypothefim niierat v:igitur T cnumerabit e. afit pofitus eft pfectus aut
abunvans.igitur p quinquagefimaquintam huius 7 eabundabit.quod eft pzopofitum

€ Lum oifpofin fucrint ab vnitate niicri pariter pares qui oficti fecering numern

pamum:cxtremus in illum ouctus poucct numcrum perfecrum.

@ Sitivnitas:7a b c v otinue duplizqui  vicefimdnonam huius erunt pariter pares:1 cogceruatys
¢k eis et vnitate fit e qui ponsf efle pzimus et d exrremus parium oucaf in ¢ ol aggregatum 7 pue
niat f.oico f eé numerum pfectum.manifeftum eft eni perviceffmatertiam pmia/b co ouplos f@iptos
0és numerare f.fite io (c8m e/ g b k ve fc3 © numeret f cdm esc (com g:b (¢S et afcdmk.quoties
ergovnitas 1n o totics e in f:et quoties vnitas in ctotice gin f.quare 7 adiyudre vicefimafecios (cdi
2 equa ppoztioalitate quoties 2 in © toties gin fiet P ivem qu oties b in o toties b in f.er quoties cin
o toties lzin f.IDinc tote ptes funte/gh k ad f:revnirasabcad o.feo p tricefimdfcdam huivnitas
etab et ¢ fimul min? funt vnitate & fit 0.quedoe vitas eft ps © denoiata per conceptioem ab v.ergo
egbkfimulminus facifit f vna eius pre venoiata a numero v.pars aiit f Denoiata @ numero dieft e,
funt igitur e gb Lz imul minus f in numero c.at vnitasab cetd funttan@ eiigitureghlzvnitasab
¢ funul tift funeficut f.0i afit f plures partes non babeat:conftat p viffiniticem ipm fnumerumn efle
perfectum.fed @ nullam aliam habeat declaratur.nam fi boc fit poflible numeret ergo m:numeruvim
flcdmn.qzeni eeltpmus quiniierat finumerabit ergo per quartam tertij m gut n. quarep vicelima
quintam fecivi reliquus eoy numerabit v.et cfi a fecidus ab viitate fitnumerus pmussergo p vice
fimafextam quarti quicig nilerat © eft alids in ozoine preceventiumive ¢ ba.atfifitcnierat flcdm
gletfibfcdmb/etfiafcdmlzpartes(cs prepolitas et ve victumn eft.conftat ergonullumahum a poi
ctis nilerare f.quare poicti funt oés fue partes.etipfifimul méftrati funt ipm complere arcs pficere.
conftat ergo diffinitionem numeri perfecti ei sgrucre:ipma exiftere perfecium.quod eft ppofitum,

€ Seprumi elementorsm Brithmerices Pozoant finis,

©1me numczozum ex vhitati oifpofitide ppenoiitur. LT aiit vifpofitio
f  pamainlongum tivalterain longum ¢ latums tertia wo i logumy/latum/
7 altum. € Luius ynitatum oifpofitio in longum ti cit: incaris numerus
oiatyr. @ In latum oifponitur fupfiaales ineanbus ynoigs osclufizquon
vhitates directe z 90 fc 7 a0 alias cquales babent oiftantias. @23 fit ouphiater fc3 v
Vi viitates vittanibus otrecte apapeétursvel cay infuallis oppondtur:itavt fingroy
ozoinum termini in lateribus reliquis excipiatur. € In altum o vifpofitio folivo:d
¢ft: coaptatis infirrul fupfiaalibus:cx quoy latertbus directe fibi appofitis folivozid
fupficies crecte confhitudityr.q Rumerozum in fupcrfiac otfpofitozum:quivam fung
triangulares tria babentes latcra:alij quadnilateri:ali petagoni:alij pluni laterum.
€ Ruaonilatcrozii aiit quivam latera oppofita babét cquioiftina: quioam mintme.
« Bumerozum autem quox latera oppofita funt cquiotftanas alij oia latera babent
equalia  terragoni Oicitur.alj fiquoc larcra babent vnitate oiftanna ¢ parte altera
longiozes vocatur:aut amplius 7 oiciitur aillégrozes. € TRumeroxy in altii opofitox
oiuctfas cfle bales conngit:quoziiod triangulas/atas quacragulas: ct1ta de ceteris.
@ Ibozum oim quioam babent latera fimul applicatas 7 diciitur pyramives.quioain
babent latcra:que etfi nfimul tenodt:non tii puemiiit:ct curte pyramiocs appcllant’.
quioam babent latera equioiftana ¢ cqualiter crecra:qui fupiozem zinferiozem (up-
ficicm babent fimiles. 3 ftozi quiciigs babent bafim triangulam:ferratiles vocant:
quaorangulam 7 ipfi in longum /latum/z altum cqualizer otftéountur: cubi diciitur.
quicungs %o bafcs babucrint pentagonas bexagonas fiue plurum latcrumiz latera
cquioiftanna crectascoliine nomincntur. '
€ Dis numerus triangularis:ma babet latera cqualia. Tii manifefturh cft quélibet
triangularem ex numcns ab vhitate 02oine cdtinuo oifpofitisiclic compofitum:atgs

latus trianguli cffe fertei numerum. : , :

€ Sint abcvnitates bafis trianguli:ab pric:et a ccptremitates.dico ergo @ infeciivo ozoiecuius
ertremitates funt ® eterunt pauciozes viitates.nam fi totidem fucrint in o2oinibusacroeslateraa
o 7 ce erunt edoiftdtia.qif vnitates in verog ooine equalif diftant:fice non cocluvent trigngulum,
pauctozes ergo erunt in ovine d e.et qifi Grum diftara ab bt viftata ab o 2cgb exfiergo ponitur £
tota ab c quota o ab e:oiftabit fab o Gtum cab c.ctiveo @tum a ab o.0i ergo fnon fuerit primapoft
a feo fuerit b vniras mediascii diftent a ab o Gtum a gb bieritlongituvointera 7 ftaintera 2oet
inter f 7 ® v amplius:fice vnitates et g0 feinufcemer ad alias non equales feruabiit viftitias. quod
eftimpoflibile. D200 ergo © e minoz cft ozdine & ¢ vnitate.ct eadem rone fp ozvo fequens minozvno
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@ precenés donec extremi fit vinitas, et qziveo totiverm erunt 02vines quot in bafe funt vnitates: p3
retroagendo viitaté effe p2imii potentis triangulii cul vueaviuncte fecundi clanvunt trigngulums
cuifecundo treg aovite facient tertii:qzfemper eft viitate maioz pzecedéti; et ita cof equenter {cdm

ngturalem numerozii pzogreflum ficg pzopofitio 7 cozrelariii nots funt.

€51 9 quolibet triangulart numero latus fuum octrabatur; relinquetur triangulus
ipli ocleenocenoo paoximus.

@ Tridgulus tridgulo vefcendvévo proximus:elt cuius latus latere glterius el vnitate minug.g trig
guloergo a b fubfiracto latere a b:vico g relinquif tridgulus 1pfi tridgulo a b oefcévendo poximus
na qeeridgulus g per peeventé habet tria latera equaliaset fequétia folg vnitate vincentia.fubfiracto
ergolatereab eriit reliqua latera vino cotractiorg.f: 3 1q2 vnitatii 020ines fm vnitaté femp vecrefciif
p3 per cozrelarifl pzecevetis refioud efle tridggularé.z qim latus eiusvnitatevinci a latere triggulia b
cogniti eft:patet relicti trifgularem effe pzoxtmii vefcévoenvo triggulo ab:qs eft pzopofitii,

T Dmnis trianguiaris ouplicatyss parte glterg longiozem cfficit,

L Sumatur a etb duo tridgulares equales:aviiciatas Iateri ¢ triangulia b extrema vnitas trigguli
b.itioélaterif tridgguli b aoticiaf e extrena vnitas trigguli a: fientgs duolaterg vnirate quotlibet lg=
tus atridggulox g et b (uperdtia.et (i 300is apiaf @ hocpacto mevios o2dinesvnius mediis 02inib?
altering:fient per tertiam pimi cspofiti ozvines fibi mutio et extremis o2oinibue e fet c 0 equales.
verbi ¢d vt {i 020tné fequenté Iatus c 909is adaptafns 020ini equentivniraté 0. qzeni per cozrelarifi
paimebuinsg o2vo fequens latus c tantii viftar gb ¢ dtum o200 fequens vnitaté d viftat gb 0.ergo per
tertid p2imi illi fimul iuncei equatur ozoini ¢ v, et ita ve alifs mediis 020inib? {i qui meodj relicti funt
tuncergo copletus erit quaviagulus cuius latera oppofita eruntequalia ¢ ob [ocequiviftitia. vt qz
latus efequaleeffe moftratii eft lateri co et meviisiergo viitateslateris b o equidiftabiit vnitatib?
lateris a e, fimiliter qz latus b © equatur lateri e 3,nd funt laters trigngulox equalinm et mevtis oz
dinibus:latus ef equiviftabitlaterico. 7 qzlateraboetea oppofita z equidiftatia funtlatera trian
gulozi sflignator:z ouoreliqua e f 7 ¢ o fimiliter oppofitg 7 equiviftitia quozum quodlibet reliquo
aliozii vnitate funt maioza, paret p viffinitioné tota figurd ab o eex ducbus equalibus tridgularib?
coftitutamequare 7 ex triagulari vino ouplicato) eflfe altera patelongiozé:quod eft pzopofitii.

@ Luiuflibet altcra parte longiozis : mevietgs cft triangularis,

€l Ibec eft couerfa preceditis. Sit altera parte longioz quicutigs a b e 7 viium eius longius latug ab.
dico eins medieraté eflfetriangularé,oe latere enim longiozia b vetrabo vnitatéa et ve ¢ fecundo o=
Otnedugsided fertio tres:dee quarto quattyoz.z ff plures funt tot c6fequenter suferd quotus 0200
ille fuerit ab vnitate:per corelariii pimebuius totus vetractus vt g e feft trigngularis.et per ivem
qzcontinye minus vio relinquebaf vigs a0 vnitatem:relictus eft tridgularis. feo et Qe oetractilgtus
ef equatur refioutlateri gb.namlatus g efuperabatlatus g b vnavnitate:fed z g efuperat latus f e
vnavnitate.equanturigitur gbet f e:quare ¢ reliqua vnius reliquis alterius cum per p2imd buius
omnis tridgularis fit equilaf 2 totus trigonus g e f toti trigono a b g equalis.eft igitur datus alterg
partelongioz in duas mevictates oiuifus quaz quelibet eft tridggularis: quoo eft propofiti.

€ 2uilibetouo triangulares paoximistceragonum conftituunt

Sitvtinpecevétiabge quicunas altera partelongioz qui per eanveim diuidatur in bghetesf
ouostridgulos equales. erit vt g e fit latys tridgulie a fetlatusb g gltera pre longiozis 7 (uif oppo
fitiije gmaius latereq e 7 fequétibus oinibovnitateZmmoto ergolatere a e remancbit b b equale
laterib lz:lz g et g b.7 iveo quatuoz illa latera avinuicé oiftantia:quod ergo per diffinitioné relictum
eftzeft tetragonus. i €0 zammotolatereq eab trigono a e f per fecunod buius relinquif triangularis
triggularia ef prorimus:quare ¢ triangularib b g fibi equali pzoximus, conftat ergo tetragonush
12gb ex duobus proximis tridgularibus:quoo eft propofiti. Roteft quogset iv effe notum quod
tricefimoquinto capitulo fue Frithmetices viuns affert Seuerinus omné tetragond fi ei p2op2ium
latus avticigturautab eo ogtral;agur altergipartelongiozem fieri. Mam cum tetragonus omnis vi=
oiquagslatera equalia pofl toeat: {i cuipid voum (atus aviicigtur efficientur laterg vnitate viftantia
porofilatus vnumag quopiam oetrghatursrelinquétur latera vnitate oiftdtia:quare vtrobigs facti
eruntaltera partelongiozes. Ruo fit iteriive pzoximi quigs sltera paree logiozes a mevio tetragono
equali vifferentia viftent, Ham equalilaterc fubfirgcto ¢ g00ito,

€ Latere ppofito numeri triggularis fummd inuenire, Tlnoe mamfeftii cft i oatugs
fitnumerus impar fumm3 mangularis p2ouchire fi paris prorime maiozis fubou.
plum in ipfum imparé oucatur. et fi numerus fit par: fumma triangularis pouecnies
fi paris medietas in imparem ducatur p2oxime matozem.

€L Sit avatiilatus cufuflibet numeri tridgularis cuius fumma querifsouco a inb proximii numeri

M3i02€ 7 per viffinitioné pzoueniet glters partelongiozeuius b maius latus erit vnitatemaiuga mi
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nozelatere 7 latere tridguli cuius fummalpetif, per quartd ergo buius fumma triggulf petiti eft mes
vietas altera partelongiozis inuentizficas conftat ppofitum. € Lozrelariil ex demoftratione conclu
fionis aoiuudte vecima pzimi noti eft.et hec cii cozrelario fuo pzaxim pgreflionis demoftrat, .
CLmne perfectym cft trinum.
€ Ternarius totus eft religione facer et 8 Rythagoc Magis et Sacervotib? olim fn arcanis mi=
ruminmodum veneratus. et Zriftoteles PRyrhagozicor fymbolis infiftens cozpozed magnitudiné
ipfuma vniverfum perfectii altruit @ jpfum trind (it imovero trini cft:qz ipfum perfectii eft q8 pzio
MPythagozas coperit in numeris:numerozfigs myfterits. Ric ergo fufcipif demonflradum omnenue
merum perfectii cfie trigonum,THam per tricefimdlecunvam (eptimi quotcungs niieri pariter pares.
conumerata vnitate coaceruati efficiunt numerd pzogimo fequentepariter pare: vnitate minozé qui
quidem poxime fequens pariter par per vicefimanonam feptimi eft coaceruatozl maximi ouplus:
quare totus coaceruatus eft impar . at per fexagefima feptimi ois numerus perfectus gignitur ex co
aceruatione vnitatis et pariter parifi quotics coaceruat? eft p2imus qui vt victii eft p vicefimdnond
(eptimi fola vnitate viftat a pzoximo pariter parizqui a0 aggregatoy marimi ouplus efl.ergomaris
mus aggregatozii (ubouplus paris numeri aggregatop imparé pzoximefequetis: iniplunrimparé
ductus:per p2ima partem cozrelarij piecevétis coftituit numerd trigngularé.eft igitur ois numerus
erfectus triggularis atqs trigonus:q¥ eft popofiti, £t eius latus p precevetem 7 cozrelarii pme
uius erttille impgr ex omnibus cogcerugtus.

T Omnis numerus par mevia fui parte multiplicatus ranto minozé fumma poucit

& omnes fumme que in iplo funt coaccruate : Gtum fua ipfius medictas.
@ Hecex analyticis numerozii Oep2opta eft.et ex fcBa parte cozrelary fupiozis coclufionis adiundte
nong paimi 7 coi dignitate:vnitate in quécungs umerii ouctd: ipfum poucere:(tati cognitg effe pot.

@ Si fumantur triangulares ab vhitate: ouos paimos impares ct fequétes duos pa

res atcp ira viciffim ouos ef DUOS impares atgs parcs inucnin iecefle cft,

CRuia eni per correlarifi prime huis tridgulares credtur ex niierts o2d{ne cstinuo ab vnitate difpo
fitis et vnitas fmus eft potétia tridgularis 1 potctia tmpar, avoitatgif numero fequeétid et par 6
flituet p corelarifi pzimehuius fm trigngulaié 7 per fecundd feptimiimparé.erunt ergo ouo p2imf
tridgult niieris hoc pacto vifpoiitis ipares. Seo 7 qz tertiug numer? eft ipar et ¢i pzecevétitridgulo
p ivem cozrelariii coftituit trianguli 7 peedens mofiratus eftiparsergo p tertid feptimi tertius trids
gularis erit par.et qz quartus ab vnitateniierus eft par d cum peedéti tridgulo pari p foem coftiruit
quartum trigngulum.ergo quartus tridgularis per pzimd feptimi eft par.crunt ergo ouo fequentes
pares.et iifoem rationibus méftrentur ouo fequétes efle impares 2 viciflim alij ouo fequétes pares
ficqp fine vifficultate certum apparebit popofitunr,

C Si poft ynitatem (umantur numeri triangulares : inter Duos ¢t dUOS vifiunctims:

crunt que inter numeros ab vnitate naturali ferte: fumpte propoziiones.

CSit primus tridggularis poft vniratéa 7b ¢ o ef ozvine ofequétes fitgvnitas ergh lanfieriabyni
tatenaturaliferiepcedétessvico que pportio g aovnitatécdeflebgvaetdhsogedeflevadcizque
lzav hedeflef g e.zita peevévoin bis vifificrim:in illis vero coiuncei. nam p precedétem g eft ipar
b cpares:o eipares:et f par.fumo eni quattuoz pares sb vnitate d fint glz21m ermedvijinter eos im-=
paresfinthno.et qzgqeftbinariveftiatus a d eft ternarig,zper correlariiprimehuirhlatusb 21z
latus cet nlatus © 21 latus eetolatus f:ergo p quartd buius g inb facit altera ptelongio€ dupliia
ethinlzouplib 2lzinoduplicetn inloupliv 71in o duplie:atgs per eanvéoin moupliaf, qzergo
ginbetlzinb coftituunt ouplii 20 g et a0 b.eritergo per octaud fecundi vt que ppoztiol: a0 g ea fit
duplib 20 duplii a:fed Tb 30 a {ubduplus ao fubduplii per corelariii decimequarte feciiot ficut eop
ouplozii duplus ao duplum.ergo ficutlzad gita b ad a.etper {véficutladlzitadav ¢ 2 ficutmadl:

itaf a0 e, ¢l glzlm fint fumpti ab vnifgte cStinue pares: ergo p decimaoctaud feptimi eft ppoztio -

bavavtgad vnitaté 10 avcveh gd getfav evelzadh:quooeft popofitym,

CSi tres continui trigngulares ftatuantur : quifub cxtremis continetur crit altera

parte longioz : cuius latcrum maius erit illozum trium medius.

@ Sinta b ctres continui trigngulares ¢ eoxfi latera o ef:fitgs g vno mafoz f.oicoqbfiteraincefle
altera ptelongiozé cui® maius latus erit b, nd qza b cfunt stinui tridgularesiergo p cozrelariii paie
buius o e f funt fm continud feri€ numerox fumpti, et qzper quartd huius v in e coftituit dupliiav g
ergo (i eft par quéadmodii bic cft: mebdictas 0 in e coftituit 3. et per ivem mevietas fin ecaftituitb.
et mevdietas fin g coftituit c.fi afit 0 eflfet impar numeraret 3 fmmcotetatéesrf b fmmedietatée, et
fic cofequenter fin medietaté parium ipares numerarét tridgulares.ergo per octaud primi aviuudte
cozrelariodecimequarte feciioi que ppotio f40 diea eltbava.etqgavees eftcaob.zqzabec funt
continue fumpti tridgularessergo P correlariii prime huins b fuperat agtum efte.fumoergob vno
minoé b:manifeftii eftb (uperare a Gtum eft d.et quo abiivatc fuperbeftf. zquiabavaficurfao o
zigm b a0 a.et ficut detractus ad detractiizita refiduns av refiout.eritergovt ficutbavaitacaoh
totus a0 totfi: auod igiE fitex a in cp vicefimaquintd fecvitm elt@tum qb fiterh inb.at manifeftia
€t B fiteph in b eflfealtera partelongiozé.igitur et qd fiterain c.eft gltera ptelongioz cuins maiug
1aterd eft b illozum trianguloii medius.ct propofitur.
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1o @S fumdtur p2imi poft viitatem par et impdr ¢ T cSpofito et ipfis mino2 addaturs

itemas ex bis confecto minoz adticiatur:erit vt cum p2imozi p2imus fit par:fequétes
fintimparcs.ternozii p2imus par ctfequentes impares ac fic veinceps. douplods qua
D23t parium ¢t quav2ato cxiremi imparidstetragont triggulares termingur.

2 g C I 1 |e 29 | 6
. , : . ,
\l R AT 17 bt 41 (b
4 9 25 49 144 289 841 1683
k 1 1y n [
2, ! d = D g2 = il 3
_ 7%
N Q
£y P o oy
[ 50 188 1582
36 533 41616 1415721
Le tra o ni tri an g Ia res

@ Sint a etb numeri p2imi poft vuitaté par = impar binarius (cs ates ternarius q tuncti facidt c cuf
aovito g fiat 0,item cet © cGponente cui avoaf c zfiarf atg e 2 f componant g et eavvatur g 7 figth.
vico pzimo a effeparé et b imparé T coimpares.item e paréfet gh impares, geniefleparem b im
parem eft hypothefis.ct gz c coponirur ex a bipet fecundd (eptimi c etid eft impar. et Q20 conftat eg
apariet cimpariper eandé fecundd o eff impar.z qzeconftat ex ¢ ouobus imparibus e per quartd
eiufoé erit par.et q: f conftat ex ¢ T eimpari atqs pariper fecundd eiufoé f eft impar et per eandéeriit
& eth impares:qd intenvebat. Seciivo vico duplit quavzatia termingre tetragonicd triangularem,
terminare eni tetragonicii triangularé eft eflfelatus quaozati qui pariter eft 2 tridgularis. |Patet id
nd qz vnitas ouplicatg coftituit g er a bis fumprus fuum perficit quavzgtiizougbus igif vnitatibus a
oiftat g fuo quavato et vnicum fufcipit'mediil (c3 b cuius differctia ao g eft vnitas.et qz per feptimad
ferti quo abunoat quavatus b fuper quavzatii g elt quod fitexvnitate inb et 4 fmul. (ed b et a (imul
funtvno maius quadato g qui duplus erat av g.igitur quadzatus b eft vio maioz duplo quadiati g,
feo 7 qz ouplil quaozatia in quadzati b cum fola vnitate viftent poucit per diffinitioné altera parte

longio€ quavatus a qui elt medtetas in quadatii b per octauam fecundi poucit illius alrera parte
I6giozis mevietaté.ergo per quartd buius quavzatii g in quadzatii b pzoducit tridgularem. qz pro=

vucitur ex ducty quadzati in quadatiizergo per decimiquartam fect ivem erit 2 tetragonicus.effes
ctum eftergo qB vicebat.Lertio vico quadatil ® extremiimparifi terminare tetragonicii trigngula

rem.fumo cni quavzatii cquifitlz 2 quadzatd o quifitl:oico lz duplicatii excevere yno l.namquadza

tum c ouplicatii per decimaquintam pzimi eft tand ouplii quavzati a et duplii quavatib. et quod fit

erb in a quater et qz per €andé vecimaquintam quadgtiv et Grtumcinfeetainfe zaincbis:fedc
i (e eft tarum per edocm Gtumbinfeetainfeeta inbbis. et a incbis eft tilt per nond pzimi Ftum

ginfebisetainbbis.ergo a9 fiter v infe et Ptum quoo fit ex b in fe et quavzupli quadatia Tqua

vplum poucti cxainb.fed cum dupli quadzati ¢ it monftrari rum duplum quadzati b et ouplf

qusDati 3 et quavzuplil quod fitex g in biet ex (ecunda parte buius quavzatii b excedatvno duplum
quavzatf g.fit ergovt duplum quadati c cotinens quadzatii b loco huius @.quavzatfi d stinet dupliz
quaDzgatia ccteris omnibus cofimilibus excedar vio quav2gtii o, duplil ergo quav:ati ¢ in quadzatit
v per oiffinitioné pzooucit altera parte longrozem cuius longins latus exceditvio quaozati v.illius

ergo dupl dimivius qui eft quavaatus Iz inl quavzatii © p2oducit illius altera parte longiozis vimiz

oiumper octaugm fecunoi quiper quarram huius eft trigngularis et cuius latus eft 1 quadzatus ex

tremi umparinm qui et idem per vecimdquartam lexti eft tetrggonus. et bac ratioie ve fequentibug

molire id quod popofiti eft oftendere: et omnino conftabit pzopofitum, .
! ’ o £
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€ Si abynitate continue defignentur parte altera logiozes et quad2atiduo 7 ou0 €5
tunctistrigngulares omnes efficient.

C ®Defigno ab vnitate 3 b c quadzatos et ab vnitate altera parteldgiozes qui fint © ef:dico quoflibes
duos primos quad:ati et altera parrelogiozem fimul:coftituere tridggularem.nd fi fuerit p2im? qua
vaatus d cft vnitas 7 primus altera partelogioz qui eft bingrius manifeftd eft illos fimul aovitos p
corelarifi pzimebuius coftituere tridgulareé.¢ fi fuerit a fcSus quadat? 7 o pimus abvnitate alfa
ptelogioz filt per vicefimafextd feptimi quadaatus a oftat ex iparibus abvnitate (c3 ex vnitate 2 paio
ipari o eft prus par:quare fi ref oluaf aerfit accepti cGtinuenumeriab vnitate. p cozrelarifi igitur
pmehuis oftituiit tridgularé,zita oftéve a et e coftitueretridgularé refoluto ain fuis iparibus p 26
feptimi 7 ein fuis paribus p vicefimafextd eiufvé.et ita de quibuflibet duobus hoe mé fumptis.

C Sifumantur trigngulares et teeragoni: fucrintgs illi toti triangulanium ab vnitate
quoti ifti tetragonozii poft vnitatem:coniuncti facicnt numeros pentagonos.

@ Wam fivnitati que elt p2imus trigonus aviungas pmi quavzatii poft vnitaté qui eft quafnari®
fiet peragonus poft vniraté habés quingslaterg equalia.et fi capis (cSm trigoni ab vnitate babebit
binarif in latere 7 fecfivus tetragonus poft viritaté habet ternariii in latere. adiecto ergolatere qua
vt fietper correlariii pzime buif tridgulus fequés habens Iatus trium vuitatii et figura pétagons
recipiens totivéin.quolibet efus latere vnitates. et g2 femper totus tetragonus poftvnitaté habebit
vio plus inlatered® trigonus totus ab vnitate: hacrone ve quibuflibet alits ppofitum efficeve. 7 qz
laterg illozii pentagonoy equalia (unt lateribus tetragonozil datoum : bincetid fit vt illi pentagont
toti fint poft vnitaté quoti 7 tetragoni. L £t ex hac 1 vicelimafexta feptimt cognofcif q3 viu® Seue
rinus afferitboetius:14. capite fecunoi fue inftitutidis grithmetice:petagonox generationé nafci ex
numeiis naturali ferie 020inatis quivo cstinue Duo g monade duoy femper in medio facta intermil
fione inngfitur. TRam per plentem accepta vnitate queelt p2imus trigonus 7 quaternario tetragon?
duoy in mevio binarij c3 atgs terngrif facta infmitlione unctis:fit (eciious pétagonus duo in latere
gerés. Tt rurfum duobus intermifiis feptenarius acceptus quinarid includit 7 binarinm. At quing
rius imparpervicefimafextam feptimi a0vitus tetragono quaternario:poximi coftituit tetragon
1 binarius vnitati adiectus per corelarifi pzime poxumiivnitati coftituit trigonum. crgo p pzefentd
vnitas 4-et 7 coftituunt pentagonii. Bt rurfus duobus vimiflis poft feptenariil accepto venario qué
7 incluvit fequenté imparé 7 ternarium: quifeptenarius quadiato piozis pentagoni advitus p vice
(imafextamfeptimifuccevétem conflituit quadati et ternarius trigono pentagoni adiectus pzopin
quum trigonum.eritigitur per pzefenté numerus ex vnitate 47 et 1o conftitutus pentagonus: < ita
ve quibuflibetaliis argumentabere.

€S parte altera longioz cum toto poft vhitatem triangulari confungatur: compo:

fitus crit pentagonus poft vnitatem totus.

@ Sitaaliquotus ab vnitate altera parte longioz vt feciivus: cuius iveo minus latus erunt due vt
tates: (itqs b tridgulus totus poft vnitaté cui? Iatus iveo erit ternarius z equale maiozilateri glters
partelongiozis. avfungo ergo maius Igtustrigoni b maiozi lateri altera partelongiozis a: ct fiet tes
tragonus fed 7 1llud quod reftat demptomsiozelatere b per fecunvam huius eft trisngulus minoz
defcendendo ergo per precedentem ille cum quadzato ex altera partelongioze 7 16giozelatere trign=
guli coftitutoserit pentagonus:quod eft pzopofitui,

CRuilibet pentagonozii poft vnitaté cum toto triangulari ab vnitate: bexagonum
poft vnitatem firmli loco pofitii conftituit:ct buiufmoot tetragonicus dicatur,

Anitas ois numeri poteftaré optinere vicif cuius equalialaterg defignatur, bincipfa cft p2imug
triangolus p2imus tretragonus pentagonus bexagonus 7ita deinceps. et pevdictolii numeroun
primus poft tpfam eff cuius latus fuerit binarius:leciivus poft ipfam cuius latus fuerit ternarius
feciious vero ab vnitate cuins latus fuerit binarius.et dicitur beragonus tetragonicus cuiuslatys
eft equale lateri medij tetragonisoico ergo o fi capiatur aliquotus pétagonus poft vnitaté vt a:qui
verbi caufa poft vnitaréfit tertius et b totus tridgulus ab vnitate: dico a cumb cothtuere bexagonii
poftvnitaté totum pariterqgs 7 tetragonicii.nam per dSuodccimd huius quotus pétagonus fuerit poft
vnitaté ex toto poft vuitate tetragono conflat et tridggulari sb vnitate toto. ergo equalis tridgulgris
qui eft qué pzopd p2oponit ex oppofito tetragoni latere appofitus hexagonii conftituet: cuius latus
erit equale laterf medif tetragoni. et qzlatus eius é equale lateri meodij tetragoni eft 7 equalelateri
pentagoni quare 7 Pexagonus totus erit poftvnitaté quotus et pétagonus.z qz cius latus elt equale
laterimevij tetragoni eft {vé 7 tetragonicus:q8.eft popofiti.£x hac et duovdecima but? 7 cozrelario
pmecognofcé pzomptil elt giigtionéheragonoy eo pacto § docet Boeci? 15 capite(cdiarithmetices

€ Dis tetragonus cii precedéte altera ptelongioze: bexagonid tetragonici ottityit,

@ P:imus enim altera parte longioz poft vnitatem eft qui habet vnitatem minuslatus 7 fecundus
qui b3 duitaté etita deinceps.q precevés tetragoni eft cuius minus latus eftvnio minus latere tetra
goniqui 2 poftvnitate totus é quotus 1 altera parte15gioz ab vnitate.dico ergo quécunas tetragonii
vt acii pzecedétealtera partelongioze vt b coftituere hexagonicii tetragonii.na p quarea hui? altera
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parte 16gioz b diBidit in duos tridgulares quon vtergs totits eft ab vnitate quotus pte altera logio:
poftvnitaté:qzlatus illozd tridgulozum equale fit minozilateri alterg partelogiois. quare T vtergs
sotus eft abynitgte quotus tetragonus a poft vnitaté.vinus ergo illog trigonozii per ouodecima hui?
cii tetragono a coftituit pentagonii poltvnitaté totiizfed et per pzecedenté ivem péragonus cii gltero
tridgulari qui elt totus ab vnitate fhiuit hexagonii tetragonicii.a igitur cum b alters partelogioze
precedéte coftituit hexagond retragonicii:quoo erat demoltranoum 7 ppofitun.

€ S1oifponant triangularcs ab viirate:tertius atas vio intermifio g p2ius fumpto
tertius: crit begagonus. :

€ 1R3 per vioecima buius oifpofitis ab vnitatc pte altera I6giozibus et quavatis ff oOuo 7 duo siun
gatur fient oés tridgulares.ar i primus tridgularis poft vnitaté fiat ex viurate 7 pmo altera ptelon

gioe:fcBus tridgularis poft vnitaté d el terrius ab vnitate fiet ex prvo tetragono poft viiitaté 2 po

poftvnitaré alterg prelogioze per eanoé vnvecimd qui eft tetragoni precedes, ergo p pecedente ter
tius tridggularis ab vnirste ehéragonifed 7 eddé rone qz vno infmufio tertius femp a qozato et pce=
vente altera prelongioze p vioecima huius nafcif:ergo per fceventé terting femper erit hexagonus
quod it pzopofitun. o Brin ' : '
L Si[ex vnitates v circiiponantur:ita veillard adimucé « ap illam caoé fit diftdtia
beragonuin equianguli conftitucnt. :

. LR quelibet oucillay vnitati cum meoia vnitate tridzulum equilateri conftituunt.fient ergo fex
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tridguli equilgteri quos dico etd effe avinuicé equidgulos.na cum illopvnitstes abinuicé zamedia
oiftet vnitate:fi vnitares viius vnitatib? cuiniliber alterine applicent erunt fupza fe inuicé appofite
etdguli vnius dgulos alterius ng exceoétes: quare fex dguli herdguli erunt equales, erit igitur talis
heragonus equidgulus q3 intéoitur.et ita vetetragono equidgulo 7 pétagono fi placeret oftéoerets

€ Latcre propofito bexagonum cquiangulii conftituere. Ui inr

(C Sit s vnitates vati lateris dbus vna plures applico: ita femp augédo donec tot fiit 0zbines quor
vnitates funr u latere.fiatgs hoc mé vefcévenvo vonec tot copleant owines quot vnitates funtineo
vem latere. 7 q: fiunt trig latera equalia afcéoéoo et tria fimilia defcédendo p3 creati effe heragonit
queé dico equidgulum.nd medtus otoini femp per vicefimdtertid feptimi € impar @ totus fit 4 niero
lateris quotus nilerus lateris ab vnitate.habet igif 1lle maximus numierus viium medii.% fi fignas

extremitates feg laterum per b ¢ 0 ef g erit illa medig vitas medig o2oinis f ¢: ebzer 0winis 0'g. qz .

equales funt et ea coicant.viftatergo equalif ab f 2 cet abe v b et 8b © 7 g+ quare fex tridgulizfcs me

diavnitas f e:mediavnitas e 0:medOLIVNILAS O cimedia vnitas cb:et mediavnitasb g:T meviavnitas .

¢ f:adiuicé edlateri funt et vt in Peevéti equidguli.é igif heragon?b ¢ 0 e f g equiagul?: qd € ppofiti
CSi cnilibet beragono cquiangulo totus fenarij multiplcx avoatur quotus ipfe eft

‘ab vnitatc: fimilem bexagonii p2oucnire neceffe cit.

€ Sipmo heragono d eft vniras fenarius circiponaf per penultimi fier fequés hexagonus equian
gulus.nd habés ouo in latere @ fi eox interualis que etid funt fex:fex aptéturvnitates in eave diftan
tiazargs ipfis fex vnitatib? glie fex angularif: fiet fequés bexagonus equidgulus habens tc'rnanﬁ,m
latere. 7 vt pzecedés heragonus feciivus erat ab vuitate ita acceptus eft totus fenari multiplex:(cils

duplus ad fenartii qui eft Suovenarius: cui fi rurfum circiiponas triplii fenari :fc3 ouoveci viitates .

inouovcciinternallis et fex g0 fexdgulares vnirates efficis fequétem hexagoni equidgulum quive
inpecevéte pobaref habet quaternariii fuii latus.et qz femp iterualla crej ciitinfenarto tot dgulig
(ecmp manétbus appofito fequéti fenarif miriplici (fem efficies hexanguli equidgulus eavemrone
fequétern:quod intenovit propofitio.

€ Si oroincntur ab vnitate triangulares et finguli fecunod fenarivm multiplicStur :

p2oDuctiaoDita viitate ciunt bexagoni cquiangult. 01 9 i /
€ Sienimvnitaté que pimus tridgularis eft fenario multiplices:(ecious hexagonus nafatur:qqt
gooita viitate circiiclufa cognofcif Tequidgulus.et qz per precedétem quilibet hexagonus tot adoit

fenarios fuper peedétem quotus ipfe fcedés fuerit ab vnitate, # dlibet tridgularis pcorelarii pme .
toth3 vnitatcs {upza pcedcrem quotus ipfe fuerit ab vnitate.ergo fifcds tridzularis d 1veo by duas
vnitates fupza pzimi multiplicef p fex adoet tot fenarios fupza pcevétem bexagonii qui fuis fcdus:

quotus ipfefcdus hexagon? fuit 3b vnitate, ergo p pcevétem erit fequés beragon?.  ita quogs ttio

tridgulari g aovit tres vnitates fupza (¢85 p fex mitiplicato:« quolibet alio:aoves ek multiplicatice

tof fenarios quotus 2 tridgularis T pecevés hexagonus fuerit ab viifate: ficgs p precevétem femp
concludes propofituni.

€ Dmms beragonus cquiangulus tanto abundat fuper bexagonui tetragonicum -

fimili peft ynuaté loco fumptin:Gstus cft tetragonus ab vnitate imiliter otctus
€ Sitexépli cd a quartusiab vnitate heragontetragonic? d 4 tertius é poft vnitaté:fites b totus ab
viitate tetragonus iv efl tertius:z quartus tetragonus ¢ 7 mevius altera parteldgioz 0.vico teriil
heragoni equiangulii poft vnitaré tantii viftareab a Gtus efltb tertius ab vnitate tetragonus. #asm
per decimiquintd huius c et d cdponunt 9: fed 7 qz vifferéria b a0 © per vicefimdquartam fextieft ter
nariuslatus b:z vifferésia cav o eft quaternari? latus c.eriit ergo p fecundd pzimi b z ¢ fimul maius
vio @ duplum o.¢apio etosum ab ynitate triangularem quotus elt b tetragonon: quia mtlg;ﬁ lgtug
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altera partelongiozis 0 eft latus b: quodquidé ivem eft latus e.ergo per quartd buius v erit duplus
¢:fco 7b cmoftrara funt vno maius duplo v.funtergo b ¢ vno maius gowuplo ezergo b ¢ © fimul funt
vno maius (excuplo e.at per fcedenté e fexies fumptus addita vnitate tertii poft vnitaté creat hexas
gonum equmagulum quifir f.conftat ergo ferb c et v:fed a foli conftat ex c Ovt oftenfum eft.abunoat
ergo f bexagonus equiangulus ab a beragono tetragonico toto poft vnitaté Gtum eft b totus abvniz
tate tetragonus:qd eft pzopofitil. C Bnimadvuerte quéadmodvum divus moftratfenerinus heptago
nos continue fieri ex hexagonis et inferiozibus trigonis duobus equis iferiozibus eminug aoiiictis
trigonis.quod 7 ivem euenit fi difpofitis naturalif numeris: extremi cStinue quattuoz infmediisre
lictis iungatur.vt fecious beptagon? fit ex fenario fcSo bexagono 7 vno: pmo trigono emin® equali
goificto trigono.qui o€ fitex vio et fenario quartuoz in mevio ptermiflis numeris: ¢ tertius hepta-
gonus fitex 15 tertio hexagonox terngrio fcdo trigono e regide adtiicto equalitrigotio bexagoni qui
ivéfitexvno fenario 2 vivengrio. et hoc pacto in figuratione 7 collectione fuozii numerozii in ceteris
eft p2ocevenoum, ] Y
¢ Sup2a datum numcrum octogonum cqullaterum conftitucre.

€ Sit 3 vatus niierus fup2g qué fubemur octogonil equilatey ciftituere. pcedo ei apponevo owics
vio femper fe excedétes donec totivé (int quot funt vuitates i latereserfites facta tria latera equalia
et marimo 020ini 3900 020ies equales quoufes tot fint quot funt vairates in lateve erfitgs facta quigs
latera equalta.oeinve ab vitimo o0ine pcevendo appono ovines cotinuevnitgte minozes donectotr
fint quotin dato latere vnitares fientqs fic vefcédenvo trialatera Poictis equalia eruntgs fimul octo
equaliglaterd atg octogonus equilaterus cofhiturus:qd erat facienvii. @ Flia apud oivii feuering
octogonoxg inueniévoum ratio modules eft vt cStinue ex toto heptagono et fub fe trigono furgant.t
ivé fiunt fi ex Oifpofitis naturalif numeris cotinue in medio quings relictis:extremi iungdtur.vt (i 7
f¢S0 heptagono iungas vnum p2imii trigonf (urgit octonariug et fcdus octogonus.qui ivé fitexvno
¢t fepté quings nurmeris binario ternario quaternario quingrio fenario iterftitibus:oimiflis. et (i i3
tertto heptagono iungas ternarifizfecunod trigoniizfiet 21 tertius octogonus. qui ivem colligitur ex
1/ 711312 Hocpacto inrcliquis eft pzocedendum

€ Si cuilibet berangulo equiangulo poft vnitaté:totus tetragonus ab vnitate cumn

fequétc altera parte ldglo2cungatur puenict octogon? poftynitaté fiti loco fiumpt?.
C Sitquilibet hexagonus equidgulus coius latus (it a et maxunus ozoindi eius fitb qui aovat fup
g numerii c.qi enim heragonus datus babet tridgulox in media vnitate coicantium latera equalias
hincozoinis b maximizlinea minoz eftvnosouplo lateris a ergo cminoz vno & a.g0v0 érgoad b o2diz
nes equales fecundii ¢. 1 Q2 ab a av b fiunt tria latera equalia fient rurfus abb cum adoitis 020inib?
duo alia equalia quibus advo relictos heragoni poft befientm rurfus trig alig reliquis equalig eritg
foamnatus octogonus.et qzper nond p2imi cinb fm ozoines aovitos eft tantum Gtum cinfe ¢in g.at
qo infefacit elt tetragonus:et quod in a facit eft altera parte15gioz.cum c et a folg vnitste viltent:et
tetragonus illetotus fit ab vnitate quotus octogonus formatus poft vnitatem. nam hexagonus vito
maius latus babet latere tetragont: 7 altera partelongioz fequés tetragonii.cSftat ergo @ herdgulo
equidgulo aflignato poft vnitaté: aovitus totus ab vnitate tetragonus cii fequéte altera ptelogioze
coftituit octogonii qui cii equalia heragono latera héat:totus erit poft vinitaté octogonus:z,ppofiti

€$§oamarii (ex cquilateray qualibet fm vmtatii oifponcm figuraliter coftitucre..
 Sienim tridgulos tetragonos péragonos heragonos tetragonicos bexdgulos equidgulos 7 octo
gonos fecundil vnitatii difponem figuraliter coftituere vefiveras sex p2tma huius trigonos figurare
difce.ex quira tetragonos:ex duodecima pétagonos:ex decimaquarta hexagonos tetragonicosset ex
decimafeptima 7 vecimaoctaug hexagonos equiangulos:et exvicefimafecunoa octogonos.ficasper:
uium babebis pzopofitum.

@ Latere oato figurarum pzcaffignatarii cuinfbet fumma reperire.

I Sitlatus vatii 3 qui ponaf eflfe par 7 medietas a (it bifitqs cminozvnoa 7 o eovévio maio2.av0i
tog ¢ 30 o figt e.7 iterfi c addito ad e fiat f.et fikr c adDIto 30 f fiat g:oucaf b in d et fequentes 7 pue
nianth lz1m.qzenia in o sfhituit altera ptelongioé cuius tridgularis lateris a eft mevdietas.ergo p
quartd huius b medietas a in d,poucittridgularé lateris a:fices by oftéoit fummd tridgularislateris
dati.et qz o fimul coftituiit e qui p fecunod pimi eft duplus a.evgob a e funt cStinue ppotionales
qs ergo fit ex b in e pervicefimafexta fecunoi eft quadzatii a.et ¢fi iv (it 1z oftendet Iz (umma tetragoni
lateris dati 3.7 Q2 q8 fitexr b in f per nond p2imi tif et tum qB ex bin e 7 fn c.et cum ctn a coftituat
altera parte longiozé cuius mevietas eft tridgulus c per quartd buius.ergo b mevdfetas a in ¢ poucit
triangularé cuius latus eft c.fed et b in e poucit tetragoni a qui totus cft poft vnitaté quotus trign=
gularis cabvnitate.ergo per duodecimd buius b in f poucit rotum poftenitaté pentagonii.atilleeft
pentagonusa et pzoouctus eft Loftendet igitur | fmmmam pentagonilateris a. 7qzquodfiterbing
eft tatum @tum quoo fitex b fn cet inf. 2 vicrum eftex b in ¢ fieri tridgularem totum ab vnitate quo=
sus eft poft vnitaté pentagonug ex b in f factus.ergo per vecimdquartd buius b in g conftituer berae
gonum tetragonicii totum poft vnitaté quotus ¢ poft vniraté eft pentagonus gt beragonus illeerit
beragon’ a 7. pouctus m monftrat itam m fummsam beragoni a:laterisaflignati.Puco tem cinfe
Jpueniat n qui erit totus ab vnitateterragonus quotus beragonus tetragonicus m eft poft vniraté.
8000 ergo m et n fimul 7 pzoueniat o qui per vicefimd p:imam erithexagonus equiangulus 3. nam
totus poft vnitare quotus bexagonus m. onco item ¢ in azet pueniat p quierit altera partelongioz
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i 1P tetrag é longloze
uens tetragonum ¢ fc5 n., aoditis ergo iterum n 4 p tetragono fes et f equétealtera paree longlote
ggxﬁgulo equ?ﬁgulo o pvicefimdtertia huius puenit octogon? totus poftvnitaré guotug poft 'tomtite_
erat bexdgulue equidgulus o. quare octogonus piouenies qui [ tqerit ocgogon !a;erw O%t ? ateg
fumma petitd oftendés. Sev efto rurfus a larus oatii numerus ipar etb ccirciipofiti pares mrnoz'z
c¢maiozet medietrss b (it d et mevdietas cfit e:per fecunda p2imi © 2 efimul cofhiruent a.a000 © fuper

; ) 2 i S~ . c
aet fiatfiz fuper fer figt g1z duco ain ez, pueniath qui ea ratione fua fuperius erit tridgularis a.et

vuco ainfe proueniatlz quieriteius tetragonus et inf 2 pueniat I: quiea ratione qua p2ius ernf
pentagonus getduco i g T poveniatm qui etid per oecithaguartam bufus erit beragonus tg"ﬁ'
gonicuslateris vari g:fev et hexagonii equidgulum ct octogonii 4 querevt paulo ante monftrati eft.

CRmms pyzamis cul® bafis tridgula eft: quattyoz triggulanbus et equalib®otinet,

{['1Batres g tribus laterib? bafis tridgulares erigitur g fimul spplicatur atqs coucniunt zbafiseft’

quartus tridgularis. £t qift duo et duo lstus habent comune:erutit omnes inter fe equilateri: quare
et equales.quod igitur afleritur per viffinitioné ratum eft,

€ S tridgulares ab vnitate in altum libi continye aoaptentur: pzouenict omnes ab
ynitate pyramiocs: z cuuflibet bafis erit tridggulozum fuozd maximus, .
CSintabeoefao £ ol vniratéfcs quotlibet fumpti tridgulares cotinue vno minozes g fibfinuicé
o ozvincaptétur applicéturgs:itave bfupponaf azer cfuppongf bret o ipft ciz efpfidiet fitideipfie
dico pyramives abvnitate elle (umptas ocs 7 cuiufliber bafim fuox triaguloy efile marimii.cumeni
numeri i:liin altd conftitutt invniraté conuenidt per viffinitioné conftituiic pyramidezeriitg p cozre

larid primebuius oés ab vnitatefumpti tridgulares.fi itags vnitaté confiveras eavé eftet p2ima po
tentia pyramis.fi primi tridgularé cuius latus eft binario cii ipft fi upapolita coaptatags vnitate ap
pofirt apparedt equales (imulgs cSueniétes tridgulareserit coitituta fcda pyramis cuislatus eritfe
cunous tridggularis.et cii fint in aledi continue acceptitridgulares eritz tertia pyramis coftituta cui?
latus erit tertius tridgularis:et quarta cuius quartus tridgularis erit latus atg ita veinceps.fed @
cuinfliberbafis fit fuox triangularii maximus boc i eft @ P precedenté bafis € triggularis cuilibet
trigngulari laterum equalis. fiitags latus fit quintus triaggulus p cozrelattil p2ime hutus ex oibus
pzecevétibus triggulis oftitutus ita et bafis auintys erit tridggulus 7 ex oibus inferiozib?¢coftitutus
quierttillius pyramivis maximus:et itd de quaciies altera (icq coftare potelt propofitii

€1 cutliber numero equalii laterum oés ab vnitate fibi fimiles in alti appongtur:
qui coponctur crit pyamis balemas ipfins cdoem cfic cducniet . fi yero citra ynitate
buwfinooi ciufo€ generis foxmarii in gltum fuppofitio erectiods deficiat:quot ab ym
tate illius generis relicte fuering:totics curta pyzamis nafcetur.

@ Decvocet tetragonice bafis/ pentagoneheragene/yeptagoné) octogone ennagone decagone: et
quotquot angulonvolueris eodéingenio quo 1 precenés e tridgularibus pyramives fozmare_(nagt_l
ithocpacto tetragoni ab aliquo daro ad vHitate i ¢ fuppofiti aptentur:oia latéra(que p cozrelarii
pmebuius erfit tridgularcs numeri ab viitate ctinue fumptifing)invnilverticé concurrét totdas py
ramidvé sftituent cnn’bafis crit vatus tetragon2fup cuius latera funt erecta latera pyramivis invnii
cacumen conueniétia inio oés tetragonice pyramives infra illd efient formate.zita ipetagoni hera
gonietfequétes buncin moof aptétur pétagouas/bemgonas/octogonae/énagonaszrehquar B oés
formabis pyramides Scda pars ftatinota cft nd fi vetur quotufciigs tridgularisve fertus abynitate
ciri (uppondtyr ma tevicto p 020iné quitus quart? tertius et {cdus.at velit vnitas Guis laterg {lli9
flinul tenddt non tii conuenitit:iveo figura illa p diffinitioné erit curta pyramis.q (i quitus quartus
ctertiug (olifupaapofiti in gltd fuiffent:vefuifl ¢tgs ouo fcus etviitas hecbifcurts pyramis diceret
@ {iomifli fuiffent tres diceretur tricurta. etita quotquot omitterétur totles curta diceref, etita ve

curris pyramidibus que a quavzatis pentagenis hexagoniszfequétibus figuris nafciitur fentienoi
eftieftitags notum quoo proponitur.

TCSioduc pyaamiocs quarum bafles (unt tridgulares poximi coniungatur:efficietys
pyamis cuius bafis crit tetragonus maiozi tridggularivm equilatcrus. iy
€L 103 quelibet earil erit c5pofita ex oibus tridgularibus q (unt a tridgulari bafis fuevigs dovnitaré
atbafis minozis primus elt tridgularis poft bafem maiozis.c5iuncti tgif fimul p quintd bui® faciie
tetragonii et fcSus vnius 7 {cdus altert® fequenté tetragonii. etfic eouf oii extrema vnitas rmiozs
cii penultimo alterius tridgulari p2imi poft vnitaté céficiat tetragonii.vnitas igitur fi apponaf oés
a0 1pf3ul tetragonos fupaapofitos habebim? gb illo fc3 tetragono cui?latus eft équale lgtert trig-
gularis bafis mafozis ppramivis.at per fmiffam ex oib® ab vnitatetetragonis coponitur ppramis
cuiusbafis eft quavagula 7 coniunctozii vitimus tetragonus.effectii eft igitur qb p2oponebaf.

€ Siquothbettriadgularcs equales in altii cdpondtur: fict et cis hutmcrus ferratilis.

{C'1Ram qz equales erunt poteriit directe cstinue in altum latera vnius
applicarigs:vtlatusdefupzalatusab e ofiet felupealareraacach:
lateraglzetlzb fup2alatera s fet fe:titg ve conf equentibus vlgs a0 v
funt equaliazerit vt (upza pofita directe latera que fupzemii locum opt
equivifidtia.patet itags per diffinitioné factum effe ferratilé quod p2oi

fuper latera alterius aptari
etlatus gbfupzalatys v eset
Itimil.et quonid omniiilatera
inent extremis equalia fing et
ponebatur,
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@ Dwnis ferratlis pyamioc fue bafis vyno altioz:addit [uper eatn: py2ativE cuius
bafis tetragona eft:bafi alterfus equilatera. ; Lt

C'Pam vépta trisngula pyzamivesita vioelicet vt bafls inbafi tollatur et e feeiivo equaliixm trian

gulozii fecundus pyzamivis vetrabaf et ve tertio tertius:ficas veinceps.qz ferrarais vio gltioz pyzas:

mive fue bafis pofitus eft ve penultimo tridgulariiiequalifi suferef fupzema vnitas atgp pyramivdis
vertex:ficos totus vitimus tridggularis ferratilis integer relindtur. at qz inbafi ferratilis fuit ablata
bafis tridggule pyramivis.iveo per fecundd huius:fecundt tridgularis relictii eft latus 7 in omnibus

fupertozib? fimiliter qui qif tot funt quot i illo latere vnitates:conftat latus tpfum cii fequétium ba

teribus fummad quaozati pficere.pzeterea qztertif triangularis ferratilis remanetlatus (ufi tminoz
fequés et in fequétibus fimiliterserit vt illg fint fequétis quadzatilatera.et hoc pacto ad vniratévics
quabdzatoy numerus excrefcit.erit ergo vtinfupzemo triangulari refioug fitvnitas et que eft pzimus
tetragonus. ergo per viceflimdoctauam huius conftat relicram effe tetragond pyramive. et qzlatus
bafis eiufoé eft latus triangulariii equalium et Iatus bafis pirgmivis tridgule ablate ioé: conftarpy
ramivérelictam effe pyramivi bafis ferratilisequilaterd atqs ipfum ferratilé eamn fuper pyramivem.
bafis (uegovere:quod eft pzopofitum,

CDmnig ferratilis pyzamioc fue bafis duobus altioz: ¢id€ triplus effe p2obat

@ Subftrabo eni ab {pfo ferratili extremf triangularifi relinquef e ferratilis vno gltfoz piramive:
g per preceventé in duas fecabilis eft piramivas:quarii vng eft trianguls pyramis bafis ferratilis 7

slters tetragonica cufus bafis tetragona eft et bafi alterius edlatera.fedz heceavdétetragonicy pyra

mis pervicefimanongm huius in duas rurfus fecabilis eft tridgulas ppramides: quarii vig tridgule
pozieftequalis et alterg ed minoz Grum eft bafis tridgule pziozis. avvito igitur p2ius véptotridgu
Iari efoé bafi paiois tridgule ppramivis equali ad minozé:illa fiet alteri equalis.ficfiét tres equales
trianguleppramivdes totum ferratilem conftituentes,conftatitag totum huiufinoviferratilem pyra
mioi (yebafis eflfe triplumiquod eft pzopofitum. 3

@ Latere bafis tridgularis oatostrifgule pyamidis fup eam oftitute i wmima repire.

@ Beperiatur tridgularis lateris vati per fextd buius:in quélatus fpfum ducatur ¢ habebimus fer
ratilé eque altfi pyramioi cui gdtice duos equales tridgulares puenietqs ferratilts duob? pyramive
fue bafis gltioz cuius tertid partem acciper p pzecedéte habes pyramiois (up latus coftitute fumma
atg q8 extridgulari lateris dati vng cii oibus fuis inferfoib? tridgularib? coaceruaf:qb € ppofiti.

CPdy2amivis totius fummd reperire: cuius bafis tetragona ¢ ciufoemas bafis latus
oatum fucrit. : ]

Gt preceviés vocuit date trifigularislatere a8 exipfo 7 oibus (ub eo citentis coaceruaf inuenire.

ita quocg et pfens nos infiruit dato terraggoni latere 8 ex ipfe ct omuibus fub eo stentis retragonis
coaceruaf reperire.hoceniefttetragone pyramiois (umma reperire quood offévitur.nam datolarere
queroper fextd buiug eius tridgularem n queé vt in pzecedétt factii eft duco latus propofitii et pioue
nietferratilis eque atqs elus pyzamis altus cui 3ovo vnil confimilifl tridgulozum et pueniet ferratiz
lis vno pyzamive fue bafis gltioz.vetracta igitur p precedenté inuenta bafis pyzamide:pertriceffind
p:mdbuius relinquetur tetragona pyzamis cufufquidé bafis tetragona eft atq triangulari equila
tera quefcs eft fumma petita et pzopofitum. : :

€ Si ouo ferratiles quozum bafes tridgulares poximi cxiftant :ct quozum d_lti’tuco ;

vna:ct lateri maiozis cqua fueritsconiungantur:cfficietur cubus.

€ Mam bafes in ipfis equgliter fc3 fecivum numerd lateris maiozis ferratilis funt multiplicate ¢
bafisynius et bafis glterius cdiuncte per quintd huius tetragonii effictiit cuius latus lateri maiozig
eft equale 7 fecfious triggulusvnius fecundo slterius coiuncrus pereandé tesragonii confimilé, zita
cofequenter vt tot tetragoni equales fuperpondtur fibigs inuicé aptétur quot inlasere funt vnitates
at cumeeg illis figura fit conftituta bafim quavzanguld habens in longum Iatum et aktum equaliter
diftenfa per oiffinitionem concluditur efle cubus,

C Si anilibet cubo aviunganr bafis fua et tﬁﬁgularis bafi fuc equilaterus:cfficictur

triplus fue pyamiol. N :
€ Sumo puos tridgulares proximos quoli matozfit equilaterus tetragono cubf aflignati et confti
tuo per tricefimd huius fuper eos ferratiles quozii altituvo fit equalis lateri bafis maiozis qui ouo
ferratiles csiuncti per peedenté cquabiitur cubo affignato.7qz mafoilloy ferratilifi cft eq aitus fue
pyamivizouplo ergo (ue bafis fibi avoito per tricefimafecunda hui? fiet pyzamivi fuebafis triplus.
at qu alter ferratilis eft alteri eque altus : erit vno altoz fua pyzamive, bafi igitur ipfi femel avoitg
fiet eidé fue pyramivi triplus.at bafis fug cum bafi alterius per quinta huiusfacifitretragoni cubi:
quare f{ pzedicto cubo avoatur bafis fua cfi bafi maiozs ferratilis que eft tridgularis bafi fue equic
Laterus:efficietur numerus piramivi fue triplus:qd ergt demonftranofi . L Suntpzeterea collineg
que vt ferratiles per tricefima buius facile formabfitur et Quarii (umma ducendo bafim in coftd cos
gnofcitur que qz facilia fiit autoz omifit.funt etid numeri circulares qui pzop2ij femp principij rever
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quinaria (c3 7 fengria nafciitur numert circulares diciitur z centum vigintiquinas:ffr dircéra vecert
fex fphere fphericigs cubi noianf quia radicibus quinaria zfenaria infuos circulares quadratos
ouctis peredtur.Seo quia hinumeri a paucis ¢ oftitutis numeris nafcitur quinario (cs et fenario

7 demoltrationis vifficultatem non requirant:aut fifem cii ceteris quadratis 2 cubis no:mam obfer:

uent:hop ampliorem determiatidem gutoz non ab re omififie vivetur, .
€L Dcraui elementoum Writhmetices Jozoani fints, :
ualitas eft incqualitatis paicipium . Inequalitatis quings funt fpecies:
¢ aut eni mato2 terminoum otitet minozem aliquoties ve nichil fupfluat: et
~ owdif multiplex ppoztio.aut femel tif z eius aliqud partems et fupparticu=
laris appellatur. aut femel 7 eius aliquot partesict viat fuppartiens. aut
pluries < efus aliqua partem:et multiplex fupparticularisvocatur.gut plurics ¢ cius

aliquot partes:et multiplex (upparnés noiatur. € ABIN02S quogs ad Mai02E babiz
tuoo totioem fpecies cotinet:que inter fe ficut p21ozes Fm denoiantium diuctfitatem

vanatur. € Scdm partem aliqo muluplicareiclt totam illiys fumere parte m: quota
fucrit que multiplicat. C2uodcungs aliuo multiplicet:illud pouct dicitmus qd ita e
babet a0 multiplicatum:ficut multiplicans ao vnii. owivi oictE aliqo per aliuoscuin

tluo fumitur dinioens q8 per ivem multiplicatum (ummam oiuf reftituat.

CPnequaliym numerozum maiozis 3o minozem cg eft:que partis ab iPo minozc de
nominate:ad partem 3 maioze dIctam Ppoztio. :

CSintazb numeri inequales:a maioz/ct b minoz.fintas d e partes gb (pis denoiate dlc3 denoiaty
abb et edenomiata b a,0ico edvem ppoztiem e€3ad b et 30 e.pono enivnil interaetb qd fitc:z
vnum inter d ct e qb fit f.et da que ppoztio 2 ad ynum ea € vnius gd partem ab g denoigtam:at eg eft

Ppoztiof av e.et que ppoztio c vnius g0 biea eft partis denoiate ab b ao vnum,at eaeftd do fiigitur .

per vicefimaf cBam fecidi 7 equd popozticalitatem invirectam que ppotio 330 bea eft a0 e:ptis
{c5 aminoze denoiate/ 30 partem a maioze denoiatam,quod eft pzopofituni,

@ Partes quotlibet in partes equales revigere.

I Sintpartes vatea/b c:et numeri eas denofantes o) efiet ppofitd fir reducerea b ¢ inptes eiufoé
venoiaticis arqs equales.fumo per vicefimaquitam tertij mimum nierum quénumerantdefidfitg
numerétqipm fm bk Liet fit m pars denoiata ab g.erit eni per precedentemve g a0 di(ta 3 a0 1.4t 0
niierat g #m higitur 2 mnumerabit a fm h.et per eanvem vt gave:itabad m.eaitnumerat g fmk
{gitur 2 m numerabit b fm k.itfoemz m numerabit ¢ fm L per ivem.eriitqs revucte partes illeinptes

equales (c3 a {n partes dictas ab g fm b/ et b in cafoem Fm ket ¢ in eafde3 partes ab gvictas(cOin L.,

st fia b c fingule non fint pars: (ed b fit partes 7 ¢ partes idvem eueniet.eriitgs partes victeab gbmb

kL2 oucévo ainbpueniiit partes g dicteab g.et ducévo b ink puenifit partes b ab eodvé niiero dicre

et ducendo cinl pueniiit revucte partes coicte ab g.quas fivna colligis collectum oftenoit fummsam
partinm ab cad eandem denotationem(cs g revuctay, - -

@ Rumerum cum parte vel partibus datum:in partes fimiles reoucere.

 Sitanumerus:Tb/co partes dateset iubeaf pzimo 8 Tb inpartes fifes reoucere.duco numelt_;un}
deitoiantes partem b in a.et a b eft pars vniug ¢ vium pars totius a:venotata ab asergo ?vtce md
tertigm pmib eft pars a venoista g nitero qui fitex ductu denoiantid in fefcs aenotanﬂg biin ?ﬁbter’“:
mindtemvnius:partis (c3 a.ouco ergo b in 8 ¢ poucef numerus venoians illam partem:< p diffinit

onem multiplicans a fur illam partem.capio ergo fites illi parti fm pouctum numerui quieritoés

fites partes a cuiavoo partem b < fit aggregatus efactiig apparebit pzopofitum.@] fi iubeamur a ‘
numerunt et artes b ¢ 70 in ofifes partes revucere:revuco pmo p precevetemd cx a in ofites ptes,

,Dewnde vt p2its duco Bumerum denoiantem in g et pueniet nijerus venoians ﬂ}am %arygm quﬁetlg ';; b
peius compleo 7 cui @000 nilerum partium 0 egndem denoigtionem reductag:et efficit ppo .

€ 2000 fit ex ducty duay partiym vhiug in aliam:é pars venoiata abnumero qut

fit ex Ducty Duo numeroy vuius in alium illag partes denoiantiutm. =

@ Sint 9 7b vuepartes:z nier eas denoiantes fint c Tv:zex cin o fiat eset pars venoista ab efitf,
oico f effe partem pouctgmexainb.eritenier mfﬂpitiée Vvt YIium 4o Ciita © 40 efevo vt Vf;l““,‘i‘i" <
ita a ad vioum .ergo vt 4.80 viium:ita ® av e.fed P pzimam buius vt © av exita f ad b.atp oiffinit oe:n
vE4 90 vum:ita pouctum ek 3 in b a0 b.at fitafe habet av bieftigitur fp oiffiniticem q8 firerain
b.quov eft pzopofitum,

€ S1plura quotlibet in aligo oucant:tifi poucit dturm fi gdlibet eoy oucat inills.
([")ecgecime%zimi fitis eftfed ?ﬁoz.ﬁt niferus a c collectus exab ¢ 4 multiplicetd fine of fit nlue.rug
fitie psvel pres 7 pueniate.eter ductua in o fiatf/etbin o fiat g/etcino fiath.vico fgh mmﬁtn:a fn
@tum e.nam ex viffinitide erit vium ad a/et o b et 30 ¢:tandp 0 a0 f/etad g 7 ad hiergo pvicefiin

tertiam feciioi vnum 20 8 b Tc:ficutd a0 f g h.at p oiffinitionem ficut voum ava b Tcitead 30 ¢y

funtigitur f g 7h fimul Py e.quod eft pzopofitum ‘
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T Sivuoy quodlibet in reliquum ducaturique poucctur equa clic necefle eft.

@ becfere eft octaua pmifed paulo cdio  etid ad minutias/fractionefqs (e extenoat.vt i a niierus
pars vel partes multiplicet b numerum ptem vel ptes et pueniatczetb multipliceta et pzouentasd.
Dico ¢ 70 e€ equalia.nd cx viffinitide critc ad b ficut 8 40 vniizergo pmutatim c 80 a ficut b ad vhum.
ergo ex suerfide diffinitivis b in a poucit c.eftigif v q8 fitex bin a equii c.quod erat demoftranofi.

CProducti ex duobus crit ad veriigs Ppoztio a reliquo denoiata.g fi eus 4o alteri

fucrit ppoztio a reliquo dicta:ivem ex ductu alteriug in alterum Jpoucctur. o

@ Exvuobus niieris a in b poucatur c:oico pzopoztien ¢ ad a e denoiatam ab b: et propozticen ¢
av b effe venoiatam ab a.nam p pceventé ex a in b fit et ex b in a fitetid c.et p viffiniticem ea € ppoz
tio b ad vnii:que cab a.at ppoztio b ad vnil denoiatur abbiigitur 7 ppoztio c av 3 denoiabitur ab b.
et ofifif qzera inb fit c:p viffiniticem que ppoztio 2 ad vniizea eft ¢ a0 b.at ppoztio @ a0 vnii denoia
tur ab a:ugitur ppoztio ¢ ad b denoiabitur ab g.quod eft propofitum.Louerlum ofimili puerfo modo

-2

pbabif.Et exhac ad quélibet numerum Ftiilibet multiplicem vemdftrare pofflumus.capiedototum -

numerum ab vaitate quotus numerus multiplex ad niierii fit petitus 7 ducedo numerum ab vnitate

totum gcceptii in nilerum affignatfi.ct per pefentem totuspuentet ad numerii afitgnatd multiplex.

CRis ppoztio cx duabus copofitaser ducty vmus caxin rcliquam pouatur.

@@ Rucere ppoxtidem aliqud in aliam:elt ducere denoiationé vnius in venoiatidem alfius hiconas

ppoztides aliqud spofitd poucé:elt oenoiatides illay duay ppoztiond denoiatidem 2pofite pouce.
£fto & ppoztiotad g spofita ex ppoatioib?cad b 7 b ad 8.9ico ppotides cad apoucicr ducty ppor
tiois c a0 biinppoztide; b ad a.capio eni© denoianté Ppouticis cad b T evenoignte,ppoutdisbava
et f denoianté totid cao s.qzeni ppoztio c 80 9 vdenoiak ab frergo pfcdam prem pcevet] f in g facitc
et pedoéein afacitb.ergo p feptimam fcBi ficut c ao b ira f ad exfed defl dDenoians ppotidenm cad b
per bypothefini.ergo p {cdam partem Pcedétis o in e poucit f denoians (c3 voiusg illag popoztioni
fn denoiatioes alterius poucit totiug venoigticem.quod eft propofitum.

C Lrium otinye p2opoztioalium g3 fit cx p2imo in vitim cquii eft ci:quoo cx mevio
in fe ducto poucitur.

€ becferein vicefimafexta fecfivi mdftrata eft:nifi g becpaulo latioz eft/atqs hic alio bemoftrandi
modo innitimur.Sintergo ab ctrig otinue propozticalia/arq ex b in fefigt vet fit e denoians ppoz
tionisb ad a.0ico equil efleqd fit ex a in c:2 b in fe.nd qz e venoiat propotidem b ad asetid denoiabit
propoztionem cadb.ergo p fcSam ptem penultimeeinb poucit c.ergo p octanam feclivl g ppoztio
0 a0 ¢ eg eft b av e:fed 7 p edvé (cBam pte penultimea in efacit b.ergo per pzumsm partem ciufoé:a
venoist ppowidem b ad e:quare T popotionein d ad c.ergo ain ¢ per eiufdé fcdam ptem poucit v.
conftat igitur quod fitex b infeiequii effe ef 3 fit ex g in c.et pzopofitut,

@ Si primum ao fcdm ficut ternil 3o quarts quoo fit ex p2imo in quartum: cquale
cft c1 gd ex fecunoo i tertium poucitur.

@ Ibecfiteqd vicefimaquita leciivi pponit. Sit ergo propotio a a0 b vt ca0 v:et ex b in ¢ fiate, dico
etin eflfe tum qo fitex a in o.fit enif denoigns p2opoztidem b a0 asvenoiabit etid ppotidem 0 go c.
ergo p {cBas partem feptimebuius fin ¢ oftituit 0.ergop octgusm fcBreadv bficutdogof.fevzfing
per eadem fcdam partem feptime bufus facit biergo p p2ima pté eiufo€ g denoiat pporticemb av f.
quare 7 propoztioein e ad o.per (cBan ergo partem ctufoenrg ind facit e.q8 eft ppofitum,
CSilcdm altey ouozil niicrozum fumdtur partes a rcliquo oictescrit gb co quod ex
cis ppomE pzopoziio ciufoem 3o reliquum denoiata. ynoe manifeftum cft g oésille
fchabent ao vnum ficut reliquus ao denoiantem.

A Sinta 7bduonilerizlumdrurg fin g ptes venoiate ab bsfitas ccdpofitum ex ipis.vico pportidem

) (]

1X

280 b venoiariab c.anam qz tot funt in vo partes fifes:quot funt vaitates in b.erit vt ficut 3 ao bsita .

partesille apvnum_"f eo vnil in illis poucitipm ctergo p feptimad huius pzopoztio cavvnum denoiaf
ab ccompofito ex ipis partibus.ergo 7 popoztio a ad b ab eovem denoiatur. Lowrelarium ex movo

vemoftranvinotum eft. pponebat eni binceffe noti ficut ¢ ad vnii:ita 3 ad venoiantem b qui pofitus

erat denoiare c.et hoc fuit oftenfum.

CR2uc g otra fc p2imis partes denoiantyr:vnam non ¢oftituiit.

@ Sint a 7b numeri otra fe pmizet aggregatus exipts fit c qui p nonam tertij eft pzimus ad vtrigs
8 7bzet fit O pars denoiata ab a/et e pars denoiara ab b.vico © et end oftituere partetn vnd,ouco eni
a in biet pueniat fqui p vicefimaquitam tertij eft mimus quénfierant g b:qui zivem fper vecimam
eiufoem tertij eft p2imus ao c.et p fc¥am buiusg:o eft reducteptes venomiateab fzfumptefmb. et ¢
reducte parres denoiate ab f et fumpte fin a.quared e fimul funt ptes denoiate ab fiet (umpte Fm ¢,
quare per cozrelarium pceventis 0 efimul ao vnitsficut cav fiatcnd eft ps Ficil ipfi moftratus fit efle
paimus:igitur neg v e pars vnius.non »itituiit igitur © epsreem vnam.qd eft pzopofitum.

@ Si a quothbet nijeris numeroy ab viitate p2opoztionalium partes denominent’:
vnaim ¢k eis componieft impofiibile.

 $2

13

.




e

Vi

{CSintab ¢ dnumeriab vnitate Atinue popoztionsles:et a quotlfbes eox vt ¢ d denominétur e et f
fc3 eab cetfab 0,0ico e ¢ fnon oftituere ptemvnd.et fit  aggregatii ex a 7 vnitare.qz enicnumerat
v mgnifeftum eft pvicefimaquintam tertij © eé mimum numerii qué niierant ¢ 0.3t P vicefimdquitam
fectivi ¢ numerat © [cSm azet © feipm Pmvniratem.et per fcdam buius e eft reducte ptes denoiate ab
vet(umptefm a.et feft pars denoiata ab o fumpta fcdm vnitatem.igitur e f imul eff ptes venoiate
ab © fumptefcdm g.qudrep cozrelari penultime hutus ef fimul g vni vt g a0 v.fed gnon eft pars
o.nam {i g fit BuMerus pzimus 7 numeraret v:p vicefimdfeptimani quarti etid numersbit-a totii (c3
fugm parrem.q3 eflt impofTibile.et fi g firficompofitus:ergo p fcBam tertij ab aliquo pmo nierabitur
qui p vicelimatertiam pzimi nGerabit 0,quare pvicefimaleptimam quarti numerabita:7 etid niierst
toturm g.crgo p duodecimam pminumerabit refiouii:numerus (c3 vnitaté.qd eft impoflibile.non eft
igitur g pars viquare neqs efpars vnius.non igif ef oftituiit partemvnam.quod eft pzopofitur..

'+ qC1Partes a duob? nileris dicte fic [c biit a0 partem a nifero cx cis opofito denoiatd:

ficut quaoratym 9pofitt 30 numerum qui ex ducty vnius in alterum poucitur.

C Sint a vbouo numerizet c ex ipis spofitus:fitg d quadratus c.et Oucatur ainb ¢ fiate.etfit fps
venomigta ab c.etfitrurfus g ps venoiata ab aset b pars venoiata abb.vico vt v av e:ita g 7 h o f.
oucoenicingetfiath/zcinb 7 fiatLeriitgs p nongm p2imik 2 1{it tand v.intelligo ergofer niieros
e/kifIh/l/g quog dico e a0k pzimii 90 (cSm:ficut fao b tertiii 30 quarti. Pté ead | fmil 30 quintum
ficut f ad g tertil ao fextum.nam p feptimd feciivi e ad k taud b a0 ¢.feo p primam bui?b ad ctand
favh.eftigitur eao k tand f ao b, Prem per edvem feptimam feciivie 30 [ tand 8 40 c.fev p primam
Duius a 3o ctandp f 90 g.elt1gitur e av Ltang f ad g.ergo p vicefimatertiam fecfiviepimus sok etl
fimul(cdm (c32 quintum tan@ f tertius 90 g 7 hfimul quartum 2 fextum,at k2 Lfimul funt v:igituy
940 etan® g 7 h fimul ao foquod eft pzopofitum., ' :

€ Siouc numeri compondatur fucritgs compofiti 3o alterum multiplex popo2tio

eritreliquus alteri cqualis aut multiplex. ,
S numerus ab copofitus exdOuobusa 7 bifitg compofitus ab multiplerad a.vicob eé equalé
avel eivem multiplicem.nam cii 8 b fitmultiplex 80 asipea numerattotiia b z (cipm etid vetracrom
numerat.ergo p duodecimam pinii numerat b refionum.q i femel a numeretbiipe a eritequalisbe
atfia multoties numeret b:erit per diffiniticem b multiplex a0 3.quoo eft pzopofituin., :

15 g Sttotius ao altcrum fuerit,ppoztio fupparticularisserit tllius ao reliquum fimilis

Denominationis p2opoto mulnplcx. : s

gL 1R0poztio tota fupparticularis aut tota multipler vicif quotus fuerit fuppatticularis aut mul:
tiplex:vt pmus fupparticularis eft fefqualter 7 fequiitur p ozotnem fefquiftius/fefquiquartus.z ita
deinceps Fm numerox feriem.et primus multiplex eft duplus:zfequiitur p ozdinem triplus/quadru
plus/quicuplus:fice denceps fm feriem numerox.fit a b totus numerus oftitutus ex a Tbifitgsab
fupparticularis ad b.oico b rotii effe multiplicem (imilifg denoiatidis ad a.nam da compofitus ab
fupparticularis adb b aooit fup b numerum a:ergo p viffinitionem g eft ps aliqua b.at quota fuerit g
parsbrotuseltab fupparricularis ad b.et quota pars a fuerit b totus eritb multiplex ad a.per dife
finitiones igitur quota fucrit pzopoztio fupparticularis ab ao bstota erit b ad a ppoztio multipler.
quoo eft popofiturt, 2 : '

7 @S alterius 90 alterum fucrit popoztio multiplex: erit totius 3o ipfum popoztio

fupcrparticularis. : ¥ 3
CDeceft ouerfa peevétis.vtfith ad a ppoztio multiplex:vico cdpofiti a b ad b totam e€ ppoztiden
fupparticularcni, nam qz b eft multiplex a0 azerit a p viffinitidem aliqua ps b.at totd ptem b aodit
ab {up b.nam aovit a.igitur quota fuerit b 3o ¢ Ppoztio multiplerstotaerit ab ao b ppoztio (uppar
ticularis.quod fntenditur, :

8 @ S1maiozis a0 min? fucrit fuppartictaris vel mitiplex fuppartictar] ppoztio:opo-
fiti cx cis ad minoz¢ multiplex fupparticulari:ad maioe Yo (upparti€s erit ppozeio.
 Sitamaioz numerus/ b minoz sz fira 80 b popoztio fupparticularis:et fit c copofitus exaetb.
ico cao b propozticem effe multiplicem fupparticularem:et cad a pzopozticem e€ fuppartientei,
capio eniab a magioze numero ptem equalemb que (it v:zrefivui fite.quiaenia eftfupparticulgris
a0 b:manifeftum eft a adverefup b Grum eft eset e efle prem boet qz c eft Geum e 0 et bet © b duplum

- et ad b cui (ugaooitc Ptum € e.dgitur ca0vit (up b duplii o b et Prum eft e pars eius aliqug. otinet

-igif cbis b 7 totam eius partem quota eft c.eftigif p viffinitidem c av b multipler fupparticularis,
3 eft p2umum.Sed 7¢ 30 a e€(uppartiétem ofteditur.nd cum b fitminoz 4 7no fitpars a/ alioquin
aadb eétpzopoztio multipler.qo eft atrg hypothefim.ergo p primam pmi b eft partes a.fed cadoie
fup a Grum eftb.erit igitur c otinés 8 7 partes eius:ad 8 ppoztio fuppartiens.quod eft popofitum.,
Etfimaiozis a0 minozem fuerit ppoztio multiplex fupparticularj:opofiti a0 minozem ee multiplicé
fupparticularem 7 3o mgiozem efle fuppartientem ezoen oemonftratio eflt accepto maioze numero
multiplice fupparticulari go minozem.

19 @ Simatozs ad minozerh fuerit ppoztio fuppartics vel multiplex fuppartiens: erig
- cdpofiti ao maiozem fuppartiens:ad minozem»o multiplex fupparticns p2opoztio,
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@ Bit a5 blugpartiens: 1 dpofitus ex a1 b fit c.vico cad a effe fuppartient&:e cad b ef multiplicé
fugpartientam. Sumo cniex maioze a:mumertn © equslem b:fite erefivuus quiqza eftfuppartiés
80 bip viffiniticem erit partes b.et daceft tand e d 2 bret 0.b dupluim cftao bigdoetc Frum cftefup
duplum b.stemdoftratus eft efle partes brergo ¢ otinet b aliquoties 7. ptes eius. eftigitur p viffiniti
onecm cad bmultiplex fuppartiens.ab eft plentis theozematis (cSmARzimum ailie ¢p ¢ fit uppartics

. 8daparet.nam daeeftpartes b erit v b fit partes a:alicquin g cét multiplex ad b.qs cft oira hypo-

thefim.ar cavoit (up a rum ctb.cft igitur cav a (uppartiens.qued cft propofitum,

CDis spofiti ad maiozem oponentili fupparticular] v fuppartics:ao minozcn %o

multiplex/multiplex fupparticularis vel multiplex fupparsics Jbpoztio reperitur.
W2imum g spofitus ad maiozem sponentin fit (upparticular] sut (uppartice patet.nd spofitus

avoitfuper matozem dponétivm Frum efl minoz qui per pimam pimt erit pars vel partes maiozig”

fipars maiozs per viffinitionem opofitus 2o maiozem sponétium eft fi upparticularis. fi partes erit
fuppartiens.multiplex aiit ad maiozem nund e€ poteft. Scsm gopofitus ad minozem fit multiplexs
multiplex fupparticularis sutr multiplex fupparticns oftenditur.nd maiozis sponentii ad minozem
ppoztio:a divificne aut eft multiplex aut fupparticularis gut fuppartiens gut multiplex fupparticy
laris autmultiplex (uppsrticns.Si afit maiozis sponentium a0 minozem propoztio fitmultiplex:cii
minozmaiozem numeret 7 ctiam feifm ipfealigties fumptus niicrabit totfi.quaretiic spofitus erfg

10

multipler ad ipm.et fimaioz ad miozem fit fupparticularis aut multiplex fupparticularis p vecimd
octauam butus compefitus 8o minozem eft mulriplex fupparticularis.ct fi maioz 20 minozem fit figs

perparties aut multi
fuperpartiés.eft igitur totum propofitur notum.

C2ucciios matozis ad miozem ppoatio multiplici aodatur: tota crit aut multipler/

aut multiplex fupporticulario/aut multiplex fupparticns.

€ Sit queciiqp ppoztio multiplex varaset alia quecis maio2is a® minus:que p fegtgm quinti sting
tur in mimis terminie a/b/c.ita vr a a0 b fit Oata Ppostic multiplexerb 8o ¢ fit gltera maiozis bity
dinis.dico totd pperidem a a0 ¢ efle multiplicem aut mulriplicem fupparticularem aut multiplicé
fuppartietcm.nam gz 8 eft maiorbjzbmaiozc/et 8 ad b proztio cft multipler: per nonam fcoi Ppoz

plex fuppartiés:per vecimanonam huius erit copofitus ad minozem multipler

b3

tioaav cmaic2cft ppozrice s o b.avtirigif yppoioa 20 cfup proticem a o b velniierum.ficgs
tora erit multiplex vel partem aut numcerum cii parte:ct fic erit mulgiplex f uppsrticularis:vPpartes -

autpumerum cii partibus et ficcrit mulriplex fuppartiens. eft itegs notuin quod dicitur,
€ Siouc multiplices comungenter: cempofita crit mulnpler.

hutus denoiatur compefitgiquare crit multiplex.qued cft prepofitum.

CBata multiplice fupparticularcm mucnire:que cif tlla multiplicem cCttituat. ynoe
perfpicuum cft cx qualiber multiplice cii tota fugparticulan: multiplicé yno maiozis

oenolationts rucnire. , :

@ Dultiglices 7 fupparticulares tote vichitur:quey denciatic multiplicis 7 venoiatic partisfuper
particularis ab covam niero fumitur.ve cupla 2 fefquelfa.oupla enia vuckus 2 fefqualfa fmilif fy
miftur.nem fefqualfs stinet totum 2vnsm ((Sas.tripla 2 felquiftia/quadivpla/2 fefquiquartasfices
veinceps.Sit a queddi multiplex rpostio ata ¢ bnumerus eam denoiane: ct fitc pportiofuppar:
ticularis cuius numerus o tencict partem.fitgs 0 cqualie b.ct fit etoralis venoigric prepoidisfup
particularis c:quequivé denoistur ab vno Tnuniero partis.et Q2 vidi in b facit b 7 pars venoists ab
bin b facit viium:§ rorg tenoiatio e tuctain b facit nfierumynomgiozein b quifitf:z quip octaugm
hulus eft dencminans pporionis cempofitecr g 7 cucfbigitur gpoztic spofita cx g 7 c:a numero fcy
venolata:multipler.ct quig numerys dcneminans compofitem eft vio msioz nicrodenciante Jpoz
tionem a:ex hoccorelsrivm et totum propolitum notum cft,

€ 2ata fupparticulari quotlibet multiplices reperirc:quax quelibet cum illa multi-
- plicem componat. gLt : .
{ Siteniavata pportio luppsrticularis © pars que cum Yo cem tencminat fit b.capio quetquet

mulriplices volueroiquaz niuflibe numerus venoiens:(it totfi a0 b/ 2 b pare.ct ex mé ocmofirdot
preceddtis a:cii qualibet illap multiplicinm oftituet multiplicem/efficicturg: prepofitum.

€ Rata multiplice quothbet fmere lupparticulares : quay quelibet cum ca efficiat

mulnaplicam fupparstcularcm.

€ Siravata pponio multiplex ad qud fubemur quotlibet fupparticulares invenirc:quey quelibet
cliez oftitagt multiplicem fugparticularem.capio b numerum denoiantem ppotisem multiplicen '

azet fumo ¢/ djeif 2 quorquot voluero multiplices ad bet ptes ab 1pis denoiatas p orvinem.et capio

. o
@ Mam viraq: aniicrodcnoiaf:quey fi alrer in altervm Tucatur pucniet niicrus s quo P octauat

13

24

v;;

fupparticulares denoiatas a ptibus ¢/0/e/f:que fint g/b/k/l qusy qualiber ciivata multiplicedico =

cottirueremultiplicem fupparticularem.nam da g fupparticularis fi umpta ab ¢ 7 {ua parte:denoiat
21010 7PArreVcneiataab cetb in tote ¢ femel eftituis multiplicézet in parte cafhtutt totem prem
quota ps ipe pofizus fit a0 c.opofita § ex a varamultiplice 7 g fupparticulari f; umptaa pte c ofttuiit
multiplicem [upparticularem.et cadem réne opofitaexa 1 b/ 7exa 1k/ ¢ exa 1Lqd elt propofitum.
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o @2uothbet multiplices inuenire:que cii oata fupparticulari multiplicem fupparti-
cularcm confhituant.

[ Sitavatg fupparticularis/ b numerus denoidns efus ptem/ 7 m tota cfus denoiatio cui §tlibet
multiplices fupaflumatur:vt quox niicri denoigntes fint ¢/ v/ e/ frmanifeftii et per vicefimatertiam
hut? binc/tinv/zine/ v infohitucre niierd multiplicifgs Yenoiatioes.capio ergo'g/h/k/l totivem
multiplices vno maiozis venoiationis.et qz g adoit vnii (up multiplicé c:fi ergo m totalis venoiatio
ppoztionis fupparticularis ducatur in g pueniet numerus cii parte denoiata ab b:quare popoztio
multiplex fupparticularis, vt in pzefenti figuratide pueniret ppoztio feptuply/felqualfaictitavely/
etk 71 veronftrabis. :

da Pata multiplice quotlibet fupparticulares inuenire quax quelibet i eavem mul:
tiplicem fuppartientem componat.

- @CSit a vatamultiplex/ T b numerus ipam denominds:(umo quotlibet numeros eo maiozes fed 1
multiplices quifint g1 kl et partes gb ipfis denomiatefint c o ef.vt ¢ fit Denoigta ab g/ ¢ o abh:fic’

sfequéter.vico g g binc/ind/ine/z in fnon partem (ed partes poucit.nam fi oucaf b in ¢ T pueniat
i ptes venoigte ab g:p cozrelgriii vnoecimebui® g ppoztio b av giea ém ad viil.fed p hypothefim b
cftptes g:igif zmeftptes vnius.etita fibducaf ind 7 e 7 f puenient pPtes.itagp fupparticulares ab
illis partibus victe cum data multiplice quelibet oftituet multiplicem fuperpartientents

L Solafupparticularium fefqualteras eft g cii nulla multiplice/multiplicem (uppar:

tlentem pooucit. :

@ 1Ram qz(efqualfa denotatur g (cBa que eft vBiug dimidinm et Dimidifi in 0ém numerum ductum
autvnum poucit gut nunerum aut dimivinm avoir.nam binarius oém niierdi numerat aut fupfluic
viitas ergo venoians partis fefqualfe in denoiantem multiplicis:aut multiplicem poucet/aut mul
tiplicem fupparticularem.nonitag ci multiplice multiplicem fuppartientem poucet.at @ ois glia
fupparticularis cil aliqua multiplice multiplicem fuppartienter efficere poflit binc cognofcitur.qz
ff (umas numerum dcnoiantemimultiplicem viio minozem numero denoignte partem date fupparti

cularis ex pzecevéte efficies ppofitum.potes 7 p2imam partem facile ex mooo vemsftranvivicefime

fexte huius cognofcere:quéavmodum fecundamm partem ex pzecedente cognofcis.

a Sola multiplicium oupla:cii nulla fupparticte multiplicem effiat p2opoztionent.
@CDecpponit ouplam ci nulla fupparticte multiplicem oftituere 7 oém glid multiplicem ¢ aliqua
fuppartiete:pofle multiplicem conftituere.Pzimuim patet et fita ppoztio dupls et b numerus ipam
venoians:fitg c quechios ppotio fupparticns.oico a cum cnon conftituere ppoztidem multiplicem.
Sumo enipartes ¢ q denominétur ab o et numerétur ab e:et duco b inillas partes 7, pueniét partes
fifes 7 numerate g numero qui fig exbinario:io eft b in e.fit ergo niterus illag partium f:qué dicond
effenumerum.nam nd erit equalis 0:qz e numeraret v.1ed © ipm numerabit.nam m vnitatem non
numerabit:qz eétei equalis.neqs Fm binarium qe o et e equaretur.neqs Fmmaiozem binarios quia d
maioz eft e.cit ergo b it e Denoians in partes alfius non sitituat numerum non poucetur multiplers
Scdm patetnam 0ata quaciies alfa multiplice vt a:capio b numerum ipam denoiantern quem facto
aliqnay partium denoiatozem:et fumo numerum partium vio minozem b qui fit c:fitqs © fuppartiés
partium c.dico g et © fimul oltitnere multiplicem.nam qz b et denoians a et venoians ptiii v:iveo b
in ¢ oftituet niternni,denolabitur itags copofita a numero :quare eritmultipler.qd eft ppofitum,

€ @ata fupcrparticnte multiplices quothbet reperire: quay quelibet inillam oucta
p2ooucat mulaplicem. e
([ Sita oatafuppartiens:et numerus partium it bz nilerus {llas denoigns fit c.capto pmo multiz
plicem que denoietur ab c quefit d:deinve que denoietur ab multiplicib? c quotquot voluero: fintqs
ful benoiantes e f g.ico a datam fuppartictes cii quslibet multipliciii v ef T g sftituere multiplice,
namb in ¢ sftituer numerum 2 in e etid nuinerum qz ouplum etin £ eriplii 2 g quaoruplum gcceptis
fcs per ozoinem multiplicibus denoiantis c.ergo fuppartiés a cii qualibet illay multiplicid coftituis
multipliccm.quod eft pzopofitumm.

«C Ruothbet fupparticntes/quay quelibet cum ppofita multiplice multiplicem fup

particularem conftituat/inuenire. ]
€L Sit ppofita multipler a cuius numerus denoians fit b:fumo quélibét niterum mafozem b.quifit
c.etoucob in c 2fiat O.et capio eminozem vio O.capio item partes denoiatas ab e Fm nierum c que

" fint f.qit enim b in ¢ Aftituit 0:fdeo b in f coitituet fikes partes Fin numerum d.at ipe Fm numerum o

fumpte faciit vnil 2 ynd amplivs.fit itag g fuppartiens denoiata a ptibus dictis b e 2 fumptis fm
numerum c q(qz b inf sftieuit numerum z partem) eadem (uppartics ci 8 pfhtuet fupparticularem
7 quotdtvoles eadem rone tibifumas fuppartiétes q cii a sftituent (upparticularem.qd eft ppofiti.

T Abultiplices aliquot fumere:quc in datam fupparticularem oucte: perecnt multi=

plicesfupcerparticularcs, :

 Sinta tbmimifminidgteppoztionis fuppartictis:qui qz funt stra (e Pri quero p vitima tertif
multiplicem a § a00at (up multiplicem b vnitatem que fit csfitgs nilerus Fm qué a numerat cnfierus
v.fumo viitatem que fit eseritqs © 30 e multiplex denoiata gb 0.9t per dcruoftratii in pzincipio tertie
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quinti ppoztio compoflitacraadbb 20 ab eelt queeltinter pouctum exdin’aad pouctumexe inb

ateinb facit biz oin g facit c cGtinens glidties b 7eius vnd partem.nam pofitus éft cmaioz vnitate
multiplice 30 b.igitur opofita ex data (uppartiente Tmultiplicid ade elt multiplex fupparticularis:
quoo intenoftur.et itg qualibet aliam inuenigs. i

@ Supparnétes quothibet quecii data multiplice pficiant f uppartiétes multiplices:
tnquirere. :
@€ Sit a venoians multiplicem:fumo duos numeros ¢ 0 quoy vaus non niieret alium:fitgs b maioz

35

7 primus av a per vitimam tertij quero multiplicem 40 8:qui godat fup mitiplicem b niierum ofitgg

buiufimovimultiplex 30 8 numerus o quénumerat a fm freemultiplexad b fit e.o1co fuppartiéctent

cuius denoians partium it e multiplex bier niierus partium (it fefle vnam uppartientum q querit

tur.nam a inf partes illas ouctus fites partes poucitiquay numerus eft d:iveo numerum poucunt
fev z{upfluiit partes $m numerum c que non numerantbzergo a Tfuppartiens ptii f denotatay ab
equefir g coftituent ppoztidem multiplicem fugpartientent.et hocpacto quotquot voles quere.

CPopofita upparticnte multiplices perfcrutari : que cum €aocm multiplices fup-
particntes conftituant.

@ Sitafuppartiés vara/ b venoians ptes:Obo numerus partium : et it maiozb vio/ducaturag
¢in © 7 pueniet multipler b/t infup torivem pres.quare multipler denolata b o cum fuppartiente

affignata a sitituet meriplicé fuppartiérem.et ita fiet (i §liber mitiplice ad bmaiozvio umafvtezf .

THegshas ppones queinuctionem pponiit gccuratius exequi cur aui:que vbi exactioz,plecutio facta
futficteriam legentibus allaturg fuiffer faftivium.

C Supparticularis z fimul multiplex fupparticularis cum cavem multiplicesfimtles
pr0duCUnt popoiones.

@ Sita ppoztiomultipler/etb ppoztio fupparticularis/et ¢ ppoztio muoltiplex fupparticularis fit -

Pico ppoztides compofitas ex b 7 gsetex cet a effefifes.nam ci fuppsrticularis venoieturabviio ¢
parte/ T mitiplexr fuppsrticularis denofetur a nuniero 7 eavem partesnumerus igitur multiplicig in
vnum 7 numerum ductus femp facit numerii.aodito igitur verobig a8 fit ex coo€ multiplicis niiero
{n partem que fupeft (i cum vno niferum facit et cii reliquo facit efivem:et fi cum viio parsvel partes
fupfluiit:itioem 7 cum reliquo.quare puenient (ites prouides.Po ramen aduerte @ (i Gitas veno:
mingatiois crefcit in altera pouctay qd maxime infuppartientibus gecioere folet:non til inve genus
ppoztionis mutabitur, ;

€ Dudcunas' propotidem fupparticns cum multiplice confhituit:eiufmovi cnd cum
caoein cfficict fimul multiplex fupparticis.

€ Sit amultiplex:b fuppartiens'queciios:et ¢ fimul fuppartiens multipler.oico bet afimul/itemc
et a fumul fimilem conftituere propoticem.buius vt preceventis vemonftratio eff,

€ Si ab vnitate numert c3tinuc oifpondtur: ct finguli ad primos vefcoenoo o
parctur:ficnt oés fupparticularcs p2opc2Liones: tanto mino2es Gsio remoto¢s.ad

ynitatem yero omnes multiplices:tanto minozes quato ppinquioes

@ Sinta/bicivrelf gib knumeri ab vhitate continue fumptizdico fmokaoh effefupparticularem
gzopoztionem’et b av g.et g 90 f.ficgs deinceps vgs ad vnitatcm.et k a0 b minozenm effep2opoztioem
&b av get cetereinferiozesset b ad g minozem ¢ cetere inferiozes.nam ciivnitas fit cuiuflibet niterg
pars:et quilibet fuperiozitin aodat vnitatem ipfam tfi excluvenoo fup primum inferiozemsergo per
oiffinitionemn kao b et b 40 g atgs ita deinceps:elt ppoztio fupparticularis.ct quig per conceptioem
pars ea minoz ¢it que maiozem habet denoiationem et vnitas fimiliter per ccnceptidem fit cuiuflibet
numeri pars ab ipo venoiatazergo ppoztioues illeab vnitate remotiozes:quea minoziparte denoz
mindtur (unt minozes.et quato ipfi viitati ppinquiozes 8 maiozi partcvenotantur: quaretum crie
maiozes.etfitota feries numerozum effet ozoiatasomms fupparticulares fpecie quivem habiteeffent
s1on aiit Fim numerum accepte.nam ea Ppoztio queeft ternarij a0 binarium:eft fenarij ad quafnarii
¢t duodenarif 40 octonarium:non tamen duevitie in ozdine progimozum numerozum eflciit accepte,
Seciivo dico omues cofimiliter stinue advnitgtem fumptas efle multiplices tanto minozes Gto ipfi
enitati viciniozes.nam a pzimus poft cam nijerus bis eam stinet et b ter 7c quater.etita slequeter
$im oés fpecies multiplicinm fed 2 2tinue a maioze numero cenoiaf multipler.et Hrovnitatt vicinioz
aminoze:nullus entm binario minoz eft.eft igitur cognitum quod erat demonftranoum. :

€ Si a cdmuni angulo naturalis ferics numerozum in longum ¢ latuth cetendaturs
et ipfis inuicem multiplicatissz qui pucmiit in angulari coucntu pofitis: fi inguloy
ozoitium ao pimum fiat collatio 0200 cotinuus mulaplicium pceoct : {1 ad primos
preterds a0 paimum 0200 fupparticularid.ce qui circa dlametrum collocatt funt: oés
CrUnt quaora.qui ero bis binc noc pximuifunt altcra parte longiozcs.
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@ Soumatgergo hacméfula PRythagoze difpofitisvt pponit propofitio nuimerox o2dinibusdico
pino @ fi finguli ozdines ad primum comparétur puenire per ozdinem mitiplices.nd cum vnitasfig
caput p2imelineeet fecivelinee caput mufgs numerus fit binarius.eft ergo pzitmus numetus fcde
linee pmo numero duplus = pmus multipler.ct quig binariug multiplicat oms nileros p2ime linees
et ex multiplicatione stinuefctia linea pereat 7 fecfious numerox 0200.ergop oiffinitioem quoties
vnitas in binario toties stinue finguli pmi ozoinis in fingulis fecunoi exiftunt.igitur finguli feciiof
ooinis ab fingFos p2imi dupli funt atgs eque multiplices.ct 2 pzimus tertij ozoinis eft triplus pmo
pimi qui eft vnitas et ex otinug multiplicatione finguloxn p2imi ozoinis per ipm pzovucitur finguli
tertif o20tnis:ergo p i€ qd p2ius finguli tertif o2oinis funt tripli av fingulos p2imi ozoinis.hHac as
rone pbabis fingulos quarri ad fingulos pmteffequadruplos) et quinti quincuplos:ficas deinceps,
SSeciivo dico g fifiat comparatio tertif 020inis a0 (cdm/z quarti 9o tertium/ct quinti 80 quartum/
etfexti ad quintumzet ita ofequéter srinue fupparticularium ovines furgere.nam Atinuevioemus
fingulos hozii 2 fingulos illox cx ductu ouoy primoy numerozum defcévendo ab vnitate fuinptozii
in eos enafci.at per pzecedpétetn illi numeri stinueferiem fupparticularium complent.igif 7 finguli
pofleriozis 0z0inis ad priozernn odinem {ifem retinebunt ppoztidem.qd et (cdm.Lertio diconiieros
quf confant circa diametrum eflfe quaoratos.illi enif{unt quoz caput eft vnitassetfupzemus cltoim
maximus quafi 16giflimalineazet numerozi odines quafierequop mevium fecdtes.quos Oicimus
cffequadratos.nam illos otinue videbis exlatertbus equalibusg pouctos vno (p Pmniteroziiferiem
crefcentibus.criit igif oés quadrati.etfilineasad eox latera equioifldter ptraxeris: atinuequgorg

tam cocluoes figuram.Duarto dico numnieros hinc z inve quadratis altrifecus prime adiacétes:efle”

altera parte longiozes.nam oés illi fm numerozum feriem poucitur ex lateribus vno diftdtibus:@
vnum cox latus fit quaorati latus:et alterii fitvno latere eiufoé quadrati minus.ficgs tota cognof Cif
ppofitio.£t erhoc gz notuni eé poteft @ fifinguli gltera partelogiozes fingulis quadratis quibus
altrinfecus circififtunt comparétursa ppozrionc dupla oes fupparticularium (pecies pereantur:ve
duo primus gltera partelogioz vnitati pzimo quadrato coparatus eft ouplus.et ¢ altera ptelongioz
av 4-fcim quadratum relatus per fcSam partem huius eft fefqualter.et 12 tertius alfa partelogioz
av o tertium quavratii p ivem eft fefquiftius:et hocpacto ofequéter. €L £t ivem ¢ fupparticulgriit
fpeciebus cuenerit:fi primum altera partelongiozem feciivo quadrato/etf cdm alfa partelogiozcnt
tertio] et tertium quarto.et hocpacto vetnceps comparaueris, C £t rurfum fi pzimum gltcra parte
longiozem inter pzimum quaorati ¢ fcdm collocaueris:imilis ppoionihabitudo ferugtur/éritqs
cotinue ppoztio vupla. qL £t fifcdm alfa partelongiozem | inter {cm quadratum 7 tertium colloca=
ueris:otinue fefqualfa habituvo ferugbitur ex p2ima(cda partehuins.etita slequenter reliquas
fupparticularifi sifictas hitudines reperias fireliquos 15gilaterog nileros fuis quaoratis medios
infnexuerissex quibus dignailla stemplatio a0 Pythagozicd 7 1Platonicam intelligentiam mome
tum babens & ve quabratis 7 alfa partelongiozibus dfuus Seuerinus 33 capite i ¢Bi fue Arithme:
tices elegantiflime affert:vel perfpectifiima effepoteft,

@ Si fupparticulares abynitate fumatur:binis z binis oifiiictim oiiictis p2itha mul:

tiplicium ac confequéter oim fupparticularium fpecies pucnire coucenict,

@ Sinta/b/ciole/f1g/hIk stinue gbvnitate(umptifupparticulares numeri:e aiungatur dvififictit
bini < bini fc5 c a.¢ c.g e.et k g.0ico cao a effe paimam multiplicium ete 30 ¢ etgad etk ad gotinue
sftituere (pecies fuppartictarium.nam p penultiinam erfit a/b c o ef g knumeri otinue abvnitate
fumptizfed 2 yno fp intermiflo hoc pacto binis 2 binis viffunctim fumptis:fumuntur oés gbvnitate
pares.quare per decimdoctauam feptimi ipfox stinue funt eedem ppoztices que numerozii gb vniz
tate cotinue difpofito.at binarij ao vnitatem eft pzima multiplicium et fequeétiym 2o {uil preceven=
tem eft feries fupparticularivm.conftat igitur quod erat demonftranoums,
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€SI ppofitis ab vnitate'quadratis:nieri cis yno minozes fumdtur: fupparticiares
ab ilis oicte:pzopoztionum ab vnitate crunt oiffcrentie. :

{ Sitvnitas:et numeripoftipam ab ciet quadrati cop d e fret minozesetsvogh k.vico fupparti=
culares denomiatas ab g/h/k quefint © 80 g.e 30 hoet f av keefle differétias ppoztionum ab vnirate
fumptayvt 0 g0 g efle propoztionem qug abunvat dupls fup f cfqualterametegd b effe qua sbunoat
fefqualtera (up (efquiftism:biices in in modum ofequéter,Tam p p2imam quiti vifferétia qug abii=
vat g a0 vnitaté.etb a0 aeft ppoztio g fit ex pouctis a in fe 7 vnitatis inbifed g in fe facit o qiiquivé
v efteiug quaoratus 7 vnitas in b per fcdam 7 vecimnonam p2imi Gtum g.igitur ppoztio o ad geft
oifferétia ppoztionis a a0 vitatem 7 b gola.et hac rone oftévetur ppozticem e 9o b ‘effe vifferériam
Ppotidis b ao a et c av b.et itg ve quibuflibet confequéter.quodclt pzopofituin,

L Siowinctur otinue multiplices 7 fi upparticularesterityt cetremari multiplicium
queiibet duc comiicte minus fint & mevia ouplicatavel due meoie comiicte:luppar-
ticulares vero matozes.

L Sint paimo stinue multiplices a b c:dico cGpofitam ex g 7 ¢ minozem efle propozticem & ppoztio
b ouplicata.nam quia denomindtes otinuc equgliter fe exceviitsergo per fcdam pimi oencisns b eft
medietas venoiantisi 8 7 ¢ fimul fumptoy.et p vecimanonam eiufoéfoenoians b in (e maiozem pouz
citnumerum & a in c.at p octguam buius b in fe poucit equal&compofite ex ppoztione b ouplicatg
queper vicefimalcdam huius erit multiplex.et dDenoigns a tn Oenoiantem ¢ poucit denoianten per
ioem mitiplicis exa ¢, igitur multiplex exb ouplicata:a maioze niicro dcnoiata & multipler spofi
taexaet cmaiozeltmultiplice copofitaex a7 c.q¥ eft primum. Sint fecfivo 0 ef otinuc fumpre fupz
particulares quay v fit maxima:z vifferctie ean @ 7 huoico Ppoztideso 7 flimuyl maiozein sftituere
propoztionein @ fit ppoztio e duplicata.nam qz per precevétein partes g venoiant g minou nymero
et partes b ab maiozizngm ainumeris cétinuy ol quadratoy vio minozibus.ergo per piimam bug.us
ppoztio gmaiozelt ypoztide h.ato 2 flunttand e g 2 f.ngmoperfetim et FHium eg.ecebistane
f et B.etmonflrata eft e maioz haigif per quintgm quinti erit© 7 f maius & ¢ vuplicata.et hocrovo
facileivem P vitraqs parte oftenvas fi due pondtur medie ppoutides.ficgs cocluvitur pzopofitum.

@ Siimparcs poft ternariym otinue fumpti:ao nijeros poft binarium naturali ferie

020ingatos comparéturiexibunt (uppamcntee atinuga oenoigtione crefcentes.

CSinta b cnumeripoftbingrivm ctinue fumptizet © e f fumpti cotinye impares poft ternarinm.
dicovada/etead b/etfad cluppartictesotinua denoiatie crefcétes.nam cil differétis impgrinm
fit binarius © avoit fup a binarivm qui minoz cft co yno.igitur © ad g eft uppartiés.et itex cum odif=
ferétig impariuvm (itbinarius:et niieroy ab vnitate vifpofiton vifferétia fitvnitas:adodet ¢ fup b vilo
plus @ 0 fup a.fed etqz c/e/f(unt continue impgres:aovet £ [up cadhucvnoplus & e fup bicrefcunt
igitur oifferentie fmparium fup niieros ab vnitate umptox ficut v ipfiniierizita @ cdtinue pzecedés
elt vifferétia imparis (up (equetem.fed numeri vnitare diftdtes (untotra fe prmidgitur differétia q
eftnumerus precedétis ad fequétem numeroxy ab vuitate vifpofitor:non eft pars f equétis.eftigitur
pprimam pmi eius ptes.erit igif pportio e gdo b fuppartiens/z fao ¢ fuppsrti€s.et gz fue partes fny
numcroy vnitgte difpofiton Gitatem crefcuntieriit 7 eax otinue crefcéres denoigtiones:imo 7 quig
_v_g_tggianf a numeris ptra fe primis otinue pcedent diverle fuppartientii fpecies.qd eft pzopofitum,

€ Si compoflitus ek p2imo pari T impari = qui ex reliquis impartbus ciocm oifictis

GGregaturad numeros a ouobus vifpofitos comparciur: pueniét diterfe multipl;.

ces fupparticulares fm nijeros multipliaum ¢ oenoiationces partium fikes babétes,

@CSinta b co niieria binario stinueluccevétes:fintqs el f1g/h niferi a ternario sfequéter impares
fitgs k compofitusex 3 e pzimopari zimpart.etl compofitus ex f tk.erm copofitus exg 7 Letn ey
b 2m:vicok/l/m/n copatos av a/b/c/v/faceremultiplices fupparticulares Fm nilerum multiplicii
1 fifes partiuin venoigtiones.ngmk oponif er a 7 ebinario 7 ternario.ate a00it (up a parten viam
ab ipfo venoigtam fc3 vnam mevian feu fcSam g iocmvaleatiergo kcompatus ao a bis iHm atinet
et eius medtam et ad ipm eft p2imusmultiplex fupparticularis.fed  p decimdnongm feptimi f cpo
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niturex aetb.etgerd et cieth ex cet v et per feptumd ferti quaorati cuivflibet a00it fup quaorari -

Arimiq ex iplis coponif vt quadratumb fup quaoratum a:Frum qB cSpontf exa zb.et quarratii
cfupquadrstum b Grum cSponif ex b 7 c.et ita deinceps.et quia kavdit (up quadratiiaviratems
fimilirer govet (up quaodratum bict m (up quadratum ciet n fuper quadratum o vniratem,quare fin=
gulieox fingulogillop cotinent fim fe et partem p conceptiGem ab ipis victam.eriit igitur of, equéter
Pmipfos:multiplices fupparticulares,quoo eft pzopofitu,

€ Siouo pmimpares piiigant: cGpofitogs reliqui ipares applicéturzerit vt ppoz-
fiones copofitoy ad niicros poft binarium furfiptos fin diwerle mulnplices fuppar-
tientes 7 ab covem numero 7 partes numeratas © multiplices oenoiatas babétes.

CSintouo p2imiipares s Tbiet copofit? fit c:l’iutqsyt:elid Epatjes 0 ef qui ad03E ppofito c:fintgs ag
gregatig/h/k/etlimin/o mumertstinue poft binarid (Gpti.dico cao lletgaom/ethao njetkaoo
oiuerfas ee multiplices fuppartiétes 1 fingulas ab eovem numero multiplices venoigtgs 7 partes
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nuieratas.ni b avdit fuper 4 bingriiizergo cbis continet a illi fuperabdés binarif. feo binarius eft
vio minoz giergo eft eius totivé partes.eft igitur ¢80 g pima multiplex (uperpartiés: quare7advl,
qractlfuntioem numeres. Yrem qu vevifum cft c aovit binarii fuper o q8 fitexbingrio in g.etbi=
narius in m per nond paimi facit ciergo cbis cotinet m.fed et per decimanonam feptimiocoftatexl
et @ coftatex cet d.ergo g cotinet cer .z infuper Ltres (c3 ciusg partes.ertrqgs g a0 mfeciivga mul
tiplex (uppartiens.et buncinmovri pzobabislinn coflityere g+ per vecimanond feptimi m n confti
tuere 6.7 b cotineren fecundil m.et infup m quattucz(c3 parres n.et ita cofequenter inyenics multi
plicium denoiationcs et ab eovenumero uppartientiii partes numeratas:qo cft propofiti,

€ St oue dwer{c fuperparticulares comiigantur compofita aut erit dupla aut fuper ‘

particularis aut fuperparuens. ;

@ Sintabcoef quotliber per 020iné fupparticulares:vico ¢ fivue quelibet fimul iungant compo
fitam effe aut oupld aut fuperparticulare gut (uppartiétem, ngim figderb f cfquaiterd etfefquiternd
coiungis copofita eric dupla.nd conftitura suplasnuents per primd quintif efquirertid ppoztioncin
qua abunost oupla fuper (efquslterd.conftituce igitur due prime oupld.fevficumagurcautd aute
aut f coiunreris:qe per tricefimd{eptima huius quelibet eft minozb copofita ppoztio erit illa dupla

minoz et 1oeo né muitiplex, eft el dupla per eanvé tricefimdreprima hutus mulriplicii minima:igit

copofita ppotio aut eritfupparticularis aut fupeipartiés:quon eft pzopofiri,

& Superparticularem inucnirescum qua quothbet fuperparticularium quelibet:fu=

perparticularem componarit. LB p 2 Ty
& Ssint a b cquotiibet numeri ab vaitate ppoztionalesset fit 0 primus ab a qui (o€ etid per vicefima
feptimd quarti erit p2imus a0 b et ¢ 2 coiungatur o cuiliber cozum et pouciidt compofiti ¢ f g.eritgs

er tond teritj quilibet eo2ii g0 quélibet eozil et quofitbet alios illius o201nis Jppozrionaliii paimus.
ustio iterii cotiniue ppozrionalé poft pamos quiiith er per vicefimdquintd rert mintmu que numez
rant o e f g qui fis [z qui pervicetmafepnima tertij erte paumus a0 b.iit ité pervitimd tertd Lo, ulnipler
b T muyitiplex lz.a00ate L fuper m Htum eft 0,0emoe avvo figillati ao Lnumeros a b cet proueniat.
copofitt n p q:manifefti eltl effe fuperparticulsré ao n. nd et (uperaodit fud partem fc3 oifevernel
{iperavoit © 79 quov eft e.et p et fuperavoit v et b quoo eft f.7 q ei fuperadoird et cquod eltg.7 pet

viceiimatertism pumi e f g quilibet eft pars m:qe eft pars lz.igitur 0 p q pariter et Lunt fupparticys
lares a0 m.conftarcergo poteft pzopofitum,

& pata fupcrparticulari:quothbet alias inquirere quarum quclibet cum caoem:fuz
perpartientem efficiat.

€1 Sit a benominds partem date fupparticularis.fummo ab vuitate cotine ppoztionales quoziiipfe
fitvaus quifinta b c.vico ppoztionéfuperparricularé dictd 3b a cum (upparticulari cuius pars de:
nomingf ab b vel ab c conftituere fuperpartienté:qualifi pzefens proponit inuentioné.nam copofira
ex ppoztione fupparticulari tenciata ab g et venciata abb habet in denoiatione fuivnii etpartes q
diciitur aba x ab b per octavd buins. quio partes per quartd huius oenomindtui ab coqd fitexr a
inb quifit o feo ille per vecimatertid bufus no conftituunt parte:ergo cli ptopozrio capofita ex vemy
ftrationepenultimend fit multiplcr nes fupparttcularis:q: partes compofite nou c3titwure parte
vnd.relinquif ergo compofitd efle fuperpartienté: 7 ita ve qualibet alia,

€ Orinis fupparticularis cii qualibet fuppartiéic:cdhituie ppoztione tripla minoe
€T Iham oupla cii fefqualtera que per tricefimdfeptima buius et maxia fuperparticulafiii Sponunt
ger correlariil vicefimetertic huius tripld: (eo ois propoztio fuppartiens eft minoz proztione vupla
igitur queciigs ppoztio fuperpartiés cit marima fuppaiticulari sutminozi fupparticulari p quintg
quinti caitituet propoztioné tripla minozé:quoo eft popofitii. :

€ Datd propoztioné que tripla minoz fitsin fupparticularé z fupparticht€ partiri,

(L Sit primo fupparticularis quecunag vata que boc modo dinivi petatur.capios b mimos terios

4 quioé minozé T b maito2é inter quos cofiftat.qui per triccfimdfeptimabuius erunt numers conti
nusa feric numeroxy fumptizfolags vnitate oiftdres.fitqs c copofirus ex eis ctii apvatur get pueniat 02
quoquidé maioz vnitatefit ¢ 2 oucitura et b in d et prouenidt f et g.erit® per octaud fecaot Jppoztio
gaofea queb ad 3,%1é vucoain e T puemat h:aovetas by fuper f per nond primi&rum é aser 2 eftps
f.nd a pofitus eft nuinerare f fecundii vfgitur b av f elt ppoztio fupparticularis.Jrem q: b et matoz
avnitate per Decim3 primi g aovit fuper f Ftum eft 0.ergo ¢ addit (uper h minus ® quanti eftg: (cd
fubftracto a ab © manet c.igitur g a00it fuper b quantii eft c 7 per nonam 7 vecimd tertij c eft p2imus
av g.erititags gao b ppoztio fuperpartiés:quare proportio fupparticularis alignata que eftgaof
in ouas viuifa eft:fcs b ad f fupparticularéet g ad b fuperparticnté:quod eft p2opofitii quo ao hot.
Secunvofit fuperpartiésinter g et b minimos terminos:fitqs b maioz terminus et ducatur binfeet
i1 a et pzouentat c 7 0. eritgs per feptimd fecunoi ppoztio cad v ea fuppartiés quebad 2. Jrem godo
4 ad d et proueniat e.per vecirid p2ithi a numerabit e fecundi numerd vio maio2é b.quaree go.o eft
fuperparticularis.et quig per vecimam tertij e eft primus ad bzergo pervnoccimd einfvern eft etiarm
primus a9 c.et cum differentia c < z non it vnitas (eo vnitare maioz:ergo non erft fupparticularis.
Relinquitur 1gitur ¢ ad e pzopotioné effe fuperpartiétem:quare fuppartiés aflignata c ao o vigila
eft in duas:fcs ¢ ad o fuperparticularé 7 cav efuperpartiétem quéaomovii cras popofiti.Lertio fit
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fnter a et b ppoztio dupla que qt vt demdftratum eft in quadzagelimaquita buius conftat ex fefqual

tera 2 fefquitertia fubfirabaf per p2imd quinti ppoztio (upparticularis cad o queciigs minoz fefqui= |

tertia a ppoztione a ad bifitg re(tous e ad fquaabiivat aao b fuper c300.7 qzmaiozefl ppoztione |
fefqualteraque eft maxia (uperparticulari neg et multipler: qz ppoztio 2 30 b eft minima multis
plicié queno refoluitur in multiplices.reliquitur ergo ppoztionée ao f effe (i uppartietem. et qzc ad
b © 2eao feoftituunt ppotionéa aob conftat ppoztione duplam in fupparticularé 7 f; uperpartiétem
o effe dwifam.Dusrto fit inter a etb quelibet ppoztio a dupla go tripla coftitutazfitgs inter cet © p2o
poztio copofita ex vupla 2 fefquitertia (i pzopotio 3 30 beft minoz Mpoztionecadv.ergo fubfiracta
08 dpoztione fefquitertia 8 ppoztione 3 ad b remanebit pzopoztio minoz dupla: fev maioz fefqualterg.
3 quareilla refidug eritfuperpartiés:zfic ppoztio 330 b effet copofita ex fupparticularive fefdtertia
1t 4+ etfuppartiente atq in eas divifibilis,z (i g ad b it equalis c ad o sut maioz:qz ppoztio advita duple
u - inppotionea ao bierit minoz fefqualtera cfi bupla 7 fefqualtera per cozrelarif vicef] imetertie hui®
conftitudt tripld.ct fefqualtera aooita fefqusltere minus coftituat & oupla cii fefquitertia ¢ fefqual
tera et duefefquitertie plus fint @ fefqualtera fefquitertia 2fefquioctaua.at per pmd quintile co=
gnofclitur equari duplatefefqualteresz illt duple et fef quitertie.ergo (ubflracta fefqusltera de pao-
poztice 2 30 bremanebit ppoztio minoz dupla:fed T maioz efqualtera.quare fuppartiés. eflet itags
p2opoztio aadb in ppoztioné(upparticulare fefqualters et (i uperpartiétem quomodo pzopofiti eft

fecabilis: quoo eft pzopofitum.

s @abarimd fuperpartienté inucnire:que cx duabns fupparticulatibus Jpoucitur.  5°

I Sitaaob ppotio fefqualtera et cad d ppoztio fefquiquarta:f ites e a0 f ppoztio ex bis copofita
2 dico paopoztione e ad fefle maximd fuppartiétem que ex duabus f; upparticulgribus poucitur.nd gz
dupla ex quadzagelimaquita hutus provucif ex fefqualterg 2 fef; quiftig que funt maxie (upparticy-
lares:ergo ppoztio egd f elt minoz ppoztione dupla.fed 7 eadémaioz eft fef; qualtera:@ exrea cum al-
tera copofita fit.ergo e ao feft ppoztio fuppartiens:led 2 quelibet minoz fupparticularis cfi propozs
tionea ao b fefquglterasaut c ad d fefquiquarta p quintd quinti minozé ppoztionécoftituet P can f.
eftigitur e ad f magima (uppartiés ex dusbus fupparticularibe doucta:quod eft ppofitum.

€ Superparticnte inuenire s que in duas upcrparticulares diuidi non pofiit. yhoe 5t
1o Patct qualibet fuperpartiente aliam cfle maiozem.

15 CSitb ad a maximappoztio (uppartiens per pceventé cognita:queex duabus fupparticularibus
14 poucea (it 7 oifferétia b av a (it c:manifefti eft g eflfe maio2é ¢ (uig qQuidé partibus.capio ité numerii
® vio minozeb: 2 tuncppoztio a ad c:qz a maioze parte denoiatur maioz eft & propoztio b ad 0.3000
ergo o cii b et fiat exmanifeftii eft e a0 b effe fupparttenté cum cotineatb 1 d cius ptes. et per fecundd
arté vecimequitefecundi eritmaioz ppoztiocaob@bava. et qz Apoztiob ad a viuidif in maxias
upparticulares conftituétes fuppartiétemvt ex precedenti cognofcif et fuppartiens e ado b (it mafoz
fuperpartiéteb ad 9. no vinivef ergo fuppartiens ead b in duas minozes @b goasneq in eafdem in
quas oiuidif b a0 g, relinquif ergo in nullas dugs fupparticulares i uperpartiét€ead b pofie diuidf
qQuod eft pzopofiti.£t cozrelariil ex modo vemdftrationis cognofci,

€ Sola multiplicelqualibet non potelt fumi minoz :ct fola fuperparticulari qualibeg 5:

non poteft fumi maioz. ,
@ Dico pzimo qualibet multiplice pofe fumi maio2é.nd per tricefimar eptimd hufus oés numeri ao
wnitaté pparati coftituunt multiplices et tato maiozes qudto ab vnitate remotiozes 7 feries niieroy
in imenfum euadit.igif qualibet multiplice poteft fumimaioz. ScBo vico @nd qualibet multiplice
pot fumi minoz,nd per eadem quato numerus ppinquioz vnitate fuerit:tanto ille ad vnitate minozé
coftituit multiplicé.at defcévendo né abitur in infiniti. non igit qualibet multiplice eft vare mino:é
q8 in gliis minime quéabmodii monftrabif accivet. Lertio dico qualibet fupparticulari eflfe minozé
B3 pars per p2ima huivs quea minoz numero denoiatur maioz efk:et quato a maioz minoz.et qz fe
ries numerozii {n infinitd fuccrelcit:ng vabitur pars adeo parua qua minoz dari non poflit, qualibet
igitur fupparticulari poteft dari minoz.Ruarto dico n6 qualibet fpparticulari effe maiozd. nas pg
que g numero ppinquioze vnitati denominaf maioz eft:z gz né contigit numeri in infiniti vecref; cé
93bif ergo randé fupparriculariii maxima.at veriufg oppofitii vt iam oftéfum eft in multiplicibug
accivebat.fuito dico qualibet fuppartiente effe maiozé.hoc ex cozrelario peedentis notf eft.Sexto
dico omni fuppartiente effe minozé.nam quaciiqs data veverbi caula fupbipartiéte tertias furo glig
a totidé partibus:venomingtis a maioze numero qué nd numerés: vt fupbipartienté quitas qquive
qz a totive minozbus ptibus denominat:neq pluribus erit minoz (uppartiente vata.qua fupbipar
tiente quitas fupbipartiens feptimas minozeft et bac (upbipartiens nonas :ficgs céfequent fm cre=
mentum numeroy infinitfi:quod eft ppofitum. Poteft 7 iv virimi oftendi ex tertia parte prefentis:
goiuugnte quavzagelimg nong buius.

@Ruelibet duc fupparticntes conificte: propotions quaozupla mino2€ confhituét, ss
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; 3 € Sittnter a et b propoztio fuperpartiés: itivem interb 7 ¢, dico pzopoztionéaan bet b ad ¢ fimuyl:
5 minozé quavaupla conftituere pzopoztionem. nam a eft minus ouplo b: et b fimiliter minus duplo c.
L TR ergo a av cper quintam quinti eft minoz pzopoztione quavupla:queper octaugm huius ex bugbus

ouplis conftat.eftergo clarnmpropofitum.
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Vint :
€ Datd proportioné que quaoupla minoz fitin duas fuperparticntes diufocre,

@[ Sint vatepportionis minimi termini g et g b:qui coniunctifaciant d:fitgs e mafozd vno quicon:
iuncti faciant ficuf adoatur equale 0.firgs totus f g:oucaturgs a in f @ et puentath:zex a b in efivem
fiath Iz Lpatet igitur gexbinfgfit R l:etexbingfitle. quarcexrbinfhtl, fititemc triplusgdaet
ex cin g fiat m n:ficgs n equalts la.per octauam fecundi ert propoztioblilzgoh tand a b ao 3. T quia
ab per bppothefimeft minus & quadauplii g:eft ergo b minug & triplum a.quare minus @dc.7quia
geftequaled et n rqualis g:conftatm eflecqualem vel trultiplicer 9o © per duovecimd p2imi.Ptem
Q:oet e funt contra fe prumizergo per nongm tertif f erit ad vrrungs prmus. et per eanve fet g fimul
av d paimus.er qza eft minoz d ¢ a0 ipfum pzimus per eandénonam: quod firerainfgfcs hnonny
merabitur per decimd eiufvem ab v.et az o numerat [z 7 0 nd numerat biergo lzper vicefimatertiam
primind numerabit b.et quig f g maius et § triplum dergo msius erith @ nimaiug ergo & lz.erit
ergo Iz partes b.et eadem raticne gz a b eft minoz 2 p2imus 80 fno numerabitf quod firexabin fa:
fcs b laLet qe fnumeratl: ergo Lné numerabit b 12 L:quare negs b 2. 7 qzper nona pzimil eft quatum
12 bis et b.x n eft equalis 1z et m equalis vel imaioz © 7 maioz b et iy maioz mnzerit b lz matoz Lerit ig
Lpartes eiug.conftatitags b Lz aoh effe fuperpgrtienté bzl a0l lzetiam effefuppartienté:in quas
diuifa cft propoztio que eftinter a et a bifactumas efleipzopofitum. '

€ Omnis multiplex fupparticularis aooit fuper fimiles multiplicé:fuperparticularé

anumero qui fit ex ouctu numeri multiplicis in numeri partis dcnominata.

& Sitb av a propoztio multiplex fuperparticularis: fitgs ¢ av a fimilis multiplex. dico pzopoztioné
bao g goverefuper pzopozrionem ¢ 3o s (upparticularem denomingtam a numero qui fit exoucts
numeri multiplicis in numerd venominante partis fuperparticularis. Sit enid guo gbunodat bfup
¢ et Denominas muliiplicis fit e 7 venominans fuperparticularis fit fimanifeltieftergogacritine
fecunoite: 70 in a fecunoum f. fiatergo gere in f: erteep per vicefimaterriam p2imi o in cfecundi g«
quareb continebitc et partem venemingtd ab g. continet igitur pzopotiob go g propotioné fuper:z
parsicularem denominatd ab g numero qui fit ex ductu e venomindtis multiplicis inf numeriioeno
mingntem partis fuperparticularis: quod eft pzopofitumni.

CRmnis multiplex luperpartiés cuius multiplicis numcrus partes Nutcrar:addit
fuper eanoem multiplicé : luperparticularé ab vna partium denominatd,

[ Sit ppoztiob av a pportio multipler fupparticns: (itgs © numerus denominds multiplice fcBm
qué (it fumptus numerus partiii b ao a.oico ppotionéb ao a avoere (uper fimilé multiplice: (uper
particularé venominatd ab vna illarum partiit. Sumo eni c av a fimilé multiplicé, 7qzb maiozeftc
fitf quo abunoat b fuper c.qzenifeft partes a fumptefcdmoet oenominateab a7 aeft pars coeno
mingta ab o.etciiex v in g fiat cex fin 4 fiet c.eftergo f pars coenomiata ab a. continetigiturbada
propoztionem fuperparticularé fuper ppoztione ¢ ad 4 denominatd ab vna partium luperpartictis:
quod erat demonftranoum.

@ abultiplice fuperparticnté inucnire:que fuper totd multiplice apoat fuperparticu
larem:cil fint numerus partiii z numerus oenoians multiphicé 0ati comenfurabiles.
€C1Poponit hec: @ (i Datinumeri quozii vnug venoist multiplicé et alter elt numerus partifif, tmul
multiplicis fuppartiétis: (tnt avimuicé cdmenfurabiles inuenire multiplicé fuppartiétem quefuper
{imilem multiplicé aovat fupparticularé, Sint o g numerus denominds multiplicé 7b numerus
partiii dati comenfurabiles.(itqs b numerus fumptus (cdm g et per pceventé facrum erit ppofirum.
Sintfcto a 7b comenfurabiles:feo b (it pars a er aviuudte feevente pvicefimdtertiam primi coclu=
ves ppofiti. Sittertioapars b otctaab cifumo quélibet numerii maiozé a: qué tamen no numeret
qui fit 9:et duco cin o et pueniat e.7 qecinafacitbierite maiozb.er qz p feprimd feciivibave ficug
4 20 D et g 13 numerst 0,igitur neqs b numerabit e, duco a in e 7 pueniat frcut adiuncto b fiat g, dico
ergo g av eeflefuppartienté que querif.nam g cotinet efecundiig et infup bpartese. 7q2 b cftpars
f @ emultiplex fitao c:z a in ¢ faciat b.govet igitur g (up f multiplicé ad e denominatd ab a:numeri
b etuis parté:quod eft ppofitum.Duarto fint g 7b comenfurabiles:fed neuter alrerii numeret.zfitc
matimus eos numeras:numeretqs ¢ numerii b (c6m . capio e quécuncs numerdi maiozé c: qué tame
¢ no numeret:qué duco in ® et pueniat fqui erit maioz b:negs ab eo numerabitur.dico ergo vt in pze:
ceventi parte imediate moftratd eft: ppoztionem fuppartienté denominatiab a 7 a partibus Dictis
ab f fumptis fecundf numerum b:aooere fuper multiplicem dictam gb g:fuperparticulsréhocvtin
preceventi parte monftraturs ficgs totum conftruitur pzopofitum.,

« abultiplicé fuperpartienté cuius multiplicis numerys cenumer” partes humergs
fuerint aoinuicé pzimis fuper firmile multiplicé:fupparticnté avoere necelle eft.

@ Sita numer? multiplicis et bnumerus partifi (uperpartiétis:finegs 8 7 b numert adinuice p2imf

vico multiplicé fuperpartienté denominatd ab a et partifi b: fuper fimile multiplicé advere pzopoz

tioné fuperpartienté.fit eni c venominds partes b mamfeftii eft ceffematozé bineg b ipm numerare

Duco ergo a n ¢ 7 fiat © per vicefimdpzimam tertij b nd numerabit v.aod0 1gitur b fuper o et fiar e:qz

eni e continet ¢ fecunoi a.etinfuper partes cfumptas fecunoii b eft pzopoztio ead cmultipler (uper

partiens denoigta ab @ et partium b.fed 7 pzopoztio 030 ceft mulriplex victg ab a:et egovit(uper ®
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numerli b quimonfiratus eft partes d.conftat itaqs pportioné multiplicé (i uperpartienté dictaab gs
et partiii b advere fuper fimilé multiplicé:vt pponebaf ppoztionéf uppartiente:qd eft propofiti,

C Sola fuperparticulariii fefqualtera multiplicé fuperparticularé p2ocreat.

@ ENoaavbfefqualtera etb ad c (lmiliter. manifefti eft Pppotioneéa ad ccompofitd efle ex duabus
fefqualteris et a continetb < eius medfetaté quefit 0:ct b cotinet ¢ 7 eius medietaté quefite.et quig
per quintd fecunoi® ad eficut b 90 c: ergo © continet e 7 eius medietaté. o ergo et efimul tantfi funt
Ptum cet vng pars oicta ab c.cotinet ergo 8 numeri ¢ bisset vnd eius parté.q q cotineatcet o etotd
oifferentid a a0 c:quare due fefqualtere coftituunt multiplicé uperparticularé, Secunvdo oftendif
nulld gliam fupparticularé ouplicatd conftituere multiplicé uperpsrticularé.et fiito ab ¢ ppoztio:
nales alie fupparticulares:vt ppotio 390 cfit pportio aadb ouplicatg. a cétinet b et partem cius
quefit D:quequivebis fumpta minuit a toto sut feipas femel fi effet tertiazant bis (i quartazaut ply
ries fm g minoz pars fuerit. et (imilif b continet ¢ 7 {imilé partem eius quefite.et q20 30 bficute
gdciergo 0 gd eficutb ad ¢, cStinet ergo o femel ¢ et eins vug fimilé partemsergo 0 etefimulminus
funt @ c.quare 3.a0 cnd eft multiplex fed et cii 7 efint contra fe paimi vt (upponim2: v et efimul per
nond tertl eft p2imus 90 e.fed et per videcima eiuf0é ¢ etiam erit p2imus av o et ¢ fimul. ergodete
fimulné numerabit c.eftergo g 2o ¢ ppoztiof uppartiens:quoo eft ppofitum.

Cabultiplexppoztio in alidt equales ppoztiones viftribui non pot prer mbriplices.

L Sit ppoztio g 30 b multiplex que divivatur in quotlibet Ppozionesequales qfintaadcicadd
etd 30 b.qzenimb ad 0 70 a0 cet cad a funt continue ppoztionales etb pimus per bypothefimny
merat g vitimumsergo per decimdtertism quartt b numerabit o f ecundil.quare T d numerabitc et ¢
itivem a.oiuifa eftigitur a ad b in ppotiones multiplices: quod intéoebatur.

« Rulla fupparticularis ppoztio in aliquot equales ppoztioncs eft dinifibilis.

@ Sitaao v quelibet ppoztio fuperparticulsris:que viuivaf fi poflibileeftin ppoztiones cquales
230 b:b av czet cav v.capio ef gh pportiones in mintmis terminis ppoztionis 4 a0 b:et per equam
propoztionglitaté que propoztio a ad deg eft e ad h.fed a cotinet d et eius parté:igitur et e cotinebit
R eteius parté que fitl2:que fi fuerit numerus cii Iz numerabit b zetid ecergoly et end erunt minimt
quod per quintd quarti repugnat hypothefi.alioqui fi 1z eft vaitas eft pars venoiata ab h.advoavh
vnitate: fitqs copofitus lieritas que poportio 3 g0 ea l 3 B, ergo per duodecima quarti quot medif
Mpozttonales interciviit inter 3 et Ditotiv€ 7 fnter Let b fola vnitate viftates:qs eftipoffibile.£x hac
cognofcif tonus inmufica qui ex fefqoctaua ppoztione nafcitur:in duo equa partind pofle,

L1 ﬁupcrpartxcnte popozuione que Dup[lcata fupparticnté confituats inucnire,

@ Sumo quélibet pzopoztione queminoz (it dupla qud per quinquagefimaquartd buius partioz in
dugsfuperpartientes quarii minoz fioupletur efficietur pzopoztio minoz oupla:quare aualibet myl
tiplice.que qz per pzecedenténo erit fuperparticularis alicquin fuperparticularis inouo equafecgs
returiconftat eam effe fuperpartienté:factumas effe pzopofitum, ;

C abultiplice lupparticularé q ex ouab? fuppartiétibus cqualib® oponat: reperire,

L Sumo fecundii exigentid decitne octaui quazatos g et b pter pzimos quozil g adboat (uper dupliy
b vnitatemanifeftd eft ppotionéa avob efle multiplicé fuperparticularé. at exilla vecima facile co-
gnofces propoztionelateris 2 a0 latus b effe fuperpartienté.fumo ergo fecundi exfgentid cozrelgrif
quarte fextf mediii pzopoztionale inter g et bierit®s per tertid ciufoé f exii pzopotio 2 90 ctand pro-
poztiolateris g ao latus b. quare conftat pzopoztioné multiplicé (i uperparticularéa ad b compofitd
effeex pzopoztionibus a ad cet cad b duabus (c3 cqualibus f; uppartientibus:qs eft pzopofiti,

T Superpartienté inuenire que duplicata multiplice fuperparticnté conftituat,

U Sita quilibet impar et b proximus par maioz cuius medietas fit c. capio fuperpartienté (umpta
g partibus denomingtis ab a T numeratis ab c:quam ouplicatd dico efle petitam.nam fi illg infe by
catur proueniet numerus et partes numerate ab a 7a quadzato ¢ qui fit ezet Denominate a quabvzgto
4 qui it 0.fed cum a 7 cfint contra fe pzimi alioquin g et b comunicarét.ergo pervndecima tertij g eft
pamus av ez per nond eiufoem a et e fimul funt paimus go a.quarea et e fimul per vnvecimd eiyfoé
funt p2imus ao 0. ergo partes numerateab g et end numerabiit o. quare ppoztio fuperpartiés que
aflignata erat buplicata coftituit multiplicé uperpartienté. 2] fi hec vemoftratio tibi fubofcyra vis
detur pzo hac 7fequétibus veclarationé accipe.qz eni in pzefenti fuperpartiés inuenta erat fuperbi-
partiestertias que denominaf ab viio = duabus tertiis.ouc ergo denominationsé fi uperbipartientis
tertias per octaud huius fn denominationé fi uperbipartietis tertias (c3 bucédo pamo duas tertiag
in duas tertias.et per quartd buius pzoueniiit quattyoznone.feclivo dugs tertias in yni ¢ Dueniiig
duetertie.tertio vnii in duas tertias et iterum proueniiit oue tertie.7 quartovniiin vynum: etpuenit
vnum:habebilgs quattuoz nonas duas et dugs tertias 2 vniisfedp due 7 duetertie:td équattuoztertie
faciuntynum integef etvnam tertiam:quodquioe viium alteri vni adoitii conftituif binarium etvng
tertiaeft tres none:quod per fecundd huius facile cognolcas.que fiquivem tres none aliis quattuoz
nonis paimo inuétis avvantur fiunt feptem none.Patet itaqs pzopoztioné fuperbipartienté tertias
duplicatam: conftituere duplam et i uperfeptupartienténonas queeft multiplex fuperpartiens : vt
proponebat popofitios quod eft pzopofitii veclaratum,
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55 arapultiplicem fuperparticularem inuctigare: que multiplicem fuperparticularem
? ouplicata poducat.

€ Lapio anumerii quécungs queim duco in fe 2 proueniat b cui advo vitaté:fite totus cmanifeftis
cft popoztioné c ao g effe multiplicéfuperparticularé:quefiinfeducatureft titum rumginfezin
partébis et parsinfe:fev ainfe 2 in partent bis nuniers pzooycit: et pars infe prooucit parté. igiE
quod producitur eft numerus et pars. crit itags popotio compoiita multiplex fuperparticularis,
Pofies item probarevt quinquageltindnonam utus.

56 @ abulaplicem fuperparticularcm mquirere:que bis [umpta multiplicem fuperpar

ficngem componat. ’

€ Sitquilibetimpar a et b proximus par zeius meofetas fit c.fumomulriplicé fuperparticularem
cutus muleiplicis numerus {it c et pars oicta ab a.que p2opoztio fit © a0 3 vico pzopoztionem multl 4.
plicem (uperparticularé © 8o e bis fumprd conftituere multiplicé (uperpartiente.nam (i becin fe du= 30
catur puentet quadatus c et parres fimiles fumpte fmb 1 pars a quadzato a vicea. 1lle auté psrtes - 25 9
vinum conftitudt et vig fupflute cirilla. et qzille vue partes per duovdccitiid huius vnd non coftituunt e
poductum erit nuMerus et partes.quare popoztio compolita erit multiplex fuperparnés.zinpios . 4
pofito cffet quincupls fuperquavuparriens nongs, - . , o

s7 @ abuluplicem fuperparticntem perferutari:que vuplicata ultiplicom fuperparti-

cilarem componat.

@ Sumo per fexagefimatertiam buius fuperpartienté que duplicata multiplicé fuperparticularé

cOpongt et numer? denominds partes fit a T numerds fitb et vno maior & s fit c;atg coucaturings d——16%
¢t pzoducto aovatur b. fitgs torus © manifefti p2cpoztioné d ao g effe multiplicé fuperpartienté cui® ¢ 15
puimerus denominds multiplicis eft ¢ es cenomings partif cft 3 7 numerus eari eft b:qud cuplicatd 9 12
oico cffemutiplicé fuperparticularé.nam venominatio ipfius tnfe ducta poducet numerii et pargé b—— §
quoo vt in peccoentibus vivere pzomptum eft. o

s3 @ adultiplicem fuperpartientein: cx qua geminata multiplex fuperparticns pouc:
mag:ocmum reftat infpicerce ;

; @ Queratur per feragefimalecunvam buius fuppartiens que geminata multiplicE fuperpaztienté

| conftitugt:qua fnuenta vt in pecedente pocedendii eft, ( ".

! g Datam popoztionem tn popoztiones : quarum quotlibet fintfuperparticulares .

| 52 cquales reoigere. ;

| € Sint minimi termini date ppoztionis a et b: fitq cnumerus Fim quem fumede funt fuperparticn

) lares equales.veinve maioz coucaturingetinb 2 fisntocteitatamen vt intero zefintpluresnu  f—ys

{ meri & vnitates in cet primus poft© qui erit maximus cozii (it f. manifefti eft ppotionéfaovelle p- [ ——

| prepoztionem (upcrparticularé £ minima omnium que continue funt inter numerosgbovigade: ¢ 3
Q2 dencminata eft g minoze parte.continuo popoztioné f ao dovno plures @ fit nunierus c:lintgh ¢ 2 b———p

., Lz Lim:eritgs p2opoztio ) 30 m compofita ex ppotionibus f a0 © fumptie fecundii numerum ¢,z quia -

d o per decimanonam tertif eft gliquortes in b (it e toties fu n manifefti et haoneé vev av e. quare vt

| 2 a0 b.conftat ergo p2opoztioné g 3o b effe vinifam in ppotiones quari aliquot flumpte erunt équa ’; L
les fupparticulares fecunvi numerum aflignati:quod eft propofitd. - I

@ Propofitts quotlibet cqualibus termints ex tllis totidé in 0vine duplos < atgs cx
ilis triplos p2ocreare: atgs ex p2ius iuéns totoe in p2oxima multipliaitate cotinye
ppozonsles prooucere. itemep ex tilis fimiles elicere fuperparticulares, 3
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| { @ Sigura equalitatis quotcumap terminoruti equalivm. ‘
S £ B A R T AT w6 wOSEPLERAR DA 16l 16 16
| ERBQHLIL v 4 4 4l Equalitas 4| 4 4l £
| Eqnalita=' [H [ x| | x|l x| o] xftess] ol xj_xl 2l xf . @
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C1Pythagozici/ MagiPlci facerdotes atqs qui feipue derebus agunt diuinis aomirdtur equa-
litaté pariter 7 trinitaté in fuis archanis inimagine numerox venergtur taciti s tand rerum omnif
prcipia:g quibus ois rerdl pzofiuit,pportio: ppoztionii nexus: oif g aomirabilis harmonig et in que
tanve reuocatiieunt oia.fRopter ergo myflteria prifcoxr q gutoz generglius intedit:pimii in tring
vemoftrdoum ¢ equalitate.ad qdaquivé rite peragenoi tria (atis funt vbigs vetex Peepta a Pivonob
dnotata Seuerino.Primil eft:PrimilScom eft:Pamit/ cSm.Lertifi eft:dimi fcdmbis/ tertii
Sintergo g o p tres termini equales quiciiqs vt mongadii, opadil/ trigoil gut cuiufciis alterius niferi.

. voles.Gtoz p2imo peepto capiogs p2imd vuttaté qud colloco fub pma (itg b.oeinvevtévo (cSo Pcepto

capio p2ima 7 fcdam fimul:quas colloco fub c¥a.(intqs m etveévo tertio Peeptoscapio p2ima z (Va3
bisset tert1d femel:quas colloco fub tertia fintgs n.oico b mn otinuc ex equalitate ngtos duplos. N3
cii g p2ima vnitas 7 b (int ivé:et p2ima et fcda vnitas fint ouplii 3o p2imd vnitaté g et pma 2 fecunva
vnitas fint m:ergo nilerus m duplus € go biet cfi fcdavnitas bis (Gpta equef m et (ifr pzima 7 tertig
fimulequentur m 2 nfit{cdg vnitas bis et pma 7 terrig femel.ergo n oupluseft 3o m.funtigifFbmn
stinue dupli ab equalitate fc3 quésomodii victii elt prime geniti. L Potes ivémoftrare pvicelimg
et fextd fecundi.1Hd qza ad 0:vt 0 90 peergo p vicelimdfecundioetpadarovtoava.etqiozpang
etoxficut 0 ad a.ergo plertdeiufdeéfecundiopetg 0:a0 3 Toficutoetaavg.atopetaofimulfuntn
etq 2o funtmetaeltideb.igif b m n cotinuepporiondtur:fed m a0 b cognitveft ouplus igif ctn ap
m duplus.£tin oibus fequétibus bic argumetanvimovus Eefficax £t Geungs trina caplef termiop
cqualitas:eade valedt argumeta. € Scoo dico ex b m n duplis cStinue Peregritriplos.capio equgle
b et colloco fub b in tertig linea fitgs c,0eive capio b m (if 7 colloco fubm fintgs m tertie linee rurfum
¢capiobmbis etn 2 colloco fub m:fitqs fuo moovo 1, dico cm n tertielinee eé triplos. M per vicelima
(e sotuudte fexta eiufve€ cmn funt cStinue ppoztionales:fed et qzc equatur b = mfugius vuplus é
av bigif b ctm fupius funt triplus ad b.fedb 7 m fuperi® (unt m iferiusagif infertus m ao c triplo,
quaren o ivem m etid triplus.funt igif cm n cotinuetripli. et eifvé pzcceptis 7 vemsftrationib? ex
triplis nafcetur quadzupli.ex quaduplis quicupli,z ex cofequétibus hoc pacto multiplices oés qut
libet cx pxrimo minoze. L Lertio dico ex multtplicib? cotinue nafc fupparticulares, vt ex dSuplicibs

- fefqualteri ex triplis fefdtertif.cx quavuplis fefdquarti.2 ita sfequétes fupparticulares per ozoing

ex naturalif pfitibus multiplicib?. £uerto ouplos g reperti (unt:fintqs conuerfi em nieritgs e 30 m
duplus et m a0 n duplus:quare m dimiviii e.Lapio equalee q8 fit'f 7 colloco fub e.venve capio em
fimul et colloco inferius fub m:fintgs m iferius.rurfus capio e m bis v n fimul:ct colloco infert*(ub n
fintgs itio€ inferius n.p vicefima feciioi aoiundte fexta eiufdé f m n cStinue ppoztiondtur.fed cie 7 f
equétur et m it dimidium ezergo e m fimul cGtinet totum e 7 dimivifl.quare em av e per diffinitions
efefqualffed em fimul funt m iferius.ergo m inferi? eft fefqualter av f.quare = n 30 m etid fefqual#
q8 eft ppofitf.ctita eilD€ preceptis expedive fefdtertiis) fefdquartis/ fefquiquitis 7 relids upparti
cularibus couertévo terios fuay multitudind. THunc ivé fupereflt demaftranoil qB autoz intévit fum
ptis quotciiqs termis. lﬁuot{it fumpti fuerit termini equales:oupli cotinue naflcérur fi cotinuat] rite
vtamur fupiozibus pceptis.pmo quide capiévo pimi termini et collocdvo fub p2imo.Et fcSo capi-
endo p2imii et fcdm 7 collocavo (ub fecivo. £t tertio capienoo paimii fcBm bis et tertifizet collocivo
fub tertio,veive intelligévo tertid quartd ct quintd equalitaté cotinue fumi fim numey tertif extremt
{ubter collocati.et refume pcepta p2imo capi€vo p2imii termini trine equalitat] 7 collocdvo fub ftio
imo tam collocatil reperies.Seciido capi€oo p2imi et fc8mz collocdoo fub quarto.Et tertio capieoo
p2mi fcdm bis et tertifi 7 collocdvo fub quito.et fecunofi numez illius quinti termi fubter collocati
intelligo iterii ctinue tres terios equalitatts (c3 quintd fextii et feptimil.et refumptis pceptis cum
quintoiam babitozperficio fextfi et feptimii inferiozes termios et fecuno exigentid feptimi extremt

intelligo rurfum trine equalitatis termios: fc3 feptimii octauii et noni et a fingulo quoas tertio loco

cotunctim trind equalitaté intelligo cuius quiliber terminus inrelligif fecund@ numerd extremi{n:
fingulo quogsloco fubter veniétis.et (iiv placet in infinitii cxtenvilibet. 7 vico cotinue collocatog eé

ouplos.iv refumptis vemafirationibus quoties erunt refumpte equalitatii trinitates:ficut et fupe:

rioza facillime vemonflrabis.Si cupis triplos eovem ferme modo nafcérur ve ouplis., Fofolum ob

ferugnoil eft vt in tertiis quibufslocis coiunctim capiant termini triplozii g tribys duplis qui naf:




w4 |

Vix ‘
cuntut ex tring equalitate termino:fi fumptozum fecundil numerd tertlf cuiules extremi triplozutii,
7 quavzupli colimiliter a triplis acceptis cotinue tribus triplis fecundii exigentid equalitatis tertij

extremitriplozii et hac analogia in confequéribus multiplicibus, £tfefqualterifefquitertif fef quiz

quarti 7 confequétes nafcentur couerfis ouplis triplis) quavuplis et confequétibus fumptis fimili
obferuantia ouplis conuerfis triplis quavauplis et reliquis quoties opozret a tring equalitate : fed
quox multiplicid conuerfod pzimum st marimi extremoy equetur fingulo quods tertio fuppartt
culariti etvbigvein pzecev€ribus eft toem vemontiranoimoous, y oy

CRans luperparticulartbus vel mulnpliabus [upparticularibys multiplices [uper
particulares et fuperpartienies:oatisvero fuperpartientibus aut multiplicibus fup-
partientibus fuperpartiéics et multiplices fuperpartiétes pocreare.

AL Sinta b clupparticulgres termini et fumatur g femel 2 fit e pzimus numerus et 4 femel? b femel
et fig £ feciious numerus tita fecundi trine profectionis pzecepta vt 1n precevéti factii eft et puenidt
o ef qui vtin preceveéti erunt continue pportionales, at per vecimdoctauam bufus pzopotio ¢ add
elt multiplex fupparticularis:igit er £ ad e.erunt igitur cotinue © e fmultiplices f; uppsrticulares.et
eodémovo ex multiplicib? (upparttcularib? nafcetur multiplices fupparticulares. Si vero couerfis
terminis ab cincipias per eanoé vecimdoctand huius pzoueniét cstinue fuperpartiétes.fices conftat
paimii. Seclioum vero eodémovo patebit per decimanonam huius dato owine fuperpartientiii aut
mulriplicifi fuppartientifi.inam fi aggreastio'a minozi incepta fuerit per victd vectmanonam prones
ntent multiplices fuppartientes.fi a maion terminozpzoueniét i uppartiétes:fice conftat ppofituim.
@ Exouab? vltimis coclufizib? colligé potes.Lx eqlitate primenafci ouplog,Ex ouplis triplos.Eg
triplis qozuplosiz hoc pacto ve relids multiplicib? ofequéter.Et ex multiplicib%conuerfis nafcifup
particulares:vt ex ouplis fefqualteros.£x triplis fefquitertios:et ita ve cofequétibus fupparticula
ribus exfequétibus maltipkicib®. £t ex fupparticularib? multiplices fupparticulares:vr ex (efqualz
teris ouplos fefqualteros. £ fefdrertiis duplos fefdtertios:et biic in movii ve reliquis.Ex multipli
cibus fupparricularib?itioé multiplices fupparticulares:feo ex ouplis lupparticularibus triplifup
particulares.£tex triplis (upparticularibo quavzupli fupparticulares, Lx fupparticularib? et mul

+ tiplicibus fupparticularib? couerfis (uppartiétes:vr ex fefqualteris upbipartientes. Exle(dtertiis

72
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fuptripartiés.£x ouplis fefqualteris 7 ex ouplis feldtertiis oMl (i upbipartiétes et fuptripartictes
Exfuppartiétibus multiplices fuppartietes:vt ex fupbipartictibus ouplas (upbipartictes. £x fup=
triparti€ribus ouplas fuperiparticres. £x multiplicib i uppartietibus:itivé multiplices fuppartiés
tes:fed ex ouplis triplis aut quavuplis uppartiétibus:tripli quadzupli aue quicupli fuppartiétes.

Ex couerfis fuppartiétibus aut multiplicibouppartictibus:nafcitur (uppartictes. £t ef tribus pze

ceptis hec vbigs latiflime parét.7 expzefla Htiicung voles longa feriesfupparticulariii corinue ppoz
tionaliil ficStinuetria peepra tribus 7 tribus termis feriei aptavo dcevis:nafcérur multiplices fup=
particulares (ed (olii per tres et p tres cotinue pportionales.et codé pacto conuerfo ozoine nafcétur
fuppartiétes fed fold intribug = tribus terminis cstinue pportionales.at voe s hactenus,

dLDatas fupcerparticulares in multiplices atgs eafoem in miozes multiplices donec
ao equalitatem perucniantireducere.

€ Yo aiavuerterelicet ppoztiones in illas tifi refolui ex dbus procredf.Muo fitve in oibus {oé refol
uenoimodus appeat:in dbus ivéergt moous peredof.Sint a b ¢ vati termi atinue fupparticulares
etfitd cqualis a 7pmus niierus: erabb tollaf o 7 remancat e 7 ve ctollaturo et ebis 7 remaneat fo
dico 0 efeffe corinue ppoztionales et multiplices.q fint cotinue Jpportionales veclaraf. capioeni g
blztres terminos w corinua ppoztione v ad e: g ex fllis fuperiozi 4g@regavi movo pueniéteruntex
pceoétibus cotinue ppozrionales et fintlmn.etqzlad glicutagdd Tmavbficutbade. zita ofiter
igitur 0 effunt ctinue ppoztionales.crqzb avap bypothefim et fupparticularis p vecimdfertam
huius erit c ad ffimilis venoiationis multipler, quarelupparticulares oate:funt in fuas mitiplices

- reoucte.fi itags fuperparticulares vate erant fefquitertierefolute funtin triplgs fifefqualtere indous

plas @ (i reductefint in triplas eode movo quo prius avinuante feptuagefima huius pzobabisillas
multplices reduci induplas et duplas in equalitaté:quod eft pzopofitum.

T abuluplices fupcrparticulares in fuperparticulares:z multiplices fuperparnétes

in fuperparticntes refolucre. :

@ Stntabctres fmini mulfiplices fupparticulares.et b equalis a'd fubftrabaf abb zrelinquatur
€z eomd quo in pzecevéti fubftrabatur. (ib ad g erit multiplex fupparticularis vtrig ab cové nilero
Denoiatus p quadagelimdpzima huius factii erit ppofitii. et ita ve fuppartiértbus. Ft (i multipler
fitmaiozis denoigtionis nd fiet hoc pma refolutione: fed refolyem? pzimo in multiplices viio minory{
denoiationis denoiatione partis femper eadé manentesdonec av boc venigmusvt eadefit denoiatio
multiplicis etpartis ficg quod pponitur facile apparebit,

C2uaflibet fuperparticntes in fuperparticularcs reouci eft pofiibile.

€ 'Ham qz per feptuagefi imapzimam buius fuppartientes ex fupparticularibus ngfcfitur. iveo int
ab chuiufmooi (i uperpartiétes 70 equetur a:fubftrabaturgs v ab b et relinquafecoetebisabciet
relinquatur f 7 venieng perillam feptuagefimampzimam fuperparticulares qutbusg nafcebantur,
atnon opoztet td femper in pzima reductione contingere quod tamen nunc cotingebat. fed sliquivo
refoluétur pzima refolutione in multiplices fi uperparticulares que per pcedenté infupparticulares
tanvereducent:quo facto factd erit pzopofiti. Ziqf (n uppartiétes sutmultiplices fuppartientes
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et multiplex fuppartiens per peeventé reducif in (uppartienté que itey reducetur in fupparticularé
vt (idetracto © veb remaneat e qué contineat v et eius partes:vel in fupparticularé fieo detractore

maneat e qué contineat 0 et cius parté.atfiremaneat e qué contineat d et partes.qz fllg desractioin .

infinitd fieri non potvt femp infuppartictes refotugrur aliqil occurret fupparticularis.factiiqs appa
rebit pzopofitil.Dccurret Oico tande fuperparticularis et nd multiplex:qz ex multiplicibus nonime:
diate fuppartientes fed (uperparticulares per feptuagelima huius gigniitur, :

@ Datas propozticnes qualcungs 90 equalitatem reducere.
@ Bam per (eptuagefimatertiam buius multiplices fuppartientes reouciitur infuperpartiétes et
multiplicesfupparticulares in fuperparticulares T per pcedenté fuppartiétes in fupparticulares .

et per feptuagelimafecunvambuius fupparticulares reduciitur in multiplices et mbtiplices inaligs -

multiplices vonec inequalitaté reftitutefint.omnes igitur in equalftatéreouciitur,
‘Roni elemétopZlrithmetices Jozo0ani finis.

Eoictas cft connectio extremozii: habituoine viriufas a0 mediii. ADedie-
tatum quedam funt p2incipales: et queoam p2inapalibus collaterales.
Pinapales funt tres. P2ama cft quado matozis/medij/ac minozis cqua-
les funt oifferétie.ct becdicitur Erithmetica meoictas. Seciioa cft quavo
maximi ad mediii'eade cft p2opoztio:q mcoij ad mimmii.ct bec geometrica vocatur
Lertia cft qit maximi a0 nmnimii eadé eft ppoztio: que d2ic marimi ad meoiii a0 oif
ferentid meotj 9o minimil.et bee mufica niicupatur,  Lollaterales funt octo.12ima
¢t qfi marimus 30 meolil ficut 0203 minoz2ii ad differentia maioum. Scda cft git me

75

oius ad minimii:ficut v2ia minozi ao differétiam maiozii. Lertia cft af maximusao -

meoii ficut 02ia extremozii 30 diffcrentid matoy. R2uarta eft i medius ad minimi
ficut 02ia extremozii go oifferctiam matozid. R2uinta eft gi meoius ao mimmi: ficut
oifferétia cxtremoy ao vifferentid minoum.Sexta eft qit maximus ad minumii:ficut

oifferétia mnozii ad d2iam mato2il. Septima cft qit marimus av minimii: ficut v2ia.

cxtremo2(i 9o differentia maiozum. ctaua cft quanoo maximus ad minimi: ficut
oiffercntig extremozuim ao oiffercntiam minozum.

@ S1 fuerint treg numerd in arithmetica medictate vifpofitierit niaiozis 30 medium

minoz p2opozt10 ¢ medii a0 minmum. ,

@ Sint ab ctres numeri in grithmetica medietate vifpofiti quor maximus fita:vico 8 a0 bminoé
effe ppoztioné @ b av c.nd per viffinitionéa ad betb av cequales funt vzie:qeigitur a 2 b fune vt ¢5-
pofiti exb et cipfis additis numeris equalibus {c3 differentiis eozil, ergo per vecimafertam fecunoi
Pppoztio s 30 b minozeritpropoztioneb o c:quod eft propofitum.

@ Jn eadE meoictate dUO crtremi coiuncti ti reddunt: Gtum meoius ouplicatus.

@ Bam p oiffinitioné pzimi 9 mediii et mevif 90 extremi equales funt daie: igitur p fecundd pzimé
medius eft extremozil conifictox medietas. duplicat? igitur equaf extremis sifictis: qB cft ppofitii,

€ Jn cadé mevietate quod fub extremis continetur cum quav2ato ifferétie equale

eft quav2ato meoii. , 1 Ei
@ Ham per pzemiffam duo extremifimul funt tsnd duplus medi. PPonaf ergoduplusmedij g i it
v Oinifus p duo equalig quox medius eft vnii:z per duo inequalia g fintacertremi: et p decimanond
paimi erit quadatus b vnius equalium Gtum quod fitexain ccur eo quood fitex mffgretg; gav bin
oifferentia b o c. at qz vifferentie ille funt equales: tantum ergo erit quadzatii medy b Grum quod
cotinetur fub extremis 4 7 ¢ cum quadzgto daie redij a0 extremii: quod eft pzopofiti.

€ Yn cadem quUOGs Medictate quad2ata extremozum : ouplum funt quan2ato meoii

¢t quavzato oiffercntic. ; ' J
@ Sintab cnumeriin bac mevietate difpofitizfits d quadata a et ¢.dico d duplii effe quadato me
oif 7 quanzato deie fimul.Siteni f q8 fitex a in cbis 1 quadzatabmedy bis fint e:qz eni per fecunod
buius a et ¢ cSiuncti tantfi funt Hrum duplusb. et per dectmaquinta prmidf fimul ¢ funt Ftum
quavzatii totius a c:fed 7 per eanvé decimidquintd e erit medietas © 7 fimulLigif per fecundd parte
feciive p2imi e 30 © 730 fequales funt dzie.igitur per viffinitionee !?.ac mevietate medius eﬂ intero
et £, qz per Peeventé qB fitex a in cfemel cii quadato dzie tanth eft Gtum b infe.igif e advitfuper f
ouplii quadzati vzie:quare 1 d tantum aovdet (up e.quare T dupli quadativifferétieb a0'a equat o,
igitur quadatus b d eft medietas e cii quadzato differétieb ad a eft mevietas v: q eft pzopofitii

« Trium numeroxy in bac mevdictate difpofitoy duob criremis datis:medii repire. _
 Sintab duo extremiinbac pzopoztionesillos fimul avvo stqs aggregati fumo mevdietaté que per

fecunvam huius erit medius petitus:factumas eritpopofitd.




rf \

s QCSiFm ppotidem meoti vatozd numeroy 90 dfiam: fumatur tresiicriin eadetn:
meoictateicrit meoti illoy ad oifferétiam:que inter extremos paflignatoy ppoznio...

10

X

{Sintab ctres numeri in Brithmetica mevdietate quop maximus fit 3,et fit o vifferétia aad ciete

medietads quecltvifferentia g ad b 7 vifferentia b ao c.fumo item in eadem medietatenumeros fgh -

quox.extremox fit ppoztio tand b go exfitg Fmaximus.vico g ad vifferétiamf 30 g q fitl eam ppoz .

tioneni effe que g 90 c.capio eni differétiam flao b q fit kzcuiug medtetas fit et copofitus ex ,fet b fit
m.qzeni per bypothefim b ao etand f ao hretb 7 efunt a.igitur p fextam fecundia ad eficutmgo b,
crquig vevictireftb ad e v fao hiergo pmutatim b a0 f totus g0 totiizficute gd b detractus av vetra
crum, igitur per quintam fecundi c a0 krefiouus g0 refivuum ficut totus 9 totfi.quare § T vrego b

ita cav lz.permutattm ergo e ado c vt b 90 lz.ergo p vicefimapzimam feciivi 7 equa ppotioglitatemm

av Lz ficut 530 c.ergo @ per fcdam buius g fit dimivinm mserit g ad clicut gao L vimivium fcil3 30
oimidigm vifferentism ficut totum m ao lz rorgm differentiam.quod eft pzopofitum.

€ Sl fuerint tres nieri in bacmcoictate difpofiti: extremox/ T mevdij 9o oifferétiam
canocem effe popoziioncm impofibile ¢ft.matozem %o fiuc minozem:pofiibile.

Sinttres numeri ab cinhacmedietate sftitutizet 3 marimusset differentia g av byet blab cfit )
dico impofiibile efle edven pzopozticem a a0 ¢ 1b a0 v.nam (iivo pofiibtefozet:ponaf ergovt (it 3 ad.

ctandy b a0 v.ergo p vicelimaquintam feciioi qB fitex a in vequit eft ei quifitex bin c.atp decimam.

quarram p2imi Qo fitex s ino tm et Hrum qdfitexomleet v inb quifinte 7 f.fed pereanvembinc
i eft Grum qb fitex cin d 7 cinfe quifint g 1 h.equabitur ergo goinuicem ef fimuler gh (imul.qd
eft impofiibie.qd fic oftévo.ngm p feptimam feciioi f a0 eficut b 30 0.et per eanvem b ad g ficut ¢ go
0.(ed p nonam feciivi ppoztio b a0 ® maiozelt & ppoztio cad 0.iglf T ppotio f 3d emaio erit ppoz
troneh 90 g.qusarefif equef Iyp edoem e erit minoz g.quaree ¢ fnon equabiitur g T H.etfi ffit mioz
b ergo p decimafeptimalecunsi eetid erit minoz g.quare compofitus e e T fduobus minoibus non
equabitur copofito ex g Th.atfif ponif maiozh/ et compofitus e 7 f equetur copofito g 7 hergo per
vecimanonam (c8i ppotio £ 30 e minozerit @ pportio h a0 g: cui? oppofitum moftratum eft, coftat
ergo qo dictii eft, € Seo extremi ad extremum,ppoziio maioz poflibilis eft @ meoif 3o vifferentiam
fiabvnitatetres stinue ponang termint quieriitin hacmedietate.et gz extremifcy ternarij 8o vnita
temm eff ppoztio tripla:fed meoij binarij a0 vnitatem (que oifferétia eft) ppoztio oupla:aftat extrems
aorextreimuii maiozent efle p2opoztidem & medif a0 oifferétigm.etitafipoft vnitatem in bacmedie
tate numeri gpte oifcdtinue (umdtur. {@oflibilis eft etid extremi ao extremum ppoztio mioz & medif
ad oifferériain.nam acceptis quibufcigs tribus terminis continue poft vnitatem:maioz erit ppoztio
Medif go vilitarem que erit Oifferentia @ extremi g0 extremum quox differenttd femp eft;binarius.

€ Zres numeros in bac medictate inucnire quoxz ppoztionis meolj ao vifferétiam:
a0 propotionetn crtrcmozum oifferentia fit qualibet 0ata popoztionc maio.

€ Sinta 7 b nieri date Ppportidis Tbmaionadvo b a0 a T fiatccuietid adoob et figt O.manifeltum
eltv c g cffe tree numeros ui hac mevietate coltitutos cii b fit cois differetia v ad ¢ 7 ¢ 40 g:quop vico
differétiam,ppottionis cgd b medif o differétiam:av ppotionem d gd g efle vata ppoztionebgoa
maiochi.nam ppoztio ¢ a0 g a0dit fup propoztionem cad b pzopoitionen b 40 g.et popotiovad a
eftmaioz ppotionecad a.avoet igit Ppoztio 0 a0 a {up pzopozticem cad b maius popotioe vata
b ao g.eftitag vifferétia ppotiois ¢ a0 b 40 popoztidem © 90 g 0zta pzoportioncmaios

€L Si cxtrem? extremi ouplus:erit meoius oifferentie triplustet couertitur.g fi alter
airerius maius ouplo fucrit:erit medius minus triplo oiffcrenneset ecouerfo.

@ fam fi amagimus fit ouplus b mimizerit b ouplus differentiaz.quareccx b ¢ vifferctiailla c5MH
tuty:s eivem odifferéticcrit triplus.et fi ceft triplus 4o difierentigm cti oftituaf exilla oifferétia etbs
ergo b eritouplus ao oifferétiam.quarea oftitutus exb T oupla otﬂ'ereym que equatur bitey inueni
etur ouplus 30 b.quov eft primunnet (i g eft triplus ad b:ivem b equabif vni oifferentiaz.atb zvna
equalium vifferentian eftitufit cigitur c ouplus eft ad vifferentiam.et fi c duplus eft a0 vifferériam
eritrurfus a triplus ao b.nam fi clit duplus go vifferentid cii fit oftitut’ex vifferétia = biviferentia
illa cquabitur b.fev b cum cquali vifferetia bis fumpta oitituit g.igitur a triplus eft ad b, et vniver-
faliter fi marimi a® mimum pzopoztio maroz & dupla inueniaturs erit femp mimus 4o mffsrentiam
minoz @ ouplus.igif = medius ex mimo 7 otfferentia coftitutus go differétiam minozerit @ triplus
£t couertitur vt in alifs quog monftratum eft,

@ Patis quibuflibet duabus pponidibusifm vtrags in Zrithmetica mevdietate tres

terminos oz0inare:quoy gotnuicem oifferentic fint equales.

@ Sintminimi termini duard oataril ppoztionum ab 2 cd.et vifferétieillopfintc 2f.fumoiter g
nierum aliquem quem cditer numerent differentie e 2 foet fint numeri fm quos ipm numerdth etk,
veinve multiplico 8 b per h:7 puenidtl v m.et multiplico cetd per ket puenidrn et o, p feptimam
feciini | g0 mvt 2 a0 biet 1 a0 0 vt ¢ 30 v.et vifferétial o m eft g.z (ititer differétia nav o eft g.fi igif

g eft par:fumo medium tnter Let m qui coitabit ex met dimidio g.et medifl inter n et o quicoftabitex

o et Dimivio g.eterfittres terminil 7 m cii fuo medio Fm ppozticem a ad biettres alijn es o confiera
to cox mevio Fi ppotidem ¢a0 © in arithmetica mevictate quoy avinuicem vifferétic funt equgles
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fiafit g cflct impar duplsoiefentl/m/n/et o.ct bupla ad g p correlarifi feptimefeclivi pueniver vif:

ferentia.fi ergo intcr llcs medif fumdtur tam hod & illog vifferentia a0 medium erit g.ficg totum
manifeftum ert propofitum, i

T 2uotlibet numeros Fm Eritbmeticam mevietatem fumete : quox vifferétic ato

fiumero non fing MinocsicxIremoxy vero ppoto fit date ppozont equalis.

€ Sunrg Tb termini vate propoztionis:et c cop differentigiet d fit numerus fm quem (umenof funt
quothibet numerisz e numerus quo non minozes oebedt efic vifferentie.multiplico’'a b fm nierum
vno minozem o 7,pueniant f et giquoxp vifferéria c toties niterabit.fumo ergo media fm vifferentios
equales cet fiet vt oé8 numeri fint fm niierum v.miriplicef item ¢ donec pueniat matoz ezet fiat hoc
fmb.oucoghinf 7 g et omnes mevios et puenidth 1 7 medtj inter illos.manifeftil eft extremozum
propoztionem cife propoztioni a 30 b equalem:et numerum fumptum eflfe fm o v vifferétigs inter fe
equales et numero e 09to maiozes.quod eft propofitum.

CSifumptis quothbet niferis in bac meotetate: alij totivem candcm babentes vif:
ferétiam maioes ninoubus comuganf:numeros cquales pucnire neceflc eft.

L Sintabco §elibet numert in hacmeotetate quox 4 fitmimus:z ef gh rotivem in hacmevietate
eteillog maximus:fintgs hoxp etillox equales vifferétie.dico a etefimul equari b et f et reliquis hoc
modo fequétibus.nam quia a 7 efunt circipofitib 7 f et equales per hypothefim oifferétiesergo per
tertigm paunia et efimul equdtur b et foet huncinmodum vereliquis argumentare,

L IBumeros quotcunags in bac medlctare Datos coaceruare.
L Decvemdftrat aggregator (lummsm reperire:qua nonulli pgrefidemvocant.fienifunt in nitero

8 4

12

3

parivtabco.ef gh @ igif p preceventem a b equaturb getcfervefmferiei medietatem.fiergoin -

cogcerugtum cr a 2 b ducb? extremis ducaf totius feriei medietss puentet fumma totalis ex oibus

_ coaceruata. Tt finumerus con fitimpar vt a b cvef g eritvnus cop mediusvt v.et eius a0 extremos

aetgeavem erit vifferentia.quare per (cdsm pami et mevictas g cr g/ et imilitcr mevietasb 2 f/et
mevictas ¢ 7 c. numerus igitur feriet oim in ipm ductus oim fummam coficit. quod el pzepofitum .

€ Si §thibet niferi buins meoicratis alijs totivoé five cGhbus fiucin ecades medictate

fumptis minocs mioztbus avodtur:opofitt quogs Fm cdocm medlctaté difponétur.
g Bam five equales equalibus a00Ftur fine hoc movo niieri quiciiqy totitem alijs in eadeni medies
rare coftitutis:quia equgalib? cifferétifs cquales vifferétie advoetur et tote vifferétie adinuicem eriit
cquales.quare per viffiniticncm compofiti erunt in hac medietate'sftituti.quod cft popofitum.

@ Si cqualces totioem guferant fiuciPrab cqhibus fubfrabiturircivuum in cavem

medictate imucnictur.

@ 1Bam equalibus ve quibuilibet cop dempiis eriit eedem refidron que 7 totox differétic ivétivem
quibuflibet eox gb equalibus demptis eeden que (ubftractey manebune differcntic. igitur per oif-
finitionem reffoua erunt in grithmetica pzoportione.quod intendebatur.

CSivero o cifocm alil in cadcm mevictate dati minozcs a minobus tolldtur:refi:

oul vel crunt cquales vel eiufocm medietatis rationem fufcipicnt.

L Ibec quodamovo decimequarte et Tecimequite sucris eff.nam vatis a b cin bac medietate mafozi
bus et 0 e f minozibus:quox 9o pzimos vdifferentie fint equales:fubftractis e faba b c.refivui eriit
equales: vifferentiea a0 v.quare gdivicem equales.at finumerifumpti ve g b knon héans finguli go
fingulos 8 b c equalem vifferétigm.qz Setractozum 7 totozum edles fune vifferentieteriit 7 reficsuogp
equales differentie.et ¢ii refious nd fint equaliazinter eos erit hec medietss.quov eft propofitum,

€ Siqnotlibet numeri buius mevictatts fm cunoem niicrum vel multiplicentur yel

Oluiddturicrunt Z,poucta z diuiventia i hac mevietate €ovcm 020INC continyata.

@ Sint oati quotlibet numeriin hac mevictate:vt a b cqui multiplicéturp eet pueniantfgh 2 qui
otuiodtur per exct pueniagnt k1 m.oico poucta fgh et dinivéria k1 mcovem owinein bacnedietate
otinugta.nam qzmultiplicatoum g b c vifferentie funt equales:ergo per correlarii feptime fecundi
€t productoum.et etiam per ivem quoties diniventia lz 1 m numerabunt a b c:7 toties vifferétieny-
merabunt vifferentias et covem ozvine.eftergo notum quod poponitur,

CRatum nilerii in quothibet partes que antbmetica.mcdietate fc exceodt oivivere.
E Sitnumerus divivéous a:et b niierus fin quem pponif oiuivt. Fnuenio per vecimdrertia buiug
numerum ex oibus ab vnitatead b coaceruatum qui fit c.et quifit vr partes ab ipo deroiare.et refol-
uas fivis ain c6fimiles parres:vebinc refolutum diuidas per cet reuertetur numerus fm g quifitd
per quem maultiplica oés numeros ab vnitate ad b qui funtin hacmevietate v norum eft et pueniae
fgh lzpartes denoiateab cque per pzeceventem eriitin hac mevietate.et per nond pumi manifefty
eft eas coftituere a.erfunt fumpte fm numerum b.effectum eftigitur paopofitum.

C Shnter numeros ppozticales medil Fm banc meoietatem oclignérur: eiit extre-
moumad dlos p2opoztio vna,
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gL Sinra b cnumeriin bac medietate coftituti 2 fikiter totiderm o ef:fitqs 3 ad ¢ficut b 40 f.oico a 3o
bvto avecrb av cvteao fnamfi a c 70 f fint equales:conftat propofiti.fi non:fint ergo o f maiozes
ot g cminozes.quia enique Ppotio © g0 ftotus a0 totum:ea eft 4 av c Oetracti 39 vetractuimiergo p
quitam fecivi vifferétia o ao f av oifferentiam g 90 ¢ refioyurm g refioutim:ficut © aof totii 40 totil
quare meoretas differétic 0 ad f que fith) ad vimiviil vifferétic 4 a0 c quefit g pér cozrelgrifi dectme
quartefecunvificutd ao f.eticum que pzopoztio  ad fea fit 2 a0 czergo pmutatim © 4o a ficut fav ¢
cum itags £ a0 cficuth) ad grergo per idem cozrelariii e ad b ficut d a0 a.quare pmutdtim o 3o eficut
a ao b.etconfititer pbabis fav eficut c 90 b gut ecdtra.quoo eft popofituin.

L Sih geometrica medictatetres numeti ftatuantserit que maximi 3o ieolimiéa 4

oifferenticipfoy ao oifferentiam meoit 30 mimum p2opoztio. SRk
gL Sinta b c tres numeri in geometrica medietate difpofiti p viffinitiden que ppoitio aadb 2 eﬂ_:
b go c.et fit dFia a 30 b niierus o.et vifferétia b ad c medij 30 mimi nierus e.vico eavé eé Jppoztioeri
a0 betd ad e.capioenib et vt totum et vt detractum.et gz qie Ppoztio aavb toti? 4d totum:es _‘cﬁ
b a0 cdetracti a0 detractunigitur q ppoztio 3 a0 b totius ad toti v maririi ad medinm:éa et oFie
290 b g0 vifferétiam b ao c per quitgm fecundireffoui ao refiduum,quod eft pzopofitumn. '

€€ Yn bac mevictate quoo fub cxtremis cStinctur:eqiiale eft quadrato meoiis

@ Pecex dfffinitionc et vicefimaferta fecunoi ftatim cognofcitur, ;

o Yn cavem medietate DuO cxtremi dificti:maius fint & mevdiiis ouplicatus.

@ Ibecitivem ftatim cognofcitur per viceimdquartan fecunvizf umpto inedio p fecunoo 7 tertids
€ Yn caoem mevictate quato marimi a0 meoiun maioz cft p2opoztio : tanto ctiam
maximt  minimi ao ouplum medoii maioz erit p2opoztio.

@ Sintab cotinue pzopoztidales:et o e fivétivem cStinue popoztidaies fed in Higioze ppoztione.
dico @ quito maiozeft ppoztio a adb & 0 ad e:tdto maiozem effe propoztidem aetc 90 duplum b @
ppoztio e et f a0 duplum e.fit eni g differétia a ad b/et b vifferentia b ao ¢/ fititer koifferentiad av e/
etl vifferétia e ad f.et quo gexcevit b fit m/ quoXo kegcevit | fit n.quig enimaioz eft ppoutogavb i

D ad erergo p duodeciman fecfivi a ad o totius a0 totum maioz eft ppoztio & b ao edetractiad oetra.
ctum.ergo per oecimatertiam eiufoem g ad krefivui 9o refioyum maioz et ppoztio & a 3o o totius .

ao torum:quare multo foztius G b av edetractt ad detractum.qz {gitur g a0 kmaiozeft ppoztio Hb
a0 e:igitur p duovdecimam eiufo€ g a0 b maioz ppoztio & k a0 e.quare per vnveciman eiufoemb 30
gmioz ppoio P ead k.et per vicefimam huius g a0 b maiozeft ppoztio &k ao L.pam gavhvea ado
bretkad lve 0 g9 e.quatceavem argumétatie qua pauloante g a0 mmioz ppoztio & k ad n.quaré
per quintam quint eritb ad mminoz ppoztio § e 30 n.pereanvem igitur oupli b vt o 30 mminoz p
poztio @ dupli e vt p ad n.et gza et cfupant duplum b Gtum eflt meet fititer copofitus exd «f exceoit
p ouplum e Gtum eft n:vt facile ex pzecedente cognofcas.ct Jppoztio p ad nmaioz ppoztione o ao m.
igitur per fcSam partem vecimequite fcdip 7n ad p mioz Jppoztio @ 0 2mav o.igitur o 2 flimpl 3o
ppropoztiominoz & a et cfimul 39 0.quoo eft pzopofituns.

@ Siquothbet numeris in bac medietate fumptis totiocm ahi eiufocm ppoztionis.

maiozes maiobus adddturicompofiti quogs in bac medictate inucniétur oif] pofiti,

€[ 1Bam fi que ppoztio a av b et b 90 czea fit © 9 e et e ad f.igitur pmutati que propoztio 220 dzea
eftb av e 7 cav feigitur pervicefimam feciivi que pzopoztio 2 30 biea erit compofiti ex a © a0 ppofiti
be.et ,conltpoﬂt,i bead compoﬁtumc’f'quoo elt pzoquitum. : ot 2l

€ Sioilpofitis allquot numerts in hac mevictate numeri cqualces fingulis a00aturs
erit inter compofitoum maiozes p20poz2tio maioz. A
4L Sint ab cin geometrica mevdietate vifpofitizet 0 ¢ cox vifferétie:et fnumerus fingulis addoeous,
quia igif quo abunvatfa fup fb eft 0.et quo abundat fb fup fc eft e.et per nonam feciioi f 30 o mioz

eft ppoztio & f ab e.et per vicefimam huid permutatim argumentando g ad d vt b 40 esper iden erit

26

fa a0 emaioz ppoztio &b fav e.itvem 7 pportiobfavemaioz G cfao eet quia vavevtasd bt
Ofctum eft:et vifferétiaa fad bf eft v.et vifferétia b f av cfeft eserit pporioafaobfmaiozd bfao
cfiet qudto differétia fuerit maioz:tanto ofia vnius ppoztionis fup vifferétiam alterius erit maioz;

@ S quotlibet numerts in bac meodictate datis ¢ totivem alii in eadem quIDE MEdié-
tate (eo non fm eanoem propoztionem fumptis maiozes minobus apoanturs inter
compofitoum matozesimaiozem cfie pzopoztionem conucniet.

St etinue ppoztidales a b ¢ 7 fifiter v e fifed inmiozi ppoztide.vico ¢ 2 0 40 b e maioz,ppoztio
&beaocf,Siteniqd exainf poucif/g.etqd exbine/b.et q8 ex d in c:k.per primam quiti ppoztio
gaoh eftofia ppozticis 8 ad b fup ppozticem ead f.fed 7 ppoztio b ad kelt per edvem dFia ppoztiz
oms b av ¢ fup pzopoztiGem d ad e.quare ficut g ad b:ita b ao k.quare per vicefimalfcdam bui g etk
plus funt @ ouplih.et qzqd exgincrqiero inf(iit Pt qB ex b infe 7 einfep vicelimdfextam (cSi
eriitergo egves cii g Tk maius @ quadvratab zecum duploh.mai? §qieradvincfH qdecb einfe,
et ideo maioz ppotioadavbed queeltbead cf p vicelimafeptimam feciivf, qd eft pzopofitums
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€ ribus numetis in bac meoietate fumptis:marimi a0 mimil et mevii a0 alteram

vifferentiarum eancem cffe propoztionem impofibile cft.

@ Sintabcrres nfieri in hacmedictate:z vifferentie cox d et e.oicoimpoflitile c€ eddé ppotidem
aadc7bavbovel bgoenamfiefiet g avclicutb o etergo pmutatimefleta ao b ficut €aD e.etqzper
vicefimam huius b a0 ¢ ficut © a0 e erit pmutatim b g0 d ficut c ad e.quare que ppoztioa ad b ea erit

17

b a0 v:fed a ¢ maioz v.igitur per quartam feciivt b maioz d.igitur que pporioa av b mgaiozemeiug

poztionem erit bmaious poitionis a0 minozem.qd per vndecms quinti eft tmpofiibile 7 ppofitum,

CLrium numcrozum buius meotetatis quo maximi ad mimii matoz cft popoztios
€0 meoit ad qualiber viffer entigrum p2opoztio minoz. :

CSithypotbefis vt pius.boc eni iveo eft @ quito g ad cmaioz s tanto differentiabad ¢ erit mafoz
quaretanto numerus cmaioz.et iveo ppoztio b ao e minoz filiter quanto a 3d cmaiozrantoetid 3 a0
bmaiozet qudto a av b maioz tanto o vifferentia mafoz.quato afit  vifferétia maioz:tito b'av ipam
popoztio minoz.quoo eft pzopofitum.

€ Humcros quothibet in geometrica medictate stinuare : QUOY crtrcmoy ppotio
non fit data ppoztide matoz:minoum %o viffercntia non it DO BuMcro Minoz.

@ Pivivo per fepagefimdnonam nonijppotidem vatam in pportides quazp quotlibet fint cqualess
et(ivifferétia minozum firequalis dato numero gut maioz:cffectum eft propofirum.ft afit minozm
differentia fit Daro numero mitoz.tuCo DALLM NUMErLMm in quéclibet numerum illag popoztionuim
et factum gpparebit propofitum.

€ Siinter numcros ciufocm medictatis:fm aritbmeticam medictatem mevit flaty-
antur:ill quoa: in geomctrica medietate difponctur. ,

C Sintabccrinue in hac mevietate difpofitisfitas © mevius inter 8 2 beereinterb zcfmarithme:
ticam mevdietatem.vico que ppotio a s biegm effe © 80 e.nam p vecimdnonsm buius vt a av v:itg
b av e.tgitur permutatim vt a ad b:ita © 35 e.quov et pzopofitum,

€ Siinter sUOS numcros medij ouo propondatur alter in aritbimetica alter in geo-
mctrica mevtetate:qui cfi fcdm aritbmenicam reliquo tanto ampliug potcht Gitum cft
quav2atum diffcrennicipius ao alterutrum extremoum. i

@ Brinter a7 ofintb c duo mevif:fc3 b in arithmetica medictate/ 7 cin geometrica. dicob amplius
tantopoflefup cdtii cft quadratum viffercric b g0 8 aut b av 0:q8 idem eft. nam p vicef| imapzimam

huius 8 fitex g in o 111 «ft Gtum quatratum c.at p tertid bui? quaoratum b advit{upivadfitexa

in® Ftum quadratum vifferétie a e b.igitur 1 rif avoet fup quadsratum c.quod eft propofitum.

@ Zres numeros in arithmetica mevictate reperirciinter quox binos ¢ binos fcdm
geomctricam medictatem mevios aflignare cotingat.

I Sintavbouoniicri paresset baut cqualis aut numerds a.c¢ apofitus ex a zb fit ¢ cuius duplus
fito.oucaturgs a in c 7 pueniar e.quia p p2umam feptimi copolitus er a ct ceft parset p dSuodecimart
ciufvéeeft par.crgo p fextam eiufoé 1 opofit? ille verrabaf ab crrelinguef par. fit ergoparrelictus
f.etcus mevieras g.et compofitus ex gerclith.aremagbeta compendtkfinigg lmnquadratiizb g
quos dico effe numeros quales querimus.nsm p decimaquintam pimi 1 quadratum l2 addrt fupm
quadratum h:gtumeft quadratum a.et q8 fit ex ) big in 8. boc eft Gtum quaoratum a 7 qb fir exain
vetfietqdfitexainfeetinfminuitexeoqd fitera inedtum eft qbfitcrain cocr qd firexainoeft
Grum qd fitexb ine.et qzqb ex a etbin e equaf ei g ex cin eserit q8 addit quaoratumk fup quadrs
tum b minus eo q¥ ex cinedrum eft qB fitex cin g.et ex ecoem patere poteft @ quadratun; b aooit
{up quavratum g Htfi q¥ fitex cin fe 7 in £:q8 mn efteo qvifit ex cin eGtumeft qB fitex cin a.quare
quanto lgbunogt (up m tanto m abunvat (up n.quarequacrart kmnfuntn aritbmetica medietate
confhituti.et p cozrelarium quarteferti inter Les m eft vous mevius Ppoztioalis:z fikiter interm 2.
factum eftergo pzopofitnm.

@ St fumphs tribus terminis in aritbmetica mevictate mevij inter illos Fm geome:

tricam meoictatem ftatudtur:nter quaoratos illoy quaorati medtialioy in aritbme

tica meoictate conftare neceflc cft.
 Sintab cnumeriin arithmetica medictate ciftituti p pzecedentem inuéti inter quos fintde fin

geometricam mevietatem.dico quaoratii mevif b e in arithmetica mevierate inf quadrata mevdioz

D ze.nam gz quadratum d p vicelimdfextam fecfivi et Grum q8 fitex b in a.§ per nonam p2imi qua=
oratum D avvet(up quadratum b Htum q3 fitex b in OFiam fuam av .7 sfititer quadratum b aovet
fup quadratum etum qd fit ex b in dFiam fuam ao c.fedbad a 7 b ad cequalis eft vifferériazigitur
quadratad numerozumdb esfunt in grithmetica mevietate.quod eft pzopofitum.

CD2wiatis tribus terminis in barmonica mevictate:crit maximi ao MmOl meolj
ad minmum maioz p2opoztio.
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€[ Sintab ctres nfieriinharmonica meoictate sftitutizfitas @ mayimiis.dicoa adb maiozetn effe
Ppoztionem & b adb . Sit eni o vifferéria a a0 bret e vifferétiab ad c.erit eni per oiffinitionem ® ao e
ficuta ad c.etper nongm feciidi g 40 cmaioz ppoztio § a a0 b.quare g ado bminoz pzopoztiod 0av é
totius fc3 a0 totii minoz ppoztio & detracti a0 vetractum, ergo p vecimaquartam feciivib g0 crefi-
oui a0 refiouum minoz ppoztio & a a0 b totius 20 totunr,quod eft ppofituin.

€£’§n caDcin meodictate Ouo extremit Atiictismaius meoio ouplicato cficient.

€ 10am per {cSam feciioi vifferétia maiozum et maioz ¢ vifferétia minozum,fumpto ergo numeio
minoze marimo extremox qui 30oat (up mevinm Htum medium fup mimum:p (cSam jpzimi ille ¢
miimo equabunf meoio ouplicato.igitur per coetn fcietiam mayimus exrremozum qui eo et nilerus
maioz cil eovem mimo conftituct numerum medio oduplicato maiozem.quod efl pzopofitum.

€L $n capem medietate qd cotinetur (ub extremis eft Grum quadratum medij ciieo

quoo fit ex diffcrentia in oifferentiam. ~
€L Sint vt pius a b ctres numeri in hac mevietate cititutizet cop vifferétied 7 e, dico ad fiter cin
g effeti tum quod fiterb infeciieo quod fitexdin enamqd fitexcin g eflt tm Prum quood fit ex ¢
inb ¢in o pernonam pmi.et p vicefimdquintam fecivi qd fitex cin o eft Htum q8 fitexeina.et qB
fitexeina@tumqd exeinb etd.etquodere zcinb per Oecimam pimi Htum quod exb in feergo
quodfitexcingeltGtum qd b infeeteinv.quod pponitur.

€ Fn cadem quogs mevictate quoo fit cx meoio in extrémos: duplum eft eius quod

continctur fub eifoem.

@ Ram quod fitexb in g elt Gtum quod excin g et eina pervecimam peimi.et @ exein a Hti quod
ex o in cper vicefimdquintam feciivi 7 p decimam pzimi itex quod ex v inccfi co quod exbin ¢ Htum
quod er a in c.quare Hrum quod et cin g.eft itag quoo aftruitur notum, -

€ Ynter vnitatem 7 aliquem numerum:fie inter numeros in fug ppoztide mimos:

fcdom barmonicam meotetatem non cft affignare meoium.

€ Inter numerum 2 vnitatem non aflignabif.nam cii que ppotio numeri 04ti 40 vnitatem eq effet
vifferétie numeri dati g0 mediutir ad differétiam meoif ad vnitarem.et OFia numeri dati a0 medium
ninoz eét nutmero dgtotopozteret inedif numeri O3Li 2 vuitatis 3o vnitgtemsminozem eé differétigm
vnitate.oe numeris aiitin fua ppoide mimis ivem fatim patet.nam cum eavem eét vifferentiead
vifferentiam que illox nijerozii goinuicem ppoztio % eoxp differentic fint minozes.illi ergo non effent
infua pzopoztione minimi.quod eft stra hypothefim. !
@ Scdm oatam popowidcm:muficam tnyenire meoictatern. _

€L Sinta 7 b extremg date propoztidis:et ¢ vifferétia conset copofitus exeis fit v.oucdtur igif a etb
in et puenidt ¢ 7 f.fitqs eon viferétia g.qud p nonaim pzimi o nfierabitFm cetquis deflt tangaeb
ergo c duct? in g zin b facit g.et eo quod fit ex cin g quoo fit h:oempto ve g remaneat 12 :qué poucet
b in c.fumatur ergo L medius inter e 7 £ cutus oifferentta adb efit h: certum eftdvifferentiam eiug ao f
effek.et quia per feptimam fecfivi b ad k tan a ad b.et per octauam einfoem etigm e 90 ftandp 230
b.conftatergo per viffinitionem factum effe pzopofitun, A ) o ;

@ Zerminis extranis ppofitimcoinm inter cos Fim barmonicam meoletate repire,
4L Sinta 7b extremi barmonice mevietatis quoy iubear mevium inuenire. capio eox vifferéntiam
que fit cset copofitum ex ipfis quifit ©.oeinde duco aincet Pueniate quidinivgtur p biet vivivens
fit f.eritqs per couerfamvicefimequinte fecundiLque popoztio 30 g egvein ¢ 3o f.oempto ergo f dec
remaneat g.eritgs £ a0 g ficut 3 90 b.quoo oftévo.nam qzficut © 40 azita ¢ 30 f.ergo pmutarimd go ¢
tosus ad totum vt 4 a0 f detractus 4o detractuni.quare itey vt 4 o fiita b ad g refiouus g0 refiouil.
ergo permutatim a a0 b ficut f a0 g.fumo igitur inter ¢ 2b medium numerum cui? differétia av afit
f.et quia relinquetur vifferentia eius 3o b efle g:per viffinitionem coftat factum effe popofitui,

L S51 iter DUOS numeros ouo ftatuantur meoiizalter fm arithmeticam z alter fcdm
barmonicain ticoietatem:qui Fm gritbmeticam maioz eft £ § maximi ao ipim eaoem

glterius av minimum p20opozeio. :
€ Sint extremi a b.et mevi? fm arithmeticam medietatém c.et m harmonicam o, dico ¢ e€maiozé
et eam e€ ppoztidem 4 30 ¢ § © a0 b.@ aiit c maioz fit 0:ftatim patet @ p diffinitiGem ea fit ppoztio
Ofie a4 30 © g0 OFigm 0 a0 b que 330 b.fed OFig 290 c7¢ 30 b equturiergo maiozeritdria 4400 a
a0 c.et  ea fit ppotio a gd cque © a0 b patet.nam p quintambui’ ceft mevietas a 2 b fitiunctozum
et per tricefimamfeptimam buius quod ex d {n a Tinb poucitur duplum eft 3o id quod ﬁt’e‘x ainbs
igitur q3 fit ex © in c Oimivium per fcBam p2imi g ¢ biequabitur ei q fit ex 3 in biigitur pvicefimam
quintamfecundiacob funt pzopo;tionales vt oicitur.quoo eft pzppoﬁtum. i i

T Sunter numeros p2opoztionales meou fm barmonicam meoictatem ftatudtur 2

extremozum a0 illos erit p2opoztio yna.

C Sit ppoztio a a0 b ficut cad d.et fit e medius harmonice inter a 2 b.et fititer f medius inter 29,
dico g a0 eficutcgo f.SintenidvFieghetkl.q:d ppostioaaobedeltc adod.etgagob eaefltgaoh.
etque ¢ 30 0 ea €k ad Livcirco erit g 30 b vt k ao L.quare pmutatim gad kvl ao L, quare p vicelima
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fecivi g b ab k1{icut g abk.et itey qr pmutatim a adb cficut b ad drerit per (vem a ad cficurghadvkl
quare ficut g a0 k.et qra zclittota et g 7k detractazeritergoead frefiouus a0 refiounm p quitam
fecundi vt 4 30 ctotus a0 totum.quare pmutatim 4 ao e ficut ¢ 3o f.quov eft propofitum.

€ Siinter duods nummcros alij duo meoil Jppoztionaliter (umantur: fumatures maioz
$1m aritbmeticam medictaté:fumetur minoz fm barmonicam.¢g fi minoz fm barmo:

nicam:maioz fm arithmeticam fumctur.

€ Sit enim g ad ¢ ficut © a0 b.et c maioz fit mevius fm arithmeticam medictatem inter a 7b.cicod
effemevifi fm barmonicam mevictatéinf a 2 b.et suertitur. Sumoenip quaorageﬂmapumq bui?
e1fq fintin ppozrides ad b.inter §s fit g fm arithmeticam medietare medi?/ hfm barmonicam.
quia igif p quavragefindpziman e 40 g ficut ) av f.et p Dectmanonarm huius ead gficuta ao c.gre
clivao bvraaociethad fvtead g.erit b a0 f vi 030 b.fed 7qzh eft medius barmonicus ad quem
f extremum habet eam p2opoztidem q b ao v:facile p pzceventem tnuenies d e€in harmonica mevie=
tate inter g et b.couerfum aiit facile pbabis per quadragefimdpzima hui? oftévevo mevili arithme=
ticemevietatis quécungs inuencum:efle equalem cmaiozis

@ Bumeros quotlibet in arithbmetica mevictate stinuaresinter quoy binos z binos

fm barmonicam mesictatcn poffint aflignart meoy. ,

@ Btfiiubear continuare tres numeros in arithmetica medietate inter quoz binos 7 binos pofiint
sffignart in barmonica mevietate medi capio 8 b ¢ totivem numeros in grithmetica mevietate cofti
tutos:quox differétia fit pars< inter illos (mtur meod in esdem medietate quifing o 7 e.et multpli
centur oés per e.et pucniant f1gihiki1quip vecimfeprimam huius erfittn arithinericalmevnicrate,
ducaturg itey cin b 2 fiat m.ct quig p feptimam feciivi que ppotio cav eeaelt h g0 b.etp octauam
eiufvem ttex q c 8o e ea eft m a0 L etiinter b 7 Lnumerus kmaioz eft in arithmetica mevietate neotds
tgitur p precevérem m eft medius inger b ¢ Lin harmonica medietate.multiplicetur item ocs bi per
Dsetpuenidtn/o/p/qir/s et eriit v pzius njc/p/q/s in arithmetica medietate:et rinter p 7St harz
monics medierate.ducatur item a inh 7 pucniar t.et eadem rone qua pius mofirabis ipus e€ meoill
in harmonica mevietate per preceventem tnter n 2 p.ficgs eriit orinuati veppofitum eft in arithmeri
camedietate numeri/factii apparebit propofitum. L £ fi ve pluribus ageretur:quoties eritappo
nendus mevius harmonicusstoties facienva eritmodo pzevicto multiplicatio.

€ Ruobus numeris 3o alios ouos propotionalibus:veroziies alteri inter reliquos

meoium cfic in barmonica medictatrc:cft impofitbtlc.

@ Gtfita ao bficut cad 0:0ico cnd eé medium fm medictaten: harmonicam inter 8 b2 negs b inter
¢ et 0.fi eni poflibile fit:efto ergo c in harmonica medietateinter @ Tbhierb intercz v, quiaeni gadb
ficut cad o.etinter ¢ 7 b et ¢ 70 numeros quivé ppotionales:oftituitur ¢ 7 b medif fm mevictatem
harmonicam.igitur per quadragefimamicdam buius erft pzopoztio aav clicut cgd bmaximifcs ad
medium que medij a0 mimum.quod per tricefimdquartam huius eftimpoflibileet popofitumi.

T Sitres nymeri in arithmctica mevdictate fumpti gliquem numerum inumerens:itli

fm quos cum numerant in 0201n¢ barmonice meoictatis inucnicLr.
 Sintabcinmevictatearithmetica fumptiznumerétag © Fmefg.o1coef gelleinharmonicares
vierate 010inatos, Sint eni tres oupli coph k1 qui etiivem erfit vt patebit in harimonica medietate
etfit minter b 2 lin grithmetica medietate medius.qzeniain e 7 cin g coftituiit orergo pvicelimam
quintam fecundi que ppotio a 90 cea eft g ad ezet que g av e per quintam feciiviea eftl1ad [.icO per
vecimdnonam buius 1 adm ficut g a0 b.et qz per cdoé vicefimaquintam feciioi a ao b ficut f a0 ezerit
obboclaomficutk go bh.feo p quadragefimatertiam bufusk eft mevius harmonice inter L2 h.igiE
etfharmonicemedius inter g T e.quod eft propofitums.

CBumeros quattuoz perfcrutari:quoy fecundus inter p2imum ¢ tertium: z tertiys

inter fccunoum ¢ quartum in barmonica meoietate coftituatur.

@ Sintab co quattuoznumeri in arithmetica medietate coftituti qui numerent eivem numerum e
fm f/g/H/k.oico fghkeffe quattuoznumeros quop g feciious eft inharmonica mevictateinter £
b paimum 1 tertifi.et b rertius itivem eé inharmonica mevdietateinter g 7k cSmz quartum,.namqz
tres niieri a b cin arithmetica medietate oftituti numerant e fm £ g/h: & per precevétem f/ g/ (unt
inbarmonica medietate.et per ivem quia b/ c/ o tres alij arithmetice medletatis numerant cunvem
efmgib/kergogh kuntin barmonica medietate.elt igif vt pponebaf gmeovius harmonice inter
aethretl) itioem medius harmonice inter g 7k.quod eft pzopofituni.

€ Sitres humeri geometrice meotetatis aliquem numerum numercnt:ct tllos fcdm
quos numerantin eavem inueniri necefle eft.

@ Gcfintabcingeometricamedietate oftituti d niiercnt © Fm e/ f/g:dico g/fl e ineadem pportione
reperiri.nam pervicefimdquintam fecundive 3 ad bita f av eset per eandem veb av cita gavf.quare
erit e ad fvt £ a0 gict fin geometrica meviate medius.quod eft pzopofitun.

L Si tres numcri mufice meotetatis aliquem numerent:illi fm quos curm numerant
in arithmetica meoletate otlponetur.
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I Hecelt puerts quavragelimelerte.fint érgo a b cinbarinonica mebdietate difpofiti qui numerent
bfmefg.oicocfgellein arithmctica mevietate conftitutos, Sumoh Iz 1 duplosad g b cquififiter
eriitin harmonica mevfetate 7 in medium fm arithmeticam mevietatem inter b 2 Lerites  quadra
gefimdpzimam buius b ao m ficut [2 90 L.quareficut § a0 f adtnudteviccfimaquita fecunvi.fed 7 per
cavem vicefimdquitam (c8i cognofcet g av eficuth av Lfev b a0 m mevium:ficut g ao f fuii mediuin
etm ad 1 vtfao e.igitur per decimanonam huius f medius erit in mevdietate arithmetica inter g 7 e
quod eft pzopolitum.

@ 2uotlibet nijeros in geometrica mevictate Fm datam ppozticem stinare; inter

quox fingulos fin barmonicam medictatem meotos aflignare fit poffibile.

L 1Per tricefimanonam huf” fumdtur fm datam pzopoztidem a/b/ c tres numeri in barmonica ez
dietateset [intd e terming ppoztionts g a0 c.etducaf v in oésillos 7 pueniant f g b qui p feptitnam
fectivi erunt in eadé medietate g per cozrelgrium eiufoem feptitne vifferétie f 3o g g ad b finteque

multiplices a0 © e.oucaf g ein c 7 puentat lz.eritgs p octanart feciiot f ao b ficut b av I2. Jté ducatur .

einb 7 pueniatl.eritgslad ificutb ad c.quarel harmonice mevi? inter b 212 ficy habes ouos fm
datamppoticem geometricé 2tinuatos:intet quos 7 duo medij barmonice meovietatis funt inuéti.
R fi plures defideras oucd i 0és iNUELos 7 e in DUOS exLremos T habebis treg i medietate geome=
trica stinugtos zinter binozii fingulos ea rone qua pzius medios in harmonfca medietate (umptos
et hoc quogs pacto quotquot voles inueniés. »

@ Zres numeros in barmonica meoietate difponere:ita vt itcr binos z binos mevii
fih medictatem geomctricam cofiftant.

¢$c6m exigentiam trcefimefecunv e huius inuenidtur ab ctres numeri {n arithmetica mebdietate
oftiturisinter quos fint © 7 efn geometrica mevietateset (it f numerus qué oés numerant:numerétqs
eum fmg b lzLm.et patetp quadragefimafertam buius g/lz/m eé in barmonica medietate:fed ¢ per

quaoragefimamoctauam hui® b inter g 7 Lzt Linter 12 2m eriit in geometrica mevietate.ficg patet
effectum propofitum.

CP2imam refiouarum mevietatum:in numeris conftituerc. :

[ Deca geometrica fumitur.Etfint a b cin geometrica medietate ita tamen vt c minimus fit mafoz
@ oria maiozum.fubftrabaf igitur vifferétia maiozum ab cmimo/ 7 réfiouii fit 0.0icob c v e€inbac
pzima collateralium medietatum Aftitutos.nd quig a b cfunt in geometrica medietate coftitutizivoco
que ppoztio g ad biea et p vicefimam buius oifferentic maiozum ao differentiam minozutn.fed vif:
ferentia a ad b éft eadem vifferentie ¢ a0 0, igitur differentia c3d ® minozum ao vifferentism bav ¢
matoumficut a 30 b.quareficutb ad c marimi a0 medimn.per viffinitionem itag patet ppoficum.

@ Secundeinuentionem veclarare.

€ Sintvtptius ab cin geometrica mediétatequox differentigm minouin addo ad a.et opofithfic
9,9ico © ad b effein feciioa reliquar meoietate, nam per vicefimam huius que ppoztio 3 3o b eg erit
vifferentie mafozum ao vifferentiam minowum niferozii in geometrica mevietate sftitutoy.ct cadem
eft pzopoitto differétie 3 a0 b 3o vifferétiam a ao o.igitur per viffinitionem cocluditur popofituin.

€ Lertiam carifocm in numeris affignare. i ;

@ Decetiam habetur p geometricam medietatem.fit ergo precedétium hypothefis v maiozum vif-
ferétia bematur ab b mevio:fitqs reffounm v.0ico b/c/o effe in tertia mevietate.nam que vifferétia a
ao breaefltb av v.igitur que ppoztio vifferétie a ad b v differentiam b ad cea eft vifferétie cad v av
vifferentiam b ad c.quare que ppoztio b maximi g0 ¢ mevium: eq eft vifferentieb a0 0 extremozum
a0 dFigmb a0 c maiozum.coftat igif p viffinitionem b ¢ e€ in Ppofita mevietate. q eft ppofitum.

€ 2uartam in terminis manifcftare.

 Sint ab quilibet Duo numerizet copoiitus e ipis fit ¢.dico ¢/a/b e€tres terios in baclquartame:
dietate 0atos.q2 eni dFia ¢ T b ertremoxnseft g.et OFia ca maioziizseft b.G que ppoztio 3 30 b medvij 3o
mimfizeg erit Orie ertremoxn g0 dfiam maioum, per diffinitionem itag oftat factum effe ppofitum.

T Ruinte ocmonftrationem explicare.,

@ Ibec 3 geometrica mevietate elicitur.Sintigitur vt priusab c tres niieri 1 geometrica medietate
quoz ¢ mimo advo differentiam maioum:et copofitus fit v.vico o b ¢ efle in ppofita medietate.nam
vifferentia © cextremozum eft vifferentia g a0 biigitur aofuuante vicefima buius que ppoztiob ao ¢
medif 30 minimumseg erit differentie © ad cextemozum go oifferentiamb 30 ¢ minozum:Ftag per
viffinitionem demonftratum eft popoficum,

T Sextam (ub cxemplo demonfirare.
€CIbec ex harmonica cognofci potelt.Sint a b cinharmonicamedietate:p diffiniticem queppoztio
2 a0 cea eft ofie maiozum ad driam minoxg.capio nierum d inter 3 7 c;cuius dia fitgdo g que bav ¢,
eriitirags trafmutate oifferétie.quia que differentia 8 30 b maiozums:eg eft © 30 cmiozum.z queb ao
cminozum:es erit 3 30 © maiozum,dico {tag 8 © c cfle qui petditur.nam que Ppoztio g 30 c extremon
eg eft vifferétie © c minozum ao differentiam g © matozum.per viffiniticem igitur patet effecrum efie
‘,‘ypofitum‘muoo 1 capite feciivi fue arithmetices diuus Seuerinus teftatur huic medietati quam
10 ozvine quartam ponit pzopzium effevt S cotinetur (b maioze terio T medio duplum fit ei quod
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cotinetur (ub medfo ¢ paruiflimoihoc indubitatil clt per feptimem feciioi quoties maximi 80 mimi

e‘ﬂ.babttu'oo oupla/alioquin per eandem non teneat {ev per eanvcim femper que ppoitio marimigo
mimum ea eritefus quod cStinetur fub magimo ¢ edio 80 id g8 continetur (ub mevio T mimo/imo
id omni medietati comune eft. .

@ Septime terminos inuctigare.

 Decex geometrica. Stntab ctres numert in geomerrica medietate abamarimo eon ] ubflraho
ifferentiam minozum 7 fit refiduum 0.et patebit vt prius queppoztio a 30 b marimi go mimiizesm
effe vifferentie extremox av vifferentiam maiozum.quare per diffnitionem conflgbit popofitum.,

¢ Lctavam oemum reftat cxplanare.

@ Ibec etiam ex geometrica. Sint fepius dati numeria/b/ cin geometrica mevictate: et minozl oif:
ferentia avoatur mevio:fiatqs compofitus 0.0ico a/v/b effe in bacvitia mevictate.nam que ppoto
290 b marimi a0 mimum:ea eft adivudre vicefima huius vifferétia aad b extremoziigo differétiam
dbmino:ti.ngm cquatur differentieb ad c.igitur per oiffinitionem a/o/b funtinhacmedietate.ficgs
conftant octo collaterales mevierates monflrate.

€ Lrium numero2um maximi a0 meotum:atqs differentic maximi 9o minimumao
oifferentiam mevij a0 i m:canoem efie pzopoztioncm impoffibile eft.

@ Sinta/b/ctres vwerfi numeri quicig:quor a fit maximus/b medius/ et cmimus: et differentia
aao ¢ fit 0.t differentia b av ¢ fit e.vico tmpoflibile efie eandem ppoztfone a ao b maximiad medili
que D ad e differentie maximi 7 mintmi av vifferentiam metij 9¢ mimum. nam fi ea ppeatio fita sd
b que d av e totius fc3 av tctum que Tetracti a0 vetractii:erit crefivuiadc refidufi:queaad b rotius
40 totum.eft enim ¢ veriuf refivuum.quare a et b idam funt numerus atqs equales, quod eftconira
bypothefim. = ih

€ Siinter bu0s numeros [umatur tres mecij: vnus Fm aritbmeticam mcoictatcm &
et viius fm geometricam et tertus Fm barmonicanm:anitbmeticim matmb: < bar=
monicum: mimum:atq inter llos geomctrcum mevivm chie ppotioalit cfi necefie.

€ Sit g ad ¢ ppostio queci s que poteft in duo equa dinivl.vt excmpli caufa quadrupla inter cuiug
extrema per tricefimanonambuivs fitinuentus b in harmonica mevierate duplo gb et c 7 pueniant
o/elf qui ofiliter criitin eadem mevietate.et quia perfeptimainm feciivi 0 g0 f vigav ciet 3 g0 cpofits
cft partibilts in ©uas equas protioncs:partierurettam d ad fin equas.diuidatur igitur per g.erit
i@itur © 90 g vt g 80 f.quare g per diffinitioncm mevius eft gecmetricus intero 2 f.etquia f 20 (unt
pares:ipfofi fmul iunctozum cepic medretateni que fit h:que per quintsm: huius cfbinarithmerica
medtetate inter d 7 f.habemus igif inter duos numeros detf tres medics hgefcsbinaritkmetica
mevietare/gin geometrica) 7 ein harmonica vemcflratos.qd fupponebat ppofitic.vicoigiturvefle
marimum mediom:et ¢ mimiiset ¢ medium ppoticaliter a1 geomctricum inter b ee nainquia
b cft mevius inf © 2 f fm aritkmeticam mevieraté 7 e fmbarmenicamsergo p quaoragelimapzimas
buiusl mafoz eft § e.ct que ppoztio v avhes cftegofigiturper vicefimaquintam fecliviqo fitex d
in frequii cft ei qui fit ex b in e.fe® Guia g eft meding Fpotidslisinter 2 faigitur pervicefimdafextam
eiufdem quod fit ex o in frequfi eft ei qui fitex g in fe.quarequed fitex gin fetiieft §tum qued exhy
in e.igitur pex fecivam partem eiufoem vicefimefextefecunvib ge funt propoztidales.quare b erit
marimus:g medius propotionalis:z e mintmus.quodintendebat pzopofitio.

€ Zu0s numeros quox ppoztio non fitoata pzopoztione maioz / inuchigaresinter
quos Fm tres Dictas mevictates mevics aflignarefit poffibile.

@ 2atam proportioncm quicundg: dinidamus per fi exagefimanonam noniin quotlibet ppoztioneas
quaz duefint equales:quespofite nd (int vata propoztice matoz.fim igif illam ppoztidem spolitam
quero mevium barmonicum fm exigentiam tricefimencone butus et oino confi imiliter operdvovt i

principio precedentis factum eft inueniam tres medios modo quiin preceventivictus eft inter duog
nUneros quox propostio non erit vata propotione maiozfice confiabit popofitum,

@ Decimi elementoum arithmetices Joognifinis,
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& Jacobi Sabzi Stapulenfis Elementa Abuficalia 80 clariffimi vird
1Ricolaum oe baqueutlic inquifitozium P2efivércm, s

Ecreuerd clariffime vir nulli meas clementoy muficaliii qualefcunas
Tunt p2ius oicare vigilhias:ds probatas cognouiflé.Guis 1o memime
latcret/oemofirationes:in quibusvel folisvis fcientie cofiftit:ng p20
bari non potuifle. €lerdi fi pzelentiii wwoicia parui duag/reputafazibi
tibi cx aniquis flimopcre muficos comendare labo2es iure valcbunt.

dbercuriug - Zamyas Dtolomeus

- D1pbeus Ibyfmenias Ebebaus  Eubolives

Pribagows Samins _ Ecrpanoerlefbius Ibippalus

Fmpbion thebanus Lycaon Samius Anftorenus

Linus ropbaaftus Periotes_ Philolaus Prtbagorcus,
Zirion lefbius ~ Efiacus olopbonius. _ Brcbytas tarentinus ;
2P»yoas Phrygius “Zymotbeus milefius __ @binus -
pro2ebus lyoius Wicomachus o i : Diuus Geuerin® :ﬂboecjgg:
Ibyagnis Pbyx Plato

abarfias ‘ anftotcles.

£t fimilum Gplurimi quos o&s cterna memozig vifciplinari eblioinflima Abufica
rcooIDIL figRes inter qUOS:DUOs Pceprozes meosPacobil Labinid 7%acobii turbe
linfi Gnumero:tands ca arte pofteritatt victuros., LLomeoant ¢ ed minfici clus cffect?.
ythagozic eni animoy ferocd nbus/fiotbufgs emollicbant. 2fclepiaocs fremétis
yulgt feditiones crebzo cantu compeleuit. Poégs tuba furois meoebatur, '
Damon pythagozicus cb2ios et promove petulites avolcl cctes:grauioub? mooulis
ab téperantiam reouxit. £ cb2€ gvulneraimufica mooulatione curauitantigras.
£a0é quocs fuauitate fchias/ coxendiciigs volozcs eméosutt: q3 bifnenias theban®
teraffe memozatur. Zbeopbzaftus 3o animi pturbationcs moveravas muficos aobi
butflc memozat mooulos. Meciniuria quioe.cft eni mufica ve quend moderationis
leg atas regula.2uamob2é bono lure €os riocbat diogences muficos: qut cii athard
ap barmonicos cofcnfus baberent temperatdsanimi gererent incopofiti et pofus
barmoma Yite oeftituti. Xenocrates organicis mooulis lympbaticos liberautt. :
=ales Cretenfis fuamtate citbarc:mozbos/ peftilenndags fugauit. Terpaocr et arion
7oncs 7 lelbios canty a grauifiimis mozbis leuaffe: divus Scucrinus autoz cft.
[berophilus medicus egroum venas mulicis penfl iculabat numerts. ,
Zymotheus afit muficus dumyoluit cfferatii rcooioit aler:n02ii 30 armags furente
ates aliter cif libuit ab armis ad couinia retraxit cmollitii. Zh2aciusDzpbeus feray
fenfus fiotbus/citugs infiexit.boc eft ferinos boim mozes leges ao cithard cancnoo
ap mooeratd bymanitaté reourit. Lerui fittulis capiiitur fudiogs mooulationd etz
nenturL£ygni byperbozei cithare cinbug alliciitur. Elephates indi 02ganica oulce
oine permulcétur. Auicule fiftulig irretifitur. eneros aobuc infantiii fenfus permo
uent catus/crepitaculagsvagienti feodt. Delpbinos fuis (ibi fiotbus csaliaut aron
Serpétes citibus rijpuntur.Sepultoy mancs cantibus cxcitdtur. Fn actiaco hitroze
mare cithard perfonare memozatur. abegaris cithard perfonat faxiisct ao cuiuflibet
pullanns ictum fioiainat. £t poficm plerags talia vir clanffime 3o mufic3 comenda-
tioné anoucere.at tot/tantifas 7 recentifi T palcoy comenvatd autozitatibus tibi niic
ab mc ates bonari itteray ftuoiis dicatd vifciplinatequo fuf cipias animo tuis aufpi
¢its lucem babiturd. £ me ynum inter tuog cliétulos tuarum virtutii/ (i nomiiis

obferuatozem effc cognofcito,  Tlale, ¢
. I



: an
(I’Slacobhé,ﬁ tapulenfis Pacobo Labinio z Facobo Lurbelino duficis:fuis
chariflimis pzeceptozibus. £

Tloo inter 023t02¢ atgs rbeto2as 10 inter cantozem z muficum interefie vo
lunt:neds 02atozem quemds dictmerer quiidem rbetoz non fit.ita veftrus
femper woicum fuitive he cantoz QUIDE dici mercatur ynds:qui idem muy=
, ficus non fuerit:pulchze mimos/ct byftriones a cantozum bonefto cetu fe
queftrdtes tands £ picureos a fobzia menfalcaftogs philofophozii dogmate. necin=
furia nam Ihomerus vininuys doeta vbigs doctum ct feria modulatii introducit can=
tozem vt apud oyfleam vbi Penclopé Phemiii §1o1cing 3o neruos verba mouc:
tem bis verbis allocutam effingit.
Preterea illachimans oiuum eft affata cancntem
Pbemni multa tenes bominum mulcentia pectus ;
€acta bominum atgs dcum:ct que lauo€ autozibus goount.
Ex iis pange aliquid. -
£t quales Ibomerus p2obat: vos minime tales cfie dubito vt qui dudii a vobis p2ia
mufices rudimenta perceperim. 2uapoptcr ad vos noftros labozes cxaminanoos
comitto.quos co hibentius me fufcepific fateo2 :quo muficalé fcienna negs apud gre-
cosnegs latinos quivé ynds elementis tradttam effc legeri  atintroouctiones Gplu-
rimas inter quas ca ommii nobiliflima eft quam dluus Seuerinug Woecius (ui mo-=
numentii reliquit.quem vni in hac re paeferti oelegi meozi ftudiozii ducé . Si crgo
p2obaucritis fatis michi cft. In re enim nofira malumus alio2i wdicia fequi:ds p2o=

puaapobarc. Tlalete.

Pnfignes cxrecentioaib®

FAntiqui qui o¢ mufica fcriplerunt qui oc¢ caoé feriplere.

- Pemocritus Plato #lbinus »
Deraclives ponticus Anftotcles Biuus Scucrinus
Z bimotbeus milefius Zbeopbaaftus Baflilivs '
Philolaus Pythagozicus MWichomacus bylarus
Hrehitas tarentinug Ariftorcnus HAuguttinus
Buo Zheovo Prolomcus #mbzofius
Xantbus atbenienflis Bclafiys.

Hrgumentum quattuoz libzo2ii mufices.

@pamus liber interualla muficis mooulationibug acmoda difcutit. multiplex:ou
plare/triplare/quaozuplare.fuperparticulare: fefqualtey/fefquitcrtii/ fefquioctauii/
bis fefquioctaud/ter [cfquioctauii/quater fefdoctauii/quindes fexies fefquioctaui
€€ Sccunous dc tono/integro tonidiimidio/femitonto minoze/fcmitonio maiozc/cd
mate/ (chifmate/ ot dialchifimate,

€ Zertins oe fefquitono/ ditono diatellarii/viapente/diapente 7 tono/diapalon/oia
pafon z trifcmitonio/diapafon et ditono/viapafon ct viateffard/diapalon 7 diapéte/
oiapafon diapeinte 7 tono/difoiapalon/ac integro toni z cofonantiarii oim ounioio.
£t oc marimarum IDarmoniarum confonantus:et quarundd mevictatum,

€ 2uartus dc monochoz00/tetracho200/pentacho200/beptachozno/octochozoo/
pentadccachoz00/o1atonicis/ ch2omaticis/ enarmonicis melodiis, £t o¢ melovfarii
movIs. et bec (ub bacuitate contracta : argumentii libzi funto. :
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€ Jacobi Sabai Stapulenfis Elementoz muficaliii
a0 clariflimum virum TRicolaum oc baquenille p2efi- -
ocntem parificnfem liber paifius.

_ Wtcruallum eft foni grauis / acutias fpaciozym babitudo.
Spacumvocamus neruil/chooam/expiratym gerem /et quio:
quio fimile efi:a quo fonum elicimus.

Apultiplex interuallii eft quotics maius fpaciii continet minug

pluries.vt bis:ct ouplex interuallum dicitur, vt tertios et dicitur:

tripler.ve quarto et quaduplex nuncupat.z boc pacto ociceps
Pnteruallum fuperparticulare cft cum maius continet ininus: ct

partem cius aliquam. _

Pars clt que mettzur totum 2 ipfum aliquoties fumpta refltitucns.

Si maius continiet minus ct ciufo€ oumtoium: fefqualterd nominatur interuallym.,
Simaius continet minus €¢ MINOs partem tertiarh ¢ dicitur felquitertium.

Si vero cotinet minus ¢t eufde minoaus partem-octaud:cpogooum/fefquioctanias
nominatur. £t ita reliqua fuperparticularia iterualla:perfacile eft oiffinire: fco pari
mufico conducunt p2opofito. | '

Superpartiens autem diceretur intcruallum : i maius contineret minus et minoug
partes aliquot : que part€ vnam non efficiunt.

FAumeri funt aoinyicem p2imi : quos fola metitur vnitas,

, Bignitates,
Tlioquio metitur alterum : metitur et omne menfurati ab illo.
Lompofitum in ea refoluitur fimpliciasex quibus componitur,
Luiuflibet numert pars cft vnitas s ab co denomingta.,
Tlnitas in quemcungs numerum sucta: ipfum pzoduct.
Ruioquid metitur dctractum ct reffouums metitur ¢ totum.
Puecungs vii et ciocm cqua funt: z ca inter fe funt cqua.
2t quc inter fe funt equa:ciufoem funt cque multiplicia aut fubmultiplicia.
Eowm quoum tota funt cquaiet dimivia funt equa.
2uioquid bis auctumm aliquid tranfcenoit : io vitra llius dimivid cfic neceffe eft.
£t quod ouplicatum non implet integrumsio p2ofecto non contitict dimivwIMm.
Dmne totum cft maius (g parte.

T Petitiones . : '
2 ata equali chozoasque fpacij ad fpaciii propoztio eft: cam cffe z foni go fonutm.
Putcr numcros fola vnitate viftantes: nullum interapt poffe mcoium.
Spacium quoolibet in quothibet equas partes owocre.
Zotum ao fuam partem /ct laxius 30 fe tenfums grauiozem fonum cocre.
Omnem p2opoztioncm cfle tands numert a0 numcrum.

i numerus numcrii datum multiplicer:ioégs proouctii dinidat:numey vatii revire

i numerii Datil numcroiuivat:z qd puemit rurfus multiphcetinumey oatii reotre,
Extremorii pzopoziont ck meviozl propoztionib? ve fuis partibus clle compofitd.
Extremi ozoinatari popoztionimarimus/minimulep terminus intcliguntur.

cictia fubalternata qualis aoBrithmeticd Mufica eft:pzincipiis et vemoftratis cientie priozis
i%?ltertnﬁtiqu vtitur.at ftudbuimus vt @ fieri poteft rarifiimeiv in hac oifcipling fiat.verum pleriigs
vbi opoztunii vivebitur alio @ in grithmeticis facti et vtemur oemoftrandims: quo fingula magis
ex propeiis facta vivedtur Huis arithmetico uffragio otgiisque in arithmeticis monflrata funt ea
vern p2optins facilinfgs fierent: attamen quando id fiet T quando nd fequentibas vemdftrationibus
enilibet per @ perfpicuum euadere poterits £
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¢ Siinteruallum multiplex binario multipliceturs id quoo fit ex bac multiplicatiotie 1

intervallum multiplex eft.

l - [ , (4 i c , !
' 4 , S ¢ ' 4 I | Mulsipler ex duplatione.
' ; & , Lt , ! ‘ Multipler interuallum.,

N ] o g |

@ Interuallum binario multiplicare:eft interuglli habitudinem duplare Gue quo pacto dupldpa fit
dudum tertia propofitione quinti Frithmetices notum effe poteft.vt fi a b fit interuallum quovciigs
quod bingrio multiplicare iubeamur ¢ ipfum per tertiam quintf multiplicabimus fi ducimus g iri (e
etb i fe pzoueniantds d ceritqs pzoduictozum o et ¢ duplex interuallum interugllo pzoducentiii a b,

2] (irurfum oucimns g in b p2oueniates pzovuctum ¢ erit per fextam quarti que poporio d ad eeg
vem e av ¢ etinteruallum o c induo equa partitum. Seo efto nuncve interualium g bfie multiple
quéadmodum p2oponit popofitio quod modvo paulognte victosbinario multiplicetur : fites duplum
O ceted poportio 0 a0 e 7€ ad ¢:oico interuallii o av ¢ efle multiplex. Mam cum g 3o cmultipier (it

Jinterugllum cum geminatur manifeftum eft multiplex svoi multiplici quare per vicefimafecundam

noni Zrithmetices ftatim notum eft interuallum compofitum multiplex effe.z pzopofitii.Sed ivern
alirer bic vemonfiratur, N uonid enim que pzopoztio 3 40 b eg eft a0 e et € 30 C. @M VEraQ piopoz=
tionis duplatea av b medietas.JPropoitio afit a ad b pofita eft multiplex:igitur et popoztiov ave
multiplex efl.men igitur per oiffinitioné multiplicis:e ip(um © vel bis vel ter vel veinceps. £t eodé
qQuogs wrec toties metitur ipfum e.quare 7 ¢ per p2imii communé conceptii etiam metitur ipfum .
Duicquiv enim alteril metttursmetitur et omne quod menfurati eft ab illo. et itaqs per viffinitione
tnterusglium a c multipler, quod ergt oftenvenoumn.

€ i fuerint termim ppoztionaliter confhitutis cum paimus fucrit vitimo cdparatus
fi p2imus vltimum fucrit menfus:metictur et fecunouim.

i 2 l 4 I.g Il I | o | 4 i B b ctres termini pzoportio-

| 3 l b l X || A l < , ¢ ' nales quozii a numeratb.

@ Zametlibancoecimatertia quarti demdfiret fufficienter:cam tamen dplfus hoc in loco volumys
manifeltare. Sintenim a b ctermini pzopoztiongbiliter conftituti et a numeret ¢: dico idem g numes
rareb.capio enim © ef terminos in eg pzopoztione minirmos, Ruonidenim®adeveaadb:erean f
vtb av c.igitur per equam pzopoztionslitaté quam vicefimaprima fecunoi Hrithmetices monflrat
a0 fvt 330 c.leda per hppotheltm metitur c:igitur et © metietur f. Bt quia d ef pofiti funt in fug
popoztioneminimi.ergo per quintam quarti d et f (unt adinuicem pimi. £t cum o feipfum metiaf
pariter ct fper oiffinitione o eftvniras. ¥t vero cum vnitas (it omnis numeri pars:o ergo metietur ¢

£rcumaad b ved a0 e: metietur igitur 3 ipfum b fecunod terminum : guod erat cognolcendum grqs
popofitum, : :

CSiinteryallum binario multiplicati:multipler effeccrit interualium: ipfum quocs
multiplex erit. : G

’ B ' P , 8 , Ab interuallum binario multiplicatd

' 3 , b ' c l multiplex efficiens.

€T Decelt conuerfa paimezcuius bec eft ratio. Mam cum interuallum compofita multiplex fit et per
fecunoam comunem fcientiam refoluaturin {0 interuallum ex cufus multiplicatfone ereuit fiquivé
compofith omnezin ea fimplicia oiffoluitur ex quibus coglitli|concretum|compofitiiqs effe cognofcit
per feragelima noni interuallum fimpler multiple erit. e iv toem aliter oftenditur, MWamfigbc
germinatum tnterualldi (it multiple (fc vt c multiplex (it ad g et ed pzopoztio 3adb 7b ap cquontdc
ao g eritmaultiplex:a per oiffinitioné metietur ipfum c.quare 7 per preceventent 4 tietietur ipfumb,
eltigitur fnteruallum fimplexbgog per oiffinitionem multiplex.et pzopofitum. ‘

N
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€ Si terminozii interualli p2imus ad fecundi comparatug fefe vt tertins ad Quartii
babucrit: quot pzopoztiongliter medd p2umo ¢t fccundos tottoc tertlo ¢ quarto iti

‘teruenire necefle cft.

£ medium propoztionale inter © et f tertium « quartum vt b inter p2imii et fecunoums,

[ |||  |e|n]s] e bl i) Al

[Blolc] [ofc]r| el T ]

@ bancouovecima quarti monfirat cuing avhichic vt gd s iti
%]z:ogf)ttoz I?a{l)eatur:repetttur vemonfliratio, hish BbKinens momenfum hebens;:coguisls
t a cuiufcunds inrerualli p2imus terminug 20 clfecundiivt d tertiusad f ' 5 i

propoztionaliter conflitut? inter a 7 c.0ico etiam inter vet finteruenire vnumq:zaor;gztex‘toﬁa%n ne::::l:g
Lapio eniper fertam quarti ghlz tres minimos fect:ndfi propoztioné a ad b et argumentoz ex vices
ftmap:imafecundi per equam propotiongliraté gadhveaaobeth gdolevtbavc. igiturgavlve g
80 c.quare T vt 0 o f.at (i 0 et Flune itvenm termini ci gl manifeftum fam eft incer © et finteruenire
vnii popotiongliter mevifi. Sin minnstergo per vicefima tertlf Flrithmetices g etlz mettéeuro et £

~equaliter:fitas id fecunofi L.oucoergolm gh etl2 7 proueniant 0 ef per feptimam fecundivaveve g

aohetesd fvth adliquareeinteruenmt pportionaliter mevius terminis © 7:q% ersr mofiranoi.

€ Superparticularis interualli mevius numerus:ncgs vaus negs plures popoztio=
naliter intcrucnicnt.

2] proportio fuperparticularis:in duo equa diufdi non pofit.
EIRE e ¢ fpacium fuperparticulare.

[ 5 , & , g{ § , Eefrreem;xlimtpzopéztionteaabb.
}

=] ]

il ' L % 1]
@ bancintelligimus: nollum (Eperparticulare interuallum in dugs aut plures intervallor babit
oines propoztionefcs fecabileeflc.quod oemontiratione prorime fubluncta per® facileliquebits
€ Sita cinternalli fuperparticulare quod diuioatur in duo equalium habituvinifpaciaa brbe
certis coftitutifop numeris{i pofMibileeft.fitgs iccircovt aad b itabad c.capio perfextd quartiarith
metices o ¢ f tres minimos continueppoztionalesin propotioneaadb.etqrdadevea adbeteas f
vt b ad ciergo per equd propoztionalitgté 0 40 fvt a0 ¢. arquia ao cpofir eftfupparticulare inters
uall@izigitur 2 o ao f eft fuperparticulare, Zltvero quoniam o e ffunttresillius babituoinis minimg
terminfsigit o erf primus 7 vitimus per primd quarti (unt aoinuicé p2imi. Bt cii © méftrarusfitfup
particularis ao f: per oiffinitioné o continet f et efus partem que Loeo per oiffinitioné metiturf. £¢
(i ea pars fit numerys cum ea etiam per comunerm conceptil metiatur O:metietur enim (e partem de
gractam 7 refionii quod equi eft f.non eriit ergo o et f avinuicein prmicuius oppofitiigm monfira
tim eft 7 impofTibile.erit ergo ea pars vnitas.Lunc avdo vnitatem ipfi fzfiat g:ve getfloling vni=
tatis ifcrimineviftent mox argumentoz ® ao fvegao f. fev infer o et Fpofitus eft vnus ingerucnire
filevius igitur per pzeceventé Tinter g et f numeros folavnitateoiftantes interuenit intercipiturgs

aliquis nunierus medius quod per (ecundd petitionern eft impofibile.non igitur {1 uperparticularis
interualli vnus meoius interuenit numerus.negquogs €ooei arguineto interueniét plures.Ethac

etiam oemoftrat fexagefimaprima noni.£t ex hac quods cognofcitur repeel
Frehites nulla fuperparticularis in duo equa diuivi pofiit quam tertio inftitutionis mufice capite’
vnvecimo vivetur dinus Seuerinus adducerend tam effe vini Seucrini @ Bichomachigut alio:fi
quos interpzetatar elegantiflime qui  fimile in plerifgs tum Arithmetice tum Mufice inititution's
locts Feciffe comperitur.£t non verentur quidd (pace omnid digerim) cius libzos perluftrarenon vt
fciant (ep vt exfurculent et canino moze fi quio bians|fubfultan(e appareat:altius dentem infigant/
mozoeart 7 repzebendant et fanctfi 7 venerabile sRbilofophienomen et fuozii conuiciigigcerent:cg
quob alio2f vicium eft ff quoo eft:oiui Seuerini exclamenterrozem facigntas aliozdl crimine veum.et
cum nichil nozintvolunt litterarios duces infectdoolcarpendollanidoo omntia fcireviveriz arg fupza
WPhilofopbicosvertices fefe gloziabunvos extollere/faciuntg quod eft gpud Lomiciineintelligévo
vt nichil intelligant quos ivem ftafimvt maledicere vefl indt ammeoner malefacta ne cognofcatt fua.
Sev becpzeter prefentis negocif officinm, de PPbilof ophis eni qui recte fuerint natura inftituri vel
ablas monitionefemper recte cogitabunt qui enifecus faciunt ab eoum fe fegregant confoztio ¢t Ve

1hilofophi quales fe viveri volunt non amplius effe cognofcantur neceffeeft, c
5
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- @Siinteruallym non multiplex binario multiplicetut:io quod fit ex bac multiplica «
tione negs multiplex eft/negs fuperparniculare.

A cinteruallum negs multiple
l , 9 , 6 , 4 l negs fuperparticulgre, Pt
. ' l 2 ' 7 couplatum interugllumab q
A b quivem eftnon multiplex.

@ Sit interualli non multiplex a bret ouplum fit 3 c.itg vt ea fit pzopoztio 230 b T b 3d ¢,vico inter:
uallum a ¢ neq; multiplex effe negs (uperparticulare.quonid fi 3 c paimo ponatur multiplex : ergo per
tertid pzefentis et a b interuall erit multipler at pofitum eft nd multiplex . £t fi fecundo direrisa ¢
effe interuallii fuperparticulare ciifita go b vt bav ¢ eritinterualli fuperparticularis mevius pzos
poztionalis terminus quod per pzecedenté eft impoffibile, et itam notum fi interualliing multiplex
binario multiplicetur compofitum interugllum minime aut multiplex aut fuperparticulare effe,

et propofitumt.

€S iteryallum binario multiplicetur: atgs io quod ex ea multiplicatione creabutur
multiplex non fit: ipfum quogs non erit multiplex.

& Deceft conuerfa pzeceventis, Sit ergo fuperiozis popofitionis figura in quainterualliia c p2o=
uentat e duplationehabituvinis interualli a b et nd fit 3 c interuallum multiplex, dico itivem inter
uallum a b 16 ele multiplex.Ham fi a b interuall multipler eft:cl 8 cper hypothefim ex intervallo
ab binarfo multiplicato furgat : ergo per p2id pzefentis interuallii a c multiplex erit. at pofitii eft

no multiplex: ergo fi interuallid non multiplex ex alicuius interualli binario multiplicatione nafcaf
neqs ipfum quogs ex cuius multiplicatione ozxtii eft multiplex erit:qd erat monftranod.

@A numero partiii fuperparticularis interualli que in ynum adacte corum reftituit
<t numero yno maioze:quot interualli maiozes termini fimul: minozibus fimul acce-
ptis refpondeant: coghofcuntur.

8
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€ Sit a av b interualld fuperparticulare manifeftii eft per viffinitione uperparticularis a cGtinere
b et vaam partiii b. ea igitur pars fecunofi nummerum c:conftituat fuum totib : et it ® numerus viio
. maioz c:vico a fumpta fecundii numeruns c equa effe b fumptis fecivum o. THam 4 fecundi ¢ fumpta
continent b feciivum cfumpta et infuper partes b fumptas fecunvi ¢, Brqui pofité eft eas fecundiic
conftituere vuil b. igitur g fecundl ¢ fumpta continent b fumpta fecundii numey viio maiozen ¢, e
vero d pofitus eft numerus vno matoze c. ergo 2 fumpta fecundum c:continent b fumpta fecunoii 0.
quoo erst monftranvii. CEt i eremplaré requiris declarationeé:ftaad b interuglli eftfefqualteriis
quonid g (efqugalteri eftad b.ergo g continet b z efus dimivifizet duo vimioia per comune pzoloqui
funm totil redoURt.0ico ergo duo a tanti effe Htum tria b:quonid enim duo a continent duob. et in=
fuper duo dimivia b quevnli b reftituunt:ergo duo a continent tria b/ tribufgs euadunt equalig. Etf{
aav b eit fefquitertifia continet totum b 7 tertism parté b.at tres tertie b eque funt vnib.ergo {upes
rioze argumento trig g cotinent quattuoz b/ quattuozqs eugount equalig.imo vatg quaciiqs fupcrpar
ticulari maiozes termini fecunvil pzopoztionis minozé numeriizequantur minozibus terminis fcdm
~ popoztionis maio€ numerdi fumptis,vefi g ao b (itfefquiquintas quonid minimifefquiquinte funt
& et 5.ivcirco quings 8 equi funt fex b.et in 16 minimis quonid 12 et 1o funt terminifefquiquintero s
equantur 12 b, £¢fi 8 ad b fitfefquioctaua:quonid minimi fefquioctauefuntg et 8.{ocirco 84 tanti
funt Gtum nonem b.£t qz rurfum 18 ad 16 fefdoctgua:iveo fexvecim a equt funt 18 beet itg it ceteris
- Sev i 10 no modo particulariter fed « vaiuerfaliter contéptari cupis iv vniuerfgliter verii erit.

| @Dataquacungs pzopoztione:maiozes termini fecioum numerd minozum [uimpti:
equi funt minozibus fccunoum numcrum thaiozum fumptis.
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CStfitaav b quecunas propoztio et a mafoz terminus: b vero minoz, vico 8 fumptos fecundii b nus
merum minozé cquos effeb (umptis fecundii g numex maiozem.Wam per octauam p2imi Frithmes
tices quod fit cx g in biequum eft ei quoo fit ex b in 9. Btvero quod fitex g in bs funt a fumptilecunoi
beetquod fit cx b in a funt b (umptifecunod a.igitur a fumpti fecundi b equdtur b fumptis feciouim
aetinquibuftibet aliis ead€ clt demdftratio 7 ptopofitit. :

€ Lum aliquot m210zcs tertmini sliquot minozibus equi funt:ca viius maiozum ao
ynum minozutmn reperitur ppo2tio:que 7 numeri mimozum collectozum ad maioum
collectozum numeruimn. - '

{Deceft couerfa Peeventis, Duonid per precedéter ninozes collecti fecundum numeri mafoum
equi funt matozibus fecun o numerum minozii collectis . Sed numerus mafozii eft vnus terminus
mafoz etnumerns mincl vaus terminus minoz. ergo egdeit eft popoztio vnins maiozd 30 v
minoziizque numeriminozi collector ad numerii maioum collectozii. €€ £t qudd he duevitime con

clufiones faciles funt:vfus tameé earum paulo latcrioz eft. jRer p2imd enitm earii que nona ef:habes

mus fi nunerus meioz a0 minozé fefqualter eftvt trium ad duoiduo maiozes equi funt tribus minoz
ribug.£1t fi maioz ad minoé fefquitertivs vt 4 20 3:tres maiozes equi funt quattuozmiozibus.£c (¥
malozfefquiquartus v 5 ad 4:quattuor maiczes equi funt quings minozibus. Si vero maioz fefqui
octauus:octo maiozes cqui funt noué minozibus.z ita in ¢sfimilibus.Jn multiplicibus aiit fimaioz
ouplus eft vt duozii govnum:vnue maioz equus eft duobus minozibs. St triplusivnus maioz equus
efttribus.Si quavuplus:vius equus eft quattuoz. Si octuplusiyius equatad octo. In fuperpars
tientibus vero confimile eft:vt (i maioz eft (uperbitertius vt § av 33 tres mafozcs equi funt quing mf
nozbus.St fupertriquartus vt 7 a0 4:quartuo: maiozes equi funt fepte minozibus,Si vero fupers
octupartics vt 17 a0 9:n0ucm maiozes equi funt vecem  fepté minozibus.et hocpactoin reliquis.

€[ £y vltima qutem banc in fuperparticularibus vtenot reguld elicimis.Si duo malozes equifunt
tribus minozibus quattuoz ao fer|fcy ad noucjocto a0 duodeci:vnug maiozad vnum minoze [ efqugl :
ter eft. £t fi tres equi funt ab quattuoz:fex ad octo maicz 8o ninozé eft fefquiterti®, Siquatttoz mds

iozes equi unt quings minozibus:aut octo ad vecé:vnus maioz vnius minozs eft fef quiquartus. St
vero octo matozes noué minozibus funt equisvnusg mgioi adovnum minozd cpgnofaﬂ_' efquioctan’s
Inmultiplicibus.fi vius duobus:ouo ad quattuoz|tres ao fex equifunt: maioz minouis eft vuplus,

551 vnus tribusiduo av fer:vnus maiozminozis eft triplus. Si vius ap quattioziet Duo ad octo:vns:

maiozii a0 vium minozii eft quadzuplus.Si vero vius ad octo!duo g0 fevecim:maioz miozis eft octy,
plus.3In (uperpartiéribus. (i tres maiozes equi funt quings minozibus: aut fex a0 decé: vius maioz
a0 minozé eit fuperbiterrive, Si quattuoz maiozes fepté minozibus:maiozminozis eft fuptriquart?,
Sivero nouéequifunt ad vecem ¢ feptem:maioz minozis eft fuperoctupartiés: £tin compofitis nu

meris fimile eft.ve (i duo a equi funt quattuoz b 2 dimiviavnius:quéadmodum in duobus coniiictis.

fefqualteris.quonid 4. et vnius otmioif ad 2 duplii (unt et fefquiquartiisiccirco vnue g advnumb o1
plus eft at lelquiquartus. Si tres a equifunt ad quattnoz b et tertidvnius:vt in duobus fefdtertiis
Quonia quing 7 tertia vinius cotinent tres femel|duas tertias et vynam nonam:pzoinde vaus a contiz
nebitb vnumdugas eius tertias et vnam efus nond. St quattuozequi funt ao fex et quartd viius: v¢
i duobus functis fefquiquartis: quonid fex z quarta vnius cStinentiquartuoz-vimivifi-et decimar.
fextam ex quattuoziveo vius maioz cdtiner minozé femelleins dimiviti| ¢ eiusvnam oecimdfertam.
St vero octo valent decé 7 octauam vnius vt in duobus fefquioctauis:quonid vecemn contiient octos
et quartams7 octaua vnius ao octonos vna eft (exagefimaquartasiveo ynus maiozil continet minozé
femel [efus quartd partem /et eius fexagefimdquartam.£t fi copofitionis ferfes pzoten(ioz euanit: vt
fiduoaequifuntfexblmevictati vniug et quarte vt in coniiictione trium fefqualterozii : quonid fex

¢Stinent duog ter 7 dimioifl vnius eft quarta pars duoziizet quarta pats vnius eft octaua pars duog .
Jccircovnus a triplex eft bnius infuper quartd atds ocranam parte b continens.£tfitres equi funt.

av feptem 7 nond vnius quod in tribus (efquitertiis cotiiunctis euettit:quonid f eptem:bis continent
tres: 7 trium tertid partem:et nona vnius ao tres eft vicefimafeptima. ibeo vnus maiozii continet mi
nozem bis|cius tertiam et etus vicefimafeptimam. £t fi quattuot equi funt fepté vodanti vnius hoc
efttribus quartis et infuper vecimefexte vitus:vt in conifictione trinm fefquiquartor: quonid fepté
cotinent femel quattuoz et tres quaterngrif partes:et tres quartevnius ad quattuoz (unt tres decime
fertes7 Decimalerta vnius eft a0 quattuoz vna feragefimaquarta. iccirco vnus maioz continet viaum
minozéfemel|et Dodzanté|7 tres décimaflertas atas vham fexagefimaquartd.Si vero octo equi (unt

a0 vnvecimltres octauas vnius Tvnam fexagefimiquartam:ve in tribus fefquiocrauis ptunctis:qift.

vnoecim cotinent femel octonartil et octonattj tres partes:7 tres octauevnius funt ad octo tres f era
gefimequarte.z vna (exagefimaquarta ad octo eft viig quingételima duodecimasbirc fit ve vnus ma=

tozum cGtineat minozem femel|tres efys octauas| tres fexagefimas quartas ervnam quingentefima
ouovecimd.£t hec aviecimus quovius harf duarumvitimaz in (equétibus patentiozjmanifeftiozqs

habeatur,
f4




a0

CDuplex interuallii cx duobus thaximis fupparticularibus:fefqualtero atgs fefqui-
tertio coniungitur. : '

& , 4R 3 ‘ B couplex interuallum.

% , b c B b fefqualter.b cfequitertius.

U Sintab cinteruallfi:a quivem fefqualter ad bib vero fefquitertius ad c:dicoa ouplumefleadc,
Nuontd enim g fefqualter eft 3b brergo per octaud huius duo g equifunt ad tres b. etrurfug quiab
fefquitertius ad c:igitur per eandem tres b equi (unt quattuoz ciettres b pofiti funt equi duobus g.
duo igitur a equi funt adb quattuoz c.cum queciies viii eivemas equslia funt inter fefint T equalig. et
quattuoz numerus minozii collectoy duplex eft duoum numerifcs collectozii matox. igitur per p2e-
cedenté viius 3 duplex erit a0 vnf c,qd erat demdftranoii poteft 7 hocvitimi etiam demdfirari. i
€ni duo 8 equi funt quattuoz ¢:vnus 8 per octaui pzoloquii equus eflt Yuobus ¢. quog enitota equs
funt et eozii quogs dimivia funt equa. Bt duo c dupli funt vnius,igitur et vnus 3 duobus cequus: du
plex ertt ¢ vnus quod fuiffet monfiranoum.

@€ Ex ouplici interuallo ate fefqualteros triplex nafatur interuallum.
4 s 1 f H ceriplexinteruallym,
, b 3 | 7 b ouplerinfuslli.b 7 clefqualreri,

@ Sint s b cinterualliizet a quidé ad b vupler 2 b av clefqualter, tico acius quov eft ¢ triplicecfle
quontd enim a av b suplex eftzergo a per viffinitioné continet bis b.igitur g equatur duobusb.etqz
b fefqualter eft ad c: igitur b continet ¢ et cius partem dimidid, ergo per octauam buius duo b equi
funt tribus ciet duo b equi erant vni a.igitur 7 tres ¢ equi erunt vyni a.tres autem triplex funtvnius.
fgitur per vecimd vnus a triplex eft vnius c:quod erat demonftraoum.

€ Duo ouplicia intcrualla : quavzuplex coniunguntinteruallum.
<+ 2 i I T couplex interuallum—_"_
2 b F ¢ ¥ c geminatii duplex infuslli

@ Sit a dupler ad bzet b dupler av c.vico quonid a quavzuplex eft ad c.Nam quiaa ouplexeftaob:
igitur duo b equi (unt vni g.et rurfus q: b vuplex eft 80 cigitur duoc equi funtvntb.ct fiduo cequi
funt vni b:quattuoz ¢ equf erunt duobug b.at duo b pofiti funt equi vnia: igitur et quattuoz ¢ €qua:
buntur vni 9.2t quattuoz quaduplit (une vnius. igitur per decimamvnus a quavupler eft vnius c:
quod erat oftendendum,

@ L erminii reperire:ad qué quotcunapyolumus:liceat fupparticulares affignare.
9 8 ' iy ' F av cfefqualter,
] b , ; 4 ' PBao clefquitertius

€ Sit propofitfi terminum reperiread quem fefqualterfi 7 fef quitertifi valeamus aflignare. £apio
Dilo 7 tria numeros denomindtes partes fefqualreri ate fefquitertij : duo ficuivéfefqualternertria
fefquitertifi benomindt. 7 duco duo in tria:pzoueniatqgs ductu illo ¢ manifeftum eft c haberepartem
dimivid pariter 7 tertiam.iungo 80 cparté eius dimivdid:z compofitus fit a.et iterfi a0 c iungoparee
eius tertid: et fit copofitus b. quonid enim a continet c et eius partem oimivid: ergo per viffinitioné
290 cfefqualter eft. et quonidb continet ¢ et efus partem rertiab itivem ad ¢ fefquitertius, cigitur
repertus eft terminus ad qué petiti fuperparticulares ritefunt aflignati. et haclegede quibufitbet
effet operanofi:vt fi effent afligndvi fefquioctauus et fefquinonus duc octo fnnou¢ 7 furget termin?
octauam/nondq partem poflivens:ad qué 1 fefquiocraui et fefquinonfirite aflignaueris. eteodem
QuOGs PACto MODO tresimodo qu attoz aut quotquot libuerit ad eunvem terminum aflignabis.

|
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a b , ¢ , o I
vt (130 eunde termind pererentur affignari fefquitertius) feft dquartus/fefquiquitus 7 (efdoctauys
pucdtur trid/ quattuoz.quingg et octo 1 feinuice 7 proventat € quiircirco babetinfe tertid.quartam
quintd et octauam.adiungo efuam tertid compofitulgs it a.et fuam quarti ¢ compofitus fitb.fuam
quintd compefitus fit c.fud denigs octaud 2 opofitus fit 0.0ico vemdflratione fuperiozeiquoniaade
confhituti funea b co fefquitertius) fefquiquartus/ fefquiquintusct fefquioctauus : queadmovum
pefixa monftrat fozmula.
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€ Sifelqualtero interyallo fefquitertium demptum fuerit interuallumserit qd relin-
quutur felquioctauum. ; A

B vy

i LS,

7 cfefqualter. )b cfefquitertius,

H aobfefquioctauuss .

€ Sitc termimié ad quem p peceventé aflignati fint a fefqualter:zbfefquifti. Hb a clefqualtere

fubduco interugllum fefquiftium b csrelicto interuallo 8 2 b:quod vico effe fef quioctaudi. qifi enim .
a eius quoo eft ceft fefqualter:a femel habet ¢ et etus dimidiam partem. quare per octaua buius duo - ;

aequifunttribus c,2 quatruoza fex c.et octo a a0 dHOvECtN Co Burfus qit b huivs quod eft c fefquis
tertius eft.b igif haberin (e c 7 eius tertid partem,quo fit vt p eandEoctaud tres b equifint Gttuor (3
etfexrb octo cetnoueb a0 duodvecim c. 3t octo 3 quiv€ equi erdt ad duodectm cigif octo a equi fung

a0 nouemb.per decimam igif g stinetb 7 eius octaud partem.efte a fefquioctauus ao b erppofith,:

€ Yntcrualli quarta ¢ duodecimasvnam aus tertiarum reftituunt,

@CRam quattuozinterualli quartestotii complét infualli.7 duodecim eiufoé interualli duovecimes

rotfi irivem coplent interualliiquare quattuoz quarte T duodecim duovecime adinvicé equdtar.oue

igitur quarte fex duovecimis/ z vng quarta tribus duovecimis funteque.quoy eni totaequafunt:® .
- eon 2imivia At quartuoz duodecime:duovecim ouodecimari funtvna tertig:qre 7 vna totius tertia -

cuf quiv€ duovecim tlle duovecime cognofciitur effe ivem atqs eque. vns igif totius quarta qtribue
ouovecimis equa eflemoftrata eft et vna duovecima illt adiunca:totius tertigm partem reftituuntes
£quatur enivna tertia 7 vig duodecima quattuoz duodeciniis.qs erat-vemoftranoum.£t puis heé
vemonftratio fequeétis gratia partickariter facta fitzpoflis tii movo ofimili monfrare oem-minozent
cuin{ciigs totius interualli partem: prime maiozem partem efficere:illi a3diecta via partium a niiero
qui ex ductu denciationil veriufg partium enafcitur:denoiata. vt totius tertia pars.minoz eft: 2 fcba
Primemaiozer {ivyo intrig dugeris funt fex:iccirco vna tertia atqs vna fexra vnam reftituiit fcBai.
SSimiliter quogs quarta 7 quinta partes funt prime maioz argsminoz s et fi ducis quig in quattuoz
furgunt vigintizpzoinde vha quinta zvnavicefima:vnd quartam reftitufit.et boc pactoin fequétibus
vt fubiecta monftrat fozmula, ; 5t

Lertiaetferra viigm fecunoam efficiunts

Ruinta et vicefima vnam quartam.

Sexta et tricefima vnam quintgm.

Septima T quadragefimafeciioa vnam fextam.

Actaug T quinquagefimaferta vnam feptimar.

Hong zfi eptuageﬁmaf ecliva vnam octauaim. : Al

CRue popoztioncs fclquioctaue:minozes funt fcfquitertio intcruallo.

‘ 81 72 64 ‘ 3 couo fefquioctaui conificti,
l' a b ¢ o { B o fefquitertifi ingerualli,

€L £otinua per fexram quarti Frithmetices ouas (efquioctauas inter 8 7 csita vt 3 fefquioctau? fie
aobjetblefquioctauus 3o c.et fit a a0 o fefquitertium interuallfi.dico 3 30 cminus eé interugllums
& aao o.M eniafefquioctan? eft ao biergo p octauam hutus octo @ equi funt 30 nouem b.fed z qz
b eriamfefquioctauus eft ad c:per edvem octo b tifi funt atqs nouem c.£t cumvnus b equus fit viic ¢
octaue elus:ergo nouem b equi funt decem ¢ 7 octauevnius c. Atqui nouvem b moftrati funt equi efle
octo a:igitur octo 8 equifunt decen ¢ 7 octaue vnius.at decem 7 octauavnius stiner octo femel/eciug
quartam < eius vnd fexagefimaquartd.ergo per vecimd butus vius a stinet vinii ¢/vhd eius quarigj

Tvnam fexagefimdquartam:et vng quarta 7 vna exagelimaquarta per pzecedétem minus funtvng
tertig:coplent eni quarta T ouodecima vnd tertigm.ouo igif fefquioctaui minus {unt vio fef quifio

interuallo.quod erat demonfiranoum, : , % : it
€ Eres (cfquioctavizamplius funt fefquiternio:minus aiit fefqualtero interugllo,

719 , S12 T4 0 tres fefquioctani cotiicti

3 l b ¢ )

L Sintabcotres conifictifefquioctaui:ve a ad b pzimus fit fefquioctauus/b ad clecivus/et cadp o
tertfus:oico pzimo a 3o camplius effefefquitertio. 21 enia 30.b 2 b g0 ¢ duo (it fef quioctgutsergo
per octauam bufus octo 2 equi funt decem ¢  octauevnius, Sed 7 cum citey 30 O pofitug (it felqui=
octauusiergo P €avdem octo cequi funt nouern O/ et HOUE ¢ equi decemn D T 0ctaie VL2 et Decermn ¢ equi
vnoecim © 7 duabus octauis.et cil 0cto octauc ¢ ptineant nouerm v:g per decimam huius vng octaua
ccontinet octauam O 7 eiug octauam partem:hoc elt vnam fexagefimaquartam. decem ergo ¢ et vna
octaua vnius equatur vnoecim o/tribus octauis/ et vii fecagefimequarte. et per decimd vt vnoeciin
res octaue 7 vna fegagelimaquarta 40 octosita 3 a0 . fed vnoecim cotinent octonos femel tres eoy




a»

partes/tresvctauas/et vnd fexagefimdquartam viitus.ac tres octonoii partes amplius funt tevtis
copparte. Superdt enitres octonarij partes:tertiam eiufoépartem triente vniugshoc € tertia vniue

arte.a foztiozi igitur tres octonozi partes/et tres octaue viius 7 via fexagefimaquarta itgaplius

unt tertia cctonoum parte.cotinent ergovndecim/tres octaue vnius/ 7 vng feragelimaquartasocto
femel 7 amplius eop partetertig.quare 73 cotinet ® 7 dplius tertig eius parte.eftitag a a0 0dplius
{efquitertio interuallo.Scdo dico a ad v minozem eé felqualtero infuallo. MHam vndecum stinér octo
1 tres octauas:veelt ergo viiaocraua ad complévgs quattuoz octauasl g funt octonozum dimivium.
Htvero q (uperdt:tres octaue vrius/ et vna fexagefimaquarta minus efficicit dimivio vnius octaue.
quare 2 multo minus efficientvng octaua.vnoecim ergo|z tres octaue/ 1vna fexagefimaquartavnis:
cotinent octo femel ct Minus ocronozfi dimivio.ergo per decimam buius Ta cStinet d femel Tminus
eius dimivio.eftitag interuallum a 50b minusfefqualtero interuallo.

€ Ruattuoz fefquioctaut conitict:lefqualterum fuperant interuallum. 19
' §S61 / , 49096 ' - Bequattyoz fefqui:
] e S 2 y ¢ | : . octaui conificti.

CSintab cvequattuoz Hificri fefquioctaui:a 3o b primus/b ad ¢ fecundus/cad dtertiug/z vave
quartus:dico qm infuallui a e smplius eft fefqualtero infuallo. Ham vt in precedéti vifum eft octo
a equi funt vioecim o/ tribus octauis/ 7 vniferagefimequarte viius.et ynoecim d/tres octauevnius
T vna fexagelimaquartatequdtur duodecim e/fcr octauis/quattuoz fexagefimisquartis/ zvni quin-
_ gemeﬂmg duodecime,ergo octo 4 equi funr duodecim e/fck octauis/ quattuoz feragefimisquartis/
et vni quingételime vuovecime. Ztvero duovecim fex octaue/ ttuoz fexagclimequarte| et vna quin:
gentefima duodecima ctinent octo femel et amplius & octononm vimidium:qm cotinét octo femel
2 dimidiumset inf; up fexoctaugs/ quattuozferagefimasquartas/ 2 vnd quingentefima duodecimam
onius.igitur per decimam huius a cgtinet efemel 7 amplivs & eius vimivium. (upat itagsa einfual
lum quattuozfefquioctauis sifictii:fefqualterum interuallum.quoo erat monftrandum. ,

CLuinags conificti fefquioctaui:minus ouplici interuallo coniiigunt. e

(CHam pyndecimam huius dupler interusllum ex duobus marimis fupparticularibus:(efqualfo
fc3 et fefquitertio oifigif.at oftitutis quing fefquioctanis tres pmifefquioctauizper decimioctaud
buius minus funt fefqualto nteruallo.z duo fequéres fefouioctaui qui vna cii tribus pozibus quig
€6 plent:per veamaleptimam huins minus funt fefquitertio. contiiguntigitur quing fefquioctaut
minus duplici interugllo,

€ Sex propotiones fefquioctaucimaiozes funt vno suplici interuallo. .
‘ §$31441 : : I : ' . 6244 ~ Bgflerfefqui-
8 b ¢ ) | e f , g octaui caificti,

CSita ginteruallum feg Aificton fefquioctauon:itavt a ad b fit primus fefquioctanys! b 3o ¢ Ss| -
€40 0 tertius(d a0 equartus|e ad f quintus:f afit ad glertus.oico qima ad g ampling eft ouplici inz
teruallo.@im eniaav b fefquioctauus eft:ergo per octaud buius octo a equt funt novem b. et noyen
b per eddem equi funt decerm ¢/ T octaucyniug. et decerm ¢ 7 0ctaua viius:equa funt viroecim o/ tribus
octauislet vnifexagefimequarte vnius,etvnodectm d/tres octaue/ct vna f eragelimaquartavmi%equa
tur duodecime|fex octauis|qtruoz fexagefimiequartis| et vni quingentefime duovecime.duovecim
afit ejfex octauefquattuozfexagefimequarte(etvna quingentefima duovecimazequantur trivecim f;
vecem ocrauis decem fexagefimisquartis|quings quinggelimis ouovdecimis|etvni quarte milleffine
nonagefimeferte. Ftvero vecem octaue vnil cotinent integrum 2 infup duas octauas. quo fit iten vt
duovecielfex octaue|Geeuoz feragefimequarte|z yna quingentefima duovecimazequétur Grruorvec
flouabus octauis|vecem feragefimisquartis|quing quingentefimis duodecimis|etvni quarte mil-
lefime nonagefimef exte, Ftvero Grtuodecim f{oue octauefvecem fexagefimequartejquings quingéte
fime duodecimeletvna quarta millelfma nonagefimaflertg:equa funt quivecim g 7 octo octau’s efyg
(hoc eft equa funt fevecim g) duodecin ferageflimisquartis/quinvecim quingentefimis duovecimis
fex quartis millefimis nonagefimisfextis|z vni tricefimefeciioe millefime feptigétefime f; erageltime
octaue. Zlt fedecim 2 duodecim feragelimequarte/2 relique fequétes particule: continent octo bis et
amplius.igitur per decimabuius a 20 g maiug € duplici infuallo. (ex igif fefquioctaui maiozes i ung
vino ouplict infuallo:vt intévit ppofitio. LEt fi hec ppofitio quo ad (uavemsitratices nanullis fub.
oifficilioz viveaf:hoc tecirco pueniet g illis p25ptitudo, vtévias habilitas octauenoné. 7 vecime bui2
deerit.iccireo par cofentaneiics erit eos qui in muficis movdulatidibus 7 eax stéplatisibus fe ererci
tare volent:multos fefqualteros|deinve (efquitertios|et slios fequentes fupparticulares colligere:
quoufgs vlus colligenday ppoztiond ipfis iam fit factus puius/patenfas 7 qfi iam ipis vomefticue,

CWzimi Elementoum MDuficalivm finis,
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Dnfonatia cft foni granis/acutiaqs mixturasfuawi€/ vnifoamiteras auribug
¢ mcioens:cr multiplici aut fuppartictari ratione pfecta BEE. C Riffonatia
cft ouoy fonozum non fe naturd fuatiter mifcentium : 3o gurem pueniens
afpera/iniociioags percuffio. @ Lonus cft confonati¢ p2inapiiizex fon ao
fonum fefquioctaua ppoztione puenicns. & Semitonium minys qd ét dielis dicif :
eft roni pars:qua fefquitertia ppoztio duobus tonis maioz eft, @ Semitonill maiug
quam z vocant Zpotbomen:cft toni reliqua ps:: et qua ipc femitonii minus fupat.
aLomma eft quo lefquioctaua ppoztio:ouobus femitoniis miozibils maioz eft: qd
ctioem cft quo Zpotbome femitotiium minus vincit ac fuperat Schifma eft coma
tis oimioifl. € 2rafchifma € dimioium femitond minozis. € bemifpberium:mufici
et inftrumétum per qd aut neruo aut chozoc vt dccet fuppofitum:femitonia/ tonos
slonatiafgs/« confonatiarii patrticulas:ado fenfum puetigamus . € Sonus emmelis
is clt quo apte vtimur in melo. &L £cmelis %o is vicituriqué melos/concentufcs non
aomuttit. € £quales foni atgs fimiles diciiturd ex eadet interualli ppoztione Hafci
turq Rumerozii atgs interuallo:um pars ca maioz eft:que a minoze nidero vénodiat.
ct mioz quc oenoiatur a matoze. € abultiplex ppoztio maioz efk:qua maioz Dénoide
numerus.ct N0z : que denoiatur a minoze. € Suppdrticularis ppodtio maioz efts
qQue a maioze denomiatyr parté.minoz aLique denominatur g minozé. ol
€ Zonum fuper datam chozoam collocare. i

A <l l I [ l I [ I bl

@ Sitabcchorva queciios fupza qud inbeamur tonfi collocare:diuivo p tertiam petitionem choz03
abin nouem equds poztiones:ita vt cb illay nouenari octo teneat 7 a ¢ viiam. dicoqritab zcb tonfi
stinét/ oftitutiics fup2a 04td chozoam effe tonum. M3 toti chozoe fpacifi a b stinetfpacificb zinfup
octauam eing parté:q a c vni illay octauay equa fit.igi¥ per diffiniticem fpacii a b epogooii:fef qui=
octauiigs eft (pacio ¢ bsquare per paimai petitiGem ea erit foni totius chozdoea b ad fonumcb ppoz
tio.Zltitaqs tonusin chozva a b quiin epogooa)fefquioctauags ratione confiftit:collocatus.

& Lonum tono et quotquot libucrit:in data chozo0a fubiungere.
e R | | | | | i AT

L Sitvarachorvaab in qua ppofitum fit tres 2fequétes tonos (ubiligere partioz per tertiam peti
tionen vt tn pzecedéti factum eftfpacifi totius chooe a b in nouem equas poztides.et in fiota octaue
poztionis pono c:ita vt b coctauas illaz nouem partium teneat. manifeftis eft per pzecevétemab 7 ¢
b effetonum.et per edvem petitidem parttoz fpacium cb in nouem equas poztices.et in terio octaue
particle ponio 0:itavt © b orinegt octo eay partium quax cb nouem stinet.per pzecedentem cb 400 b
fonat tonum/eftgs iam vni tonostonus vnus fubiiictus, Burfum fpacium o b sfimili movo in notern
equas poztioes 0iducosT notam octaue fectionis littera e delignozita ve eb octo eax partiil cotineats
quag d b stinet nouem per pzecedenteint ©b g0 eb refonat tonum.funt igitur in ©ata chozoaa b tres
~tinue fubificti toniz(c3 a b/ cb.c b/o b.o b/eb.qd erat ppofitum.et hoc pacto quotquotlubet fubiii
gee pfacillimi eft. £t 1i id fenfu experiri/ oepzehéoeregs cupias poft pulfus totr? chozoea’b fuppone
hemifpherium chozvea b in figno c:ita vi fola perftrepat refonetqs particka cb et fenfus iudicio vep=
henves foni totius a b av fonfi c b effe toni iterualli.q fi hemifpherii traffers ad notam o: ex pulfu
cb 2o b itex ronum depehévas.fev ex totius a b fono av fonii particuled b duos tonos/duoiig to=
noum infugllii perpenvet suvitus.et hoc pacto fenfuum iudicifs quotdt voles tonos oephenvévos
comitteres:et cox mMixturas tum fuaues/ tum incdcinnas (quas auditus tang offenfus hozret refy-
Sitg;)0ccernenvas, ;

€ Zonozum continuatozum:minimos numeros aflignare.

99049 152488 |45656 |414.71 |36864 [32768]  Ruings tonoum avinuicem conti-
| S N PR T r s | nuatozum miniminumeri.
6561 | 5832 | 5184 | 4608 | 4096 D uattyoz toNO2LN A0inuUicem co- -
RN O R R T RS m tinuato:um minimenumeri,
729 | 648 | Ss75| s : Zrium tonozum adinuicem contiz
DA euuligat 8 ____nuatozum miniminurmeri,
ST 4 Ruozui tonoui g0inuicerns conz=
R L l tinuatozum munimi numeri.

@ Si ouo/tres/ Gttuoz quings aut quotlibet toni fint stinue in neruo sftitutisfic eoy minios niteros

- Teperiemus,Dif eninouem z octo mimi funt numeri toni dyco nouem infe 7 pueniata: 7 ovem in
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octo 7 pueniat bsx octo in fe 7 pueniat c.per vicefimatertd tertif Hrithmetices infab 2 b cfuntdbuo
fefquioctauiin mimis numeris oificti/ 7,pinde Suo tont'in mimts numeris gtimxati.{it fi nouéduco
imabceroctoincetfurgant d ef g.per eanvem interd ef gtres funt inmimis numeris fefquioctaut
coftituti:quare o e f g funt trium cGtinuatox tonowm mimi niieri.£t fiducis nouemind ef getocto
ingetfurgdth i klm perivem q8 pziush i k1 m quattuoz stinuoxy fefquioctauozis mimi funt nicris
quare 7 quattoz cotinuozfi tonozum. £t fi rurfum hoc pacto ducie novem in biklmetoctoinmet
furgantn o p qr s:ipi erfit quing ctinyozil tonowm miminumeri.et hocmodo quotquot tonoum
voles miimos numeros reperigs. Betamen in movis muficis tot cstinuc fubifigere cpus non eft: feo
tonis femitonia fubifigunt:oe quibus pofterioz ppiius/accomodulqs expectaous eft fermo.

@ Spacio quolibet per quotlibet cqua pacia diuifosrotiug 30 totam prime fecticis
partem minoz cft ppo2tio:ds eluloe partis a0 totam rcliqud primefectidis partem.
20 fit vt quanto tonus tono fubiigit acutioz:tanto ipm otractioza stincdt fpacia.
|7 | o] e| f gl Bl £ k| b

@ £hooam/neruiijtibiam/ eflatii aera/es tinnulii 2 quiodo fonil evitin barmonicis inovis (vt iam
quogs dictli eft)fpacium niicupamus:in quibus anglogie ratio vim/naturdg feruat edvem. Sit ergo
abtotum fpacivm per a cicd[o cle f:z reliquas nouem equas partesve fitin mterngllo toni bhabenvo
oigifum:quotdtent alias pofueris ivem valuerit,oico minozeim e€ ppotidesa baocbPcbavob.
Mam cii abpofitiifitin nouvem equas partes per medigs notas cv e f Treliquas vinifums:ch cotinet
folii eax partiii octo:quaz a b stinet nouem.ergo a b stinet fpaciii cb et eins octauam partem.fed ¢
cficb octo partes parti c© equas otineat:ergo o b stinet partiii totax folii fepré.ergo c b stinet (pa=
cium © b 7 infup eius (eptima partem.at octaug ps per vifftntticem minoz € parte feptimas igif itey
per viffiniticem ab ao cb ppoztiolfupparticularis minoz eft & cb ad v b vtpote § a minoze parte ve=
noietur.eft eniheca feprima parte fefquifeptima ppoztiozilla %o ab octang fefquioctaug. £t hacns
movo tnfuppartickarib?:veri T quibuflibet mevietatibus emoltrat pma vecimi Arithmetices vbi
fcs ratio medietafgs arithmetica coperiaf.a8 7 in victa fpacd viuvifide 7 fumpta (vt ppofiti eflt) ppoz
tionesinuentii sfpiciebat, € £ozrelariii %o hinc cognofcaf g totii per quartam petitionem ao fuam
partem grauf? fonat:pars aiit a0 fud toti acutius. Jtag fitono a b v ¢ b ronii fubifireris:fubifictus
eritacutioz. £t qii (pacifi cb in noyem equas partes partiref:quaz quelibet miozerit (pacio co qd
eius octaua eft:nam quelibet cax eff nong 7 2 mafoze hilero venoiata.erit igif 7 quelibet eax nouem
partiii minozfpgcio a c.equa funteniacet co.cthocpacto ve dbufliber (ubiiict] acutio2ib? tonis ect
dicéoum,manifeltii et igifve quato tonus tono fubifigif scutioztdto ipm stractio:a stinedtfpacis.
@ APCDIO extremitati toni fpacio in duo cqua diuifoston? mime in ouo fecaf cdlia.
3 <l 0| el fl gl hi i k| b
g S FitenC, R P T e R Y R TR B e P i, S
CDec 2 fequentia intellighitur vt tonus mime in duo equa ratione geometrica dirimaf: non autent
srithmetica,nam 2 hic tonus toniqs interusllum induo equardne grithmetica diréptum eft. viuivo
ergofpacium a b vtpziusin nouem equa fpacig:pernotas a/c/o/e/fig/b/vk/ bmanifeltieft abc
b effe toni extremitates tonfigs cStinere.vico ergo qiit a c mevio harii extremitars inrerfiitio in duo
equap ﬂgpum Ioirépto:tonus mime in duo equa partiaf/gefonusabzlb equglisnonfitlbzcb.
duuivo enifingula reliquox octo equalii fpactozii ofimili movo p equalig pernotasm/n/o/p/q/ris/
t:manifeftum efttotd fpacium a b oiuifum eé in 18 equalia fpacia que (untallic/m|o[njelo 2 reliqua.
ergo per pzecedétern miozeft ppoxtfoabzlbG1b zcb.eft enibecfef quifertavecima:ilia %o fefquiz

feptiadecima.non eft crgo tonus hoc pacto in duo equa divifus.etfoniablib/zlbcb p oiffiniticem
avinuicem inequales:quiquidem foni ecmeles funt/muficog melo perparfi gpti.

€ Lonifpaco boc movo diuifostotius meoic fectionis fonus: maiozis extremi toni
fonum acumine:minozs vero grauitate luperat.

A <l o el fl g/ Rl i kl bl
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@ St abvein pzecedeti iam victii eft oiunifumsitavea b ad cb recrepet onum.dico qrm fonus Lb aca
minefuperatfonfi ab.gags ivem onuslb grauvitatevincitcb.Ham abtotumeft 2lbeins parscrgo
per quartam petitionem a b grauiozem foni evit 2 L b graciliozem. et per e3oeit qift Lb toti eft g0 c
b:fonuslb grauviozeft fono cb.fuperatergo1b maius toni extremutil gcumine:z minus grauitste.
quov propofitum erat demonftranoum. ; ’

CZonum in duo equascerto, coftitutogs numero diutoi impofiibile cft. :
C1Bam per quintam p2imi buius nulld fupparticulare interuallum in plurs equalia ofrimif:z que
ppoztio fpacioi infualli inter fe es quogs eft 7 foni a0 fonum. Btqui tonus ex fupparticulari nafcig
interugllo.nafcif enier epogooalf efquioctauags ratdedgitur tonus mime in duo equalig dirimituy|
oluivifas.imo %ones in plura duobus equa:vein trig aut quattyoz. €L Ex quo facile cognofaf Fris
foxenus muflcus suridl iuvicio cuncta comittés perpari €€ pbavus.quifemitonia fecus & Rythas
gozici non srbitraf efie Oimidio tono stractioza:ed quéadmodi femitonia dichityr: itaquogs etefle
integra tonowm dimivia, Wec minus tDartianus felix imili lapfus erroze depaehevif:qui nomove
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tonum in vyo equalia:fed zin trig|z quartuoz olrimit atqs fecat, Secatenis in pzimis tonum iy duo
equalia g iccirco hemitonig vocar. Seciivo in tria 7 eay tertiaz qualiber viefim tritemeria niicupat.
Lertioin quattuoz er hic roni partem quared svocat diefim tetrartemeriam:q be diefes nunctertie
niic quarte toni funt partes. £t eni tritos tertius|tetrartos quartus|z meros pars.Ponit T tertiay
oiefeos acceptioem vt egipfa tont tertia 7 tertie 0imidla pars vicaf, £t rurfum paimi mooipzimegs
acceptiols oleles:chzomaticas vocat|feciioas vocat enermonicasitertigs %o enarmonice vitfionis
hemiolias:pastim Friftoxeno fikirer:partim afit oiffitif, Similif quioé @ Ariftoxenus toni diMivii
femitoniii pongt et ront tertiam olellm chzomaticam vocet fed chzomatis molis:z toni quartd diefim
enarmonicaim.at difititer @ toni quartam cii, ppa quarte mevietate vocet diefim chzomat{ bemiolij,
£t certe vel YDartian? in rertia diefeos acceptice nouoerroze lapfus putdous efl:vel eiivem putafie
hemitoniii ¢ vicfim enarmonici bemiolij ivem effe.nam ci orfie totum tribus (uis tertijs integreturs
viani ergo tertigy 7 tertie nedietatem totiug oimidium implere necefle eft, Seo cii hec fe fatis falfa
efle poant|2 nulla fui pte coberedt:nd eft cur in bis oiutius (ermo fit Mtrabéous, Siceniquiftoliof
fenfus iuvicium fequetes intellectum relinquit:facile ex vif ciplinarumaoitis (e explofos fentiunt.

T L2uicungs numerus in terminos tomt ducaturanteruallum toni relinquet.

L 183m cum tonus 7 toni interuallum in Ppozionefelquioctaua ofiftar: fui terminieriit nouetit g¢
octo aut quiciigs alij qui fiti fibi ppozrice refpoveant. B cii per feptima feciioi Frithmetices:i vaus
i0€gs numerus ouos multiplicet pouctrozii T multiplicatozii eavem fit Mppoztiosergo quiciig niierus
oucct in terios fefquioctauesfefquicctaugm poucet|relinquerqs tonum ates toni interuallfi.quoo eft

Ppofitii, £t 16 movo oefefquioctano 7 tont infuallo iofentiéoum eft:fed 7 ve quolibet alfo infuallo,

TCOmnis numerus:extremozum toni oiffercntia confhitui po_tCﬁ.

€L Sienitonus in mimis sftituaf vefunt nouem args octo mongs vifferentig eft:ci nouengrius gty
octonarius (ola vnitate viffentiat.£t fi oucaf binarius in nouenarif « octonarium et Poucatur a b
per pzecevéten g 7 b eriit roni extrema. ZleXo per nonam pzimi Frithmetices quoo fit exbinarioin
nouenarium tii eft Grum quoo fit ex bingrio in octonarium 7vnitaten.fed binarius in vnitgtesy per
comune ploquiii fetpm poucit:igitur extremozum toni 27 b binarius oifferétia cottituif.Etfiouce
tur ternarius in nouem 7 octo:eodem quogs argumeéto ternarius extremozii toni vifferétia coftituets
Etita quicig alter numerus in eofdem mimos toni terios ducef:ivem extremoy toni otﬁ‘erg_tia Afti
tuetur.Danifeftum itaep eft oém numerum ectremozi toni vifferétigm sftitui poffe.£¢ quag ita eft
placuit tfi 1Philolao PPythagozico p2imozoii toni/ p2imovialégs eius drtam ternarium coftituere:
qui pmus cubii g pimo umpari numero pcreat/ 3¢ gignit. @ is nuimerus apuo Pythagozicos magie
honozabilis fuerit. Bam cii ternarium p2imi quiveimpgarem nieri tertio dureris:nouety i urgiit.
queter ducta feptem fupza viginti:(c3 cubum a pmo impari reddunc.at 27 3o 14 tono diftant/ tonigs
clauoiit interugllumset hozi vifferéria ternarius oftituif . eft eniternarius fumme 24-pars octaugsq
eivem goiecta fummeip2imii a ternarto cubii rurfus inftaurat ates pficit. EtivemiPhilolaus fummd
feptem 7 vigintt in duas pares fecuir13 714 quazhecmatoz illa %o minoz habe ) et hac pimozoiil
Bporomes facit:q eft toni poztio maioz :illam aiit facit paincipium dicfeos:que eft toni decifio mioz
atg pozrio:7 qud pofteriug femitoniii minus niicupabimus.et tllay duari partimn oifferétiam que
eft vinitas facit comatis paincipium.Sed debis fatis. :

C1Rumen dati partem quoticunas reperire.2uo fit vt cunflibet niferi pars ab ifo

fitnumeratasct a oenoiatitc ciwfdem pars fit dcnominata.
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@ Duduvis eninumeroum numerdtium qui exéplares in aia funtivnitas infecabilis exiftat:niierogy

¢i numeratoy quales in phyficis (unt motui nileri/ in geometricis lmeaﬂ‘? l’tl%';::l:/e l(':;?"%l‘otsc:fsig
tempozii/in muficis aiit tonozii atgs interugllozii vnitas aut verius vium 'ecrtu GG t;enoiatas
@ Quiciigs numerys cul? via partium denoiara ab b fita firrefoluo 3 inoms n‘zfeftﬁ s
gb broucendo fc3 venoianten numeri g in denoianté partis b:ita vt ,ppemfat C n;a A b

fimul venoiatas ab b equari toti numero a.0iuido igif ¢ per b 7 pueniat v:vlco eeitag )

2 numeratam gb a.hoc eft a niiero denoiantc a.22] eifit pars a venoistaabbq p taf i igi.t Al
in o per feptimain petitidemm repzooucit c:quare d eft pars c oenoigta 8b b.atcequat 3.

eft a venoiata ab b.Sed 7 @ v umererur ab 3:p3.qza inb poucitciergo P fextlam lt’?::t“;f‘;"ﬁtfig‘:;fo
per b revibit 2.0ed 7 eodé c vinifo per b pus venicbat d.numerat igitur 3 emeuo.eato l'sft A et?; :
(vl cozrelarium nota funt. C£Et Fuis becvr moftret pfacilis fitiviusn mee’ E: eqoli:cem it fepfé L
exéplaris veouctio facile cuigs revoet illuftriozem.vt quefita fit X bi caufa fum pecem et [eptepare
fextavecima duco virtuf s tenoiantes in feinuicem.boceltr7etis et furgét ér.t'n. rg teoecimé'ﬁ L
fextafoecimas stinet numerus 17 refolutus.oiuivo ergo 172 peris 7 ,pqgl[lre lt?we’f:ima . 17' ke
tosius (umme partium 272 pars [eptavecima.quare Tnumert 17 ;:_ar;salotéc iemagoati nun{eri s
decime vnitatemn cotinent 7 vnd fextdvecimd.eftitags vnitas zvnafer X oécem D

fextavecima . £t fi numeri decem 7 octo quereref pars feptimgoecim



!-

—~

D

2 feptem et pductum diufdo per 17 et veniét 18 feptimedecime:quevnum csplent integrum/ vmam
feptimavecimam, £ ergo vnitas 7 vna vnitatis feptimavdecima vate fumme decem T octo p rsvnd
feprumavecima, Si o fumme decerm 2 feptem volo partem octaud repire:duco 17in octo 78 pdu=
ctum fuerit oiuivo per octo 7 pueniét y7 octaued dugsvnitates 7 vngm octausm efficifit.crfit § dbuo
7 octguavnius torius (fime decem 2 feptem pars octauad.qd querebst.£tita in quibuflibetfe quinis
valeat exercitare:habent ¢ § particulari/ exéplarigs demdfiratide funt oftenfa: 3o fequentia poous
acmomentui,

@ St ouo incquales numeri go cunderm minozem comparentur : maiozis ao ipfum
maioz eft propoztio/ct minozisminoz.
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( Qrifint 3 b ono inequales niieri quoy a fit matoz/et b minoz : qui comparétur av efivem minozem
¢.dico 3 ad cmafozer e€ ppozticem & b ad ¢, Ham cfi per octauam petitidem extremor 2ad ¢ ppor-
tio opofitafitex ppoxtioibusaadb 2 b av cvtfuis partibus:ergo ppoztio b ad cpars eft ppoutidis
@ ab cet ppoztio 8 ad ctotli.et cii per vitimii comuneploquium Dime totli maius fit (wa parteigitur
ppoztio 3 ad cmaiozell ppoztioneb 9o c.etita vequibuflibet alifs fimili arguméto eft agenoum.

C Sclquifextavecima ppoztiosintegrum toni vimidium fupcrat,
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@ Duita buius monftrauit medio extremoy toni fpacio induo equa diuifo:tonfi mimein duo equa
geometrice partiri: et fectionem hinc 7 inde altrinfecys fefquifeptimavecimd) et fefquifextdvecima
retinere ppozticem.bec %o oftévit fefquifertavecima ppoztidem queillic ex parte intenfionis acuz
minife relinquif:hemitonio/ integrogs toni vimivdio efle maiozem.et fequés moftrabit fefquifepti=
mavecimam ex grauiozi parte fumptam:eodé toni vimioio effleminozem.Sit ergo vt in quits buius
fpacivm a b in decem 7 octo equas partes per a cd ef 2 reliquas notas divifum.itave a b eax partii
atineat decem 7 octo/ 7 cb fevecim/ 2 1b decemn 7 feptem.manifeiift efta b 7 ¢b vt p2iug vifum eft effe
tonumsetlb 17 ad cbis eéfexquifextdoecima qua habituvinem vico effe integro femitonio maiozé.
gtﬁ eni per decimam buius vnitas ¢ (extavecima vni?: eft (umme decem 2 feptem pars fextadecima.
q I eive fiime avifciaf fient decé 7 octo/ et fextadecimavnius.at octovecim 1 fextadecimavni? ad decé
2feptem p Oiffinitices eftfeflquifextadecima. Sunt § vecé 7 octo 7 fextaveciavnius a0 vecé 2 fepten
et necem 7 feptem ad fexvecim due oiiicte fefquifextevecime.fed decem 7 octo 7 feptadecimavnius:p

. precedentem maioz eftfelquioctaua ad fedecim. Iam vecem z octo g0 fevecim vt paius vifum eft:fel=
auioctaua efLigif fefquifextavecima bis aucta tonum ronicg interuallum trd(cévit, quare p nonum
Hloquifi fefquifextavecima ppoztio integrii toni dimidium fuperat.quivodd enibis aucti trifcendit
alido:io vlerg efus dimidvium e neceffe eft. £x quo valétioze iure cognofcit fefquiquitamoecimam ¢
oém pzopozticem fefquifertadecima maiozemsintegrum toni imivium fuperare,

C Sefquifeptimavecimaiminoz eft integro toni dimivio,
| 19 1 | 19 TS Sy | 7 a0 b fefquivecimdleptimam ppoztionent
fio Shelilic Ti7d g R DR otfnets q integro toni dimidio stractioz eft.

gL
@ Sint 3 vecem 7 octo interualli partes T b decem 2 feptem/ c decermn 7 nouem 1vng feptimavecima/
%0 Decemn T nouem 7 yna octaug.per decimd huius 2 av b eft fefquifeptimavecima.et capa fimili¢
fefquifeptimadecima.funt ergo cav b vuefefquifeptimedecime avinuicem coniiicte.fed et P eanvem
© go b fefquioctaug eft atgs tonus.v eni cStinet b 7 eius partem octauam.at oo b Ppoztio maiozelt
Apoztidecad b.nam vynius ps octaua maioz eftvna feptimavecima.ergo fefquifeptimavecima Ppo=
tio per vecimum ploquifi minoz eft integro femitonio.qd enis duplati non impleg integrum:negs {o

quogs continet dimidium. £ ergo notum fefquifeptimavecimam ppoztionem integro toni vimivio
effemmnozem.

CYntegram toni mevictatem:inter fefquifcrtamoecimam 7 [ cfquifcptim3oecimam
propoutoctt cavere necefle cft.

@ Wam per duodecimam fefquifertavecima maioz eft toni dimivdios ¢ P decimdtertidminoz eft eové
toni dimidio.at per cGem fciétiam inter maius atqs minus dimivfo:{Pm dimiof cofiftere necefleeft.
ergointegrum toni dimivium inter fefquifertdoecimam et fefquifeptimavecimam cavere necefleeft
$5ev idnnoto) integrogs numero nullo pacto vt feptima buius moftrauit fierf cotinget:veneqs in ge

;. ometricis diameter quadratizetus cofte certo) oititutogs numero comenfurari poteft. Sev hocvlitim

exslteroloco requirenoumeft,
. @S emironium minus:ouobus tonis in-choroa fubidgere.
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@ Intelligif femitonium fubifigi qfi ex acutiozi parte duob? quivétonis ad grautozem pté relictis
ipm femitonium colloca,pzeifigi %o qfi ipm ex parte remifliozi duob? tonis adhibef. & tinyo ergo
per (cBam buius duos tonosin chozoa 3 b pernotas a c o befitasab ch:pzimus.et fcs fit ¢ bobqui
quia per diffiniticem in (efquioctaua ppoztide confiftiit:et per decimary eptumd p2ithi bui? duefefquiz

octaue minozes funtfefquiterria ppoztide.erit ergo a b et ® b minus f efquitertio. diuido ergo abin

quattuozpartes equas:et initiiitertiefectivisfacionotame.itavteb tres eay quartay cotineat:per

_ viffinitiGem igitur a b a0 eb fefquirertia ppoztio eft.fed fefquitertia Pootioab zebluperatduos
tonosabetdbinpopotisedb eteb.efltigif ob et eb per vefcriptionem femitonifi minus duobus
tonissvt popofirumerat fubiunctum,

16 CSemitonium minus:ouobus tonis peponere.
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@ Facio abad cb felquitertiil interualld et Dinido cb in octo equas partes et fupza ¢ verfus a:facio
0 cvnieay octo partium equazits ve o b ean partiii nonem stineat.et per viffinitidem o b z¢b vnum
oftituiir ronum,Similif 0intdoo o b in octo equas partes:et vnd eay aviigo (up:a d p notam e.quare
ftezeb 2o b erittonus.funtgs duo tonieb etcb.fed ab et cb fefquitertia ppoztio: maioz eft vuobus
Allis tonis in ppoztionea b zeb.eft1gitur per viffinitionem ab zeb femitonium minus.q cuns fit
duobus toms prepofitum:qii ex parte remiffa illis adiiictum.factum eft pzopofitum. ? :
17 @ Duobus tonis:oiclim/f cmitoniugs minugs interponere. ;

A ) e (4 . b
€ Jvem dieffm stz femitonifi minus bic(vt iam quog dictum efbintelligimus. Sitergoab 7 cbvt
in pzeceventifefquitertia ppoztio in tora chozoa a b.ab a:cverfus:intéoo tontm per notarm v, etab ¢
verfus a remitto toni vt in pzecedéti factii eft per notam c:ita vt ab er d bfittonus/ et fimilifeb e c
b tonus. mamfeftum abet cb fefquitertid ppoticem fuperare dyosillos tonos it mevia ppoztice
o beteb.eftigitur per diffinitionem o b et e b femitoniii inus dbuobus tonis intercepti et ppofitii.

18 @ Semitonij minozis mimos numeros reperireict quomovolibet femitonifi minug
in cbo2vavna aut pluribus collocare.
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minumeritoni.oucoainfe/etainb/etbinfe ‘et cofurgant
Hrithmetices erfit duo fef quloctaut./'ouoop~ tonLun mumnig
stinuati.Sit prefea | quafnarius et mternarius.ouco Lin cd ¢ Tpovedt fg 2. mtcg é‘eﬁﬁ:ﬁ?‘.’é?ﬂ‘f
fectivl Brithmetices fimilif coificei (unt duo fefquioctani/ 7 pinve duo tont , duco p WS
et pueniatkp octaud feciiot Brithmetices fad keft ppoztiofefquitertiaqp ;7(02:““"3“1 Pl reu'j
fb et vifferétia éhk.oico ergoh k effemimosnijeros { emitonij mmg}g&? en }f:m': il vl
minozis per diffinitidem noti eft.fed g mimisiv iam oeclgranoil eft.Ham qzc fenariue M ﬁ};i:l il
mimizper vecimdoctaud terij Brithmetices (fit strafepmi.erqzctia 179 q“‘: S
funt cotra (e primi.ergo per vnvecimam tertif Frithmetices | eflt pmus ad c.ieu spat cacaibany
quinafcif ex | 7 e pmis eioé numero ceritprimus ao ¢, Burfusm 2 b ternmé sriu?'z Eonae e
_avinuicem pmi.ergo p viioecimd tertd 7 m p2imus eft av efed 7¢i lim qua :1116 R polintath
etid paimisergo per decimam eiufoem m etid pzimus eft av . LG ergno < ‘ll;“ ot it S At
- ergo per edvem decimd tertij numerngkex ¢ 7 m pouctusipimuseltadh. il gL,
minozis numeri adinuicem pzimi:quare per viceffmam te’rtlu 'Bntbm.etl'ces_ mq ea'ppartlii AR »
q8 eft ppofitii quo ad hoc.£t data quacungs chozoa ff ed diuives fcom ;nueru‘lt?‘mtﬁzze ?it fcmitong msi
(c3m numerum k numeros fc3 femitonij minozis vbilibes in eavem chozoa 2 ‘les e tenfasl\lv E
nozs interuallum. Jn oiverfis at facillime ;oer'gn ;::g:ls;g ;gg :gg:s:?égx; a“ec‘l) ey 321;
fonaflm pofueris/et partiaris eay quachg volesic : .
tum ll? {ﬁuribue ::bogois femitonif minozis conftitutum interuallum.quod eft totum pzopolituni,

g y 1 p-oA 1 1 ima fit e ‘ta
19 @€ Semitonium minus in minoze & fefquifeptimadecima fit : pzopoztione conﬁ!h
2uo fit vt regula femitonij umendiznon fit oifferdtiam exEremozil LOni in dUo equa
particnoo. '

@ Sitanonenarius Tb octonariug minil
numeri ¢d e.inter quos per fextam quarsi
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€ Sintvrin preceventi hkminimi numeri femitonif minois veoucenta quinquaginta fexr 7 bucéta
quaoraginta trig.capio p decimam huius:feptimdvecima partem niieri k ducentoiifcs quadrginta
trium/ erite quattuozoeciin T quings f cptimevecime.advo itag quattuozdecim et § feptialvecimas
aokefistlnumerus2§7et s feptimevecime.eritergo niterus | a0 kfefquifeptimufdecimus. atldous
céta dnquaginta fepte ct dnos feptievecime trafcénit hqui folf eft ducérozfi dnquaginea fex. Afiftes
itags femitoniii minug per vioecimam huiue inmioze,ppoztide P fit ppoztiof efquifcptimgdecimde
quare et a foatioze in minoze cofiftit ppoztice @ fitfefquifestadecima. £owrelarium hinc notum eft.
Ham hocpacto partiévo extremonii toni fpactumsex quita buius cognofciitur fefquifextavecia aty
fefquifeptimavecima altrinfecus conflitui:quapvtra® piefens moftrauit femitonij minozis habitus
oinem effe minozent, ‘

€ Sefquioctaugoecima propoztio:femitonio minoz¢ rurfus maioz cuavit.
| 256 1] 256 I 243 |
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@ Sinta b miminumeri femitonij minozis per vecimioctaud buius reperti fc3 ducéta quinquagita
fex/ct ducenta quadraginta trig.capio per vectmd buiug octaud decimd partem nfieri b:qud reperio
effe trivecim 7 femis:qud quivé godo numero b fiatgs aggregatus c.gunce av bfefquioctauadecimg
ppoztioeft.at cmaioznumerus eltanama ofitarat cotinet ducenta quinquaginta fex: ¢ %o equaliit

partiiitotivé zinfup femiffern vnius,eft igif fefquioctauavecima ppoztiof emitonio minozemaioz.

LSl quingnao,ecima:eﬁ (emitonio mioze minoz.£2uo fit vt femitoniii minus inter
felquioctaudoccimam/et fefquinonamocamam confiftat collocatum.
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@ Sintvt prius mimi termini f emitonif minozis a et bdtco fef guinonﬁoccimi Jpoztioem minozei
effc ppoztione a a0 b.capio eni per decimam huiusmongoecima partem uumerib: qudinuenioefle
vuodecim 7 quinvectm nonafvecimas,qud partem avijcio numerob 7 fiat c.ppoztio cad b eftfefqui=
nonavecima.fed amaius et @ c.igiturp vnoecimant buius maius eft femitontii minus fefquinongs
pecima ppotidel st fefquinongoecima ppoztio femitonto minoze minoz.&Lozrelgrifi %o vt decima

quarta buius notum effepotefts
€ Scmitonium maiusiin 0ata cHooa conftituere.
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@ Sitab 2 cblemitonijminozis interuallum.diuivo cb in octo partes equas: quibus equam facio
partem ¢ d.ita vt 0 b nouem atineat.ergo d b 7 cb erit tonus, vemo igitur g tono ® b et cb femitoniili
minusf{csab 2 cbirelinquefggob7abtoni reliqua pars 7 quaipefemitonivmminus fuperat.igi€
per viffinitidem ® b Tabfemitonium maius eft in vata chozva (vt ppofiti erat) coftitutil.et quéads
mobum femitonium maius collocafti ad partem grauiozem ta quogs a0 partemn lacuminis collocare
facillimum effet.

L Scmitonij maiozis:minimos numcros reperirc,
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b(gn%&i: :tl‘aat;l:;ictinnt‘ g:ct:;et:'ei {?e:;zli!t:;tg cr?oigozis er °-e“'"“°f§‘“;’§ huiusreperti et f octonarius.qifi ex
arius p2imus eft ad b.ergo fnon numeratb i

tur b octauam partent.duco igitur fin b et 0 i ot Vot

¢ g et cofurgant c dsper feptimam feciivi eleme Zri
fnetices © a0 cvE 3 a0 b.eftigitur inter o cfemi i itoni e ietos Ot
A emitonium minus/femitonifgs minozis {

chabct prem octaud v b:addo eivem nifero ¢ prem oct i = S ety allum.ees
auam eiug biet cogcernatus fiat e.cotinet igi

€NUIMErum /et Partemm eius octauanm,quare ¢ ctonus.et quia ton? ecfuperat remitoniﬁorngéé%i
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fnteruatlo e :ergo € o funt niieri femitonij mafozis 2] auté 1o (int minimi faci'e ex decimaquinta
tertij arithmetices cognofcas viftraheoo o ab e 7 quod reliquii fuerit iter quoties potes viltrahéoo

- gb v.ethocpacto veiticeps 7 vivebis ad vitimum relictam vnitaté|eritgs modo qui ad latus gpparet

214

13

X3

7

oiftractio.quare per eandem decimaquintam o et e fuit avinuicem pimi, funs igitur per vicelimam
ciufocmn in fug popoztione minimi:quod eft propofitum.

@ Semitonij maioas babituoo : fefququintioccimam fuperat pzopoztions.

[ 2187 | 2184 8 f 2048 i 156 8 l
! A [ T b | o 15 |
"L Sint abmintmi terminibabituvinis femitonif maiozis per precevétem repertizdico habirudine

g a0 b maiozéeffe fefquiquitadecima.fumo eni vt in pzecevétibus fam fepe facti eft per vecimd huio .

quintddecimgm parre numeri b et hec inuenitur| centd trigintafer'et octo quintedecimeynius g fit o
goitcio ergod ao b et fiat cicertid eft cad b effe fefquiquitamoecima.at c minoz numer? eft & a. eft eni

a numerus duunim milii centdl ocenagintafepté.c autem folum oudl milfum centii octuagitaquattuoz -

et fere femis paulo amplius.£ft igitur pervnoccima buius femitons maiozis habituvo fefquiquita
vecimg ppotonemaiozieamauperans : quoo et popofitum,

« Fpotomes interuallumsminus cft fefquiquartodecimo interuallo, Tinne manife:

ftum cft femitorij matous propoztioncm inter fefquiquintoecimam z fefquiquartd :

occimam reperirt coilocatam.
| 2194 4 | 2187 | 2048 | 146 4 [

. ¢ 14 | a | b | 0 14 |

@ Bpotomé 1 femitoniii mafus: toem efle iam vigims, Sint ergo abmiminieri femitonif maiozis

vt ouo mulia centi et octhagintalepré 2 ouo milia quadzagintaocto. fumo per vecimd buius quartd
Decimdpartem bfcs ouum nuliii er quavzagintaocto qud inuenio effe centil quadagintafer er qugts

tuoz quartevecime quefit 0.4000 eam quartdoecimam ao b: et figt numerus aggregatus c.tuncnyes

mericao b fefquiquartavecima ppoztio eft. at cmaioznumerus citg fiquiv€ouomilia quavzagira
octo et centil quavzagintafex et quartuoz quartevecime fummad fumul attollant ¢ 2 duum miiidicentd
nonagintaquattuozjet fere quartdvnius.et a folum fmma fit ounm mulid centum octuaginaf eprée
conltat ergo felquiquartdoecimam propoztioné maiozem eflc femitonio maioze: atg propolitum,
Lozretgrium vt preceventinm notum eft, -

€ Semitonium minus atgs femitonium maius in fuperparticulari pzopoztione non
caount:feo ca tn fupcrparnentce rationc confiftere necefle eft. _

@[ Ham femitonifi minus per corelarif vicefimepzimebuius cavit inter fefquioctand decimar et
fefquinondvecimam.atqui inter fefquioctaudvecimam et fefquinondoecimd nulla cadere valet inter
cepta/mediacs (uperparticularis babitudo. funt eniille fupparticulares proxime maioz atg minoz
faitur femitoniii minus in (uperparticulariratione non confiftit. new per ivem femitonivm maius,
Ham per correlariii precevétis cavit in aliqua ppozrione media inter fef quiquintdoectmgd et {c qui
quartdvecinmam ouas prorimas fuperparticulares : que fuperparticularé mediam nulld adrittune
né igitur femstoniil maius cadit in fuperpgreiculariratione. (ed et cum rationes f emitonif minos
atg maious multis (uperparticularibus vt tam vifum eft fint minozes: eriit eriam minozes ratioie

ouplari quemultiplicium minima eft:vt que a'minimo numero denominetur.nullis enim numerus :

binario minoz.ns eft ergo femitonij minozis habituvo multipler|fititer neqfemitonij maiozis.relin
quitur igitur @ fufficienti diuitione cum ille fint inter maio2é terminum|zminozés eas efle in fu ppar

tienti genere.quod elEpzopofitii. €€ Po tamé pzopter fophiftas avuerterelicet @ tonus 7 {ue partes -

c6fonantie/ « confondtiarum partes infenfe: femper in fupparticulari/ (uperparticti aut mulriplict
babituvine caount:remiffe vero in fubfuperparticulari/fubfuperpartiéti gut ubmultiplici. Ftvero
etfiirafir:foleinus tamen eas omnes dicereefle infuperparticulari habituvine fuperpartienti/ aut

multiplici ivem fupparticulare et fubfuperparticulare reputdtes 7 p20 vno computantes. fimiliter '

fuperpartiens et fubfuperpartiens 2 multipler et fubmultiplex

@ abuficum comma in chooa reperire, »

| 7 | f | [ | € b
Bese } Lo 2430 00]

ety i | e |

€ Sitabchowafi up2a quam fit pzo'pof it reperirckmul’ icii commasin cjua abetcb (it fefquioctaus

pzopoztio atgs tonus.(int pzeterea v e minimi termini femitoni minozis. oinido fpaciia b in paries -
equales fecunofi v:ex quarum numero ab ipfo b verfus a: capio fecunoi numerd e in termifio earii

poro notam f.tunc que pzopoztio © ad c:ea erit 3 b a0 fb.quarea b ao fb (emitonii minus, Rurfuny

cbfpaciumfecoinequas partes fecundii numerum e 7earum partivmab tpfob verfusa metiendos

{umo fecundfi numerum diet in earum termino pono notam g, manifeftii eriam eft g bes cb effefeini
gx
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Mus, ¢ crm a'b 7 £b probatumm fit etiam femitonii minus . ergo fntemgl}um fb etgb
:?;331 rgé?:?gctracs;;chozrio ab eg ¢ b:matoz eft ouobus femitoniis minozibus, eft igitur per viffis
nitionem fb et g b inuentum muficum commas quod erdt monfiranoum.

@ Commas in minimis numeris conftituere.

T T L e T T O R e e e |
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@ Sintabwminimi numeri femttonif minozis.oucoainfexinbletbinfe zerurgant co ezerfitasco
20 e duofemironia minoza coiuncea.fit preterea f octonarius qui e decimaocraug huius eltpimus
a0 b.quare per vndecimad terti arithmetices et pzimus a0 e.non babet igitur e octauam.ouco ergo f
octonariiiin ¢ o ex7 proueniant gh i:ve i (c3 oziatur ex fin escertii eft etiam inter gh et b t effe vyo fez
mitonia minoza.et qz e eflt octaua pars i 3000 ¢ i fimulfites eozum aggregatus lz.oubifi nyllym eft
lz a0 f effefefquioctaud: er 1z g effe pzopoztionem qus fefquioctaug maiozeft gb et b i duobnsg femi=
toniis minozbus.funt igitur [z g numeri cmatis.fed g fint minimi ex decimaquinta tertij arithmes
tices notum eft. Tam fubftracto vt eqipfa docet g ab 12| et eo quod relictii eft fubftracto quoas poteft
ab g.et ficdetnceps tandé vr av latus aviectii apparets relinquitur vnitas. £t quéadmoduim comma
ousbus diefibus eft prepofitum :ita quogs Gfacillimil eft comms duabus vicfibus ubiungere] aut
duabusinterferere,

C Sclquifeptuagelimaquarta: commatis p2opoztione tranfcenoitur,

{ $31441 I §31372 72 | 524288 | 70,84 i7z haid)
{ A | ) 74 | b | C 94 ]

€ Singeniabminiminumeri cGmatis per Peedenté reperti. elicio per vecimd buius feptuagelima
quartab quefit c.adiicio itags b et c fimul|7 coalefcat sggregeturdg numerus o, quifiao b conferaf
coperiturfefquifeptuagefimuiquartus.atqui iné © minoz 3 efle vepehévitur.fuperat €rgo per vinve
cimam huiusratio comatis feptuagefimaquartam popoztionem ;
@ Lomans ratio:fcfquifcptuagefimatertia ppoztiotic minoz eft. ynoc fit vt cdmatis

rano inter feptuagefimaquart3 ct feptusgelimaternd conftituta repeniaf babituoing

| $31470 2 |  $3144 | $§24288 IER7ne 2
| Ol 73] A - | b | G

QL Sint b vt p2ius minimi numeri comatie.capio feptuagefimatertism parté b quefit c.iigobzc
fimul er aggregerur v.eritgs d 80 b fefquifeptuagefimuftertius.et © maioz g efie confpicitur.ergocd
matig ratio fefquilcptuagefimatertia popoztione minoz eft: quod erat monflranoui.
Lazrelarium vt glignotum eft.

@ Lommatis ratio: in fupcrparticnte ratione confithit.

@ WHoneni infupparticulari cofiftet quadoquivé vuefupparticulares proximefefquifeptuagefima
quarta etfefquifeptuagefimatertia:omné pzo2fus meoid excludbant fupparticularé,2tanto minus in
ghiemultiplici co(iftere valebit.vt que feptuagints duas fi uperparticulares habeat (¢ ingiozes.relins
quitur ergo vtea infuperparticte genere confiftere pofTit.eft eniea maiozis et minozis habituvo,

@Rationes fchifmatis atg viafchilmat] funt ignote/atgs irrdnalcs.quo fit vt quay

mimi niier tetragonicii latus n6 babedt:medietatid roncs ignoteirronalefes fint oés

156 ] 143 ! ] [ ]
A | b | < e
§31441 l 514188 ! ‘ |

€ Eas rationes ignotas atgirrationales dicimus quenullo certolcsttitutoqs numero vefignari vy
lent vndive negs in geometric] vigmetri et cofte quavzatl ppoztio:quales (chifmatii| viafchifmatiios
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pbotioneselle victm?. Sint crgo fmo ab minimi numerifemitonij hinoxAs : p decimdoctandbui? -

{nuétu:benive illic quogs moliratd el naflcif ex nouenarioinfe 7 ternario in pzodvuctfi noucnarijinfe - .

atnilerus d ex ductu nouenard infe exurgebstier gt quaveat? et ternarius nd eft quadzatdsergo per
vecimdquartd fexti arithmetices b min? femttonij miozis extremii ex ductu oéno qozati fn Gozari
proueniés: noeft numerus quaoatus . fipoffibile eft ergo vt vialchilimatos ppoztio in numeris fit
nota:fint ergo per fextd quarti arithmetices duo ofafchifmatg in minimis ¢ d e corunctg. manifelii
eni eft cum oiglchifma fit femitonij miozis imioiil ¢ © et ©'e fimul efle femitoniii minus ..z cav eefle
femitonij minozis interugllii.fed et cum ppoztiones ¢ 20 efint cGtinuate in minimis ergo per qui=
tam quarti arithmetices cefunt infua ppoztione minimi. funt ergo minimiin ppoztione femitonij
minos.(ed et tales pofiti funt g 2 bagitur c et e itvem erunt numericiig Tbc3c1oemaeteivemb

~ MPreteres qz que propotio ¢ g0 O eg eft© ad e ergo per primd fexti arithmetices cnumerus eft quaz

5

34

3

D3tus et enutherus quatatusiquare b idem numero e etiam quavatus, arb vemoftratuseftnd
quaviatus.erttitad ivem nuiterns quavatus et n6 quaszatus: quod et impofTibile. né igitur via-
fehifma note ppoztionis habebitur. et ivem de pzopoztionefchifmatos monftrabitur, (intenimab
fubter defignati minimi numeri cSmatis:qz per vicefimdoctauam buius b minoz pzopotionis corms’
matis terminus fit ex ductu octonarif in quavzarii lateris ducétozum quiquagintafer.et octonariug

15 eft quaozatus: ergo per decimaquaream fexti grithmeticcs b minoz terminus cdmatis n cftqua

datus.né tgitur fimili vt pziozis partis ccmoftratione ab certig Ocfignatifgs numeris potcft equis
propoztionibus diduci.eltigiturfchifmaros eius (c3 mevietatis ratio ignora|ate irrationalis, £oz
relgrium ex modo demdfirationis notum cffe g :

Z.chus ¢ duobus femitoniis minonbus/et commate conftat.
€ 1Ram ratio fefquioctaua duobus femitonifs minozibus atqsvno cGmate conftat.fuperat eni duas

dtefes duogs femitonia minoza viio comimate:ac tonus {n cavem ratione confiftir.coftat igitur tonus :

ex duobus femitoniis minozibus et commate,
@ Zonus g vucbus femitoniis minozibus: vno commate oiftat, _
€L am fubftracto a fefauioctaua pportione vio csmate relinqufitur duo femitonia minorasgitur

et eodem comate a teno diducto due diefes « duo femitonia minoaa relinquiitur.diftat ergotonus a
duobuys femitoniis minozbus vnolcommate, )

 Semitoninm minus tribus commanbus maius eft: minus vero anatos . vioe

manifeftum eft apotomen plura quartuoz et paucioza quings contincre cdmata, =~
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€ 1Ron € greca curiofitas calculi Iaboze deterrita quo minus quot comata in dieli quot in apotome
quot deniqs in tono fint: pernieftigaret . quod nifi aipziozibus tetatum cognouifiem ci iv quogs plus
labozts G (ve michi vifum eft) tn muficis niooulationib? vius| vrilitatife afferatsmifiuz feciffem.qui
tameivcognofcé vefiverauerint hoc pacto vepzehévent. Sint a b minimi numeri femitoni minozis
€t ¢ minimi comatis:per decimaleptimd 7 decimdoctaguam huius repertisouco bincet d 2 Aueniat
c_‘f etatn ¢ 7 vemat g: per feptimd fecundi arithmetices f 4o eeft comatis habituoo|et per oceauamn
eiufoem g g0 e habituvo diefeos|femitontics minozis, Deinvevuco eincz finf etein g Tnafcantuy
B Lzl :per fextam quarti arithmetices perd facile cognofci poteft Iz b continere ouo commara.ct per

82
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feptimam fecundi efufoé 1 ad b effefemitonium minus.Deindeducodinb/etcinlzetdinl: zeo oz
vine veniant mn o : per eandem fextam quarti cognitu facillimi eft n mcontinere trig commata. et
per feptimam fecundizo m cotinere femitonium minus. at n numerus cognofcitur effeminoz o.ergo
0 ab m femitoniusm minus tria vincit| exfuperats commata. Peinveducobin hetlzinliethinl,
et fuo ovine exfurgdt/ ozianturgs p qr. manifeftii eft per io€ q¥ pzius q p cotinere quattyoz comata
et r p cotinere femitonifi minus.at numerus r minoz eft numero q. igitur quattuoz cémata amplius
funt femitonio minoze.£ozrelariii autem binc notf eft @ femitonid maius folo comate fuperat femt
toniym minus.atqui femitonifi minus plura tribus T paucioza quattuoz vt modo vifum eft continet
comata.igitur vnico fuperadiecto comate femitonili mains quodvocant apotome:plura quartuoz
paucioza quing continere eft necefle.

@ Zonum:plura feptem continere commata necefle eft.

@ Wam tonus ex femitonio minoze 7 apotome coalefcit atp cftituitar. atfemitonifi minus per pe
nultimd tria continet comata 7 amplius:et per pzecedentegporome quattuoz et amplius trig autem
et quattuoz 7 amplius:fepté (unt cedplius. igitur tonus plura P feptem ctinet commata,

@ Secunvi Elementozum Muficalium finis.

E£fquitonus: eft qui tonum ac femitonium minys continet . quem ¢t
tribemutonidi/ trifcmitonigg: inferius dicemus. 3
Bitonus cft qui duos coplectitur tonos.
Lritonus vero quitres.
. Lonfonantic fimplices funt :oiateffaron/viapente 7 digpafon.
Lompofite vero:viapafon diapente/bis vigpafon.
Diatearon cft cofonantia: que cx intcrualli fefquitertia ratione nafcitur.
Prapente : que nafcitur cx fefqualtera.
Riapafon veroique ex dupla.
Diapafon diapente: cft qua avinuice iuncte conflituiit diapafon ac diapéte ofondtic
WBis diapafon : eft quam coniiigunt due diapalon confonantic.

@ Bec altius afcédunt P ythagoric @ altius afcendétibus voces quod pactoillis firi vife fin

T vnicuigs fexme fue vocis modil/limitefgs ad confondtigm bis digpaf gr? naruralfecel;lggngég&?;
contéplatione mufica adufgs csfonantiam bis diapafon:reliquivt babeatur Gfacillimd purguerunt
vt qui ad ter atg quater diapafon muficos modulos aptare voluerint., et hac auces vecauls mufice
ferme oés in vefinieva; Determindvags 3t traveva difcipling mufica limites *ubyrbsgoze notra cr
cendiit:putates efus limitibus cotentizet pzifcam|veteréq autozitaté fecuti fufficicter determi ; f?‘ :
quod 7 nos in hoc opere tétabimus fmitari. , termtinglie.

€ Sclquitonus inter fefquiquintam ates fefquifextam collocatus eft.'wnoc fit vt etfi
fefquitonus iocunoc/fuauitergs auditi feriat: nondil tamen confondtia pongous fit.

f291 3 | 288 assiiniii 256 | 243 T ]
s | B i cer igg il 1 Jisic b i s T ma

€ Sit ergo g ducenta octuagintaoctob vero ducenta quiquagintafegset ¢ ducenta qu i

per decimdoctauam fecidi huius manifeftieftaaobefle ronﬁg[ b aoﬁc effe (i cmito‘:l?ﬁ :ﬁﬁ?éfﬁf&‘?;
a0 ¢ per diffinitioné erit fefquitonus.qué dico in ppoztione minoze confiftere & fit fef quiquintg|et
maioze fefquifexta,THam capio per dectmam fecundi buius quintd partem c etveniet numerus 48et
tres quinte quifit f.a0odo0 igitur fad cetaggregatus fige D:qui maioz inuenitur & a.igitur pervnoes
cimam fecadi huius © v ¢ ppoztio maiozelt & a av c. Bt vero 0 a0 c fefquiquinta-<li.eft itags fefquis
tonus in ppoztioneminoze cgihtu;ua @ fitfefquiquita pzopoztio, £apio denigs per eandé vecimam
fecunoi fextd partem cet veniet michi numerus 4o et femis quifit g.aggregatus igitur a0 numex
creftitugt numerd e.certum et numerdi e minoze efle & a.quarevt p2ius a ad cfefquitonus maioz eft
@ ¢ a0 c:qui in fexquifexta ppoztione coftituitur.quod eft pzopofitil. Lozrelgrii enim cognofcitur,
paimi @ fefquitonus fuauiter feriat auditum: cuiuflibet muficis mooulationibus intéti fivem fa&t
fenfus.q vero nsoum colonantia fitsiccirco euenit g fefquitonus in fuperparticulari ratione n3 con
filtit:quavoquivem inter fefquiquintd 2 fefquifextd pzoximas (upparticulares nulla cavit interftes|
mediag (uperparticularis habituvo,neqs quio€ eft in multiplici genere:quonid per vnvecima pami
butus dtpla ppotio que multiplicii minima eft: ex fefqualtera|et fefquitertia ppoztione marimis
quivé fuperparticularibuszerurgit atgs nafcitur. cofonantia autem omnis per diffinitioné in fupers
particulari gutmultiplici ratione confiftit . eft ergo totum pzopofiturm notun. -

56




11 8

= @ Ptioem ditonus inter (efquitertiam gtas fefquiquartam medius:minime muficain
complet atas perfiat barmomam.

[BSLAE0]8r] |80] 721 |64l i2n_xf 161
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@ Darmonid et confondttam foem dicimus et hufusve pzecedéts pzocevit demonfiratio. Sint ergo
a b couo roni in minimis conftituti.ve 81|72 |s4-0ico ditonum 3 80 ¢ confiftere in propoztione mioze.
fefquitertia:er maioze lefquiquartas muficam céfonantiam hauo quag perficere.£apio eni tertian
partem cper dectind fecundibuius vt fepe factum eft. et venit voum = viginti cum triente vnius:qui
numerus fitf.a000 itag3 f 2 1 et trienté ad numerdi ¢ s4-ct aggregatus eft 5 cum tertia partevniuss
qui ivem fit d.manifeftis eft o ad c effe fefquirerriii. at  matoz eft a: continet eni a Yumtaxat vnum et
oCtyaginta:d vero octuaginta quing 2 amplius.cft ergo fefquitertia pzopoztio ditono matoz, Eevur
fum capio quartam partem c que fit : quam aovo av ¢ et furgat e: qui erit 40 ¢ fef quiquartus.ata
maiozeft e.tgizur per vinoecuma fecundi hutnssoitonus fefquiquarti tranfcenvit.et cum inter fefqui
tertium ztefquiquarti nullus canat (uperparricularis medius. neg multiplex: erit ergo vitonug in.

. Dropoztionefupcrparneti collocarus.quare muficam confondtiam (etft in muficis modulationibus
fiteuphonus fuguitergs auditum feriens) nooum tamen perficit,

5 @@itontmtcruallum : fola fefquitonum fuperat apotonic.

€CiRam fefquitonus vynum tonum cStinet integrum et fecundi toni cotinet f emitonifiminug. feo ¢
tonus ex femitonio minoze 7 apoteme confler euadatqs coslitus.crgo fefquitono ao fecivi toni coms
pletionéfola veeft apotome.at dironus folos duos ncolumes.integrofs poflidet tonos. ergo ditont
interualium fola apctome;fologs femitonio maioze:fefquitoni fi uperat interuslli.q eft popofiti.

4 @Rhatcllaron confonantiam in vata chooa collocare.

4 3 ] ] o s b
A : c| o) el bj

- @C£um enim epitrita)(efquitertiags propoztios cofonantiam diateffaron creet: iccirco data quactios
¢hoda veab eam in quartioz equas pozriofes diutoo.ve 3 c:c 03D ex1 e b.et dico 3 b av cb confonare
viafeflaron.iBam a b continer ¢ b et infuper a c que tertie parti cb equarur. eft ergo interuallum ab
fefquitertiiad cb, ergo a b ao cb per viffinitioné confonat vigrefflaron: et cofonantia diatefMaron in
chovg ab vara:collocata.quov ¢ft propofitum.,

5 @Zritonus : confonanniam oiatcfiaron tranfcenvit.

@ 1Bam per vecimdoctanam perimf tres fefquioctane propoztiones amplitis funt fefquitertio intere

gallo.atquiin tribus fefquioctanis:per siffinitioné tres confiftunt toni.igitur tn tribus fefdocravis

confiftittritonus.z in epitrito/fefquitertion interualle confiftit cofonantis diateMaron. igitur c5fce
. nantiam digtefTaron tranfcendit vt pzoponebaturstritonyg,

s @ Lonfonannd diatefaron:ouobus tonts atas femitonio minoze conftarenceelle cft
Tlnoe facile comparatum cft fefquitonum tono/ et ditonum femitonio minoc citra
owteffaren concétum ocficere.Lompertum item cft confondtiam diateflaron quing
oiclcs et DuO commata continerc,

Piateflarum confonantig %)
|3 cl | | bj

C Sitab ercb confonantia diateMaron.vico eam duobus tonig 2 femitonio minoze confiare.Ham
cumab 7 cbfit vigreMaronseritab et c b per csuerfionem vifinitionis fefquitertius.at cutu fémitos
ntumminus per oiffinittoné fit iv quofefquitertia duobus tonis maioz eft,continet ergoabecbfecs
mitonium minus et duos tonos . igitur confonantia diatearon duobus tonis/ ferhitontoqs minoze
conflat. £t primfi cozrelariii binc facile cognofcitur.£Lum enim fefquitonus folfi tonum 2 femitonid
minus contineat:ocelt igitur ipfi ad cofonantiam digtefaron complévam per pefenté vius tohus.
et cum ditonus folum dyos coplectatur tonos: deerit ipfi ad candem complévam f emitonifi minus.
Qecﬁm}mvero binchauo vifficile perfpicitur cognitii. Iam cum tonus per tricefimatertigim fecivf
Duas diefes 2 ynum comma cotineat:ouo tont quattuoz diefes 7 dOuo cotinebunt comata. at per.pce
fentem oiateffaron confonantia duobus tonis ynam diefirm fuperadoit.continet igituy confonantis
dlatellaron quings viefes 8165 Yo commata,quod eft totum popofitum. FE
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«C 2uings tonizouas diatefaron confonantias Yno commate vincunt/cuadunte 7

mato2cs. -

@ PutanitBriftropenus muficus diatelaron cdfongntiam duobus tonis et integro femitonio con
ftare.7 proinve duas viateffaron cofonantigs:quing tonos iplere.cuius erroz ex tertio mufices oiuf
SSeuerini boecij et ex hac 7precevéte facile couincitur,Ham per pzecevétem cofongntia oiateffaron
16 ex duobus tonis et femitonio integro conftat: veri ex duobus tonis 7 femitonio minoze, quod ex
vicefimapzima feciiof inter fefquioctaud decimam et fefquinond decimd p2opoztioné collocatur.nte
grim auté femironifi per decimaquartam eiufoemsinter f efquifextd vecima 2 fefquieptimd decimd
collocaretur.viminutius eft ergo femitonifi minus integro femitonio.Duia ergo vt per pzecedétem
victii eft:cofonantia diateffaron duos tonos et femitonifi minus cdtinet:oue igitur diateffaron cdfoz
nantie ctinebunt ronos quattuoz.et dOuo femitonia minoza. et qz per tricefimatertiam feciivi tonus
cotinet duo femitonta minoza et vnum coma.ergo due diateflaron céfonantic quing tonosvio coms
mate minus:cotinent. quings igitur toni: dugs diateflaron céfonantias vio comate vinciit atg; engs
dunt maiozes.quod intevebatur,

C Lonfonannd oiapentesin aflignato neruo conftituere. 8
I3 2 | |€onfondtia diapéte
F:} |¢ [0 b

€ Sitaflignatus numerus g b fupza qué iuflum fit csfonantid digpentecollocarizvfuivoa b in tres
avinuicé equas partes per notas ac o bairavta b tres cotineat et cb earum contineat ouas.eritper

. viffinitione a b a0 ¢ b bemioliii/fefqualterfigs internalliifed cum cofondtia viapéte:per diffinitione
ex ea inreruslli rationenafcaf.ergo a b ab cb cofonabit digpére. eritgs ¢ b a0 cb invata chozvg afii-
gnatoue neruo cofongntig viapéte collocats.

@ res tonizconfonantia viapente minye funt.< quattuoz eandem confonantiam 9

tranfcenount.

@ Etfi ex quinta buiusfatis cognofcaf tritonii nd poflc efficere diapéte c5fonantid: hec etid oftévit
tritonun digpéte confonatia effe minozem. MHam per decimdoctauam pzimi buius tres fefquioctanf
. minus funt fefqualtero interuallo . et per Decimanonam eiufoé quattuozfefquioctaut fefquglterum
_ fuperdt intcrualiii.confondtia aiit viapéte in fefqualterofita eff.ergo tres roni mn tribus fefGoctaunis
conftirutisminus (unt cofonantig dtapente. T quartuoz toniin quattuoz sfiftentes fefquioctguis eds
.- derm confondtiam magnitudine tranfcéount:quod eft torum pzopofiturn.,

@ Lonfonantia diapentestribus tonis/ femitoniogs minoze conftat, uofit vt adig o
pente fubducto tono:otateffaron confonantia relinquatur.fuboucta auté viateffaron
confonantia : relinquatur et tonus.

&L 1Bam per vecim3quintam pzimi fi  fefqualtero interugllo fefquitertiii bemptfi fuerit s relfnquek
fefquioctauum. (ed vt in demoftratione (exte hufus vifum efd: fefquitertiii conrinet ouos tonos cum
femitoriio minoze.crgo cofonantig viapente fefquioctaudi hoc eft tonum vitra duos tonos cum femis
tonio minoze continens : tribus tonis et femironio minoze conftabit quemaomodum pzopofitum eft
“  gorelarid cognofcitur. THam diapente per prelentem continet tres tonos cum femitonio minoze, at
fubftracto tono refioui funt duo tonisatgs femitonii minus. et per fextam huius duo toni i femitos
nio minoze conftituunt c5fonantiam diateflaron.fubftracto igitur tono a cofonantia drapente:relins
quitur mater[aron.f ¢0 et cum oiapéte confter ex tribus tonis cum femitonio minoze:fubftracta verga
diateffaron c6fonantia que duobus tonis et femitonio minoze completur : relinqnef quéadmovum
fecunog pars cozrelarif pzoponit:tonus. quod eft torum cozrelarivim. .

@ Diapente confonantia: minus octo femitontis minozibus continct.

@L1Ham cum ronus vnus duo femitonia minoza et vum c6ma cGtineatstres toni 7 vnum femitonii
muius feptem femitonia minoza 7 tria commata cotinebunt.ac tria commata per tricefimaquintam
fecunoi huius femitonio minoze funt contractioza.ergo digpente que per pzecevétem tribus tonis et
femitonio minoze conftat:minus octo femitoniis minozibus cStinebit. fed quéaomodum facile mon
ftratum eft diapente cofongntism ndoum octauum attingere femitontli minus/ octandqs diefim: ita
quos facile monfiratu ciletzeanvem confondtiam nGoum feptimam attingere gpotome.,
CRuapente confonantia < ditono/lefquitonogs comungitur.

€L 1Bam diapente per penultimd tribus tonis et femitonio minoze conflat, et ditonus 7 fefquitonus
fimul tres tonos et femitonifi minus efficlunt.igitur ditonus atqs fefquitonus pariter copulati cofo
nantiam diapente wngunt:quod intenditur, :

@ Lonfonantiari diapente 7 diateflaronstonus differentia cft. quo fit vt oiateMaron s
. confonantia adiuncto tono: confonantiam digpente reftituat.
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i Differétia bicvocat ea ppoztio qua maioz fuperatminozé, Wam p coxrelarifidecimebofus fub |
ducto tono g cofonantia digpente relinquif confonatia oiateffaron.folo igiturjtono confonantia digs -
pente cofonantia viatelfaron eft maioz.elt igitur per piff,tqit_loné_:hgrum cGlonantiard tonys viig, 2

coirelgrifi ftatimex pzopofitione notum eft.

@ Bis diateMaron: fefquitono confonantiam digpente tranfcendit. *
[ Diatelaron cni p fextd huiue duos tonos atgfemitonit minus cstinet.ergo bis digteffars quat
g0z tonos et duo femitonia minoza stinebit.atqui g quattyoz tonis 7 duobus femitoniis mimozib?.

vempto fefquitonosrelinquiitur ¢res toni et femitonid minus, Htuero per vecima hulfus colonantia -

viapentetotive tonos cii femitonio minoze coplectitur.ergobis oiateflaron:fefquitono confonantid
vigpentetranfgrevitur tranfcéditg quéadmoduti pzoponitur.

C £ofonantie viatcfaron/ac viapentc: in maximis fupparticularibus funt collocate

@ Bam ex viffinitione cofonantia digreffaron in epitrita fefquitertiam ppoztisne collocatur.etdig

pente in bemtolia atqs fefquiterria. atnulle fupparticulares fefqualtera 2 (efquitertia funt matozes -
nam afecioat tertia parte g maxime funt fec cofequétes partesioenomindtur.igitur e cofonantie

er magimarum fuperpsrticulari@ oziginibus ducte: in maximis fuperparticularibus funt collocat

quoo eft pzopofitumt. ; i v ;

@ Bis oiatcTaron/aut bis viapentéinullam confonantiam coponere potelt. _
CIbecproponit duas viateflaron cofonantiag aut duas diapente confonantias:nulld conflare pofle |
cofonantid.THam et diateffaron 7 diapéte no in minltiplicibus fed fupparticularibus funt conttitute
et per pimd petitioné que iterualli ad interugllfi pzopoztio eftzea quos eft ex foni ad fonii.ar p fextd
p2imi duo fimilia {nterualla nd multiplicia: neg multipler ness fupparticulare creant interuallum,
quare teqs ilio2fi foni in multipliciz neqs in fupparticulari afie exiftunt. omnis afit confon3tiaautin
fupparticulari aut in multiplici rone collocdva eft.ficeni confonantie noiebocinloco dythagozica
fequétes autozitaté:fufcepimus vreoum. ergo due cdfonantic vistellaron atit duedigpente:nullam -
efficiét cofonantid.ct ng movo ioverdi fit:fed 7 quotquot ofonantieviateflars in imenfum copulétur
et quotquot diapéte:nulld vnd confonatiam ex quinta primi huius efficerevalebiit, :

o Hvivncto ab cofonantiath viapente tono: nulla parabitur confonantia. item niegs

go diateffaron trifemtonio. | _
(B 11] | |Aumeroy diia | 113384 ] T EReA RS i
|E127 1§ 16| Septamaior | [Bigus| S | 85] Sextaminoz

|E£1 o @ 8lEonus | 11®l2304] 12 | 1944 Sefquitonus:

|2 551081172 IDigpente LW 4@ ) Diateforon
Jel e ; e 1.56[_}?] 1,4.5"| Semitomiiiminus_
NI [ D s[RI 8| Tonns

@ Etfibicfonosii congreffus ndoum csfonantia fit:euphonii tamen mufici reputant tuelo|modulas

mibufo aptum:fextdg o feg impleatur voctb? noftri nuncniicupant.et quattuoz tonis atgvng viefi

boceftf emitonio minoze conftat.qui g nddum cslondtia (it patet. Fccipio enig-rb terngrifi et bing
rfum:minimos fc3 numeros csfonantie viapente.7 ¢ o nouenariii atgs octonariii minimos numeros

toni.et duco cin a ¢ veniatd feptem (upzd viginti.er 0 {nb 7 veniat e vecem et fex.per tertiam quinti -
Frithmetices © ad e ctinct fefoualterii 7 felquioctauii:quare d ad e citinet diapente arg aviuncti. -
tonum.at manifeft eft ® ad 1 fcilicet a0 16 G effe multipler.nam feptem tviginti ng continétbis
auttertio aut deiceps fevecim.neqs o fuperparticularis eft av . iam d2ia numeri d 8o e et vyndecim
qui numerns fumme 16 pars nulla eft.tranfcéoit eni vnoenarius fedenarif oimidid.igitur avifictus
ad confondtiam diapente tonus:nullam parit cofonantia.et (imili argumento adiecto ad c5fonantid
ofateffaron fefquitonos nulls fit c5fonantia vt ex feciiva figuratione perfacile patere poteft. fit tamé
euphona vocum congreflio: qud item fextam niicupant: fed que a p2itng contractioz2 tota vifterapos
tome.eft ergo hec minoz|illa vero maioz.conftat enfm peitha vt dictum iam eft:quattuoz tonig et yng
oleft/fecynda vero tribus tonis 2 duabus diefibus , Pimd fonat yPparbypatebypaton ao mefen:

* fecfivam vero que contractioz eft: fonat bypate bypaton 90 Richanon mefon.que sutemn bypatelque -

par}?ypatczqut lichanilet que mefe vicdtur: feques liber veclarabit.
& 2u0 pacto diapafon confonantias in cho20a fit adiungenda.

' A 0 [3 LI TP =) o o £6r6nantiabiagafon

e sfondtigrumet in libzo probleumatii teftatus eft Priftoteles:elegdtiffimalpulcherrimag et

&hoan ergo ab feco per medium per notd c. et quia 8 b ad cb eft vupla interugllihabituvo. erge .

per diffinitionem a b a0 cb confongt vigpalon. pORI :
L i . g4
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C Lonfonantia oiaparoﬁ:in fex tonis minime confiftis. feo quings amplioz: fex vero

tonis:confonat contractioz. :
' Bam per vicefimd p:imi quings csiuncti fefquioctani:minus duplici interuallo coniiigunt. et per

vicefimapzimain ciufvé fex coniuncti maiozcevno vuplici interusallo enadunt.ergo quings toni mino

res funt diapafon cofonantialct fex eadem funt ampliozes, confonat ergo diapafon quings tonis am
plioz:fed ct fex eavem modulabitur inferioz.

@ Riapaflon : cx diatelfaron et diapente confonantiis coniungitur. ;

@ WBam per vecimaquartam hugus diateflaron et vigpente in magimis fupparticularibus funt col=
locate.at per vnoecimd pzimi duplex interuslifi ex duobus maxims fuppsrticularibys csiungitur.
et ouplex interuallii:confondtie viapafon interualli exiftit.igitur confonantta viapafon: viateflars
et viapente confonsntie fimul coniungunt.quod eft propofitum. : :

@ £Z6fonantia dlapafon:quitics toms et duobus femitonis mino2ibus que toni mi
mme coplenssperfiatur, Tnoe quoqs mamfeltii elfe potefts cofonantiam oiapafon

folo a fex tonis commate viftare. :

@ Per precedétem eni diateMaron et viapente confondtiam diapafon iungunt. diateMaron afit per
fegtd huius duobus tonis et femitonio minoze conftare mofirata efizer diapente p nond tribus tonis
femitonfoq minoze.at duo toni et femitonifi minus < tres toni et ftidem femitonii minus fimul con
flatisquings efficiitur toni atgs duo femitonia minoa.atqui duo femitonia minoza tonum non perfiz
ciunt:verti ab eo veficiunt comate.igitur confondtia viapafon quings tonis et duobus femitoniis mi
nozibus:que tonfi minimeiplent quéadmodi iam pzopofitd el perfictt. € Lozrelariii ex demonttrg
tionis calcenoti effe poteft.£x quo liquet pfacile effe in neruo muficli coma perueftigare MHam in eo
8 paincipio conftitutis|cStinuatifp fex tonis et 8b eodEnerui initio ad medid chode notam intenfa
vigpafon cofonantia quod fnter medid nerui notam et vitim fex sonozii fignum cotinetur: ex paeces
ventis corelario erit comatis ingerflitid.

CRcmpta ex diapafon cSfonantia diapente: relindtur viatelfaron.ct cx cavé oépta
cofonantia diatelfaron: rclinquitur dlapcentc. demptis autc cr'ca diapente estono

relinquitur fcfquitonus. A ,
@ P :ima pars et fecunva ftatim per penultima cognite funt. Jtem 2 per peeventé, Mam per prece:
denté diapafon quics tonis Touobus femitoniis minozib”conitatia quibus fi tres tones ctvni femi
tonid minus tollas queper decima hufus diapente cofonantia continét:relinquiitur duo toni £ femi
¢tonifi minus:q per fextd hutus diarefaron cofonannd effictunt.vépta igitur ex vigpafon confonitia
diapente:relinquif tateflaron:quoo eft paimi. Secunoii cavé facilitate declaratur.JRam ex quings
tonis et duobus femitomis mino:ib? fi duos totios 7 femiteni minus tollas: relinquiitur tres toni

et (emitonifi minus, Tertid confimiltter,Demptis enia confonatia dtapafon boc eft 3 quings tonis et

duobus femitoniis minozubus demptis inqua quattuoz tonis et femitonio mioze reliquus cft tonyg
vnus z femitonii minus.£t quot dicles quot 3potomas quot deniqs comata contineat dfapafon: de
pebéfonis funt facillime:in nulla tamen equaliter:tota ipfa divivua eft quavoquivem dviaparon fn
multiplici ratfone confiftit que omnino in quotlibet equgs pzopoztiones quemuitiplices no fint per
rexagefimam nont arithmetices dfufdinon poteft.

€ Bulla fimplex cSfonantia ¢ in ouo cqualiazcerto/cshtutoqs nilcro diuifibilis cft.
€ Simplices confondtias vocamus digreflaron|diapente[viapafon. de ofateMaron auré e diapente
conflat q ex fupparticularibusg interuallis furgGrique per quintd pamt nullolpacto buncin moouns
dirimi pofluns.de diapafonvero cofonantia ivefubit tudici. Wam quonia minimi eius numeri funt
duo et YUM:z dio quavzatus nd eft:igitur per cozrelarifi tricefimefective fecunvi bulus cofonantia
oiapafon q confiftit in ppoztione duozi 30 voum minime in duo equalia partief. et covd qUogiure
n1eqs eavé confondtia in plura duobus diretic virimetures equalia.£t pzofecto velle hoc pacto con
fonantid diapafon in plurg equa vivucere.elt i geometricis viametri cofte quaveati velle comenfu
rare.fev o vitimi muoficum no eft :

Diapafon ac viatcffaron : confonantiatn non clfc.

| ] 1 I 4 ! 5 ! |
I B b l 3 Ll o | ,

QL £ inviapafon ac diateffaron fit duard vocum dulcis| smenaa cdgreflio vt quéadmodum cum
pulfatur fefquitonus:ns iccieco tamé euenit diapafon ac diateffaron sfonantid oici mereri, Tamet(i
Rtholemeo fecus @ @ithagozicis hac in re vifum fit:quod monftratu facillimi et Sint eni g et b
binarius 2 vnitas: minimi(cs numert confondtie diapafon et ¢ quattuoz 7 tria minimi ivétivem ¢o
fongntie matcff aromn duco ¢ {na et veniet octonariug qui fit e: 0 inb et veniet ternarius: quifitf,
per tertism quinti Writhmetices e a0 £ continet dupld et fefquitertid:quare digpafon ac vigteflars.
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* ouplicia interuslia quadruplex tungun 4 nafitin ' 1g :
oinem:que eft multiplex.et < bis viapafon 40 audititiuduis/emovuly
tis perceptum eft.§ p ouffinitioem erig plonata. Qo erat moftraivd,-

28

m

fev eoctonarins non eft multiplex ao'f terngrivm; neas (upparticularis ¢ = s

binarii qui ternarij no pars vils eft feo partes, eft eni octonarius ad ten?; f-?ﬁb:f, ;‘l’é;nrcu“g 1?(;}2:;](%?
THon eft tgitur diapafon acdiateflaron ofonatia.ols eni confondtia gut in fuppartictari/aut in mule
tiplici genere ex diffinitione cofiftit. Erin hoc facile cognofci poteft ex nouo pbleumatii libzo 7 1Py-

thagozicis cfenfit Friftoteles:cii inquirit cur nonbis oiapente/autbis viatefiaronreovi sfondtia.

poteft:vt bis diapafon coaptarifolet.lDocinquit iveo eft @ viapete confondtia pofita in pzopoztioné

fefqualtera eft vigteffaron %o in fefquiftia.g fi duo fefqualteri aut (efqui i i

e(qua ; ) ttia, 0 quitertifn po-
natur:extreminullam inuicem popoztidem habebiit.neqs enilfugpani%ulareg ngg gﬁﬁi’gi?&?ﬁ%i
poterfit.at olapafon acinétia qim in suplart pzopoztione cofiftit:hac gemiata:quadruplam inuiceny

extremi tenebiit/habebfitg ppozticem.Gives ergo quo pacto Friftoteles confondtiarii ppoztiones

folas fupparticulares aut multiplices efficit:(uppartiétes Gfi p2oxfus nulle fint repuvians, EtreXa

1Ptholomei cfi PPythagozicis magis in nole & in reipfa viffentio putanog eft.fedp vebis hactenus.

CDiapafon acviapentesin triplici confiftit ratione. eftqs diapafon ac dapente cons. -

fonantia yna.
@€ D enim viapalon ac diapente intriplaronecd

concétus confondtia eft.quod eft totum propofitum.

Eziapar on viapentc ac tonus:melos citra confonantiam cliciunt. ; fo

! iy | ] j BRI
Faai 3 | . [ [ G
! 3 I aial = 9 s (% I

i a | bl | c [ A A |

@ xelosbicvocamus fuguem g

feo @ diapafon diapente T tonus fimu €O 10 3
ictia vifcitur auribug accivit.fed @ confondtiam nulld paret:oftévit . qift

voculgtio fuguiter veexperi i ! 0 _ r
eniper precedétem digpafon acdiapenteln tripla pzopoztice confiftir.finzergoa btrig 2vnd minimt

confonatie dispafon acdOlapente numeri/etcd noue
etvenidt e f 25 fc3 et 8 inter que eft diapafon diapente AL
multiplex:quinimo e stinet frer et tres eius octauas:eitge
cOcinit igiturefaliqua confondtia.quod totum eft propoliturite )
CBis dviapalon confonantiain quaorupiart confilua reperteur babutuoine.

(2] enibis vigpafon tn quadruplari cofiftat:ftatim eft manifeltum.IRd per vecumatertid pmi duo
tinfuallii.oiapalon aiit in duplari cofiftir. 1gif bie vispafon

quaoruplarem fungithabity
tag pueniat vt id quogsfenfu {atis | I , ;
€ 1Rythagozict 7 p2toes mufici oés:ocentuii modf (n termints quavorupledrq in finibus olondtie
bis oiapafon perfiringeriit:nor
natura reperitur fue vocis moous/aut @ firivu
ferigm fam relinquit meoiocritatem)aut @ hactenus ¢
inftitutisem.pofteritas afit a0 ter diapafon vel 7 amplius
gata:oe quibus neceffariafi peculatio non incliberevi 1 L 1
quimodulaticem fupzabis diapafon cognofcere vefiverabiit: facili vemoftratioe vt preceveLia peis

i icupla fefquitertia cofiftit.et proinve plaie £6=

pient.bis eniviapafonacoiateflaronin ppoztidequicupl A profn
fondtia putaoa nd eft.bis viapafon ac vigpente in ppoide fefcupla et iveo confonatyys anumersra,

ter vero diapafon in pzopoztione octupla, ; | 3
@D mies confonantias:in data cho20a o oinc fubliigerc:ct cas fenfu percepit:

buliter experiri. ;
c| ol cl fl 8| bl

8 el
@ Sit ab vata chozoa in qua ppofitd fit ofondtias dlateffaron, viapéte/viapafon) Diapalon acdias
pente/ et bis diapafon fituare.colloco in figno a baachii circint imobile es 3o totius chove quartam
partem extendo circini baachifi mobilezetin termio etus pono notgin c.Deinve extendo iveim bachii
av eiufoem chove partem tertidset in terio pono d.mox ad totius chode parte meviam qud vefigno
f10ta e.einde eodé baachio capio totius chozoebiffen:hoceft ouas sertias:et in terio bifies poio fe
wmog extévo circinii 80 chozve vooratem:boc eft av tres cius completas quartas:in cuius fine affigo
potam g.tuncficab zcbper quarta hutus sfonat’ otateffaron.ab 70 bperoctaud vigpenteab 1 eb
per decimdoctauam diapafonab 2 fb per vicefimaquintam otgpafon ac oiapen:c.pom'emo %oabvz
& b per preceoétemn bis diapal on. Suppone igif muficale hemifphertit fenfim fingulis chovenoits
et fonos av totius chozoe fonum diligéter atteve.et fuo odine Jpofitas pcinerias aunotabis. quod
poptius experiri valebis:fichooca b chozogm equifonam/ vnifondq esid collocaveris:cusys (o

cum fingulisfectionum a b peuflionibus nonfegniter assenoeris.

i# ille canoz illis vt iam quogs Dictil eft vifus eft g ve
s contéplatio fane 1pis effe vifa eft 30 muficam
avauyrit a0 gerios vig octuple iogius cuas

fiftat:hoc iveo eft @ ef: duode i et
atcp fefqualfo interuallo triplex nafcif interualli.ouple it 7 fef qualt:qz ru.,f‘,"r‘gn‘g’,‘;;‘;egiggg}g X
et digpenteinfualla.igitur iuncte sfondtie digpafon ac dfapente in tripla rone c5fiftunt.fev ¢l f enfu
iam fatis fit explozatii biic cocenti mooulate/ (uauitergs ad quoith puenire: ergo per oiffiniticem is

uribus scceptamvoculationem, amenfiqs plurif vocum cogreflum.
liuncsa melos conftituiit:fiatim notum eft.¥Wam hecionoimn

m 7 octo miniminumeritoni.oucoc ing1ovinb
tonus.fev ea0 fuegs fupparticularisnegs
a0 Frriplus (URLFIPATTIES 0cE3Bas . om

non temerelogius progrefli aut @ inter illos termunos viicuigg factus g

vivetur:fed pauca paucis firinxifiefatis erit. 1hd



€ Lonfonantiarii boc pacto vigeftarum:finiis confonantic diatelzron:ad finem dias 2»
pentefonat tonum/av fincm diapafon:confonat diapente.ad finem diapalon ac vig=
pente:inedfonus.ao fincm vero bis oigpafonsconfonat vigpente ac viapalot..

i T Raie AR R

Sintalc/v/e/fl /b modo quidictus eft vigefte confonatie: dico cb finem dlondtie viateMaron adp
' bfonare tonum/3v eb effe diapente/ad f b incofonii effe/ad gbXo cGfonarediapenteac oispafon.’
“Hamper pzecedentemab zcbelt viateflaron erab et 0 b viapente. déptaergo ab 7 cb vigteflaron
cofondtiaab cb 70 b viapentesper correlariii vecime huius relinquif ronus. qi afit relinquif eft cb
<o b:gitur cb ad 0b fonat tonum.et qifi per preceventé ab zeb acinit/modulaturgs diapafon fizbz
firacta:igif abeteb viatefaron ab ab erebpvicelimilcdam buius q8 relinquif et diapente.atqui
quod relinquif eltcb ete bigiturcb ad eb slonat viapente.ct qzper preceventema b 1 b confonat
viapafon ac digpéetesfuboductaigiturab 7 eb afondtia diapaf on:q8 relindrur cﬂ’op‘p‘eme.quoy afit
relinquif efteb 7 fb.igitur eb 7 fb confonantia eft vigpéte. fed p movomonflratii c¢brebettdvig:
penteefl:igitur ¢b 7 fb eft bis diapente.at p vecimiquartdhbuius bis dlapenteslondtia componi né
poteft:igif cb ad fbincGlonus eft.poftremo qifi vrex peedétinotiieft ab ¢ gb sfonat bis viapafon.:
oépea {gif a b T ebdiapafon sfondriarelindtureb et gb e€viapafon.atquicb zeb per cSam ptem
huiugmdltrata eft effe vigpente.igirur advificta c b et eb confondtia viapente av eb 7 gb cottituitur
diapente acvigpafon.cifonat ergo ¢ b 7 g b vispente acviapafon.quod cft totum pzopofitum.. -

€ Sic pofitis confondtijs:finis vigpente ao finem cmparon_ movulatur diateffaron/, ‘s
€t av finem diapafon ac diapentesmodulatur diapafon.ad finem yero big oiapafon
eupbonus eft:(co qui nondum confonantia cft.

Bl T el T e

QCEMo precedétiii hypothefis:vico d b finem diapenteav eb confonare diateflaron.ad fb diapafon.
etad gbfonare digteMaron acdiapafon.Mam per penultimd a b et e b'edfondtia eft digpafon.etab .
ct o b digpente.fubftractaigiturab 2o b dispentc:abab 7 eb sfondtia diapafon: per viceflindfcdas
huiug relindeur dfateMaron.qs adt relindrur eft o b et e b:igif o b av eb slonat viateMaron. et q:in
precevétimontiratiiefteb 1 f b eédiapentezetniico b eteb effe viatelaron: cr?o pervicefimd bus
dbetfbexillis buabus coflara/ coalitaqgs cofondtia movulabif viapafon. Burfum cieb 1 gbinpce
venti moftrata fit digpafonzet eb et fb digpétesergo per vicelimafcdam bui?fb 2 gbeftvisteMaron.
etob et Fb nuncmoftrata eft viapafon.igitur ob 7 g b et vigpalon ac visteflaron:que cii mooulatio
fiteuphona 7 ed monfirguerit vicefimaquarta huius non effe Afondtid rotfi liquer moftrari ppofitii.
et exhac quom pariter cognitii eft finem digpafon:ad finem viapafon ac diapente movular( viapéte
vteb avd fb et a0 finem bis viapafon c6fonare diapafon. :

@ Lonfonatiay fic collocatay : totius chove atas cuiufes fectidis niicros ocfignarc,
| ST 18 [ I 1n I H | 5 AR
Pty | c | o - e | f ! g [ bl

@ Ruco duo)tria/er quattuoz in feinuicem:et numerf inoefurgentem ate Pouctii qui heébit (cGam
tertiam 7 quartd:pono totius linee numerum qué iccirco voconumerum a b gb QUo Demo quartam
partem et reliquus fit c bzet erit pmue numerus ad ipm fefquitertius.quare viateflaron.ct ab coves
numero.desno partem tertiam 7 reffouus fitdbieritgsabadob fefqualter:quare cofoniitis diapéte.
etiter ab ab diduco ptem mevid et refiduus fite bieritgsa b 30 eb vuplus, dcircaviapafon sfondtia
fnter eos exurget.et nfieri a b fumo fold tertiam qfit fberitergoabao fb bituvo tripla.cdtinebiie
igif ab et fb viapalon acviapére. Rurfum numeria b (ola quarta fit g bierita b avgb quavdruplug.
quarea betg bfuntnumeribis diapafon.funtitag totius chovea b 7 cuiuf @ fectionis eius i afs
fignatas confondtiag vefignati numerf.quod erat vemonftranduim., v

@ Ruotcungs barmonicas meictates aflignare : inter quay terminos eoafigs viffe- 32
rentias omnes mufice reperiantur confonantic.

b1

I Warmonice | 1 [~ 8 | 6 | | Epitritus b ¢ DiatefMaron I V
| Mcvietates| 6 | 4 | 3 | | bemiolus [ab] Diapente |
| | -8 | b | ¢ | | puplaris la o Dispafon |
|Rifferentic | | bt R I | | ZEriplaris lc e Diapafon digpente|
| : | | [ ® | e | | fuavruplaris |b el Bisviapafon. |

@CiDarmonica mevictas in Brithmeticis vifinita cft af trium teriopvt marimus ao mima:ita ofia
matozii ad ofiam minoum. Sitergo ¢ quicie niierus partem tertiam habens que fit e:ouplo c. fites
ouplatus a.manifefti et a av ceffe duplum,et qz cotinet trig ¢:ipm 8 atinct fex e,.3000 €30 ¢ 2 figt b
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001

eteritnotlib ad c effefefquitertidiet b cotinere quattuozeatase effe oFiam b ao ¢. Jtice qz b cotinet
quattuoz eet a cottnet (ex e:g eritfefqualrer ad b.et q2b equatur quattuoz e/ et  fex:ergo ofggadb
equatur duobus e que fit 0.quia eni® cquat duobus ezergod duplus eftad e, vicoergo abcoatam
effeharmonicam medietatemsinter cuius termios g b ¢ Teop vifferentias b e oés mufice confondtie
reperidtur.iamaaob maximi g0 mimii moftrata et ppoztio e€ dupla et fikiter habitudo 0 a0 e dOFie
fcs maioziao oifferétiam minozi et1d oftenfa dupla.(untigitur per viffiniticem a b ¢ termini inbarz
monica medietate sftituti, Bt fib ao c copares moftratus eft fefquiftiusiquare sfondtieviateflaron
interuallii.erfi g a0 b:moftratus eft fefqualter st hemiolus et digpéte interualli.et fi a ad c:oupliz
babes 2 afonantid vigpafon.fiXo caoe cotuleris:habes tripliizet p vicefimdquintd rertij sfonantid
copofitam oiapafon acdigpente.et fib a0 e:quavrupli/ et pervicefimafeptimam tertij bis diapafon.
at cil cetera moftrata fint non eé confonatias:coftat viateflaron) diapente  viapafon/ diapafon ac iz
apente/ Tbis diapafon oés confondtias quibus in vifciplinis (e epercere folent mufici: inter termios
harmonice mevoietatis T coy oifferétias:fuiff erepertas.et fi ougeris binarifi inabczinillos g inde
puenerint et quotics volueris in pueniétes:ex feptima feciivi Zrithmetices cognofcere poptum eft
toties coftitui barmonicam mevietatem cofimiles inter fuos terios 7 fuozii terioy ofigs:cofondtias

.muficas ferudtcm.et ivem fuerit fi quécunds alterii numerum in illos terios dureris. placuit ti viuo

Seuerino quaoragefimo octauo capite feciioi (ue Arithmetices 80 oés sfondtias muficas coplectéz
Das:0uas ozoinaremevierares harmonicas:vnam inouplari/etalteram in triplarifeo woenetid
fieri poffe vna fola conftitura ism fatis monfiratum arbitramur, : o

@ Quothbet maximas barmonias quax quelibet p2imozoiuth confonantiarii / conz
fonatiafgs contineat omnes:sconflituere. :
1gpmabare | _24 | 18 | 16 | _n || sl i,
[Dagimabar.| 12 | 9 | .8 | 6 | |Epogoous [b c/Tonus |
I} | 8 | b | ¢ | ©® | |Epitritus |ab|Riateflaron |
|Rifferentie _l 3 i | 3 | |lbemiolus |8 c/Piapente |
| | c | f | |Ruplaris [ao/@iapalon |
Pifferentic | 4 | 2 | |Eriplaris [0 B|Diapsfonvigpéte |
| l : 8 |k | |Dusoruplusic blBisoiapafon. |

@ aximam harmoniam vocant qfi quattuoz (olivozi terioy in geometrica medietate coftituto i
inrer maxim/vhii mevioznm zmimii mevietas Hrithmetica atinef:et rurfum inter maxim teriozif
alterii medLozii/ et mimi cotinetur harmonica,Dcvietas geometrica eft qi terminozd eftppoztioni
fipituoo, Arithmeticaxo qii teriozi eft oifferétiari equalitas.quivldarmonica iam otctil eft.Soliot
termini oicun qui ex tridi in felaterfi ductu poucitur.fed hec oia ex Brithmeticis gnotiflima (unt,
R:unozoium siondtiay appellamus tonum, L L£aptoergod numerii queéciics qui (cogiu z tertiam
héat:fitg ews feclivg f et tertia b.ouplo v et fit duplatus a:quiquioé a duplus éritgd v.3000bad o
fitgs copofitus c.eritq: fefquitertius 3o o.feo et cfi amofiratus fit ouplus ao 0:§ per vuvecimgm prini
buius 4 80 ceft (efquglter, PPefea f (cSam parrem © 3000 ipi v et copofitus fit bicertii eft b ad v effe
fefqualteril.re p edvévnoecimam pmia ao b eft fefquiftius. b a cigif quimofltratus éfefqualters
abiato a b fefquitertio per quitdveciind pzimi relindrur b ao cfefquioctauus, Sit pacfea g ofig gad
cq o atinettrig b s c continebit ttuozet g fex.ergo g oOfia g avo catinet duoh.eftitags g aoh vuplus.
erquia f eft mevietas /et b eft felqualrerii 30 diergo b ctinet tria f.eftitaqs f tertiapsb.fev 28 lelz
quitertius g0 b avoit fup efi tertias prem ipius bergo oriaa ad b que fit e equat fidicoergos/bic/o
maximd coftituere harmoniam:quetonii ofondtigri elementutt/ 2 oém coplectif sfongntid, TRam a
a0 b moftratus fefquiftius  filiter ¢ a0 o fefquitertius, cotinétigif aad betcav d per oiffiniricems
geometricam mevietatem.et 0Fia 8 30 b marimi o yni mediop eft e/et b a0 0 eiu(0€é medij ad mimid
eit flet e 7 f moftrate funt equari.igitur per viffiniticemagobetbadc conftituiitur in Hrithmetica
mevietate.fed 7 8 80 O marumus a0 mimi moftratus eft duplusset filiter g ofia g 40 cmarimiaore:
{iquii mevioy Demoftrata ouplaaoh ofiamcao® eiufoem meoij ad mimil, igitur per viffinitidem a.
ca ofiftit in harmonica mevietate. L oftat igif p oiffintticem a/ b/cjo fifolivi fint coftituere maxiam
barmoniant.g fi folivi non fint:ouc quécungs niterd in quélibet ipfoy et pueniét (oliot in eifoem haz

_ bituvinibus quox cuiufliber latera eriit vnitas/numerus in illos ouctus et finguli eox 8o fingulos:

ficas coftabit maxiam conftitutam effe harmoniam.fev iam oftenfus eftb av ¢ fefquioctauus: igitur
per ouffinitiem b av ¢ cGtinet tonfi confonatiarii pmozoifi.ct a ad b eft fef quiftius.igif aao b otinet
diateffaron.et a 4o c maftratus eftfefqualter:igitur 4 av c cStinet diapente.cta 30 o ouplus:igiturg
@0 o digpafon.et ad h triplustigitur © a0 h vtapsafon ac digpente. etc3o b mafiratus quadrupluss
igitur c 30 b cotinet bis diapafon.et quotics dureris quécungs numeruvin ina/b/c/dgutin pouctos
ex illis aowudte feptimafecunoi Frithmetices 7 oiffinitiibus:toties coftitues mayxima harmonids
fonum et oés confondtias continentem.eft igif effectum qd pponebatur. Eterhacintelligere potes
effevemoftratum que oinus Seuerinus gffert vebarmonia cubi quaoragefimonono/ et demaxima
harmonia quinquagefimoquarto capite fecunoi fue Hrithmetices, LA ‘

€ Dis numerus ternaria pgreflionea fe avicctus:oem confonantiamin Aritbme=

tica meoietate complet.
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[E5fondtic i Brithmetica medietate] |7 primavnitate| ]‘chﬂavnigatc ) Bterttavniratﬁ_ f
| 3 | 6 | 9 | m | Ixlris514] lwofols0l40] |100]200]300ll400l -
[ouplus diapafon| fefquifti? ofatef, | |ouplar]jepitrit?] [viapaf.[viatef. | [oiapafon| diatefia. |
I |fefqualé viapéte | | | |bemiol] | | [ofapél | | |oiapente| |
|Lriplus.vigpalon vigpé. | | | Eriplaris| | Ioiapa.iap] | |diapa.vigpére] |
[ _Rugoruplue.bisvigpalon | |Ruaoruplarie| PBisdispafon | | Pisdiapafon |

@ Intelligif ternaria pgreffise ad fc a0vi numerys qfi adoitur prmo av fe femel/ detnvebis/veinve
$er.lco ergo quécungs numerd ao fe hoc pacto sovitum:oém coftituere confondtias muficam. Ham
femel fib1 aviectus:ouplex av fe efficit/ 1 viapafon confonatiam.et bis fibi additus:ad p2ima soditi=
onem fefqualte coftituit 7 diapente: et 30 fe eriplii atqz diapafon acviapente.am in pma qovitide

bis/ 7 in fecfioa ter ctinetur.tero fibi avoftus av fcBa3 aovitioem facit fefquirert! 7 diatelarons.

nam pzimus niierus bic quater) illic %o ter cotinetur.et ad fe quadruplii factt et bis diapalon.anbac
igutur pgreflione ois cotinetur clondtia mufica.ef qz cotinue numerozfi ex eius adovutioe (urgentii
ipfe numerus aovitys eft vifferétiasergo reperte confondtie inZrithmetica mevietate continerur.es
ex hac cognofcitur cur in oim vnitatum quaternaria Mgreflione que vbigs venarij PPythagozici ples
nitudinem implet:oés confonantie mufice et 1n Hrithmetica quidem medietate reperidsur,

@£ onum ct oim confonantiom fimplicem:in duo cqua partiri/verags medietatum
puncta in chowaigeometrice monfirare.

@ 1Rrecevdtes (cptima fcdil viceftmatertia tertif pretéofit tonfi/ diatefaron/ ofapéte ac digpafon:

in duo equa dinivi non pofle.heco moftrar quo pacto ea omnia poflint in dyo equa partiri.nechoc

quive repugnat. 18d precevétes contéount v effici non pofle Frithmetice cerro /coftitutods numero)

sigs raticait babituvine:hec %o iv effici pofle geometricefine numeri certa/c3ftantig ratione, -
SiEbit =tk

8 ¢ o ¢ ¢ b

p ) b f e d ¢

@ Sitergovata chovaab fuperfoz in qus fubeamur integrum femitonium) et ofondtiarii viatefly
ron/diapentelac digpafon vera media reperire.factoab 2 cb tonum.abeto b disteflaron.ab1eb
diapente.abetfb diapafon co qui in prevevétibus moftratus et movo.veinve in inferiozt lineg g ¢
invefinite quatitatis capio a b cqualé linee fi uperioziabetb ¢ otinue equsalem linee b cfuperiozietg
puncto b verfus cxcapie lincam b o cqualem choveb v etb e equsléchoivebeethf choweb f.etin
telligo Grruoz dimidios circulosa ¢/a v/a e/af.€tapunctob educo perpévicularé linee s ¢ a0 circiiz
feretias (emicirculoi a ¢/a ©/g e/a fuet piicta vbi cos cotingitlinea fint g/ i/k:ad que piicta €duco
agicgiabiobiatieyakf K.at per nond fexti geometricabav b gvtbgav bc.facioigifin chozvg
fuperiozeablineam b g equalé inferiozi lince b getchi ppotioabadgbyrgbane byt peoftéfum
efizfedtur ronuma b 2 cb effe in ouo cqua dvivifumss puctii gefle medium vert femitonij fignfi.et per
eavem queppottioabavbheafitbh ao b v.eftoigitur Bbinchova abequglislinee b hperivem
vepuus:ed erirppotioabavh bquehbad db.quareab et d b diatefl: aron in duo equa partita eft,
€t eoeimn pactofacta chows ib fuperiosi equalilinee b f.et chozog kb equslilineeb k: moftrabis 5=
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fonatias diapéte 7 diapafon in duio equa efle partitas.et re %a hoc pacto %a fchifmata ate dtafchif:
mata/ et diefes tetrartemerigsreperias aflignat] comatis|viefeos|atqs copleti femironif interuallis

et fumptis vt in pzecedentibus factum eft medijs ppoztidalibus chorois.fed hec fratim alitulum in.

geometricis exercitatis nota effe poffunt. Dec giit pofteady repereris difce (filibet) per chozvam in
voce tonum meviare|et femitonium:et quacungs voles in arte mufica confongntiam.

@ Zertif elementorum ZDufices finfs,

Frmonica regula inftrumenti eft:quo cum (ratidis adbibito iuvicio)
confonantic/confondatiarfics partes:in chozoa perquiriitur. abelo2i

b tria (it genera:piatonicum/ homatic/ €narmonicii. 2iatonicum -
genussiclos cft cuiug partitio per femitonium minus 7 DUOS tONos:
cotinue pcevit. ILhomaticum:qd per ouo inequalia femitonia 7 tri=

bemitonium cofcéoit. £narmonicii ¥0:q3 per ouas diefes confcéoit

ct ditonum.ielis bocin loco femitonij minozis mevietas cltsex vifferétic cetremon

babituoims cius:partitionc puenicnsique 7 tetrartemeria dicta eft.feo vt eay femp
maioz que acutioz/ct minoz g grauiozrepeniatur neceficeft. Tloces/nerw chozoe
fpacia:boc o20ic a graui in acumen nitentia in vnodas meloum giie funt nijcupata.

Brece nuncupationes TRuncupationes latine.
T Poflambanomenos Hcquifitus
bypatebypaton Dancipalis paincipalium
Darbypate bypaton Subpzincpalis paincipalium
Lichanos bypaton Pnock pancipalivm
ibypate mefon _ Principalis meviarum
Parbypate meion Subpzincipalis medigrum
“Lichanos mefon Pnoex meoiarum ’
Abefe : abeoia
Zrite fyncscugmenon Zertia coniyncearum
arancte fyncscugmenon Menultima comunctarum
“Rcte fyncseugmenon - Tlltimga conunctarum
Paramelc dicscugmenon Suybmedia oifiunctarum ks
Zrite dIc3cuginenon Lcrtia vifiunctarum
daranete dieseugmenon Penultima oifiunctarum
iflete dicseugmenon Tlima difiunctarum
Zritc byperbolcon Zertia excellentium
Paranete byperboleon : Denyltima excellentium
Hcte bypcerboleon Tltima excellentivm

Cakonochozoum:clt gdvnica chozoa cotinet mooulatidem. Zetrachooum:quoo
¢hoz018 quattuoz. Polichozoum ®o:quoo pluribusg chozols id cotinet ¢ quattuoz.
vt pentachozoum:qd quings. bexachozoums: quod fex.ct ita ¢ beptacho200/ octo=
cho200/ennacho200/0ecachozoo/endecacho00/000¢cach0200/trioccacho200 /tef=
faravecachoz00/7 pentavecachozoo et intclligenoum:qd vitibum oino quinvecim
conftat chozois.CP20flambanomenosseft in ynodas generc:p2imo tetrachoz00:ii
grauflimus neruug aotiictus:a primo pami tetrachozot neruostont infusllo viftds.
Zetrachooum conificti : eft cuius p2incipiil eft p2eceoétis tetrachozoi finis. »ifii-
ctum %o: cuiug pimozoialis neruys in ynoquogs melozum genere:a primo pece:
oentis tetrachozotfinali neruo:vno tono oifiungisur. : Sl
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« Letrachorod funt quigs: Tetrachozoi bypaton/Eetrachozoi mefon Syneseu:
gmenon/Dicseugmenon/ibyperboleon. :

@ Letrachozoum bypaton cft: getrachooum fynccugmenon.
bypate bypaton Abelc
arbypate bypaton gritcfynescugmenon
‘Lichanos bypaton 1Paranete fynescugmenon
Ibypate mefon Hete fyneseugmenon _
Zetrachozoum mefon eft: : L ctrachooon dieseugmenon ,
Bypate melon 1Paramefcdiescugmenon
PDarbypate melon Lrite diescugmenon
Lichanos mefon IParanetediczeugmenon
abelc SR ~ 1Rcte diescugmenon
Lctrachozoum byperboleon
THetc diescugmenon
Zrite byperboleon
Paranete byperboleon
“Mete byperbolcon

€ APodij bic vocamus remiffionem aut intenfionem oim tetrarchoz002( gravatim
ih aliquo genere melozum:fui gencris pzogreflionem fcruans.

Cabooi funt feptem.
@ Pamus ibypovozius
Secunous Ibypopbaygius
Zernius IDypolyoius
Ruartus Dous
Ruintus Pbzygius
Sertus Lyoius
Scptimus abixolyotus
€ abonochozol regularis partitionem:in diatonico gencre dcmonftrare,

@ Dudnis inftruméta mufices Ppluria reperiatur ve Lithare) Eibie/ Tube) Litul Multiforatilen
filtule:Dexsre/ Leue/ Simplices) Puplices: i quib? vio (piritu gnimdvis ve inquit 'Eigllxtleiusa.tt:c!:g
ibiagnisRyvozil rex ZDarfiegs pater prus in canévo manus difcapevinafle:pzefea vt Relte/ Lhoz-
vacilte) Sambuci/IDyoraule abilie/ Rfaltcriai Magaves/ Barbitt) Haula/ P étaves) Lomugy
Deptagona Mele/ Leftuvo/Warbati) JPlectra) Monochorva) Letrachoroa/ Wolychorvazet ceter

v gen? mufica inftrumétg.placnit ti R bilofophis in Monochorwvis|Tetrachovis|ates mowcboﬁ
ois monfiravis:ceterozii nos intelligere rdem|atgs compofitionem.quocirca vt de monocboébozun;
et Lerrachovozii compofitione intelligemus:ita ve reliquis eft intelligendum.nunc ergo adZNomno=
¢howiregularis nos oftenfionem couertgmus. ; ¥
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é il Z Lonus S Semitonium minus : i
'q[monocbozbum igif reglarciccirco dicitur @ invnico neruo mufice confo

natieharmonicg regula

peructtigétur. Sitergoab chova in qua volumus in digtonico gie cofondtigs regularié collocare; -



1

Hecipio ¢ planiflima regulain/hullaes ex parte fubfultdtem:equalem linee a b.et pet p2fmd 2 vecima
octanam fecivi buius ab cin d intédbo tonum.et gb © in efemitoniii minus, etabeinf zfingintévo

puos tonos.ct ab g in b femitoniii minus.gbh inietiink dbuos tonos,Rurfus abkinltonum.et ab’
lin m femitonium minus.abm innetnin o duos tonos.gb o in p femitoniit.ab ping etq inrouos

tonos.ita @ otinue femitonio minozifubificti fint Ou0 ton:véPtis c 0 qui Pp proflambanomeno prmo

femitonio pzepofitus eft tonus:et k1 tono qui retrachozdidieseugmeni hoceft vifiicti principifi efts

Burfum applico totam reguld harmonicam cr toti chove abiitavecfitcumg/et r cib.et tn chozod
ab vbi applicatur o/e/f/ g/ 7 relique (ectionumregule note:figno v/e/fig/b/i/k/l/mino/p/qétdico
monochodii g b effe in ghe diatonico regularfter dinifum. A1 eni3 fua interuglla interuallis regte
crriivent/eugoiitqs equalia ab et o b fongt tonii et © b eteb femitoniiizeriterfieb et £b tonii otinets
igitura b et fb ouos tonos 7 femitonifi minus otinés: per fextam tertij slonat vrateflaron. £t quia

fbetgb vtin regula cotinet tonum.et gb et h b femitonium minus.ethbzib.ztb 2k b duos tonosd

ergo per decimam tertij f b etk b tres tonos femitonifiqs minus cotinens:cdcinit viapéte. Sed 7 Md=
ftratizeft a b 2 fbmodulari oigteMaron: § per vicefimam tertij a b et kb q ex cofondtifs viateffaroit

2 digpente cdlurgit coalitum:cdlfonat viapafon.Burfuskbet L bfonat tonum/b et in b femitonium

minusmbnbetob duogtones:quarek b etob tres tonos 7 femitoniii minus cotinens:per vectmd
tertij cofonat digpéte.Sev 3 b etk b moftrara eflt vigpafon cofondtiazergo alb 7 o bedfonat vigpafon
acoiapéte.Prefea qzob 7 pb femitonifieftetp b qbet b ouo tonizergo obetb cocinit digtefigrons
kbigitur erb ex diapente/ diateflarongs coftans:pervicefima tertij cofonat diapafon. At %oab kb

irioé moftratil eft cGeinerc viapafon.ergo ab 7 b aciniit bis diapafon.Et a2 hec monochozvi partitio
per femitoniii 7 duos toncs facta pceflitset ee que movo moftrate (unt céionantieharmeniceregule
fuffragio perueftigate:ergo monochozoi reglaris partitio in genere digtonico per diffiniticem maos
ftratg eft.quoo eft pzopofitum, :

@ ABonochozoi regularis conftitutionem:in genere Lhzomatico veclarare.

Pifoiapafon,

Diapafon digpen.

Diapaflon,

Digtefiaron Diapentes

Diapente. piateflaron,

s $ I S 3
248 o e ¥ g b 1t T SLLuprig b
28 T S/m 48 16 B[ L8 (L1518 | 8 [SIB Z5 |
g-§c 0 e e g3 hiaoil vl Slibgngaan 0,581 9 r
é& T.Tonus. S.Semitonium, H.Semitoniummains, LX.Lribemitontum.

« P omni Monochoroo/ atgs PPolyphovo hec obfuaf petasvt octaua modonots/modo ::f; 103
pztae:et vecimaquita octaue:in confondtia vigpafon recrepet.etvbimp proflambanomeno peeitigit
tonus/ infleritq vbigs inter melen atg paramefen p concéty vifiiicto tonus.hoceftin monochodis
apaimg notainfcdam et ab octaua in nonam collocatur tonus . Sitergoab vt pius cb%goa inqua
volumus cofonantias in genere chzomatico regulariter reperire.capio cr regulam Pls‘anftv uma «rzt it
afflignare cozoe equd.faciog per p2imam fecfivi buius ¢d tonum:erp vecimdoctaua ein vev efemi:
tonii minus:ct itey per primam o f toni interualli.erit ergo ¢ ffemitonits maws:e.t veetef 9?0 fec
mitonia:(3 7 ab f ad g metioz tonum 1 femitoniii min%:que equa eriit tribemitontozet g hethi a_ufr_
Duo femitonia:minus (c3 atg maius et i 1z extéoo g0 tonii 7 femitonii minus.'Smnh quogs pacto lz
{ fiat tonuszet |/m/n duo femitoniozet n o tribemitonifi.et itex o/p/q ouo femitonia: qr %0 trxv?emx:
tonium.£t reguld hoc pacto viuifam applico exequolinecabietinlincaab figno pfimiles 79 ‘u’zp :
oiftatijs notas:(cs a|ole/f|g|b|ijlz]l|m noipiqlb.quo pacto dico Lineaim a beflereglariter in meloovig
chromatica dinifam. 103 c© tonus et d fronus et f g tonus 7 femitonii minus. quarea 7 g continent
tres tonos 7 (emitoniii minus.ergo per decimd tertfj a 30 g cofonat diapete.et Q2 g hicotinent ro?ué
et i lztribemitoniiizigitur @ a0 l2duos tonos 7 femitonifi minus cstinens per fextam teﬂr_ui movulat
vigteffaron.fev ef 3 g Pbata eft viapentesergoalecoftanseragers lzoigpente T01ate aror[t vl::r vi2
cefimam tertij ccinit diapafon.£t penitus eavem rone pbauerislz o cofonarediapente] et | F 0 :exa-
pafon.quare a o digpafon acviapente 7 a b recrepabit big diapafon:qud gonfonan_af? 1nos :{31 tc; ;:
Pyrhagozicozii vetat autozitas,qui tii volet viterius confcévercexhis q ismoemoitrata G
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poltea vemsfirioa fulciptent:facile cofcévet.t cii fam mftrata partitio per femitoniti 2 femitonif
et tribemitonifi pzocefferit:nifi vbiinteger avfectus eft tonus vt tum diapafon/tum cocétus dififict
feruef ppetas:Patet § ex viffinitide factii e qB in chzomatico giiepponebat facicoi a8t ppofiti.,

@ Poem:in enarmonico genere regulariter oftenoere. 5
] Monochoroum Engrmonicum. B
IZI%‘H@IZZI%i@lilll]@l%l%ﬁl@l@lii;
RO Sl e T o p q T

R.Rielis tetrgreemeria. LE.2itonys.

U Sitvtpzivschozoaab ctcrregula eioem vt in ceteris equa:zab puncto 30 d extépo tonumset ab
0 g0 ffemitonii min’et fpacifi o f partioz in equalia per notam e.eriit d e f OUe dfefes.ct f g facio
duos ronos:quiditonii implent.g b i vt p2ius duas oiefes. i 2 ditonum.lz L tonum.l mn donas diefes,
.o ditonum.o p q dugs dieles.et q r vitonum.qui reguli Bocpacto partitam cqualif applicolineeq
bzet files notas/equaliags interuglla inlineaa b vefigno pcr medias (nter a 1 b littergs ole/figlbli'lz
Uminjojp/qb.et quia a d ton?:et b efdue diefes femitonid minus implentes:et f g vitonus:ergo 8
tres toni ¢ femitontum minus per vecimam tertij fondt digpente.fcd ghiouediefes etilzvitonus
duos tonos et femitontiii minus cstinétes:per fextam tertij funt diarefl aromLigit vt p2ius p vicefima
tertij g L2 cStinet Diapafon.et boc pacto moftref 12 o cotinere oiapételet I2b diapafon:dre a 0 sfonare
‘digpafon acoviapenteer 3 a0 b cofongrebis otgpafon.et qzhecmodulationispareflio p buas diefcs
etditonii pcedit: coftat per diffiniticem mentech ool engrmentii regularif effe partitiiz in coB M=
flcas fituatas efle confondtias et propofituni.

CEctrachozoum bypaton:in oiatonico melo ditdere. ' 4
Wwoflambanomencs . @ | B ?
Bypate bypaton b|Z B

Rarbypate Dypaton ¢S «“

Lichanos Ibypaton oL 2

Dypare Mefon e | L E

@ Superiozes:Monochozdg docucriit ozvinare, Jnferiozes ant:TetrachoroaPétachozva| Derg-
chova et alia quegs Polychovg go Penthavecachoof vigs: quibus cognitis cetera que amplius
deflverarétur cognofcent facillime. £oftituc ergob co etetrachovii hypstonsita veb fithypatelyy-
paton|cparbypatebypaton|o Lichanos bypaton e bypate mefonscui pzeifigo 80 grauvitat] partég
w0flambanomenon chovam quivé quein tetrachoois noi computatur : fed paiiito gviecta tetrg.
chozoo cregt péthachozoum.facio ergo interuallum chove afefquioctauii ao chowamb|z fef quiter
tium ad chozod ojet fefqualterii ad e, Ftem facio c av o fef quiocrauii,vico ergo tetrachoroil bypaton
in genere digtonico (ve vicri eft)efle viuifum.1Ha per oiffiniticem a ao b pofiambanomenos 80 hy=
paten bypaton:erit tonus.et quia a 3 o fefquitertid eft:itivem per oiffinitides profidbanomenog ap
lichanon hypaton concinit digreffaron.fev et cii a av eproflambanomenos 4o ypaten mefon fit ei=
qualteriizper ivem g 3o e colonat diapente, per decimatertiam ligiturtertijo ab e lichanos bypaton
ab bypate mefon tono oifiungif. Burfum qz cav o fefquioctsui eftiergo ¢ a0 © fonat toni.atxo das
90 0 diateffaron eft:et a b tonus eftfet ¢ o tonus:igitur per fectam rertif b ao crelindtur femitonium
minus. £ftitag hypate hypaton avp parbypaten bypaton femitoniii mind.et parbypatebypaton ao
lichanon hypaton tono:lichanos bypaton 2o bypaten mefon ton?.coftituthi eft § bjc|o[e tetrgchozdix
bypaton:per femitonti minus 7 duos fubtiictos tonos pceves:per viffinitioem in genere diatonico
pariter 7 péthachozoi g/blc[ole. Sed incivit dubiratio foxlanzcur nig tempeltate mufici duos tonos
80 tetrachozvon partem feriam|graucas preloct: nos aiit foli ronum quicft proflambanomeni args
Rypates hypaton:refponfio peruia)in pioptucs eft muficos noftra tempeftgte poflambanomeno gl=
teram chozoam tono viftantem pzefixifie et io pmum memozit Bregozium factitafle,
@€ 3n cooem diatontco melo : tetrachozoum mcfon fubiungere.ct in octochono :q §
p2oflambanomeno in mefensoiapafon contineri,

Proflambanomenos T | 7

ypateiDypaton b | T B

MRarhypateidypaton ¢ | S <

Lichanos Hypaton o | T D

Hypate Mefon ¢ BT 3

WarbypateMelon f | S §

Zichanos Mefon g | % b =
Mefe b IZ [}

A Sitelf|g|D tetracho2dl mefon.facio e fefquitertii ad blet g fef quioctaixum aoh|ct flefquioctaut
av gieritergo per viftinitionem e ao b hypate mefon ao mefen otaseflaron.ct Q:gaohtonuse ititer




1

fab g tomis.nam verlig ex fe(quioctaua ppoztice nalcitur, ergo p fertam tertij e ad Feritfemitonif
minus.eftitacs elfiglh tetrachozoum mefon per femitonium minus 7 vuos tonos Hcevens in genere
oiatonico dinifum. et qz a epzofiambanomenos = hypate mefon in precevéti moftrata funt csfonare
oiapentezet in plentieh) bypate mefon T mefe diateflarom.ergo per vicefimg tertif:pozfidbanomenos
ao mefen cSfonat viapalon.cotinet igitur octochozoum a[b|c|d/eif|g|h confondtiam diapafon . quod
¢eft totum pzopofituim. 2 v :

CD2¢pofito 0ctochozoosit codem gencre tetrachooun vifiynctarum (ubmittere.

et vodecachozoum diapafon ac dlapente contitiere.,

1R20flambanomenos # A

‘Ibypatebypaton b | b

1Warbypate bypaton ¢l ¢

Lichanos hypaton 0| ®

bypatemefon e| ¢

‘Warbypatemefon = f

Lichanos mefon g | 8

Mefe DI R

Raramefe diéseugmenon Lz | jtr.(_tg confunctarum Iz k.
Trite diescugmenon 1|  qParanctecdiunctari 1 1

P aranete dicseugmenon m| Hete contunctarum 1
THetc Dieseugimenon n| : n

@ Sitklmn tetrachozoi vieseugmenon quot et difiunctarii vicif.facio ) ad kmefen 9o paramefen
otfiunctarii fefquioctaud.et a0 m paraneten difiunceay fefquitertid.ad n vero neten dufiunctari fef=
qualterd.oeinvel 9o m triten a0 paraneté facio fefquioctaud: ficergo mcfe 30 paraneté oiiiicrarum
cocinitvigtellaron et ad neten vigpente.cft ergo per decimdtertiam tertif Im 80 1 paranetes a0 neten
toni interualli.et | av m trites dieseugmend a0 paraneté fimilif tonus efl.feo 7 climefe ad paraneté
cofonct diateMaron etlad m fit tonus < fimilif b 80 ktonus ergo per fextd tertif K av Lerit fernitomi
minus.erit 1tag paramefe g0 triten viesengmend femitonili minugitrite ad paraneten tonus: et pa
ranete a0 neten dieseugmenon sfimiliter tonus.quare tetrachozofi vuffunctaz fupertoa octochono
in diaronico genere fubiunctf eft, £t cum precevens moftrauerica b effe diapafon et pzefens b n efic
viapétesigif a n proflibanomenos 7 nete diescugimend L dodecachovo ab cn cStinent viapafon ac
digpente.D] fi in moliozi canévi movo:tetrachooi 8 chozoa mefe conitictl partiri/ coltitycregvole
mus:fit1d terrachozoii b kL m: quefunt mefe tritefynescugmens paranete fyneseugmend nese fyne
seugmendsfaciog mefen ao neten fyneseugmenon fefquitertid, quare z cécinentévigreflaronet L 8o
mparancté (yneseugmend ad neten tono viftitem pariter etk a0 Ltono. exit ergo per fextd vertj i av
k mefes ao triten fpneseugmenon femitonif minozis interualliet k171 mouo tont zretrachozoum

fynesengmenon hoc eft oifiuncrarii in genere diatonico diuifum.

@ Zctrachozoum byperbolcon in eoderm digtonico genere p2edictis copulare: et in

pentavecachoo : bis orapafon confonatiam compleri

T re 1Proflambanomenos " 3
bmi bypatehypaton bl b
cfaut 1Rarbypate bypaton ¢l ¢
ofolre  Lichanosbypaton v _ B
elami IDypate mefon el [
§ faut 1Parbypate mefon fl f
B folreut  Richanos mefon g | 8
alamire  Iefe B b
bmi Paramefediescugmend 1| bfa Lritelyn. [
£ foifgut  Zritedieschgimenon L | cflolfaut qparanetefyn. 1
dlafolre Pargnetedleseugmenon m| o lafolre  IWerefyn. m
__clami  IHete n | - [
ffaut Eritebyperboleon ol )
5 folreut  qParanetebyperboleon  p | ; p -
alamire  Hetehyperboleon ql q
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Letr o bypaton | [ Zetrachozoil diescug. |
: 1 Lo. 122:211.1 Igl—to. | Semi.| Eo. | To.| To. | Semi. | Lo. | Lo, | Semi. | Lo, [ o.|

"8 b ¢ [o)ci f |gihliki 1 {min]| o Ipijal]

| Tetrachoofi mefon | iFehstoot i vibaleoy

inpziozi tert Dieseugrenon ad q netéhyper
achozofi hyperboleon facio vt in pziozibus nne , . L
lgl‘f:’{r: E?q%?té%ﬁ:ﬁ iectrco go eam cdcinentem disteifaron.et p ad q facio ront interuallii.z o ati) P
{tivess toni interuallii.per feptam tertij n avd o eritfemitoniii minus.eft ergo tetrachozoum hyper o
leon n o p q ex femitonio Mminoze duobus fubiunctis tonis in gen}src maro?l;ot’ t:llgt]:l'l' t;?n;pl; ertl’) gtl ga gz:’;
¢ i fonat diapentesergo b ad qmefead ne 3
ceventé b mefe ad afeten diesengricnon o 18 nereabricitioleoncs
5 i ' :cofongt otapalon. ergo g av q pioflaba 10
cofonantia diapente 7 diareffaron conftans:cofo apalon ot { ; aone
3 it bis vi a qomaino quinvecim perficiatur
afonabit bis digpafon. et cum totuim polychoz 13q n .
bgggig?m‘é:awmcbowo 7 in genere diatonico coftitutum eft bis diapafon.qd eft totii pzopofisi.
% :

@ Pentavecachozoi in diaronica mclodia conftituti: numeros reperire.

Proflambanomenosg Bl ol _faxsl_lr 728 (138241 )
bppate hypaton bi (8] l192] lr536] l12288] @onus
9parbypate hypaton o] | 11458 _l11664) Semiminus
Lichanos bypaton o | | l1621 l1296] [10356 8] Tonus
ypatemefon e! |1 li44l |r152] | 9216 Honus
P arbypate mefor FlL 41 1t 11 8748  Semi.munue
Lichanos mefon (L e [l o i 0 77t ol Tonus
Iefe Bl | | lro8l | 864 | 6912 Zonus
Raramefevicseugmens k| | | | | | 78] [ sr 44| Tonus
Zrite vieseugmenon Vol 1 T 7290 | 583521 Semioninus
Warancreviescugmens _m| | | | 81| | e48( | s184| Zonus ;
THere vieseugmenon Bl 7217 Vs 76 | 4608/ Tonus
Lntebyperboleon o | 1 | 1 1T | | 43 74 Semiminus_
Waranctebyperboleon o | | | 1 __ | | 48s| | 3888i Zonus
eteyperboleon al 1 1 | 54l | 432 | 34561  Zomus
| pm?| [fcSus| |[tertius| |drslocd)

CBumeriquiin mufica difciplina precipue vefiverantur:funt ouplares/triplares/quavuplares;
hemiolif/epirrigi epogdoi: hoc elt duply/ tripli/quaoply/ fefqualeeri/ felfquigettij/ et fe elquioctani,
Quo cirea li vefiderds cognofceread quem numeri numerus maio: eft duplus:ipfum partirep ouo,
740 quemtripius partire per trig, Fo quem quadauplus partire per quattiioz. Zo quem fei quglrer
partire per tria et tertid auge per ouo. Z4o quem f elquitertius partire per quartuoz. et quartd auge
per tria. Ho quem lefquioctaius partire per noucm T nonam guge per octo. Lt nuimcri:per octaug
fecunoi Zirithmetices vbigs furgent petiti: fi maioz ouplus/triplus/quaduplus/iefquaitertlefquis
tertius/ aut fefquioctau’eft, @ £t i rurfum cognofcere defideras que numerus minoz oupli havers
{pfum auge per duo.Luem triplumsauge per trig.Ruem quavdupluiauge per Quattuo. pduem fcfx
qualterii:partire per ouo 7 tlli mevietaté 3ove. Nuem fef. quitertiiiipartire per tria/ 2 tertigm gove,
Ruem fefquioctaniis partire per octo/ et octauam avove . £t flarim per eanococtaud et diffinitioncs
cognofces petitii. C Sev nunc 3o monftrgnof propofitum nos couertamus. Sit pentavecachorod
{1 01gtonico genere movo repertum:cuius numeri querdturiabcvefghiklmnop q.ouco infein=
@icetn DUO/Lriad/quattuoz/ et mintmos tonis Rocelt vigintiquattuozin g et $minimos terminos tonf
et vemant ul fecunvo loco a b que per feptims fecunor arithmetices funt in ppoztionefefquioctaua/
et continentia tonum.capio fefqautertid numeri gs fitgs o|etfefqualteri quiiit e 2fuboupli quifich
Rurtum fumeo fefquitertium numeri b quu fit m et fefqualterum quifit n 7 etus (ubduplum qui fit qe
quia 3 a0 deftviateflaron er a av e viapére: & per vecimarereiam tertyj © av etonuseft ercavé quogs
rationem ad n ronus.£¢ fi 0 ocraud partem baberer ea eioé aviecta faceré ¢ fefy qutoctguiigodserc ©
€Orinentia tonti.modo auté-qz © coperitur octaua partecarere;augeoabdebmn qp octo: f urgaig
tertto loco a0 © e m n q:q niferi per eanoé feptimd goinuice eanve feruabiig Mppozoné:quai ¢ nieri
fcdolocoofit.qz g v rertio loco pofitus b3 octaud:ea 161F 30iecta 30 O fiar ¢: erits ¢ a0 o teffocrau?
31 CU €0 tonli tines, itive aviecra octaua parte h ao b fiar g.et octaua prem gom fiatl, zoctaua q.
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a0 q fiat p. eruntgs ivétideift g a0 b Lad met p av q fefquioctaut ¥ numeri tonom. etb comperitur
habere nonam parté: illam gugeo per octo et veniat ki eritgs ) ad k per octaid fecunoi arithmeticeo
felquioctauus.£t fi g octaud partem haberet faceré ffefquioctaui ao g.Zlt vero qift ea caret: augeo
oés numeros tertio loco repertos per octo ct exurgantinquartolocogbcveg b klmn p q:qui per

. eanoé feptimd erunt in eifoem avinuice habituoinibus vt et numeri tertij locf.adiecta igitur octaug
cius parte 9o g facio f.7 octaua parte 30 p facio o.dicoergo numeros quarto loco coftitiitos effe nu=
tieros pétavecachozoi, 1Ha 3 80 © eftdiateflgron/et 2 80 b tonus:7 cad o ronus.ergo per fextd tertif
b avd cfemitonid minus.etqza b eft diapafon 7 8 e diapente:ergo pervicelimd tertij e 1y eft viateflars
et g b 7 f g monftrati funt fefquioctani 3t roni. ergo per fexta tertij e f eft femitonifi minus, et cové
pacto oftenvas klet n o effe femironia minoza: 7 ceteri adinuicé funt cogniti toni. igitur pentaveca:
chozbi biatonici numeri funtreperti, £t eni numerus p2ofldbanoineni a0 numerdi bypates bypats

_tonus:z hypates hypaton av parbypate bypatd femitonisi minus, parhypates bypaton ad lichans
bypatonzet lichani ad hypaten mefon oo toni. hypates mefon ad parbypaten tnefon fetnitoni mi
nus.parbypates mefon ao lichano mefonzet lichani ad mefen: v inefes ad paramefen viffunctarum:
1res toni,paramefcs ao triten femitoniil minus. trites a0 parancté/ ¢ paranetes ad neten:duo toni.
‘Retes av triten hyperboleon fetnitonii minusg.trites ad patraneren etparanetes ad netei OUo tonis
cftigitur notum piopofituin.

@ Zres diatonice diatelfard confondtie fpecies a pzoflambanomeno ao parbypaté
nrefon cSanunt.ct quattuoz diapente fpecies a pzoflambanomceno 4o triten dicseug
imenon.feptévero diapafon fpés inter poflabanomenon ¢ parancten byperboleon.

: __ Speciesviarefard | | Species diapente || Species viapafon : ]
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€L Pzimafpecies diatefflaron tono.femitonio minoze atqs tono conftat, Seciiva femitonio et duob?
tonis. Lertia duobus tonis et fequéte femitonio. L MP2umalpecics viapéteelt queconflatex tono,
femitonio minoze = duobus tonis. Seciiva duobus tonig/femitonio/atgs tono. Lertia emitonio et
tribus tonis.uarta tribus tonts et femifonio,  ‘Jprimafpecics dfapafon clt que conftat ex tomo/
(emitonio minoze/duobus towis/ femitonio minoze atgs duobus tonis. Secuniva femitonioduobus
tonis. femitonio et tribus tonis.Eertia duob? tonig/ femitonio/trib? tonis/ atgs femitonio, Ruarta
tono/femitonto/ tribus tonis/femitonio atqs tono,R2uinta femitonio/ tribus tonig/ femitonio/duoa
bus tonis.Sexta tribus tonis/femitonio/duobus tonis/( emitoni_o.,%epttma buob'us Eontel { emito
nio/ouobus tonis/femitonio/ste tono. L £rit itaqs p viffinitione pzima oigtellard pés g p{oﬂaba
nomeno in lichand hypston 23 pzofidbanomenos ad hypaten hypatd ronus eft: et bypatehypaton
av parbypaté hypaton femitonii minus é:parbypatevero bypato ao lichand bypaton tonus.z itioe
per oiffinitioné feciiva viatellaron fpecies ab bypate hypaton in hypaten mefon reperiet , tertia a
parbypate bypaton in parbypaten mefon, gL Species vero diapente hoc pacto per oiffinitiones
fumentur. |D:ima a proflabanomeno in hypaten mefon.Secunoa 3 parhypate hypaten inlichanon
imefon.Lertig ab bypate mefon in paramefen vieseugmenon.£t qusrta 4 parbypate mef onintriten
“dieseugmenon. § £t fepté(pecies diapafon cofimiliter per viffinitiones querepmr:u’buma gprofld
banomeno in mefen.Seciiva a parbypate bppaton in paramefen vicsengmend. Eertia a parbypate
bypaton in triten vieseugmenon. Ruarta a lichano bypaton in paranete diesengmeno. @’umtaﬂab
hypatemefon in neten diesengmend, Sexta a parbypate mefon in triten byperboles. Septm;‘a vero
alichano mefon in paraneté hyperboled.f hec cognitt Facilia funt:ifpecta dtligerer (upioze NGUra.
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T Lhromaticum paincipalium tetrachozoumscontituere.
Proflambanomenos A | A
Bypate bypaton b | Tonus b
IRarbrpatebypaton ¢ | Semi.minus ¢
Lichanos hypaton o | Epotome °
Hppate mefon e | Zrifcmitonium e

@ £hcmata apudLackevemonios invurit climTimotheus mileffus molio2é cirum fuperioze vig
tonicostn quo canendi modo hic tetrachozoii byparon querimus., Sitergob ¢ o e tetrachozofi go bp
patas in chiomatico melo oftituendas aflignati.piepono chozoam a:que fit p2oflibanomenos: qui
facio fefquioctauam ao b hypaten bypaton primam tetrachozoi coftituenot chovanuvenve facio g
fefqualterd av ehypaten mefon:eritqs vt in omnibus 3 av b ronus, et 3 ad e digpente -defnve facio b
a0 cfemitoniii minusetb 90 © tonum.erit ergo ¢ a0 ® apotome.z qzper decimd rertif 0épto a b tono
ab a e cofonantia diapente:relinquitur ofateffaron.ergo b emodulabitur diateflaron. Seo cum per
fextd tertif viateffaron ex duobus tonis et femitonto minoze confler b cet ¢ d fimul fint tonus: erao
0 econtinet tonum et femitomi minus.eft igitur o etrifemitonid. Lumergo b chypate bypaton et
parbypatebypaton fit femitonifi minus.z ¢ o parhypa‘e bypaton ¢ lichanos bypaton it femitonidg
maius et 0 elichanos hypaton 7 hypate mefon trifemutonia vt n:5fltratum eft.conftat ergo p viffini-
tioné tetrachozoii b ¢ 0 e in giiechzomatico eé stiturii.iv€ enitrilfemitom et tribemitonia oicim?,

@ Chaomaticum tetrachozoum mefon: fubiungere.

Rzoflambanomenos B A

Dypate bypaton b | Zonus b
Parhyparebypaton ¢ | Semi.minug ¢

Lichanos bypaton o | Hpotome o

Ibypate mefon e | Zrifemitonii e
1Parbypate mefon f | Semi.minus f
Lichanog mefon 8 | Bporome g
Wefe b | Erifemitonii b

([ Sintprotetrachozdo mefon in ghie chzomatico sftituévo ef g h:facio 3 ab bhoupld et concinétem
viapafon. eao ffemitonii minus 7 io€ e 90 g facio tond.erit § 1 ad gaporome.feo cii a av e moikrg
ta fit ofonatia viapéte.caigitur (ubfiracra ab a b c6fondtia viapafon: per vice!. mafecunva te rigreli
quitur diateflaré.£ft ergo ead h bypate mefon av miefen orateflaron. 7 cum viareffaron ouos toros
etfemitonid minus iplear:ze gfittonus ergo g b cotinet ronum et femitoni minus.cric ergoghrri
femitonifi.eritigitur ef gl ex duobus femirontis e f 7 f g:et trifemitonio g b confittutum 1 genere
chzomatico tetrachozoum.quod erat monftrioum, :

@ Reliqua ouo tetracho:dain eodem geticre p2edictis avdlicere.ct in pétadecachoz-

vo confonantiam bis diapafon collocare.

1R20flambanomenos e S O < o
Ibypate bypaton b|Tonus b

1Parbypate bypaton ¢| Semiaming ¢

Lichanos bypaton o/ Fpotome °

hypatemefon e ExilemitoniB, i 1 .e: i1, R e B TR
1P arhypate mefon - f[Semi.mfnys - f e
Lichanos mefon g | Bpofomne P

Wefe R | Zrifemitonii b

Raramefedtescugmenon Iz Tonus | Lritelyn.Semi.minus Iz

Zrite viescugricnon 1| Semimi.||Paranete fyn, Apoiome 1 58
ADarancie dicseugmenon m| Bpotome | Mete fyn. Trifemitonia  m
Ihete diescugmenon n| Zrifemironiii n
Lritehyperboleon o] Semi.minus %

R aranerebyperboleon | p| Fpotome i o

WHetehpperboicon q| Zrifemutonit q
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HII1 qztetrachoduin mefon vifiunctumelt 4

: e ; ; E g

S teliquis tetrachozdis complendis lzlmn op q:qztetr ’ neft 4

g?ﬁ:ﬁiﬁg nctl:rum oieseugmenon: iccir¢o facio mefes a0 paramefen dieseugmenon oiftantia ‘gﬂ‘ ¢

tonum.et mefen ao neten dieseugmenon facio confonare mapbemg. 73dnete bg%e;g:)tlieoolnv 21{::3;;2 e%t;
X i i ton. tetrachozdiim veron o

et tetrachozoii L2 1m n partioz ve tetrachozofi hypa : ; _ ]
i - i matico divifum.etqz aao b cognitaefte

venti tetrachozofi mefon eritqs verfigs in genere chzoma el R s
s iti i X 489 q confonat bis digpafon.i2j cum quin v 1

D D e e | 3 ofitil, Seo (i lz I m facis tetrachozoii [ynes
i étum fitsconftag effectit effe iv quoo erat pzop . ) cig ,

§?§§?§§5332pr um partiaris vt tetrachozod chzomaticum mefon . et facilefactii intuebere ,ppomﬁf

« Chomatici pentadecacho2oi numeros aflignare.

Proflambanoment | B| | 2593 | 5971968 |

Hypate bypaton bl 256 | 23504 | $308416 | Fonns
1Parbypatebypaton ¢ 243 | 2187 | 5038848 | Semi.minus
Lichani bypaton o) | 2048 | 4718592 | Semi.maius
BDypstemefon ¢! | 1728 | 3981312 | ®Erifemitonid
Parhypatemefon — f] ! | 37791356 |  Semiminus
Lichanimefon S | | | 3§38944 | Semi.ngius
Mele b | 1296 | 2985984 | Erifemitonia
MRarameledieseugmens Iz | 1152 | 2654208 | TFonus
Lrirevieseugmenon 1] | | 2519424 | Semi.aninus
iRarancte dieseugmend m| i [ 2359296 | Seni.maiys
Hetevicseugmenon nl | 964 | 22210 S6_|  @rifemitonii
‘Eritebyperbolcon o | I 2108268 | Semiminus -
IRarancte hyperboleon p | ] | 1974272 | Semi.maius
Hete byperboleon ql | 648 | 1492992 Zrifemitoni

@ Sintb et ¢ minimi numeri femitonij minozis per decimaoctauam feciivi huiusreperti.qzbnona

partecaret:augeob et cper nouem et veniatb et ¢ in fecunvo loco.
nam parté habet:eam augeo per octo et fig o
octauus.quareb O cotinentia tonum.etb ¢ ¢
Burfum qzb habet octaud goiicio eivem fy
etquonid g habet tertiamfacio a av e fefq
Reperio item ) haberenonam.tertig et fec
duplii ad q. quo facto duco b fecunoiloci |
Deinve duco ¢ fecundi lociin efecunvie
tio loco.eruntqgs per feptimd et ocrguam fe
tertio loco aflignati. Wam a b erit tonug e
ter:g et e funt numeri d1apente.7a b num
etb cz ¢ fimulfunt tonus.igitur per fex:
pente.igitureh eftofateMaron.et per oct
gpotome.igitur g b eft trifemitoniym et
etmn trifemitonian o p d8o femitonia

qQuonidigitur infecundo loco b no
«tuiicb 30 © per feptind fecunot arithmetices erit (efd
per eavem cft fernitonium minus.ergo c o eft apotome,
amoctaud 1 fiat aseritgsa ao b fefquioctauus @ tonug
ualteril, 7 qzhabet feciivam facio itidem g duplui go k.
ivam.facio igitur b fefquioctaui ao lasfefqualterfdo n ¢
nabcoeh lenqetveniantinrertiolocogbc ochling.
tveniantf g zinlzetveniant lm et inn ¢ venianto pinter
cundi arithmetices numeri péravecachozoi chromatict i
tb clemitonifi minusz o aporome.ct qza av e eft fef. qual
eritoni.oempto igitur 3 b tono relinquitur b e diatefaromn
tam tertif o e(unt trifemitonid.£t o b eft viapafon z g evig
auam (ecunoi aritbmetices ef 7 f g funt femitoniii minus 7
cofimiliter monflrabish Lz efle tonii l21 7 Lm duo femitonig
TP q trifemitonii, clarum igitur euadit pzopofitum,

€ abovozum digtonici ct chzomatis parbypate parbypatis : paramele paramefis/
atep trite tritis cozrefponoent.

@ Bam in vtrifgs generibus hppatead parbypatas femitonif minozis obferudt interuallfi . et mefe
a0 paramefas tonuim. 2 trite av tritas minus femironii, eft igitur notum illas voculas in vtrogs cas
nendi movo fibiinuicé refpédere.z né modo id verum fit: feo ethypate bypatis T mefemefis et nete
netig cozrefpooent. IHam verobigs pzofidbamenoni go bypatas bypaton ccinunt tonum, et ao bypa
tas mefon diapente.qd mefas digpalon.ao netas vifi iictarum-digpafon acvigpente, 730 netashys,

~ perboleon bis digpafon.eft ergo quov Pponebatur et amplius:facile cogniti.
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T Pentavecachorou cnarnonium conflituere. _ 15
P20flambanomencs w3
BHypatebypaton b|Tonus b
Barbypate bypaton ¢ | olefis c
Lichanoshypaton b | viefis ]
Ibypatemefon ¢ | vitonus ¢
1Parbypate mefon f [viefis f
Lichanos mefon & |diefis "4
Mefe b | oitonus b
Paramefe dieseugmenon Iz | tonus | Lrite fyn.orefis Iz
Lrite viescugrienon 1| oiefis | |Paranete fyn.diefis 1
Paranete vieseugmenon m| oiefis | Hetefyn.vitonus m
Hete diescugmenon 1| ditonus n
‘Eritebyperboleon o] viefis o A
Paranectebyperboleon p | viefis P
Retehpperboleon q[vitonus St

@Cbuius c3pofitio perfacilis eft, facio eni vi in ceteris pzecevétibus a 90 b interusliitoni.etaad e
olgpéte.7b 90 0 facio femitonifi minus. et d1ivo cPo20d ¢ in medto dvifferétieb ao v eritcrgobavc
viefis tetrartemeria arqs quavzipartialis pariter et ¢ av o oiefis.fco per quartam fecunot buiug bec
farioz illa vero contractioz neqs per tricefindfecundam efufoem femitoniii minus in duo equa certo|
¢oftituroqs numero o1uivi poteft.et a ad e digpente. (ubftracto 1gitur a b tono relinquitur b 3o eefle
diateflaron.et cum oiareffaron femitonifi minug 7 duos tonos coplectaturs et b ao o fit femitonium
minus:relinquif igitur  ad eefle vitonus. eritigitur b ¢ © ehypates bypaton parbypgtes bypaton
lichanigs bypatd et hypates mefon tetrachozoiizper b cic © : et O ¢ viefim 7 viclim et vitond piocedis
g oiffimtioné inenarmonico giie oinifum. Simtliter céftituas ef g b tetrachooi mefon faciévo 8
avd b viapafon. eread gfemitonifi minus.z partiévo mevid viamper fitavte Fetf g finf due vfefes
W83 abah c6fonantia vigpafon fuboucta a e cdlonantia viapéte: relinquif e b efie viateMars.et cie
g fit femitonit min% 1@f gb eritvironus.« cii e f et £ g fint due viefes T gh viton?.& brec tetracho:oi
partitio in genere enarmonico facta cofpicitur. £t facta hh mefe 3o neté difiuncrarum viapentesr go
neten hyperboleon oiapafon:et chyo:oa mefe a paramefe terrachozoi vifiunceari tono vifclufg : per:
inoe acpzofiabanomeno ab bypate hypaton:partteris tetrachozoum vifiuncearil: lnynve b coete
trachozoii hypaton.ct tetrachooum i o p qhyperboleon crcellentifica:vt e f g b tetracho:oi mefon.
tetrachozoli autem coinuctarum b Izl m partieris vt tetrachood mefon ot id quods facileeft,

CPentadecacho20i cnarmonicis numeros colligere.

16
Proflambanomenos H | 13814 | 135824 |
Bypatebypaton b | 12288 %onus | 12188 | Zonus
Parhypate bypaton ¢ | 11664 | Semimi 119+ &:% ‘wietie
Zichanos hypaton D | 10368 | Tonus | 11664 | oiclis
bypatemefon e | 9216 Fomus | o116 | oironus
Warbypatemefon f | 8748| Semimi] go83: | biefis
Zichanos mefon § | 7776 Tomus | g w18 | oicis
Mefe ; R | 6912 | Fomus | sorz [ oitonne
'mgmmeremcseugmenon k | 6144 Tonus | 6144 | Zonus
Lritedieseugmenon L | "5835:] Semimi. | $988 | oiefis
“Paranctedieseugmenon  m | 5184 | Zonus [ 58352 | noiefis
THetediseugmenon B} igsos Ly o i S
¢ 4608 Zonus | 4608 | oitonus
Eritehyperboleon o | ' Semimi [ TS
J : 4374 | Semimi.| 4491 | oiefig
_Waranetehyperboleon (2] Fiis = Sielioy s
R oboleos B 5888 | ®onus | 4374 | oiefi
q | 3456 | @onus | 3456 | oitonus
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CSintnumeri abevef ghlelmnop qinprimoloco conftituti nemert pétadecachozof vfatonici
per octauam buius reperttipono iterum ab e b len q infecivo locox in refpoventibus locis rurfum
cinfecunvoloco tranfmuro ad o etf a0 gzladvm et 0ad p. quibus ita infecunvo loco vifpofitis sex
ipfis quivem in fecunoo loco capio vifferentiam b b 7 eitis medietatem aoiicio a0 d et figt c.fimiliter
vifferentid e g et mevietgtem 3000 ad g 7 figt f, et vifferétiam lzm 7 mevietate vifferentie adiecta 9o
m figt1, et oifferentiam n p T mevietate aviecta ad p fiato.dicoabe vef ghlzimnop q numeros
fecunoo loco pofitos effe numeros pentavecachozoi enarmonici, TBamaberittonus.bc|etc doue
viefes coftituentes femitoniiminus b 0.quoo eni eftb cindigtonico factum eft b  in enarmonico et
v eeft vitonus.THam quoo éft indiatonico ceefthic tnenarmonico o e.gt viatonice movulationis ce
vitonus eft, Bam cotinens ¢ d tonii et e tonum,z Bocpacto reperiétur ef g oue diefes 7 g b viton?s
bz tonys:lz 1 m due diefes:m nditonus.n o p due diefes:p q ditonus Sunt itaqs collecti numeripen
tavecachozoi engrmonici quéavdmovdum pzopofitum fuerge, quod eft popofitum. i

17 @ AP ooi diatonici parbypate bypaton: in cnarmonica mooulatione tranfitin licha |
non: ct parbypate mefon inlichanon mefon atqs trite in paranctas.

@ 3o profpici ftatim pzomptiieft. Ham in digtonicopetavecachovo a profldbanotneno ad bhypaté \
bypaton incivit tonus. et ab bypate a0 parhypaten bypaton femitonifi minus. in enarmonico vero

a peofidbanomeno ao hypaten hypaton fimiliter incdit tonus.et ab bypateao lichanon hypaton(es

mitonifi minus.distonica igitur parhypate:in enarmonica mooulatione permutatur:tranfites inliz

chanon.et hoc pacto ve reliquis oftévatur. Guod 7 facile fenfu depehévetur: ff in verogs emoduliot

genere 7 diatonico et enarmonico pzoflabgnomeni ponantur equifoni.tunc eni manifeltii erit buius

licba'pos:illius parbypatis efie equifonos:vnifonofcs : pariter et huius paranetas : illius tritis efie

equifonas.

| 18 @Lonfentiunt in tribus mooulationt generibus:profiambanomeni/bypate painciz
:~ pales/bypate meoie/mefc/paramcfe/nete/cutn Oifiuncte/tum coniuncee/atas crcellé
tibus netis crccllentes. ]

@ Ham intribus generibus per quartd) quintarm/fextam eptimd/Oeciham, vitbecimd'dtodecima
et quintavecimam hufus pzofldbanoment a0 bypatdas hypaton fonant tonum . et itoem ap bypatas
mefon fongnt digpente.ad melas digpafon.go hictas difilictas fonant digpafon ac diapéte. ad netas

autem coiunctads dempto tono fonarent otapafon'ac dvisteMaron.et ad netas excellétes:cofonant vbi
liber pllambanomeni bis viapafon, colentiuntigitur in tribus generibus que soducte funt vocules
quod eft popofitum
15 uechooe mobiles quencimobiles in pétadecachodis criftant:inueftigare.
1Rzoflambanomenti 71| Stabiles :
Ibypatebppaton ~____b|Stabiles
Parbypatebypaton ¢ | Jnitabiles
| Zichani bypaton : 0 | Pnftabiles
} ibypatemefon ¢ | Stabiles
| Rarbypate mefon f | Fnftabiles
5 Lichanimefon g | Inftabiles
Defe b | Stabiles :
{ 1Raramefe dieseugmenon 2| Stabiles Zritelyneseugtenon.Inftabiles
KLritedieseugmenon 1| Fnftabiles Raranetefynesengmenon. Inftabiles
; qRaranete dicseugmenon m| Pnftabiles ete (ynesengmend. Stabiles
| ‘Rete dieseugmenon n | Stabiles
| Zrite hyperboleon o |Pnfabiles
* aranctehyperboleon  — p | Pnfabiles
1 Retehyperboleon q | Stabiles

@ £hovgs ftabiles imobi[cl’qs vocamus:que it omni pentaoecachozoo:i vinifiones egvem ferugnt
interuallaieandéqgs ad proflabanomenon habituvinem, Jnftabiles vero atgs mobiles ; queio no fers
uant.ficergo ftabiles ac inftabiles repericmus, cum enim per pzeceoentem in tribus generibusg con
fentiant profldbanomeni: pzicipales hypatesmevie bypatesmefe: paramefe:nete tum fyneseugmene
tum dieseugmeneac bhyperboles : et eavem vt ex vemonttratis iam patet feruent interualla . erunt
| ergo proflambanomenos bypate bypaton : bypate mefon : mefe: paramefe nete fyneseugmmenon 3

nete dieseugmenon : et nete hyperboleon : fimpliciter fmmobiles atqs firme, Sed cum vecimas
feptima huins monftraneris parhypatas diatonice movdulationis s in endrmonico melo tranfive
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i inlich s|ztritas in paranetas:conftat ergo reliquas g pzevictis effe mobilessvt par
g?t‘:':?ettf lrpﬁémﬁ‘ﬁ?g:n[on byparon?parbypaten mefon|lichanon mef on|triten fyneseugmenon| p3
raneté (ynescugmenon| triten dieseugmend|paranete etesqugncnon]tnteq byperbol_eon[p,amne;e
byperboleé.‘;‘!o tamen animaduerti dignii eft g cum per vecimaquartam huius parbypare| tritein
oigronicis et chzomaticis refpooeant|fimiliags pofiivedt inrerualla: eas né vigs adeo(vt cetere funt)
efle inftgbiles.£t proinoe partimobiles|partimags imobiles bono iure dici pofie viventur.

‘ s digtonici mo limite confonantiarums ad
€ Yn tetracho20is dlatonicis ab bypage bypaton p2imo limit [0 .
qugrtum vlgs limitem ter diatcffaron cotinctur feo femel oumtaxat in ftabilibus/im-
mobilibufas. £t a0 quintd limitem io€tivem ter diapente: femel in mobilibus/femel
partim variabulis/ct femel penitus inugriabilis atgs firmg. ab octauum vero feptics
confonabit viapafon: ter in imobilibus/ ct quater in mobilibus,

{bypatebyp|et confequentes (uis locis.

| | Semi| Ton?| Lon?|Semi|Lon? Lon? Lon?|Semi|Lon? Ton?| Semi|Lons|Lon?)|
| Stabiles b | A 3 | | b i | | m ] | p
[$nitabiles < 0 f '3 T2t n )

@ Lum vicitur 8 p2umo limite a0 quarti vigs limité quintiijac octauum : primuslimes n6 excludig
feo quartii-quintiy/ac octaud excluvi itelligimus, Sintergo b cv e f vf % a0 p quattiioz tetrachozog
et bibypate bypaton, ceterevero cofequétes, ico paimo ab b vigs e ter cotineri diateMaronsfeo femel
folit intmobilibus, Wam per qugretd huius b go ¢ continetfemitoni minusercad dOtonumetdgov e
toni.ergob ad e cofonat diateffaronzeritqs b av e prima diatelTs aron colonantia reperta.£t cum ofté
{um fir c30 v et ad e efle duos tonos et per quintd buius e 90 ffit femitonii minus: ergocadfeon
fonatoiateflaron.erttes cao f feciiog viateflaron. Prem moflratus eft © 90 eefl etonug et e ad flemis
tonii minus: et per quintd huius £ 3o g eft tonus. ergo v 20 g eft viateMgron/ eritg ® ad gtertig vig=
teffaron.Seo cii p2ima barit trium que eft b 9o efit ab bypate bypaton ao hypaten mefon: quas mé
Ttrauit pzeceoés ftabiles imobilelgs:et fecunda ab cin fprabypate bypatonin parbypaten mefon:es
tertia gb 0 in g lichano byparon in lichanon mefon. et parbipate 2 lichane monftrate funt mobiles,
conftgtergo abb a0 eter diareflaron feo femel ofitaratin feabilibus/tmobilibufes cStineri, L Scto
ico ab b hypate byparon ao f v(gs parbypaten mefon:foli ter contineri digpente, Ham per vecima
tertij digpente tribus ronis femitoniogs minozc conftat . fed per quartd ¢ quintdbuiusb ad f folum
duos tonos T duo femitonia minoza otinet:q ouo femitonia mioza P 34.fcSiminusvno tono:comate
reftituit.§ veb a0 f diapente cofonantid spleat:plena veeft apotome.ns oitituitergob av f viapéte.
FPté cad g per quartd et quintd buius cotinet tres tonos quifunt c 4o 9:0 ad e:7 f 30 gzet visum femis
toniiminus quov efte ao f.igitur per vecima tertif e ad f alongtdigpéte.eritascad g pima digpéte
etper eafoem © a0 ) continet tres tonos:qui funt » 0 e:f ad giet G ad b:zfemitonium minuseao f,
ergo ® ad b cofonat digpentcieritqs © a0 b feciiog digpente. 7abead iper quartd et fextd cofimiliter
continétur tres tont et femitonii minus.crit ergo e 40 i tertia diapete.ter igitur ab b vfgs ad f contiz
netyr digpéte, fed cii primg it ab cparbypate bypatd in g lichand mefon. et parbypatas 7lichangs
moftrauerit decimanona buius effe mobiles.erit €rgo ¢4 g pzimg oiapéte in mobilibus conftituta,
< cum fecunda fit gb o lichano pzincipaliii in b mefenslichanos auté mobilis fit/ et mefe imobilis: fe
cundg {gieur digpéte partim variabilis exiftit. £t cii tertia fit ab e bypate riefon av i paramefen que
per eanvédecimanonam figbiles moftrate funt.erit igitur tertia oiapéte omnino ftabilis atqs firma
@C Zertiodico 3b b bypatebypatony( @ 80 L paramefen (epties cStineri diapafon:feo fold ter in imo
bilibus|quater autéin mobilibus, Hamb 30 i per quatra/quinta et fextam huius cstinet quings to-
nos et duo femitonia minozg.ergo per vicefimapzima tertif b gd i cofonat digpafoneritgsb 20 ipma
oigpafon.Leperivécaolz:vaolzead m:f ingule intercipiiit quings ronos et duo femitonia minoza
eritergo ¢ a0 Iz feciiva digpafon.et o av ltertiz.zegom quarta.fed per quartam|quintd|fextam ate
feptima fimul f ao n fimiliter continebit quings tonos 7 duo femitonia minoza.fi imiliteretgad ozl
av p.erit ergo quita diapafon f 3o n.fexta gao o.et fi eptimal) a0 p.igitur ab b ad i vieg:cotinetur fep
ties diapafon.atqui pumam paebent bypatebypaton 7 paramefe dieseugmens.et quartam hypare
mefon 2 nete dieseugmend, et feptimd mefe ¢ nete hyperboled, hypatas autem mefas paramefas et
- netas moftravit decimaoctaug imobiles args Mtabiles.igitur inter illas fepté diapafon cofonantias:

digpafon ter inimobilibus reperif. Seo feciivam peebent parhypatehypaton et trite dieseugmens

Lertidlichanos hypaton et paranere oieseugmend. Ruintam parhypate mefon 7 trite byperboles

‘Sextalicanos mefon et paranete byperboleon (o decimanona parbypatas|tritas| lichanas 7 para

netasimoftravit effemobiles.igitur inter illas eptem cofonantie digpafonvices:qugater in mobilib?
mutabtlibufes factareperitur:quod eft torum propofitum, LR2] autem dinus Severinys f; apicntii

latinoziivifciplings fectantiil p2imus :qué 7 inHoc opere quatum valem? imitamur fuis oufciplinis

N5 parum aviutL decimotertio capite quarti fue mufices fpecics Digpéte numerdvo eas quattuoz fas
ciat:lo introvuctozic facium puterur:vbi pzecifam no curauit veritaté.feo comuner fecutus illiceft

extimationé.quoo facile ex eius fuperiozi veterminatione cognofcitur.bicautem no introductionis
{ev exacte vetermingtionis locys eft, ~
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« Leflaravecacbozoi chromaticidnter aflignatos limites tér itio¢ diatcflaron : folii
femcl immobuliter.bis oiapéte:femel immobiliter/ femelds partim mobiliter. fepties
aiit owapalon:ter vt in digtonico giic immobiliter/quatergs mobiliter ¢Stinet.,

|Semi.] Flpo.| Zrife. | Semi. | Bpo. | Trife | Lonus | Semi, | Tpo.| Lrifc, |Semi. | Epo. | Trifes |
DLl | e | | h i | | m [ p
| ¢ o f & k 1 n o .

@ Teffaravecachozoum ex quattuoz tetrachozvis coMtituif:iccirco ficnicupatnm:g quattuozoeciti
chozois/neruis/ voculifue cotineatur,dico eni p2imo quattuozoecim chozogrii in genere chzomatico
cotinueper litteras blcolelf|g[bliflz(ljmn]o[p| ab bypate hypaton vifpofitarii a pzimo ao quartum
vigs limitemster ctineri diateflaron foli femel immobiliter,TH3 per decimamb ad e cocinit viatella
rof.eritas b a0 e pma digtelfaron.(ed 7 quia per dectmam cad o eftapotonie et © 4o e trifemitoniii:
€rgo ¢ ad ¢ cotingt DUOS tonos.et per vivecimd e a0 f eft femitonifi.ergo per feptam tertif cad fouos
tonos et femitonif cotinens:erit diatefMaron.erit igitur cad f feciva diateflaron. et quia rurfus per
vioecimam eao f eft (emttonium minus et f 30 g apotomezergo e ad g tonus.{eo v 'ado emonftratym
eft trifemitoniii.ergo ® ad g otinet duos tonos zfemitontiizelfqs ® ad grertia viateffaron.£t cii Prug
b av efit gb bypate hppaton in hypaten mefon per oecimdoctand fit imobilif. feciiog %o cfret tertia
 g:funt a parbypate 7lichano paincipalium:q decimanona patefecit effemobtles.coftat ergo pmiis
€ Scdo vico folii bis intra quintii limitem cotineri digpentc.quia enib ao eper imevdiate moftrati
citoiateffaron.ctead flet fad g fimul tonus.ergo p decimatertid tertif b a0 g cocinit diapente.eritqs
b av g pzima diapente-ea ti (ex vocibus 7 non quings explebif :pzoprietatem diapente no feruans.at
¢ a0 g nonexplebit vigpente.1H per movo moitrati ad viapéte coplementii veeritb 40 ¢ femitonii
minus.neqs ¢ a0 h.1AG per vnoecimam buius gao b cotinet trifemitoniii.at c g ad digpente copleme
ram folii oeerat femitonium minus:fuperat igitur cb confondtias diapente completo tono. neg ol
cotinet viapente.TBam cii ch fuperet confondtiam digpente integro/ copletogs tono:dempta ergo ¢
apotome relinquet © b fuperds diapente cofondriam femitonio minoze.fed € 90 i c6fonat digpéte:elt
enib a0 i per duovdecimam tonus.(ed 0 ad b per imediate moftratum fuperat confondtiam diapente
femitonio minoze,0épto ergo o etrifemitonio minoze:relindtur eh veficiéns tono a viapéte : avvito
igitur b i tono fiet viapente.eftitags eavifeciva viapéte, Fb b igitur a0 f quinti limitem folum bis
fumitur diapéte. £t cii prima diapenteb g fitab bypare bypaton imobili ad lichanon mefon partim
mobilem:fit ergo pzimo partim mobiliter. Zt %o cii feciva ei fir ab hypate mefon ad paramefen qué
moftrate funt immobiles:fit ergo fecioo movo immobiliter feruaf e fecfivo movo viapéte propetas
vt ve quinto loco in quintum fiat locum. CZertio vicofeptics fieri diapalon ter imobiliter/ quater
%o mobiliter. lam cii b ad e per ptimam partem buius monftrata fit digteflaronset per fcSamead i
digpente.ergo per vicefimd tertif b ad i colonat diapafon.erititag b av i p2ima diapalon. PPretered
quia ¢ 3o f fuit inuétg fecunoa viateflaron:ct f g eftapotome gh trifemitoniiizergo £ duo funt tont
ethitonus etli kfemitoniii.ergo f k diapércietc f vt id oictii eft viateflaron., cScinitigitur c ao levig-
pafonzeritas clz fecunda diapafon.et coveiured Ltertia viapafon adinudtecduovecima huius, etem
quarta.fn quinta.g o fexta.ct p feptimasSeo ter fieri immobiliter et quater mobiliter eovémodo
v in vicefima monftratur.

C Y tetradecachooo cnarmonicozintcr aflignatos limites ter oiateffaron z feptics
oiapafon vt in p2ecedétibus continctur.at femel diitaxat viapente atqs immobiliter,

| Die. | Die. | Dito. | Die. | Dic. | Dito. | Tonus | Die. | Die. | Dito. | Die, | Vies | Dito.)
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( Tetravecachoroum 2 tefMargoecachoroum ivé vicimus. fit {GIEb ‘crolelfigibiilkiliminiolp tefz
faravecachozoll engrimonicii.oico pmo inter b e ter cotineri diatefiaron, M4 quig per Oecimaquitgm
hutus b ¢ (it due dicles tetrartemeriezerit b © femnitonii minus.etd e eftvitonus. eritigif bepma
vigteflaron.eteodem iure cfleciiva.etd gtertia.etquiab elunt bypatebypaton 2 hypatemelon:fit
igitur pzima immobiliter.et ¢ o funt parbygate bypaton ¢ lichanos bypaton mobiles:fit igit et dyoz
bus movis mobiliter. €€ Scdo vico folii femel a pzmo a0 quintu limitem fieri diapenteset iv quivé
{mmobiliter.nam non fiet vigpente b f quia fold fupaooit confondtie viateflaronb e oiefim tetrgrte=
meriam.neqs b g quia folii fupadoit confongntie diatelfgron duas viefes quefunt femitoniii minuss,
negs fiet b b quia cofondtie digtearon fupaooit femitoninm minus T duos tonos, negs per ivem fiet
digpente ¢ g aut ch.nambicabunoabit tonus 7 oielis:illic aiit veerit tonus min? viig oiefi.neg 0 g.
Haim deerit fonus.negs © h.nam tonus gbunvabit.at %o cii eh fit vigteflaron:nie fgouediefes/tg
b vitonus/et ciL B i fittonuszeritigitur ei viapéte.ct cii e fithypatrcmefon et i paramele g monftrate

. funt immobiles.fit igitur inter aflignatos limites (ol femel vigpéte atgsimmobilif. Lertiofepties

fieri oigpafon vt in-qiatonicis g vecimaquinta veclarat quéaomodumvicefimahuius moftrata effs
@ Diatonice movulatioms:feptem modog ozvine collocare.
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CSita b ¢ vigadp penravecachozdum diatonicum. fit r p hypovozio pentavecachordum digtos
nicumabcoefghiklmnop grauifimi: qb valiog bafis atqs funvamétum ftatuaf:extendo vio
toio in acumen pzoflambanomenon pentavecachozvi s amplius fit pzoflambgnomenos rad quer
cetergs voces (o ozdine per quartd/quintd ¢ fextam huiug in digtonico mooduldvi genere fubitigo.
eritgs pentadecachoroum s per viffinitionem bypophzygij movi. fimilif extéoo poflambanomenon
pentavecachozdi t femitonio dplius & tenfus fit profldbanomenos pétavecachozoi s cui terra chozog
per quartd; quintd) 7 fextam buius vt prius cogpto.eritg perdiffinitidem ¢ pentavecachozof hypos
lyoif movi.et pzofidbanomenon v viio tono extévo ampliue & hypolyoif:cui ceteras voces fuo ozoine
{equétes in digtonico genere coapto.eritqs cocentus pétavdecachozi v per offftnitionem vozus.et fi
amplius extéoo r vno tonozerit pentavecachorvi x cantus phrygius.et fiyfemitonto miozezerit eiug
concétus lyvius. Ft 3 ampliug exrenfo vio tonosfies concentus myxolyvius.ficgs factii p oiffinitides
patebit pzopolitum,

€ Ruc diucr{ozi movoum in aliquo getere fucrit Prie vocis ad paima babituoo:

ca critfecunoc ad fecundam ct terfiead tertiam et cuiuflibet totius ao totam fimlis/
€adcmap babituvo.

83 b
I

B Dypovorius | I ! i)
S bypepbaygive | ] | | Vo it
QSRS SR ¢y R IRh S Sic i o e IS M Ciar s i ey
L Sita/blcd 89 p vig pentavecachodum hypovozifi in gliquo gfie vt digtonico: et q/r/s 7fequé:
tes pentavecacho2ofi hypopheygiil.viftabitas iccirco q proflambanomenos bypophiygijaba profid:
banomeno hypovozij movigcutioz vio tono.vico ergo fingulas bypopbzygu_ 2 ﬂngyhs bypovozi vt
bypatasbypatis/parbypatas parbypatis/lichanas lichanis et ita confi equétes: filiter tono/ tonigs
pzopoztione viftgre. Mam cfi pentadecachoroumap et pentavecachooum g g fintvtrags g pzofizba-
nofneno in neten hyperboleon viatonice extéfazergo que ppotioaadbeaelt per quartabuius q ao
sergo per tertiam (ecundt Frithmetices permutatim vta 80 qitabad r.gta 3o qmoftratuseftefle
tonus:igitur et b ad r tonus, et cofimilitcr ve fequentibus oftenvatur,

L otus 0200 diatonicus pétavecachoroi bypophaygij modi:totum bypovoium

yhius acumitic tom fuperatict totug bypolyoius ciioem trifemitonio. fingule quog

o021 fingulas bypovozij viatelfarcn confonantia.totus vero pb2ygius confonantia

Digpente.lydius aiit diapéte ot fcmitonto.ct myxolyoius diapéte atas [cfquitono.
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QB3 proflambanomenos hypopheygi torro uperatacumine pzoflambenomenon bypovosij
= i +
per pecedétem totus bypopb’z'}'glus 0200 totit hypovozium ozoinem:toni i upergta Pkl 7

acumine pzofiambancmenon bhypovozid trifemitonio igitur per pzecevétem totys b i ;

A nemenon . Ypolydius o5
totil byp9boziﬁ 0ine trifemitonio fupeuavit acutios. feo Tq:d02ius toni acutie vincit prOlgozi:"::
€rgo vozius duobus tonis  femuronio acutios oft RYPovozio.ergo per fextd tertij eo acutgos elt colcs
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nantia ofatearon.duareper pzeceventerm fingule dozif fingulis hypovozij i :
_ ; ) : ; ¢ atefTaron confo
fotianit acutiozes.et phhzygius adoit tonumin acumtne Oozi'o:igitur.‘:owg’ pbwéiue toto ‘?;ngggg

oiapenté c6fonatia modulatur acutioz.ct lyvius phzygio avoit femitonid min? et myrolydiuslydio
M Sl e
T Ibypolyoius oiatonicus bypophzygum oigtonicum femitonio/ ¢ do2ius trifemis
tonio/ph2ygius oiatefiaron/lyoius otateflaronz femitonio/myyolyoius diateffaron
confonitia)atgs fefquitono fupcrcuadit acitioz:z vo2ius bypolydio tono/phzygius
pitono/lyoius oiatcffaron z myxolyoius oigpctite:phrygius autes ao volm fonat
tonum lyoius trifemitonium ¢ myxolyotus tiateflaron/lydius phyglo femitonium
et myrolyoius feft quitonum:myrolyoius autem lydio toruim.

@ hec vt precevens vel Ffacillime monftrabitur. : i

€ Scptem modos chromatice movulatonis conﬂitucrc..

A becoefghiklmnop
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{C $acio rpentavecachodum chzomaticli per decimar/ vhvecimam/ T duovecimambuius 7 fifiter
fexaliafcs(/t/vix/yi3:faciod pentaoecachowoums tono gcuting r.2 tpéravecachozour femitontio
acutius s.v vero apotoines interaslio scusius t.et g trifemitonio amplius @ v. ¥ femitonio ariplius
@ r.ct 3 apotome trifcéoere y:oico ergo feprem moooes chzomatice modoulati6is efle ozoinatos.nam
reritbypovozius s p viffinitioem hypophiygius ciyzomaticus.tRypolyotus. v oouus. r piazygLus,
ylyvius.3myrolyoius. : ) e

@ R2uo pacto fingult cuthibet inter fc ch2omatici modi ref| pdocantsoftendere.

@ Diftar p precedéte hypophygius ab bypovozio chromatico rono.et hypolyoius ab bypophrygio
femnitonio.piftat igif bypolyvius ab Bypovouto acutio trifemitonto.et dozius ab hypolyoio dutat
aporome.igitur vozius ab hypogozio remotus it oitono-phivatus aiit ab vozio trif emironto.igitur
phzygius abbhypovozio remouef tribus tonis ¥ {emironio:hoc elt totius confondtie viapente wual
lo.etlydius 4 pheygio femitonio.igitur lyoius ab hypovozio oiapéte atqs femironto.myrolgdius ab
Iyoio oiftat gpotome.igitur myrolyoius ab bypovozio digpeite confondtia oiftar acutioziasq rono.
Ethocpactoderclidser precevére pfacilis € oftélio.vt hypolpoi? ab Lypopheygio 9:&3: femitonics
Do21u8 tono.phpgius orarefTaron.lyoius diateffaron et femitonio mygolpot? viapéte.voius a phay
gio viftat apotome.ph2pgius ditono.lyoius diarefigron.myrolyoius tritono.JPHIpGLus g dotio tri

femitonio.lyoius tono et duobus {emitonijs minozibus.myxolpoius %o oiateflaron.Lyoius a phzp

giofemitonio et mygolydius tono. viftat auté myxolydius vt 13 quogs victfi eft g lydio maioze lemis
vonio.ficqs conftructum eft propofituni. :
CSceptem itoem CHArmontcosginodos oingre.
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C Sintrif/tiv/xiy/3eptem pétavecachozoaiet fit per decimaquineam huius rperitadeca chozoum
engrmonicum:ingendo proflambarnomenon pentadecachozoisvilo tono amplius pétavecachozoer.
et toiefi amplius & s.et v otefi amplius & t.er x oitono amplius @v-7Y amplius ofefi x.et3 ampiing
{tivem diefi @ y.eriit ergo fiacuimen intenfa fex poft primum _peutaoc_cacbozoazpnmo tono, deinde
puabus diefibus et dLtono.vemuiil ouabus diefibus:qui quioé ingendedt modus ei armoiice moou
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lationi peculiaris ppziufas habeturfunt igitur feptem pératecachoda v/(/t/v/x/y/3: feptem enat.
monicemovulationis modos continétig.quod cemonflrari propofitum erat.

T Singuloum enarmonicozum mooouin:ad quélibet habutuoines demonfirare.

CDuius ex precevéti cemoftratio clara efflc poteft Rzimo hypophygif ab bypovozio viftautid efie
tonum.hypolydij tenum ¢ diefim.ocf fefquitonum.phaygi) viapente.lyolj diapente ac diefi.imyxos
yoif vigpente < femitonio,Seciivo Lypalyvicn viftare gb hypophzygio dieff,vozif femitonio.phy=
gium digteMgron.lyowm vigteffaron et diefl.myrolydium digtcflaron 7 femitonio. Lertio doziil ab
Bypolyvio diefi.phiygium disono 2 viefi.lyoiii viateflaron.mprolyvium otateffaron ¢ viefi, Ruarto
pbiygyum a dozio vitono,lydiii vitono et viefi.myrolyvium vigteflaron, Ruinto lydium g phaygio
ofefl,et myxolyoium femitonio.Sexto myrolydium diftare diefi g lydlo. C Septem enimodos T nd
plures aviecit p2ifcoum autozitas pythagozicozii,vt eni numerus g mongde g0 venarili vig varius
crefcens pgrevifmox Yo fequens denarius viitatisvicem obtinet p2imdqs explicat vnitatem eiufoé
§ndinidue mongovis confozs/et emulus:d ad centenartii vl rurfus nouengria,pgreflicefe extenoit:
relaplus taoem in tertigm vnitatem. Jta queds vocii viflifitudo ac varietas cx quibus inflar celeftis
barmonie concentus bumanijmodig formdrur ao octonariil vigs furgit.funtgs feptem cotinuevoies
inter fevarie quibus fuccedens octonaria vocis plenitudo (JPzimus enis numerglis cubus ptimag
teflfera octonarius)ad p2imd rurfus fonat vt eadeset 90 eam {efe habens perinve acvengrins govni=
tatcm.Ethec octonaria feries in oifi inodulationis genere fic ratg pzocedit: vt cotinueoctauo quog
loco octauti per fimilem fibi 7 pene eundem fonus offendat fonum.itavt cx Yuobus natiua quadamy
conco2dics affinittate iam vnii fonum 7 non multos parere vivedtur:vfgadeo enife mufcét/ et mutug
-fefungiit/ copuldte amicitia. £t haxg feptemvocuimn q gravifiima taroiflimags eft: Saturno debetur.
Drima Jouistertia MDarti.quarta Phebo.quintg Generifexta Mercurio.feptimg Xo eax acutifli=
ma/cocitanflimges Lide octana aiit rur(um revoluif a0 Saturnii/nong.ad Jouem) vecima ad MDar=
tem.et Hocpacto sfequétes:vtfapiens voluit antiquitgs.Et revera totius vniuerfli harmonig fepte=
nario copleta eft.et hecfeptem in celo celeftem:in his aiit inferiozibus cozpozeam (enfibilégs téperdt
barmoniam.fed hecmagi plenius vifcutidt, binclicet cognofcere curhypermyrolyoius: feptein py=
thagozicis modis haud mulri veniat accdmoddous, R i in digtonico generemyrolpdium pétave-
cachozoii p hypermyrolydio vno tono gmplius acuaf:totus is vbig moous ad hypovoeziii ofonaret
diapafon/octauufe natus eflet fonus:qui 90 p2imii ivem/ congeneulg naturali affinitate redoitur.
qugarenongb hypovozio p2imo modo omnifariamvarius putanous eft.et eque fi myrolyviusg inten=
veretur trifemitonio in chzomate et ditono in enarmonio : fed ve his fozte aplius & pzefentt negocio
parfitdictum eflt. £t modi quos aviecererecentiozesvt vius Sregozus ab bacmovozii antiquitate
recedfit.et plerags alia q pofteriozes mufici inculcauerunt ¢ que ab illis facile requiras, etna quogs
tempeltate muficum modulamen/atgs oém concinétigim ao celeritatem quiod pzecipitées leuitatem
revucere condtur:movdeftam grauem feridqs gc vecodm cocentuii moderaticcin perparii attévétes.a
moveratide eniofcti funt modi.parii item attéventes prifcii mufices honeftatis) grauitatifes decuss
qua gmentes arreptitiofqs foluebat. fanitates inducebant feros hominum mozes vt olim Lhracius
®pbheusad mafuetos virtutis callem revocabant.et ex fenfibilit harmonia ao celeftis barmonie
vefiverium captivas aias tand (ui iam memozes exilijvbertim fluentibus oculis enocsbant.boc eni
modoy accdimoda meviocritate Pythagoze difcipuli faciebat.non enits inter hoics moveftioz scut?
ois inceflus curfusvivef.negs is cufus preceps nimiumloquela pzefentium ludit intelligentiam,Jta
quogs neqs i moveftiozes modi:qui nimia fui feftinantia Gfi tn venerea chozea lafciviétes preffugit
auditum.iDacenim de caufaqRythagozea fchola molles chzomatis modos repuviauit et Spartigte
foléni vecreto Thimotheum Millefiii increpuerfit vebeméter diatonicos concétus potius appzobd=
tes,qui fl apte moderétur virtutis pze fe ferunt modeltiam.vt eninimia taroitate cen tozpoze quodd
faftivimur inani.fta nimia celeritas molliciem quabas pze fe fert inboneftam. medium eni negs cele-
ritate pzeceps nec ignaua tarvitate pigrum:laudabile virtutifgs emuli.qud ois etas pbauit pbatu-
rag efk:et 30 qud mufici modi tand moderationis animiquedd certe regulenos pervucerevebent:z
ab dfuina mentes noflras tugiter rapere.et felices if erunt qui hoc fine et muficen et oém munognaim
philofophigm quefierint.neqs talibus efle folet celeftis fauoz atgs prefivium.qui sutes fecus faciunt
miferi:quales nullos a0 quos noflra hec modulationii elementa pertenering futuros Sefidergmuss:
quin eis ois harmonie vite decus:feliciter optamus)noftrig victuros memozes .

@ Ruarti elementoum Mufices Facobi Stapulenfis Ainis.
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4l Facobus Gaber Stapuiéfis Adagnifico diio: Foanni Stepbano
Serrerio oclignato Epifcopo Terlcllenfi ftuoiozum amannfimo.

Y vicbus metallicis formulisHrithmetices pariter atos Adufices ¢é
mflis elemétis:cogitantt micht oigmflime p2eful quio dlox: facilem
b prcparares meclligétiam ¢ occurrit i ingroouctio quedd cx diuina dla
et Pythagozica ol Seuerint PWoctlj nijero2il mititutione m meoiii
afferrerurique 7 ve comeftica/familianifos ante alio2i lectidem 7 t3ra
oemonfirationii pdoera oirectrix baberet. Jta eni ferme compatum
eftve nifi mens nite pzeparata fuertt:uullum in oifaplinis capiat cmolumentum. €t
€ni peritl medIA pontones/vigerentiags:foanbus prmttunt pharmadis quo firmioé J
inoucantvalituoimem:ita quogs in omm oifciplinarii genere operepzecium cft intro-
ductiones pmttere vt faaliozam alfequamur oifapline intctigénam velut quadam
perfectam nic mens famtatem. uapzopter ilico ex ibzis o1l Seuerini Epitomen
fum aggrefius:anus mulnplex comooitas futura eft.1£a cnim affecutasad numeroy
dcmonfirandes vt quibulfoam Pythagoze rinbus iniciati p2eparatios acccocnt ats
{ltozum kb202um p2ifea fapientia refertoum infhtutioms Fritbmetices: perfaciiem
capeffentintcligentiam.imo ex vlnma comparationis viut S cuerint z Jozoani fozz
mula vmuerfam cleganffimc £ nunds fatis layoate numerozum inflitutionis comens
taionem confequetur facillime et ad quecunas:que numerozut defiocrant operams
viam perfaalem atg avitum. Ibanc crgo introvuctiuncul am oigmfime d2eful ncx
oubitaui nomint tuo oclignare : tametfi tue dIgnitans babita ratione res fit crigua.
Tt qui nozim & feruious oia ftuvia complecteris G inllis verfans aMouus fcbole
ppe Socraticeaflertoz : nullum pzeter fapientiam bonum effe/ nullum pzeter ftudia
litcerarum. Hon poteit ergo obleruantia in te mea i re litteraria grata non foc:qui
facis hitteras/litteratolgs omnes obferuanoo: vt te sebeant omnes obferuare litterc.
quod vunam aliquido p2o oignitate facere poffim tuc virtutis iam fatis longa corn=
fuctudtne pobatciugissaffiouulos cultoz. Yalc.




« Pacobt Sabzi Stapulenfis Epitome in ouoslibzos Hrithmeticos
o Seucrint Poeclj ao ABagnificum oiim:Foannem Stepbanum
£errerium Epifcopum Terlellenfem.

THrer oifciplinas matbematicas quibug neglectis omnis obfcuratur

vifciplina:tands ccrerarid parcis/dug atgs dominas pamum fibt-ven: ]

l oicat Arithmetice locum que vt rite cognofcai quéaomoii ct cetere:

certis eget aominiculis.nter que paumo menti figenoa eftymucrf 0201

arca que verfatur fubtecta fozmula/mox finguloy oiffinitioncs/poft

quas numcroum affcctioncs/ pzopzictatefas/ polt popietates: quo

¢t loco yniycrfe funt moniiranoc.

T §omula vmucrfoum circa que negocia Britbmetica.

wumerus
Scecunoum fc 2.
Hoallquid 4.2.
Scdmfigurd 3.

“fumerus (cdmfe
1Har 2.
Ympar 3.

ar
Pariter par 4.
ariter impar 6.
Pmpant pariz.
erfectis | 6.
Diminutus 4.
#=bunogng  12.
Fmpar
Pumus 3.
Lompofitus 9.
Fo altiip” 9.2 5.
Mumecrus aoaligo
#qlitas 1o.10,
Ineqhtas 1o0.9.
gncqualitas
maiozineg.xo.5.
miozinegl.5.1 0.
Abhaioz2 inequalitas
2bultpler 2.1,
Supptictar! 3.2.
Suppartiés 5.3.
abulaplex
puplus (33 (8
Zriplus 3.L
- @uaorupl®.4-.1.
Auincuplus 5.1
Superparticularis
Sefqualter  3.2.
Sefquitti® 4-.3.
Sefqquart® § .4

Sefquiquintug 6.5,
Superparticns

Supcrbipartichs 5.3

Supcrtripartiens T,

Superquaonpartiens 9.5,
Superquintuparticns  11.6,

Superfectuparticns 13,7
APulaplex fuperparticularis
Puplus fclqualter 5.2,
Puplus fcfquitcrtius 7.3,
Puplus fclquiquattus 9.4
Lriplus fefqualter T2

Lriplus fefquitcrtiug  10.3.
Zrplus fefquiquartus 13.4.
abuluplex fuperparticns
Duplus fupbiparticns 8.3,
Duplus (uptriparticns 11.4.
Duplus fupgoriparniél14-.5.
Zriplus fupbipartieng 1L3.
Zriplug fuptripartiens 15.4-
Zriplus (upgqorpartés 19.5.

Mumerus (cdm figuram
Lincaris 2.
lanus 4.
Solious 8.

Planus
Zrigonus 3.
ZLctragonus 4.
Pentagonus 5.
Iberagonus 6.
Ibeptagonus 74
Dctogonus 8.
[Ennagonus 9.
pecagonus 10,
Enoccagonus 1L

~ pooecagonus - I2.
altera partelongioz 6.

Antelongioz 5.
Solious
Pyramis 4
Lubus 8. latus 2.
Pyramis
Lrigona G
Zetragona 5.
Pentagona ey
ibexagona Y
Lurtapyramis =~ 29,
Bifcurea _ 29,
Lricurta A
Latcrculus 18,
Aller T 0
Luncus 24,
Micrus circularis 2 5.
Spbericus 129.
Parallelepipcous 1 2.
aDeoiIctas 6420
Aritbmetica  6.4.2.
Beometrica 9.6.4-
. abufica 6.4.3
Hrithmetica
Lontinua 642,
pifiuncta  7.5.64
Bcometrica
Lontinua 9,6.4
pifiunctd  9.6.3.2.
2uarta medic. 6.5.3.
20113 MeEOICas .42+
. Sera 6.4.1,
Sceptina 9.8.6.
Dctaua 9.7.6.
Hona 7 +644
2ecma 8:543

Sui tetragoni fiit 16.9.4-.

sultceragonifunt 16,9
Syl tetragoni funt 25.16.
Latera funt 33020
Latcra funt 2.2.3»
Latera fune 2.3+4>
Latera (ung 24320

I
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Tmerus oft multitudo cx vhitatibus aggregatas :
n Bumeruslcdm fefumptus cft numerus quiin compgratione ad altcrum
minime confiocratur/negs vt 9o figuras geometricas applicatur,
Bumerus aoaliquioseft qui in comparatione ao altcrum fumptus:confiveratur.
Bumerys (cdm figuram dicitur:pzout ad figuras geometricas applicatur.
TRumcrus par:clt quitn dDuo cqua diyioi poteft.
TRumerus unpar:elt qui in ouo cqua minime dwiot poteft. :
Bumerus pariter par : ¢ft NUMCrus par cuiys partes in dUO equa ad yhitarem v
(cctionem reaipiung. i
Bumerus pariter impar <t numcrus par cuius media : equalium partitioniem non
aomittunt. :
TRumerus impariter par:cft numecrus par cuius media cqualif partitiderm aomittit
fco partium in ouo cqua parntio citra vhitatem ocfiat. :
Tumerus perfectus eft numerys par:cuius omnes copofite fimulgs dccepte partes:
fut totius fummaim implent.Pars cft que sliquoties fumpta negs cxcrefc€oo neg
ocficiendo fuum totummctitur. .
TRumerus simnutusctt cuius cdllecte partes:minus ipfo toto reoount.qui z impfe
ctus dicityr,

Humerus abundans:cft cuiug inynuim 3o¢ cte partes totius fummam ckccount:qui

ot ocm fuperfiuus nuncupatur. , 5
Wumcrus p2imus eft numerus impar : qui fola vnitatc metitur.ct idem quoes incs-

pofitus nominatur . , e
Rumcrus compofitus cft numerus:quem 06 fola vnitas fed 7 alter numerus ipfum

menfurat:qui zioem fecunous appcliatur. \
wumcrus folum 9o alterii p2imus eft numcerus : qui fm fc compofitus cft:ao alterii

vero comparatus fola cii illo cdmunt met'turvmtate. Par.dmpar.
£qualitas:eft cum equalis nutincrug ad cqualem comparatur,
Pnequalitas vero eft cum inequalis 30 inequalem comparatur.
APaioz incqualitas: eft cum numerum maiozem ad minocm comparamuys.
4Pinoz vero inequalitas contraquotics minocin maio comparamuys.
TRumcrus mulnpler ¢ft cum maioz niicrus minozi comparatus: civem plufas femel
conunct ve big/ter/quater:ct ita ocinceps.

Tlmitatem numerozum fontem/paincipitios: ctiam numeri appcllatice cen
puplus cff cum maioz numerus minozi comparatus:minozem bis continet,
Zriplus cum ter continet.

Ruaoruplus cum quater.

Ruincuplus cii quinquies:ct boc pacto dcitecps fm naturalé niicrox pgreficem,

mumcrus fuperparticularis eft cum maioz numeérus minoa COmMparatus totum in fe
numeruim minozem continet:ct clus partem aliquam.

Scfqualter eft numcrus fupparticularis cum maioz totun cdtinet minozem : ctcltis
mevictatem.ctivem oicitur bemioliug.

Sefquitertius cft cum maioz contince totum minozem:ct eius tertiam partem.quiz
olcitur epitritus.

Sclquiquartus eft ¢i maioz continet totum minozem:ct es quartam partem. £t ii
quintam cotinct vocatur fefquitertius.ct ita deinccps fm numerozum fcriem.

wumcrus fupparticns eft cii matoz continctin fe totii minozem:ct cius infup aliquot
partcs yrouas/tres/qtuoz aut quotquot attulerit ipfa cdparatio. P its parnbys

. intelligitur:que minozis vnam partem non cfficiunt,

Superbipartiens cft cum maioz continct minozem ¢t dDUIs eiys parics.
Supertripartiens cft cum tres cius partesinfuper continet.
Superquadriparticns cum quattuo:et hoc pacto dainceps.

femus.
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| fumer® multiplex fupparticularis eft quotics maioz Bumerte ad Mo AParatus
babet cutn plulds femel ct ctus partem aliqud. ;
£t fi bis continet ¢ eius Mmeoictate yocatur ouplus fefqualter.
£ i bis et tertiam ouplus fefquitertius. ,
(1 i ter et meotctaté triplus fefqualter 7 {£a DENcCPs & cx vtriufas dDenominatione
mulsiplias ct fupparticulans pzout coparatio attulerit noia colligenoo. :
Rumerus mulipler fupparticns eff quotics maloz Humers min o coparatus iz
nozem plufGs temel continet zinfuper civs aliquot partes.z noia fumit ppofita cx
vtrags coparationts ocneiatione.ve bec: ouplus fupcrbipartiens/ouplus fupertri
particns/triplus/quacuplus/qui ncuplus fugbiparticns ct fimiha. £t quo pacto
i quings fumung fpecics c6paranvo imato2€ nUIMErLm ad minozé co pacto lumatur
| quingg cozrelatitie coparato minoc 3d matee:quozui et fuoz2d fpecialit movoy
| fpecicriios nomna: folg fub ppofittonc aqooita effingimus: que funt.fubmuluplex
fubfuperparticularis/(ubfi uperparticns/fubmultiplcx fubfupparticularis/fubmul
tiplex fubfuperparticns.ct pecies | ubmuleplicis funtfubouplus/fi ubtriplus/fub=
quaouplus/fubquincuplus.ct boc pacio ocinceps.
Specics fubll uperparnicularis:fubfefqualter/f ubfelquiterti®/fubfefquiquartus/fub:
fefquiquintus. et hoc pacto veinceps. AL
Species fubluperpartientis funt fubf] upcrbipartiens/fi ubfupertripartiens/ (ubluper
quao2iparticns.ct buncin modurm confequentcr. ' :
gpecics fubmultiplias fubfupparaicularis ubouplus fubfefqualter/ fubtitplus fub
fefqualter et fimiles. : :

Species fubmulaplias fubfuppartiéss lunt ubouplus fubfupbipartiés fubouplus
fubfupcrtriparticns atgs cetere fimiles fecunouim rationis/coparationifas naturd.
feo bec ftatim neta funt.

Bumerus lincans cft qui per plurces in ynam/eandeqs partem aotectas: oefcribitur
vintates. ,

Mumerus planus cft qui per fuasvnitates ol criptysiin longii atgs latum poigit.

Rumerus auté folious eft qut per fuas vhitates defcriptus longuomni et latituoini
craflitiem fupcraodit/ trinogs oiffcnditur mteruslio.

ﬁrigonlus eft numerus planus : qui futs ymtanbug crplicatus tria latera poffioet

~ equalia.

T ctragonusiquattuoz cqualibus angulis perficitur.

Ddentagonus . quings.

[hexagonus fex.

eptagonus feptetm.

Lctogonus octo.

Ennagonus nouen.

Pccagonus occem. ,

Endecagonus ynoecim etbuncin imooii veinceps:quos appcllatione Tatina nunet:z
parc pofiumus tridgulos/ quan2agulos/quinquigulos! fexangulos/ feptangulos

- octangulos/nonagulos/ vecagulos/vinoecagulos cthoc pacto cofequenter.

fHumerus altera partc longioz cft numerus planus qui per vnitates oclcriptus slon

~ aituoim latituoiné babet ynitate difcrepaten - 7 ioeim longilaterus appcllat,

‘Pmmerus vero antelongioz ¢ ¢l qui per viitates oefcriptus latera fua babet plufgs
viitate sifiuncta. boc cft longituoiné latituoini plufds vuttate oiffentienté.

PDramis eft numerus folious cuius fingula latera funtab vno planoziiao ynuin ca
cuminis verticé eleuasa. (£t planus niicrus g quo latera erigunts py2amiois bafis
nuncupat. PHunctus autcm/ ynitalas in qud conueniunt py23miois conus/mucro/
verteras otcieur. quefiex bafe triangula nafcitur: py2amis triangula nominatyr.
Si ex bafe quavzangula: pyzamis tetragona.ct hoc pacto ocinceps.
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erfecta pyamis ea eft cuius laterfi aovertice crectioscitra vnitaté non veflcit,

glurta vero pyzamis ca cft cuius lateri crectio 90 vnitaté vlas no afcendit: cui fifola
monas oeeft g eft p2ima pyzamiszcurta oicit. St viutas ceplanus vnus:bifcurta,
S510u0 tricurta nominatur.et boc pacto deinceps. :

Lubus eft niierus folious fex equis fupficialibus/ planifas numeris contentus:equa
oc (clongituoini et latitudini altitydiné pzebens. cLito€ numeri: tellere niicupant
queduodecim cqua latera femp babent/ folivos angulos octo/atgs fupficies fex.

Laterculus is folious eft: qui longituoini latitudinem cquam babens: slutyoinem
poflioct contractiozem. Rl i

Ffler: cuivs cii longituoo latitudini fit cquasaltityoing babet maiozem.

Luneus vero qui longitudiné/latitudiner/ et altituoing in fe cotinet incquales 1

Lircularis numerus cit ¢ latus in fe ducityr et tetragonus indoe nalcens in 10cm ter
minatur. ct rurfum cii ivem latus in tctragoniis nafcitur cubus qui in ioé reuolme
etis cubus fphera/fpbericulas cubus appellat. £t cum rurfus quotiés ivem latus
in cubumvel fi in infinitd ouyeris: qui inde nafcitur numerus:in cwloé lateris nu-
merum terminaf/ revolutturas. vy i

Parallelepipeous folious numerus eft cquiviftatibus fupficialibus/ plamfes nijeris
cotentus negs omnino quivé equalibus negs omnino incqualibus.

APeotetas cft ouay/pluritiuc popoztiond fimilis babituvo.

ADedicras aritbmetica eft mevictasicuius termini cquas fcruant daias,

- Lermini funt numerismeoictatis popoztiones conflitucntcs.

Rifferennia eft quo numerus numerum {uperat ac vincit.

Lontinug medictas aritbmetica ea eft que in tribus continue numcris continetur.,
Si yero in quattuoz difcétinue cotincat: oifificta mevictas aritbmetica niicupat.

APeoietas geometrica eft mevictas cuius termini equas ferudt pzopoztiones. Rue
fiin tribus continuc tcrminis cOtinetur: cotinua. Simvero in quattuoz vilcdtinge:
oifiuncta nominatur.

AP coietas barmonica ca cft in qua quéadmodum maximus terminus ao minimum
ita oufferétia maiozum go oiffcrentia minozum fefe babet.

Luarta mevictas cft in qua quéadmOdUM Marimus terminys 30 minimis: ita o1ffc
rentia minozum ao oifferentiom maiozum. : |

@uinta meoictas i qua QUEadMODdUM MEdius 30 minimii: ita minozum vifferentig
ao oifferentiam maiozum. B

Scxta cft in qua quéaomodum maKIMUS ad meviym:ita minoz vifferentia o piffe
rentiam mgiozum. : B os

Scptima vt quéaomodum maximus ad minimii: ita cxtremozum vifferétia oo oiffe-
rentiam minozum.

ctaus quemadmodum marimus a0 minimum:fic eoaum oifferentia 3o oiffercntia
maiozum.

Hona quéadmooutn medius ad minimum:fic cxtremozii vifferentia adb viffercntion
minozum.

Decima qQuéadmodum Mmedius ad minimii : ita cxtremozii vifferentia ao vifferentiz
maioz2d. £t be feptem vitime pacfertinn gotecte:quodythagoze ocnariug implea
in tribus terminis confiftunt.

W ame .. po.. Ut et 1 tes.

£2mnis numerus circum fe pzoxime pofitozum ats fimul iunctoum comperitur 1
meoletas.

Qmnis numerus ouozi quoziicunas extrinflecus iacentium et gb co cqualiter viftan 2
tiums inoem cft meoictas.

e
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I Cuih numerug par in ouo partitur: i carum partium vna par cft ct alterd paren effe

-
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nieccfle cft. ,
(LI Par 1octn i1 dud partitur fi carum partii yna impar eft:altera eritimpar.
ar parem fimulaplices femper nafatur par.
idar unparem fi mulaplicer nalatur par.

Wu me i im pa tis po pi e 3 tes.

g2 ulibet numerus imparin dUO partitys: vt viam partein parem ¢ altcrd imparei
babeat neceffc cft.

Tmpar imparé fi mulnplicet potinus nafcitur impar.

Ympar fi multplicct parcms p2ocreaditur par.

MPu me ri p3a 1 ter pa ris po pA ¢ ta tes.

2uilibetr nunierus pariter par partem qualibet T nomine et quantate parem habets
Homine quivcm g oOcncminationd habeat a numero pariter parc:quatitate vero
@ caipfa numerus fit pariter par, :

£ mnis numerus partter par cft aliquis duplcili ab vno continuc fumptoy. £t que
libet suploz2ii ab vno ct folum talem:parniter parem cffe neceffe eft. ! '

@uotciiqs part€ pares abyno cdnumeratavmtate collectilequétt min®yno refhituiis

@mnis nemerus pariter par cft oiminutus.

Bmnis numcrus pariter pars cx refg onocntibus fibi mutuo partibus pocreatur.
Dartes mutuo fibi refoonventes:pars dDenominds/ct ochominara. ]

Tumcrozii partter panium cotinuc difpofitox fi fertes eft impar : quod fub extremis
counctur equi cft ct qui continctur fub medto in feducte . deinoc fub crciipofins
vl ao ferici expletioné. 5tyero fuertt par:cquum cft ci qui fub duobus mcous
otiiet oeinoetis g alirifecus itlis aviicifityr ct boc pacto vigs avo ferict expletioné

My me ri pa rl ter im pa vis po pu ¢ t3 s

gnilibet numerus partter impar: medictaté babetimparem.
DmS numcrus pariter impar quilibet fui parté alterius quititatis retinet/ pariter
ctoenoiationts. WA fi quititas cft parioenoiatio crit ipar/z contra femp eucmat,
DMNIS numerus pariter impar gignitur cx impanbus continyc ab vuitate fumpns:
i quos binarius oucaitur.
Dmnes numert pariter impares fcfc quaternaria numerofitate trafcenoiit : quattuc
. naturali ferieinteeptos connue rclinquétes/ z ab fefe cotnue quinto loco ciftdtcs
omnis numerus pariter impar: ouoy fimul pariter imparii altrinfccus cquiotfidter
1acentim cf naturali ferie collectozii eft mevictas.
Omnium numeroy paritcr imparii pari/ otinuags ferie vifpofitoy:ouas medietates
fimuliunctas fuis p2oxime altrinfecis numerts ctillis qui fuper illos funt vig ao
vnstaté: fimulan vniigs collectis equart neceflc cff.

My me i im pa ri ter pa ris p0o pA ¢ ta tes.

mmnis numerus impariter par aliquas cius partes habet z denominatione et quan
titate refponoentes: aliquas vero denominatione/quatitateas oiffenticntes.
Bmms numerus ipariter par ¢k numcro pariter pari ct pariter ipart pzocreat, ?
ompleta ao longituniné 7 latityoinem impariter parium ferte: qui per longutuoine
velcript fung:fertam pariter parium ferudtpopietaté.qui aiitin latituoince fextd
feruant pariter imparim. Longitudo fertct eft que a inifiro pozrigitur in dextrils
Zantyoo vero que ab 1mo euadit ad furfum., :
2



£

My me n per fe i po piA ¢ @ tes
Bmnis numerus pfectus alternatim altero fenario/octonariogs terminatus copent
®mnis numerus pfectus cx pariter paribug ab vitare fua ferie collectis nafaf:qui

- invnum congefti/congegatios:numey, pamum conftituiit: in qué oucitur aggre-
garczum maximug. ; , '

MWy me ri O m nu ti c¢ abun dan Hg po0 pe t3tes
Pmnis numcrus diminutus:a fola monaoe aut 3 numero oiminuto numeraf.
THumcrus abundans: folum abundantcm numcrat, \

My me M pA mi o com po fi ti pwo P ¢ ta tes,
Dmnis numerus pAMmus ad omné quem nd numerat p2imus cit.

Dmnis numcrus compofitus:a p2imo numeratur,

Dmnis numcrus opofitus poft aliquem impariii naturali ferie difpofitox totus effc
p2obat: quotus numer? illc ipar ab vnitate fuerit aut poft aliqué fup2a ipm ipare
torozii:totus.L2uo0tus/ct totus: vt tertius/quitus/feptimus ¢ boc pacto dciceps.

@mnis numerus p2mus aliquis imparii eft boc pacto vifpofitor qui poft nullum
impar¢ autaliquem fupza ipfum totozumstotusyencrit quotus sliquis impariutn
fuerit ab vnitate.

MWu me ri a0 gl tc rum pA mi P00 pa ¢ ta tcs.

2 mncs numert adinuicé p2imt finguli in fe ductiinumeros adinuicé p2mos pcreit

@IS humerus minoz qui ad mato2é clft pamus a maioc vctractus quotus potelt
¢t eo qui relinquef quoties potcit a minoze detracto: T hoc pacto cotinye quoties
opus eft:tanoe que dctractionis vicem impevigt:rclinqut ynitas.

£ qua li ta tis et ine qua U ta tis po pie ta tcs
£qualitas eft incqualitatis p2incipium.
2mnis incqualitas cx equalitate nafatur,
®mnis inequalitas in cqualitatem refoluitur.

adul i pli cds p0o pA € 3 TS
abultiphices ceteris incqualitatibug funt antiquiozes/ongineas p2uozes.

@mnis multiplex cx continua numeroy feric ad vhitatem relata confurgit. apulti-

plex! multiplicis modus atgs fpecics.

©mms muluplex matozem babet multiplicem.

Spe  ce rum mul  opli as. p0  pic  ta  tes.
@mnes oupli cx fingulis paribus g binarto fumptis ad fingulos ferici numerozum

gb vnitate continuc comparatis : nafcuntur.

Omnis triplus: a ternario suobus poft inguli quéas triplum naturalis ferici nume:
ro2um continuc dimiflis pzocreatur.

Ruaouplus ioem continue tribus poft fingulii quemas quad2uplii relictis nume:
ris nafatur.ct hoc pacto oe quincuplo/fefcuplo 2 ceteris. ;

Sy per par ti s la ris po  pHe ta  tes.
Dmnis fupparticularis: fupparticularem fupza fe relinquit minozem. ABINOE cnim

cam cfic dicimus:cuius pars a maiozi numero oenominat,

- @mnis fupparticularis cx continua ferie nymero2ums continue p2oxime fequétis 3o

fuum p2ccedentem comparati:(umit inicium.
Spe cic rum fu per par ti cu la ris po pi e ta tes.
omnis fefqualter ex naturalibus/ cotinuilgs triphs: ad naturales/ cotinuofgs ouplos
comparatig cnafcitur .
@mnis (clquitertiug part pacto ex continuis quavauplis ao continuos triplos com:-
paratis elicitur,
omies fefquiquarti ex continue quincuplis ao continuos quadauplos comparatis
firmili o2igine extrabuntur. £t boc pacto fefquiquinti cx fcfcuplis et Quincuplis.ct
fefquilcxn cx feptuphis eefefcuplis 2 163 deinceps.

et

A



Sy per par t oen tis pd piA ¢ 3 ics.

1 @mnis [uperparticns maio2é fupza fe fuperpartients relinquit, abaioz ¢a eft:que 4
inaioze numero fuam ocnominationé fumit.

2 Dmnes fuperpartiétes cx continue a quinario imparibus ad numeros cotinuga feric
ternarid ficceoentes comparatis furgunt.

Spe d e tum fu per par ti cn s po pUA ¢ ta tes

1 Lontinue fuperbipartientes nafcentur i in verungs terminii pimi fuperbipartientis
binarius oucitur et rurfus in rermnos p2oouctc fuperbipartientis et ita quotics
in pzooiictos terminos ducctur binariug.

2 Longnue fuptripartientes fumili creatione furgent (i in terminos p2ime fupertripar=
tichtis ternarius ouatur ¢t in p2oductos termios. ita deinceps. (£t (uperquadzi=
partientes fi i p2umos ciufocm inequalitatis terminos duxeris quaternarii. £t
1ocm quoas valuerit fi aliff quécungs ouxeris numeril. ct (fmili creationc reliquas
fuperparticns fpecierum foamanones clicias.

apul ti pli aii fu per par ti o la rif po ple t3 tes

I apultiplices fuperparticulares continue nafciitur ex imparibus fuo 020ine s quina:

rio collectis continuc numeris a binarto fucceventibus coparatis.

2 Rupli fefqualtert continue creantur:fi conanuis a binario panbus:numetria quing:

rio fefe continue quinario tranflilicntes coparabuntur.

5 Duph fefquitcrtij intoem ozientursfi perpetua leriea ternario furgentibus triplisinu

meri a feptenario fefe coutinuo feptenario exccocntes coparabuniur.

4 puplifefquiquarti nafcentur:fi a quaterngrio contitiue quadzuplis: numeri a hotiez

L]

o

nario fefe continue nouchario trafiilientes coaptabuntitr/ cdparabunturgs. z boc
pacto fefquiquiti ex quicuplis ecyinoenatiis 7 equein reliquis pfaclis eft inuétio.
apul i pli aii fu per par tien i po pA ¢ ta fes -

Dupli fuperbipartientes nafcentur : fi octonarius ternariol ¢t continuc e octorario
tranfgredicntes continic (¢ {Crnario exceo cntibus coparabuntur.

. Puplifupertriparticntes certa lege nafcentur: {i ab ynoenario ct e continue eovetn

fnumero crcedétes quaternarto et e quog inoifcdtinuata fcrie tugiter quaternariy
(umma tranfMilicntibusicontinue coparabuntur,

3 Eroupli fuperquavzipartiétes a decimoquarto ¢t fe coderm tranfgreoiétibus et quiz

1ario covées fe cxccodtibus repenitur. (£t ita omnii bac inouftria facillima cff i
uentio. (£ oc triplis fuperbiparticntibus; pcrtrparticntibus ct quibufibet aliis
bac artefacile feries cothgitur.

My me ri pla ni o fo li oi po pi e 3 tes.

smnis numerus planus in triangulos eft refolubilis.

omnes figure planc fibi pzoxime avinuicé comparatc vt (ctragonus trigono et pene
thagonus tetragono ¢ boc pacto confequétes fefe triangulo fuperant.

omnis numcrus folious p2amo20ii fui tenct pyzamioemn.,

Spe ¢ ¢ tub nu ome ri pla ni po pA ¢ 3 fes.

Pmncs trigoni furgunt i vifpofita naturali numerozuth qudtitate:paioibus femper
p2orime fequens aoliclatur. , ; ; ;

Zetragoni funt omnes qui numecris naturaliter ctinlongum z1n latumoupliciferie
oifpofitis et in feinuicé quolibet in quélibet ductisiangulares reperiung., Angula=
res oicuntur qui furfism a monade digmetralé fericm a0 angulum ereglonc oppo

fitum complent. §5°
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D mcs tetragoni cx naturali ferie ovinatis imparibus in viam fumma coaceruat; 3
collecnfas nalcuntur. g G b )

2 mnis tetragonus x duobus poximis quibulgs trigonis cxurgit cspofitus. 4

L ctragont:fumptis quariicungs ab ynitate continue fimilivm babituoinii numeris: §
locis imparibug vno femper in meoio intermifio fumuntur.

L mnes tetragoni yna medietate iunguntur, 6

Sitetragonus tetragonii multiplicet:tctragonus pzouchit. 7

Sivero tetragonusaltera parte longiozé:nunds pzouenict tetragonus. 8

Wicnthagont furgiit cx numeris naturali fcrieab vynitate fequénbus:ouox continuo 2
poftpentbagoni facta infmiffionevna cii prozevel prioab? péthagonis collectis

Qmnis penthagonus ex toto LCLragono ct poxtime minozi trigono coponitur. Io
Ibexagont boc pacto tribus in mcolo dimiffis generdtur, 1
Qmnis bexagonus cx trigono ct poxime fequenti pentbagono coftituitur. I
Ibeptagoni quattuo? in medoio boc pacto oimiflis nutheris generantur. 3

@mnis beptagonus ex beragono cepoxime nferiozi trigono conthituitur. Yn crea 14
tione buius figure duo trigoni p2oxime minozcs dOcbent eminus conftitui,

@ctogoni:quings gignuntur intcrmifiis. 17

@Mnis octogonus cx hepragonot poximo fub fc trigono furgit cdpofitus.Et hoc 16
pacto dc ennagonis/ Decagonts/ enoccagonis/ Dodecagonts continue vio plura
intermittenoo fenticnodi cft. et ek p2oximis minoibus figuris z trigonis pzoxime
fub illis mino2ibus inftar alioy confhitutitur.@@uo fitvt omnes figure cx trigonis
confurgere zin cofoé refolui facillime depachenddtur:quod cum soPythagozica
tum ad nonulloxPlatonicoy intclligennd nénichil pzcfivif affert z momenti

Zl te ra par te lon gi o ris P pi e ta tes.

Hltcra partelogiozes ex difpofitis naturaliter partbus adinuice coaccruatis perive 1
ac quaozati cx imparibusg pocreatur omnes.

@mms altera paric longioz p2ocreabitur fi naturaliter 020inatt pares :in naturaliter 2
oifpofitis imparibus fingulatim ducantur.
@mnes longilatert/alterags partc longtozes circiiftant angulares quanz2ates ouab? 3
naturaliter numerozdi fericbus fcdm longum latiie oifpofitis ct 1n feinuicé ducns
Singuli altera partelongiozes naturaliter oifpofit fingulis quadzatis itivem difpo 4
fitts comparati: omné numerowm partem gignunt/et p2ocreant.

Singuli altera parte longiozes naturaliter fin fingulis tetragonis a fecundo natura S
“liter ozotnatis comparati:fimiliter omnes reffitucnt fuperparticulares.

Flrera parte longiozcs viffcrétiis paribus perinde ac quavatiiparibus oififgunt. ¢

Fltera parte longiocs cotinue in p2oximozii quavatozum meoio collocatis cdocm
pzopoztionis babituding feruant. iteriigs 8 oupla pzopoztione tn omné luperpar=
ticularium fpeciem fc pozrigunt atgs oiffunount.

@mnis altera parte longioz bis fumptus cum ouobus altrinfccis quanaatis cogcer g
uatus: quavatum efficit.

W%’l?".‘" ?uiqs alicra partelongiozes cum duplo mevij quavzatiitivem tetragoni o

efficiunt.

Partcaltera longiozes duplati fuis duobus altrifecis quavaatis aggregati:quana= 1o
tos reoount [¢d quos aliquis tmpar numeret,

fhoximialtera parte 16giozcs cumn duplo medij quad2ati itidé quan2atos (o quos 1
numcrus par numerct: cfficiunt,

Ziltera parte longiozes naturaliter ozoinatizfinguli fingulis naturalerm fericm ferus- 2
tibus quavzanis copulati:continua ferie tridggulares numcros cofhitutnt. :

£2mnes altera parte longiozcs: continuo ¢k quadzatis o detracto latere nalcynt. 13




{

14 Altera parte longiozes continue alternatim quaozatis interiecti:ad quadatos babi
tuoiui fimilituoiné: non autcm otffercntiari feruant. Lontra vero intercepti qua
o2ati 30 altera parte longiozes relan: continue differentiarii cqualitaté ; non auté
propoztionii retinent/obleruantqs fimilituoing

15 Hlternati conftitutis altera parte longiozibus atgs quadzatis:a binario differétic oy
plantur et aoinuicé cande que ¢ totozl eft inter fc: feruans babituoing,

Py ra mi dis po p ¢ ta tes

I @mnis py2amis cx aliqua numeroy multangula figura: cui oés congenee/ fimilclop
figurc fuperponatur: confurgit.
2 Cuiuflibet py2amiois bafis cft multangulozii numerox in pyzamiois ftructurd apta
toum marimus et
5 Py2amis trigona ex continue trigonis ad vnitat vlaz fup2a feinuicé ercctis gignit.
4 Ertetragona cx tetragonis et pentbagona'ex péthbagoms/ hberagona ex bexagonis
boc pacto fup2a fainuicé erectis ct 1ta OEINCCpo.

£u bi po piA e ta f¢s

1 Lubi producentur omncs fi vifpofitis naturaliter poft ynitaté imparibus duo primi
comigantur.poft quos alij tres.poft quos quattuoz.ct boc pacto confequéter.
1 fumeri cubi ouabus ciulvé popoztionis mevictatibug wngitur.
3 Sicubus cubum multiplicer:cubt foma conficitur.
4 Sicubusaltera parte longlozé numerct:nund; nafcctur cubus.

adc Oi ¢ ta tis @A rith me t ce pwo piA c ta fcs

I aPedictas Arithmetica fuox terminozil femper propoztionii oiffimilituoiné gerit

2 aDevictas Arithmetica cdnnue nafcetur fi naturalis numerox ferics inmfcounuata
p2otrabatur. Similiter et numerts boc movo vigeliis fi fumih intercapedine abiti
uicem oiftantes:continue acapidtur.@2uo fit vt parcs:natureliter fefc ¢dfequétes
indcm ctumpares hanc medictatis nozmaim fuiclabiliter feiuent

Hritbmetice mcoietatis coniuncte meolus terminug extremozi fimul iunctozum cft
meoictas. ’

Hrithnctice medictatis vifiuncte extremi fimul tuncti collectis/ coniunctilas mect's
adequantur.

Eiufoe mevictatis vt termini ad feipfos: ita differentic ad differentias,

ADcoietas Arithmetica colncta:fub extremitatibus minys conuinct co nymero qul
ex meoictate conficitur quantii poffunt fub fe vuc differentic que inter 1plos (unt
terminos conflitute.

7 Difiuncea vero tanto minus fub extremitatibus cftinet co qui cotinctur fub meviis:
quantum cft quod fit cx differcntia waximi a0 vnum medlozi in diffcrentid mevi
ciufoem ad minimum.

8 Ihuins mevdictatis quotcungs cotinue vifpofitoy numscrozii minczes trini maiozcs
propoztioncs:malozesycro:minozes propoztionii babitudines cotinuc ferudt.

9 #rithmetice medICtatis Octerminatoy cxtremozum Medius reperitur numerysHice
tremozum coniunctozli meoictas accipitur,

Bc o me tri ce me di e t3 tis po piu ¢ ta tes.

1 Beotctricc mepictatis quoziicunas terninoy continuc oifpofitozum ct matoum ¢t
minozil terminoy equales funt pzopoztiond babituoines.

2 BSeometrica mevictas (uozi terminox conuctfam feruat propoztionalitate vt fanp
fi p2ittius ao fecunoil qQuEIDMODI fecunous o tertiil: ita ccduerfo tertig 4d (¢33
vt fecunous ao p2imii quoo  in difificta medietatc fititer cuenire cognof af.

iq
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(Eavetts QUOGS Meietas Quattuoz terminis oiftributa femper permutatd popoztio- 3 -
nalitatein setinet. ve ii quéaomodum pamizs ad fecunol 2 fic terins 90 quartum.
ita vt p2iihug ao teriim ct fecynous a0 quartum. S :

2D coietatis geomerrice terminozii et eo2iivem diarum fimilis cft pzopoztio. 4

2heoictatis geometrice que in multiplcibus criftit:maioz numerus ad minozé com §
paratusipfum minoze fuam babet oiffercntia/aut multiphice minozis/voo minus
& maiozis a0 minozem fithabituvo. : ' i :

Pn continua mevictate geomctrica: quod continetur fub extremis/equii et ctquick 6
meoio in fc ducto nafcit. £t in difcotinuga ci § fit ex ouab?in e ductis meoictatib”
Continue propoztionalitatil fpecies : quavzans ab ynitate 7 altera parteldgiozibus 7
alternatunyna ferie vifpofitia:a pama mulupliad meoictatein omnes fuperparn

cularium babitudines/ pzopoztionefgs difcurrunt.

Beometrice medlctatis dDeterminatis Extremis medius pzopoztionalis reperitur 1 fi 8
aumeri fub extremitatibug contenti tetragonicii latus accipiatur.

abe Di ¢ ta tis bar mo ni ce P piA ¢ ta tes

Abeoictas barmonica in matozibus terminis maio2é feruat popoztione I

2P ufice mevietatis mevius terminus in collectas cxtremitates ouctus: ouplum nu= 2
mero qui fit ex ¢xtremo in extremii pzoducit. : :

2Pufice medictatis OCLerminatis crtremis : medus reperitur terminus fi per extre: 3
moz2ii coniunctoy numerii: numerus qui ex differcntia cxtrenso2dd in mimmii con=
furgit oiuivityr/ ifgz qui cx oiuifione relinquitur acapiatur atgs MINImo criremo
aggreget. viciturgs 1s nijerus g cx diuifione relinquit latituoo/lantuvinifes latus

Lontingit ex barmonica medietate:p2imozoili confonantiarii confonatiafes muficas 4
omnes elicere. i

We i qua i me o©i ¢ 3 ti P20 pa ¢ ta tes

Si quarte mevietatis extremi adinuicé funt babituoinis oupleiquod continctur fub x
maximo et meoio ovuplii eft ci qui cotinetur fub meoto T minimo. (£t omnino que
babituo 0 maximi ad minimii . e erit eius quod [ub maximo et medio continetur
ao 0 quod continetur fub medio 7 minimo et 10 1 omni medictate comune eft

Si quinte meoictatis meoius ad minimi fit ouplus:quod cotinctur fub maximo ter 2
minozii et meoto:ouplii crit 3010 quod connetur fub extremis, £t ommino q habi

tuoo medij 9o minimii: cg erit numert qui fit ex maximo in medium ct minimii . et v

quoa omnibus publicii atqs comune eft.

Diuus Seucrinus meoietatii oenarid Pythagoze plenituviné impleumt : Fozoan?
qute Denario vnitatcaolectt, :

Denariug meoictati wocti, - Unoenariug medietatii Jozoani .
™ma 102,535 Hma T 2530
Secnog 1264 Secunodg L. 2.4
Lertia 3.4.6. Lertia 3+ 45654
2uarta $+546. 2.uarta I.4.6.
2uinta 2.4 5, 2uinta 6.9.11,
Sexta 1+446. - Serta 3.4.6,
Septima 6.8.9. : Septima 3o {
Lcraua 6+ 37 9% Dctaug A7
1Hona 4.6.7 . THona 3.5.6.
Pecima 35.59.8. Peama 6.0
Tnoecima 6.8.9.




$omula propzictatil et Poetio reperienoarii/
atas cx Yozoano oemonitranoarum.

CDi ws Se uc ri nus Wo e ti us  CHoz 03 nhus.
TAumerozum propzietates. [ Zaput. « | Riber. | 7Propofitio. |  Ziber.
Humerus. ' | P 1 l l
1 | e | o -
z y il Z J 1 ] | -
Rumerus pare o [ | l
1 ! $ I% I ] 3 ' "
z ' 5 | 4 , 2 ' -
3 eahan ol 2 | Y6 ] =
4 B R At (NPT , T =
‘Humerus impar. | e | l
I , 5 | 1 , 3 l -
2 | 4.6 I 2 ] 1 I -
3 I | | 1o [ E
1Humerus pariter par. ] i ] g
: 1 I or ATl 1 [ T ooy 7
z | oM R | 29 | >
5 I 2 | I | 52 | -
& | SR | 1 [ 54— =
5 l 9 [ | § l 29 | 4
s | 9 ] 1 o ¥
‘Rumerus pariter impsars | | , =
J il R o Sdeel 7
2 | 10 [ 1 | T -
3 | 10 ] 1 | R =
4 | 10 | . | S Z
5 | 10 | 1 | T :
s I 10 I i | S -
Rumerus impgriter pars ul | , I
i | 13X | 1 ] 57 1 -
z | X | I | 58 I =
5 | 11 ] 1 | o | 5
THumerus perfectus A | | !
1 | 20 | 1 ] ° | o
2 | 20 [ 1 I o >
Tumerns oiminutus etabundas | | I - |
1 i ° I ° ] S 7
1 | ] 0 [ SIS ol 7
Humerus paimus et compofitus | | I i
L | o LT Bate | 1l 3
2 I o | o | 2 | 5
3 | 17 | 1 ] Ae ] -
4 sz & ] Sy l ik 7
. [lumerus 2o glterym pimus, | | I ki
1 P | i7 0 [ e [ 10 3
2 | Tl 1 [ ViRl ol 5
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CPor d3 nus.

Wumerowm propzierates. | aput. | Ribers | 9Propofitio. | Liber.
£qualitgs/incqualitas. I ] [ |
Y [ 52 | X I 70 | 9
N | 32 I 1 I 70 I 9
3 I 1 I 2 | 75 | 9
ultiplex. | | | |
3 | 2627 [ X | 3870 | 9
1 I 23 [ 1 I 37 | 9
5 | X | 1 [ Sz o
Species multiplicis. | | | I
1 | 25 | 1 | 38 | 9
2 | 23 | I | 38 | 9
5 | 23 | 1 | 38 ] 9
Superparticularis. | | | ]
1 | 14 | 3 | 52 ] 9
2 I 14 | 1 J 37 9
Species fuperparticularis. I | | {
1 | 14 | i | 38 | 9
2 | 24 I 1 [ 38 | ’
3 | 14 ] 1 ] ssEr 9
Superpartiens. | | | |
1 | 28 ] 4 | 52 | 9
2 I 28 | 1 I 42 ! 9
Species Mperpartientis. | ] | |
1 | 28 | 1 I 5 I 5
1 | 28 I X | ;AR 5
Dultiplex (uperparticularis | | ] I
1 I 9 | 1 | 45 | 9
1 [ 29 | i | 7 | 25
3 | 29 | 1 | 7. )
4 | 29 | I J 7. | X
ultiplices fuppartientess | | | I
1 | 31 | 4 | 7 | 2
5 | 31 | 1 | 7 sarsyl 3
35 | 31 | 5 | 7 | 1
‘THumerus planus. | | | ]
1 | 6 | 2 | o | )
2 | 19 | | ) | )
‘Rumerus folivus. | | { |
1 : | 21 | 2 | o | o
Specics numeri plant. | | | |
1 | 9 | 1 ] 1 | 8
2 [ 27 | I | 58 1 9
3 | 12 | 2 | 16 | 7
4 | 18 | 2 I 5 | 8
S [ 38 | 2 | 10 [ e
s | 45 I 2 [ 4 | s




CDi ws Sc uc -ri nus Wo e tf us  CPor va nus.
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