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' CLEER " delaen, Duque §Mila
Coded Eladesy deTirol.ect.Por quito por parte devosRo
drigo ¢amorano nosfesfécha relacio diziédo Gvos auiades
traduzido los {eyslibrespr meros de la geométria deLucli
des en nueftra iégua‘fc“fpaﬁoh porque hauian fido muydeflea .
dos de muchas gentes porla gran vtlidad que trayan aflia
los que figuen las mathematicas como a todoslos ar\tiﬁqes,
y-en traduzir le no folo aviades paflado mucho-trabajo én
quemateria tan difficil y obfeura,éftuuiefle clara ennueftra

. lengua,perdia la republica {e e hauia hecho no pequero be-

neficio por la neceflidad que de efta obra feria . Suplicando
1105 lo mandaflemos veer y dar os licencia paralo poderim
primir,o como la nueftra merced fuefle. Lo qual vifto por
los del nueftro Confejo,por quanto en el dicho libro fe hi-
zieron las diligencias queda prematica por nos hecha fobre
laympreffion de los libros difpoie , fue acordado que de -
uiamos mandar dar efta nueftra carta para vos enla dicha
rizon & nos tonimos lo por bié.Por laqual damos licencia
y facultad para que por eftavez qualquierympreﬂ‘or deftos
nueftros reynos pueda imprimir el dicho libro fin que por
ello cayga ni yncurra en pena alguna. Y mandamos que def-
pues de ympreflono fe pueda vender ni venda finque pri-
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mero fe traya al nueftro Confejo juntamente con el origis
nal que fue vifto,que va rubricado y firmado de Inan gallo
deAndrada nueftro f{crivano de camara‘de los que refiden
en elnueftro Confejo,para quela dichaimpreffion fe vea fi
efta conforme al original y fe de licencia para lopoderven.
der,y fe tafle el precio a que {c huuiere de vender cada plie-
go del,fopena de caer & incurrir en las penas contenidas en -
la dichia pregmatica y leyes de nueftros Reynosy masde la
nueftra merced y de diez mill marauedis parala nueftra ca-

mara.Dada &é Madrid aveynte y quatro dias del mes de mar

go de mill & quinientas y fetenta y quatro afios .

D.Eps Svegobiex'i. ElLicenciado ©  Eldo&or Francifco

Pero gafco. hernddez de lievana
ElLicenciado  Eldoftor ldys o WEIDoctor
Contreras. demolina, (=

= Apuilera,
'Yo Iuan galtode Aﬁarada {crivano: de camara dé;ﬁ‘z Mage-
g

ftad la fize fcreuir por fumandade conacuerdo de los del {n
Confejo.

Alonfo de Vargas
Pecellin . Por chanciller

Alonfo d é Vargas
Pecellin
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28 lo mucho que.V.M.merece,
 }l yladeudaparticular en que
RO 737/} rodas lasbuenas artes 2. V.M
E=esae | le efta,adedicarlc como a pa
trony tan cftudiolo de codas ellas,cftos feys
W libros dela Geometria de Euclides trada -
zidos en nueftra lengua Efpafiola, para co-
mengar.con cfto a feruir alguna partedelo
mucho qa.V.M.deuo y defleo: como a per-
fona que no folo en fus prineipales eftudios
delas letras {agradas,pero aun enefte gene-
ro de profefsion ticne tambuena parte, que
baftara dar nombre no folo acfte, pero a
otros mas Illuftres trabajos . El qual confio
ue fera gratamente recebido de todos los
curiofos de las Mathematicas, tanto por yr
debaxo de tal protection y amparo, quanto
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porel titulo de {u proprio author principe de
la Geometria,tan celebrado en todas las he -
dades.Elqualfien nueftralenguaa. V.M. die
re alguna {atistacion,eftare cierto que podra ?
contentar a todos los que guftan de tan loa- 4
bles eftudios. Suplico a.V.M.le admirta,que
aunquepara I merecimientode.V.M.cldon
{ea pequcﬁo,lc ofrece vna voluntad muy gra
de paraferuitleen cofas mayores.

Hluftre fenor.

Belalas manos de.v.m.fuferuidor.

Rodrigo
<
gamorano.




€Al curiofo leéror. 4.

iRimero qla Geometria( curio
o leGtor)fe reduxefe al fer qao
\jjra tiene,anduuo € vio entre las
J&loéces.Cuyos inucrores dizé ha
R ] uerfido los Egyprios porla gra
de necellidad g dellatenii.Porg comoelrio
Nilo encleftio creciatito §fu creciére lesre
- galley aunancgafletodos loscapos , venia a
deshacer y borrar los terminos y linderos de-
las heredades de toda latierra. Y afli fobre la
aueriguacionde lo;q a cada'vno defpues dela
méguante le pertenccia, auia ordinariamére,
no pequenos pleytos y cotiendas entre los v-
nos y los otros , efcogicndo cadavno para {1,
lo masy mejor.Porlo qualles era forcado ca
da afo acudir de nueto alos juczes y gouer-
nadores dela tierra,para qlos concertaffen.
Deaquivino § losjuczes median por las re-
glas que cada vno hallaua mas ciertas yverda
deraslo queacadavnole pertenecia. Delos
quales el primero que fe lee hauer dado re -
glas parala medida fue Meris Rey de Egypto
al qualfe atribuyela inucicion deJa Geome-
| 4 tria,




tria. Defde cfte vinolafacultad del medir

pucoa poco crefciendo ennucuas inuencio

nes hafta los tiemposde Pythagoras philofo
_phonaturaldelalfla de Samo: el qual def-
pues.dicen haber inuentado enclla las deli-
neationes las formas,los interuallos , las di-
{tantias y las quantidades. Y acabo muchas
_cofas de efta {cientia, entre las quales halls
" la virtud opoténcia del triangulo rectangu
lo, con tanto contentamientoy fatiffaction
de haberle hallado;que fe dice del, en pago
de lamerced recebida haber offrecido ala
Diofa Minerua elfacrificio Hecatombe que
entonces llamaban,encl qual facrifico cien
vacas.Defpuesde Pythagoras hubo muchos
hombres excelentes encfta facultad y profe
flion dela Geometria.Delos quales fue vno
excelentifsimo entre todos Archimedes na
tural de Saragoga en Sicilia. Fueron tabien
principales efilla Anaximadro Milefioy Par
menides,eldl por razoGeometrica affimo q
latierra erarcdonday defigura fpherica,y
que eftaua alentada en el medio del vniuer-
fo.LLego el negociode Ja Geometria enton
ces a tanta cumbre, que entre Jos antiguos
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fo. ¢.
pareciaque Ecompetericiaporgenckal inclis
racion {e monian todosa tratar delamedida
y aflivnosa otros {e:ponid diuerfas preguntas
y difficultadesty qualquiera cofa que les pare
cia g eftana bien ha[lada,Ja guardauden efcri
proyyaflilaicomunicauanofolamete enEgip
to, {r.er{o poco ajpocod fevinotabic atratar en
trelas getes aflrap artadas,comovezinas.Afta
q entre todosEuclidesphilofophomatural de
Megara € Grecia,que fueel que masflorecio,
tomando muy muchas de aquellas inuenejo-
nesantiguas,les afiadio ¢6 (i agudezay (ubri
leza deingenio otras mucfms.YFeru'c no fe
perdiclsen lostrabajos yeftudios delos anti-
uos:las junto todas en quinze libros;les qua
?cs _llamq-‘EIcmétosjp:ci'qué ﬁcndo;cﬁ&'s‘ heu
tas de efta'obralasprimeras demoftrationes
que de Geometria fe hazen; tadas fas de mas
que deftaydelas otras fcientias proceden, fe
ha dereduziracftas comoa principios:opor
que afli como de los quatro elementos fe ha-
zeny penden todas las cofas affi de aqui‘pen
dé todas las artes y {ciencias.Enlas quales cla
riflimamente {e vee la neceflidad qticnende
la Geometria.Porq fi procedemos de vna en
B otra




otra hallaremos quelo principal que ticnc en
las artesla Archite Gura edl défefiar delas pla
tasy conftitucionde los al¢ados de Jos hedifi
cios,y de dondemas feayuda,cs dela Geome
tria.Y affi fevee claro quepor falta de eftafci
enciafe han caydo muchos hedificios,porno
fes hauer dadolaforma denida y queles era
neceflaria Lapintura yefculprura ernvfus defe
fios y debujos ( como parece por Alberto Du
rero en el libro de Symmetria corporishuma
ai,ypor LeonBaprifta Alberto enlos de pit-
tura) tienen'tanta neceflidad de ¢lla, que lo
rincipal defu arteefta pueftoy cofifte en el
Eucn conofcimientode la Geometria fin la
uala ningina cofa delas que hazen fele pue
* de dar buena proportiony medida:Muy mial
yuede el Nibelador de aguas tracrlas bien al
fug’ar dode deffea;finayuda de la Geomerria
NielIngeniero aflienla guerracomo éla paz
dara bien {in Geometriala proportionque a
fus machinasfe deue El capitany ¢l foldado;
fuera deotras muchas cofas en'que cada dia
experintentZefto,lo echan dever,en quanto
haze 12 figuraparalafortaleza del efquadso .
El artillero tambié ¢6 fa Geometria mide las
‘ difta
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~ difticiaso interuallos fegun la potentiadelas

picgasco quetiray haze las minas para volar
fos_ fuertes.Pero mucho mas fe echa de vercf
to cnlas [cientias:delas quales la Aftronomia
podria muy mal probary demonftrar las qua
tidades y proportiones delos cuerpos celeftia
lesydela tierrapara el conofcimiento de los
mouimicntosy eclipfes del'Sol y Luna, fito-
dasfus demondtrationes no'las hiziefe ¢ Geo
mietriatdela qualedfad troniomiafe han fa-
cadotanta mulitud de eofas digmas de admi
racion y fubtilcza que Plér.cccxl' tralcender la

_capacidad humana.LaCofmographia bi¢ cla

ramentedaa entender quanto fe aproucchc
decltafcicntiacenla defcription deJas prouin

ciasy fitio delos lugares;y ambas a dosen la
ffco;mpoﬁcion de tantos inftrumétos comotie

N

- menpormedioeinterceflid dela Geomerria,
‘Lalcientiadela Perfpetina con Geometria

rucua todas fus coclufiones,y por medio de
fla no {olo inueftigay efcudrina los interio -
res fecretos de lasobras de natura,pero tam-
bien faca aquella fubtil inuention de los clpe
jos vitorios o coburéres.La philofophia natu
ral § eferiuierd Platd, Ariftoteles y todos los

- B2 anti




9. 8. s g e :
antiguos eftati llenade exemplos Geometri
cos,q fiaeftafcictiaes impoflible poder ¢ phi
lofophia faber ¢l dia de oycolaalguna. Tabic
laphilofophia moral es cofa clarala necefli=
dad de Geometrid q ticne;pues: Ariftoteles €
las Eticas coparalas dos partesdela jufticiadi
friburivay Comuratinaalas dos proportio
nes,Geometricay Arithmeticay Quintiliano
haze la Geomerrianecetiaria al Orador, yBar
tolo al lurifperito. Y gefleralmétc'atodas las
demas artesy (cienciasielesshecha dever la
neceflidad,pues vnaslinellanopucdé paflar,
yalasdemasles es viilengrandemanera. co
moloveraquienacllovn poco atender qui-
fiere.Hafido fiempretan cenidaly icftimada
efta{cientiaque Platon midaua ningufio de

{us difcipulos entrafea oyrlcphilofoéhig;f;i@q

{upiele primero Geometria. Hyppocratcsel= "

crivio vnlibrode el quadrar el circulo; Auice
naotrode limeas y numzros, Archimsdes mu
chos,delosquales algunos fe han perdido co
lainjuriadelriempo,y otros andan auneldia
deoyentrelas manos delos curiofos . Hypfi-
cles ferivio doslibros de Geometria que tra-
gan delaproporcionde los cinco cucrpos re
gulares

= ENEh
s




fo. v,
gulares,los quales con algunos de los quince

de Euclides traduxo.en latin SeuerinoBoetio
Apollonio Pergeo folia fer llamado diuino
por los ocho libros que elcribio de las fe&io
nes Conicas,de los quales falen'tanta diuer-
fidad de fubrilezas enlos Reloges folates jen
los inftrumentos Mathematicos,y principal-
mente enaquella delicaday.admirable inué
tion dee] Aftrolabio. Y finalmente a nadie
podemos juzgar por docto,a nadiepor perito
y exercitado enfu fcientia o en arte alguna:fi
catece del conocimiento dela Geometriaba
{is y fundamento de todas ellas.Porlo qual
fiendo efta [ciéria tan antigua,necefariay ho
ble pcure de comunicarla atodos para que
{¢ puedan vniuerfalmente aprouechar.della
en todas las artes y {cientias.Y nome ha parce
cido facar aora aluz mas de losprimeros {eys
libros por fer eftos mas neceflarios que los
otros. Ni he querido poner en ellos comenta
rios,[cholios,ni additienes(que pudiera) por
que claucor fue en efto raningeniofo queel
que quificre,con facilidad puede , atendien-
do bienalaletra,percebirelfentido ydemen
ftraciondelo queel enfeda. Y aunque cfte

B mi




mi pequeiio trabajo entiendo ha defer agra-
dablea muchos,pero aotros no' les parecera
t«a_mbién’,iporquc aun no le hauvia biencomén
gadoquando me dixcron vnos bien'y otros
malde mi diligécia. Mas defpues perfuadide
por tuegos de algunss amigos,y de lanecefi -
dad que de andarefte libro en'nueftra légua
vulgarhauiaiteniendo ya aleada lamano de-
la traduéion quife voluer a ella, afta aea-
bar los feys primeéros libros;que fon los mas
neceflarios de todos losqueEuclides eferibio
Pareciendo’me mejor el proueccho quea los
vnos hazia quec no la murmuracion que por
fuerca tengo de fufrir de los demas,que lespa i
rece,que elandar las {cientias enlengua vul-
gar es hazer lasMechanicas,no mirando que
fos authores que al'principio las fcribieron,
las dexaron l'criptasﬁ en lcngua que entonces’
era tan'vulgar comoaora loesla nueftra,y
que no bufearon otras agenas ¢n que {crebir-
porque fu intenicion fue mas de aproucchar:
a todos que no de encubrir a nadie la {cictia.
Pero porque eftas gentes me parece que van
fucra de buen camino,no curare de gaftarpa
labras enefto,mas de encomendar al curiofo
i le&or -
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le&or,tenga por bucno rm tr.lbajo el qml ﬁ
: )ocntcndlcrc quele-es acepeo facare -

breuementeloquefalta de Eucli’
des,con otrascofas tocantes
:ala Aftronomia,Aftrolo-
giay Co{mographla,q
entiédoaplacera
a los curiofos. 5t
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LIBRO' PRIMERO DE. :,;; f

LOSELEMENTOS

DE EVCLIDES PHILOSOPHO

. : Megarenfe. .
Detres gencrosde principios

| El primeto las,diﬁ'ngtionqs.

1. Punto es,cuyapartees. ~  Linearefta

e 3

e T
no fe P\ucdcinfan? i " T N

3 Los terminosdelalinea.
fon pumﬂ:os. ) Linea tortuofa.

4 Lineare®aeslaquey-: ~—— 4 %
gnalmére cfta entreflus; | e """.'.'."rr
Pu11t0§.. ! Superficie llana, '

5 Superficiceslo quefo, g—— o
lamentetiene 16gitud - J i
y anchura.. S

6. Los terminos dela ﬁtpcrﬁcic fon lineas.

7. Superficic llana es,la que ygualmente cfta:
entre{us lineas. . /

8 Anguldﬂ.’mo es,lain: Superficie curua,
clinacio de doslineas

qferocaenvn plano- @ £xh l

y no efta en derecho:

i Angu _



K EVCLIDES., _ . 9
I o Angulo re&ilinco fellama quando las li=
t‘ : neas que cotienen el angulo fueren reas

2 3¢ Qando eftando vnalineare

& , &afobreotralincarc&a hi- 4Angulorefto
ziere angulos de ambas par- “ ;
tes yguales entrefi,es re@o . -1

cada vno delos angulos ygua
les,ylalinea quefobreefta,
fe dize perpendicular fobre
la que eftuuiere. .

, Obtufo agude

" 11 Angulo obtufo es elmayo A
que re&o. ' < B

12 Angulo agudo es el memor que recto.

B

13 Termino es,lo queesfinde cada cofa.

14.Figura es [a que es contenida dealouno, o
de algunos terminos. Circulo.
15 Circuloes'vna figurallana
} cotenida devnalinea,que
| fe llama circliferécia, afta
‘ala qual rodaslas lineas
falicren devn punto § efte”




LIBRO PRIMERO.DE i
dentro cayendo enlacirciferentia del mif-, |
mo circulo fon entre fiyguales. :

16 Centro del mllmo circulo fe llama aqucl
Pun&o. )

1 7Diametro dl circulo esvna Diametro,
linca re&ta tirada por el ¢¢
‘tro:y de ambas partes ter-

= minada éla circunferencia -
dalcirculo . la qual digide _
alcirculo,por medio.

4

1 8 Medio circuloes la ﬁguracf)tc Medio circulo
nida del diametro yde la circt '."”'—/_ : ;
ferétia que con ¢l es cortada. ,

Segmento.

g Segmeéto de circulo,esla figu
ra o ntenidadlon nalincare.
&ay de vnacir cunfcrcncmdc
circulo mayor o menor q me-
dio circulo. '

20 Figuras retilincas fon las que fon conteni
das de lineas reas.

» 1 Figuras de tres lados fon lascote Trdatera.

nidas debajo de tres hncas it T

Figu.



; %WJ =

TS R

EVCLIDES. = ! £5- o
22 Flouras quadrlhtcxas fonlas Quadrilatera.

qucfc comprehenden debajo
de quatro lineas rectas.

2 3 Figuras de muchos lados 5
18 & g fe coprehiden debajo
de mas que quatro lineas re

: &as.

De . 512408

Golyf

24 Otrofi delas figuras de tresla- Equx.arero,

;dos trjangulo equilatero es ¢l
/ qle cotiene debajo de tres Ia- A |
dosyguales.. :

2 5 Yiofcelesesel qes cotenido
/ folameéte debajo de doslados
f" yguales.

8

- e

9
YI ol Ples P

26 Efcaleno es e que es conteni Eicaicno.
do debajo de tres lados def; A
euales.

27 Demas defto dclasﬁguras de Re&ﬂou}o. .

tres lados triagulo retagulo
“'cs el que tiene angulo recto.

.8 Pero amblycromo esel queti Ambhgomo.

ene angulo obtufo, y e




LIEXO PRIMERO.
29 Oxigonio el que tienctres an
gulos agudos.

3 o Pero de las figuras quadrila-
reras,quadrado es elque es ¢-
quilateroy retangulo.

31 Quadrangulo es,el que esre-
Gangulo ponoes equilatero

3 2 Rombo esla figura g cs equi
latera, peronoes reGtagula.

33 Romboyde esla figura qrie
ne los lados y-angulos contra
rios yguales,pero nies equila
tera ni re&angula.

s 4 Los demas quadrilateros fue
ra deftos llamanfe trapezias.

3 5 Lineas rectas parallclas {olas
-~ ~ - .y

e¢ftido é vnmifmo lano,y
cftédidas de abas partes €in-
finito,€ ningliaparte cocurré

Oxigonio.

/X

Quadrado.

wH

QuadrégTﬂo.

B

Rombo . _

$

Romboyde.

(AR

Trapezias,

|

Paralelas

mame——
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3 Sobre qualquier centro

LIBRO PRIMERO. fe,
4 El{cgundo gencro de principios

las peticiones.

3. Tirar vnalinca re@a defde qualquier Puri.
“* &oafta qualquier pun@o. |

+ Vnalineare@a rermina da eftenderla ¢o- .

~ tinuay derechamente,

'y diftancia defcribir va |
- circulos
4 Todos los angulosre&os

ferentre 1 yguales,
4. Sicayédovna »
% ~ A
linea re&afo
. E )
bre doslineas — _
re&as hiziere e ]

los angulos interiores y de vna mifma’ par

te menores que dos re&tos, aquellaslineas

. re@as eftendidas en infinito,es neceflario
“que concurri,aziavaquclla parte enla qual
' eftanlos angulos menores qae dos re&os




LIBR® PRIMERODE
El tergero genero de principios
las comunes fentencias.

1 Lascofasqueavna

mif{mafon yguales =t """
tambié entre fifon 8 ncn. e s B UG
yguales,

2 Siacofasygualesfe i .
les afaden cofas y- = : -3

guales,los todos fe
. ranyguales.
3 Y fide cofasyguz}l?s,fc quita cofas yguales
las que quedaré feran yguales.

4 Y fia defiguales fe T
ajuntan cofas ygua ﬁw_"
les los todosfera de ~35
figuales. s

5 ¥ {ide defiguales fe quitan cofas yguales

g
_lasxeftas feran dcﬁgualcs/

é Lascofasi(oncf.o- o P i —
bladas avnamifma -
fon yguales entre fi




'LOS ELEMENTOS. fo, 1,
7 Lascofasquefonde vna mifma fon mi-
tad {fon yguales entre 1.

8 Las queentre ft conuienen fon yguales en
tre fi.

9 Eltcdoes mayor que fuparte

10 Dos lineas re&as no cierran fupcrﬁcie;
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‘ LIBRO PRIMERODE

LOSELEMENTOS

GEOMETRICOSDEEVCLIDES
philofopho Megarenfe.

Problema primero,propofition primers,

Sobre vna linea reéta dada terminada hazer
vn triangulo equiiatero.

3s:Seala linearefla dada terminada. A B.couiene defcrenir

fobre A B.vn tridgulo equi e
fatero.Sobreclcetro. A.y
fegii elefpacio. A. B. deferi
bafe elcirculo. B.C.D. (por

la tercera petitio )Y tambi¢
(por lamifma){obre el cer-.

tro.B.y eiil efpacio.B A.del i
criuafe el otro circulo. A.C, \
E.Y(porla primera peticia) E

defde el punéto.C.donde los circulos fe cortan, tirenfe las li-
neas re€tas,C A,C B.aftalos punétos.A.B.Y porque el pun -
1) &to.A.es centro del circulo.C.B.D. feraygual lalinea. A. C.
a la linea. A.B.(por la decima quinta definiti5)1té porque el
unto.B.es centro del eirculo.C AE. feraygual lalinea.BC
alalinea. A B. luego ambas. C A. y1a.C B.for Yguales a la
linea.A.B. ¥ las colas que a vna fon Yguales,étre fi fon ygua
les(por la primera comun fentencia) luego la linea. A C.es
ygual alalinca.” B.lucgo las tres lineas CA.AB.BC.fon
yguales entre fi.Sera pues equilatero el triangulo. ABC.
y fabricado fobrela linea recta dada terminada.A B.lo qual
conuino hazerfe.
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es( por la.4. propoficic) ygual alabafis.I B.y el triangulo.
A Z C.feraygual al triangulo.A IB.y 10s demas angulos'a
los de mas angulos elvno-al otroferd yguales ,debajo delos
quales fe eftiendenygualeslados,efto es elangulo.A CZ. al
angulo.A B Ly elangulo.AZ C.alangulo.A1B.y porqto-
dala.A Z.esygualatodala. A Lde las.qualeslalinea . A B
esygual ala linea. A C.luego la que refta.B Z. es ygual (por
la.3.comii fentencia)ala. C Lgrefta.Y efta demoftrado que.
7 C.es ygual ala mifma.B Lluego las dos. BZ. Z C.fonygu
alesalas dos.CL IB.lavnaalaotrajy elangulo.BZ C.esy
gual alangulo.C I B.(por lai4. ppofici6)y la:B C. esbafis co
mun,luego el triangulo.B Z C.feraygual al triangulo.CIB
y:los demas angulos alos demas angulos el vno al otroiferd
tambien yguales debaxo delos quales fe eftiendenyguales
lados(por lamifma)luego el angulo.Z B C.es ygual al angu
lo.I CB.y elangulo. B CZ al angulo C B Lfonyguales.Pues

porgtodoeligulo.A BLcomo efta demoftrado-es ygual a

todo el dgulo.A CZ.delos quales.CB Les ygualal angulo,B
C Z.luego el angulo.A B C.Grefta es ygual (por la.3.comil
{entécia) al angulo reftite.A C B.y fonfobrelabafis del tri
angulo.A B C.pero efta demoftrado,queel angulo.Z B C.es
ygual al angulo.I CB,y efta debaxo dela bafis .Lu e%o delos
triangulos y {ofceleslos angulos que eftan fobre labafis fon
yguales entre iy eftendidaslas lineas reCtasy guales feran
tambien iguales entre fi los angulos que eftan debaxo dela
ba slo qual fe auia de demoftrar.

Theorema.3, Propoficiou.6.
Silos dos angulos del triagulo fueré ygua-

les entrefi,rambienlos lados g eftan debaxo
de yguales angulos ferd yguales entre {1,

8a'Sea el triangnlo. A B C.§ tenga al angulo.A BC.ygual al
angulo.A CR.Digo § tambien etlado, AB. es ygual al lado.
A C.por{fino es ygual el lado.A B.allado. A C.elvio dellos
fera mayor,fea. AB.mayor(Y por la. 3. propoﬁéion)cortzfc

ok el
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del mayor.AB.vna lineaygual ala.

AC.y efta fea. D B, y tirefe la linea.
D C(porla.3.petitid)Puesporgel la
do.DB.esygualallado.AC.y coma
lalinea,B Cluego los doslados. D
B.B C. fonyguales a los dos lados.
A C.CB.clvnoalotro,y el angulo..
DEC.al dgulo.ACB. por la fuppofi
cid, luego la bafisD C(porla.4.pro
poficion) es ygual ala bafis. AB.y el
tridgulo.DBC,fera ygual,porlamil
tha, al triangulo.ACB. esa faber el
‘menor al mayor,lo.qual es impofli
ble.Luego eliado.AB,noesdefigual :
allado. A C.Serapues ygual . Luego filos dos angulos de
va triangulo fueré yguales entre fi,tambié feran ygualeslos
lados entre fi,que fe eftienden.debaxo. de yguales angulos,
lo qual fe hania de demoftrar.

A

Theorema:4..  Propofition: 7.
Sobre vaamifma linca reéano fe daran dos
lincas recas yguales a otras dos lineasreétas,
lavnaalaotra g concurraen otro punéto di
uetfo,teniendo vnos mifmos termiios colas
primeras lineas rectas.. .

gPorq fies poflible,défe (obre vna mifmalinea reta. A B.a
las dos lineasreftas. AC.CB.otras dos lineasreétas.AD.D.B
ygualeslavnaalaotra’qcéeurrd en dinerfos piictos g fean
C D.hazia vnas mi{mas partes cSuiene a {aber hazia: CD.te
ni¢do vnos milmos terminos § fon.AB. De mieraq.CA. fea

gnalala.DA.teni¢do el mifmo termino g es.A.y la CB.ala.
DB.teniédo,el milmo termino § es.B.jatede, CD(por la:1.pe
S R g ticio
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riciG)Pues por§. A Cesygualala: A
D. fera tibien'ygual el angulo. ACD
al angulo.ADC.Es pués el igulo AD
C.menorgelangulo.BDC. luego me
nor es el anguloACD. g el 4gulo.BD
C.Sera puesmucho menor el angulo
BCD,qelagulo. BDC. luego mucho
esmenor el angulo.BCD. g el angulo
BDC.Demasdefto porque.BC.es y-
gualala,DB,Esluegoygual tibien el
angulo,B CD,al angulo.CDB, Y efta
{a demo&radog' g;c mucho r{r}el;mr 357
o qual es impoffible;iLuego fobre v-
naqmiﬁna reg:ﬁne;i%;dogs mifmasli & o
neas re¢tas no fe dard otras dos lifieas rectas ygualesia vna
ala otra § cécurra en diverfos puctos haziavnas mifmaspar
tes,teniédo los mifimos terminos con las primeras lineas re-
gtas.Lo qual conuino demonttrarfe, ‘

Theorema.s, Propoficion.8.

€ Sizdos triagulos tuujeré los dos lados ygua
Jes alos doslados,el yno al otro:y Jabafista-
bi¢ ygualala bafis,cédran tabié el angulo <5

tenido de yguales lineas reGtas ygual al Zigulo

gSecan dostriangulos. AR C, DE Z.que tég% los dos lados
BC. AC.ygualesalos la i

dos.EZ: D Z.elvnoalo 'y AD A
troeftoes.CB.alaZE.y , /’/'
AC.alaDZ. ytenganla l

bafis.B A,ygual ala bafis /
CD,digo quelangulo.B /
C A.esygualalangulo.E £ Q [k i

Z D.porque puefto el tri T
anvulljo.t;1 B CP.fobre el triangulo.D E Z.ypuefto el punto. B
fobreel punto.E.y la lineareét a.B A.fobre.E D.cac tambien
E e : C 4 el punto
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<l punto.C.fobre el punto.Z.porque.B Cies ygual ala.E Z;
«<aen‘tambien.CA. AB.{obre.EZ.D Z.porque fila bafis
B A.caefobrela bafis.E D.perolos lades.B C.A Cnocaé {0
breloslados.EZ. D Z.ﬁnofl fidifierencomo.EZ.E C.D Z.
D C.dar{e han {obre ¥vna mitma linea refta dos lineas rectas
yguales a otras dos lineas rectas lawna.ala otra § cocurrd €
differentes puntos hazia vna mifma parte teniédo vnos mif
mos terminos.Pero no fe dan-eftas(porla.7.pr opoficidjlue
go cayedola bafis.B A.fobrelabafis.E D caerd tabienlosla
dos.BC. A C.fobreloslados.EZ. D Z.porlo ,qua"ltambien
el augulo._B C A:caetalobreeligulo. EZ D. y le ferayguals
Luegefi dos triangulos tunieren los dos lados yguales a los
«dos lados elvno al otro yla bafis tabiemygliabala bafis;ten-
«dranelangulo tambienygual al angtﬂb cotenido de yguales
xetas lineas, que eralo gfe auia de demoftrar.

Problema.4. Propofitionw.
€ Diuidir vnangulo dado re@ilineo en dos
Pa‘rtcsygualcs,

qSea elangilore&tilincodado.B A C.conuiene dinidirle en
raos})artes yguales.’['omefe enla linca. A B.vn Pﬁ&o a cai-(Yy
{ea.D.Y déla hnea. A C.(porla.3.pro
gpoficic) cortefe. A E.ygual ala. AD.
y(poria.Lpeticid) tirefelalinea.DE
y hagafe(porlat.propofici®)vntrii
gulodygualesladoslobre.D E. y fea
D Z E.y tporla. 1. petition)tire fela
AZ.Digo gelagulo.B A C.escorta-
doconlahnea. A Z.en dos partes y-
guales.Pord.A D.es ygualala. AE.y
comunla.AZ.luegolasdos.D A. A
ZA6 ygualesalas dos.EA.A Zlavna
alaotra,ylabafis,D Z.es ygual(por
daa;propoficidlala balis,E Z,luego

dporla,Bhelagulo,D AZ esygualal Jo

Al

=\
angulg
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gulo,Z A E.Eftaluego cortado en dospartes yguales conla
linea.A Z.el angulo dado de lineas reétas.B A C.lo qual con
uino afli hazerfe.

Problema’s. Propoficion. . 10.

q Diuidir en dos partes ygualcs vnalinea re
&a dada terminada,

d8Sea dadalalinearefta terminada.A B.coniene diuidir fa
linea. A B.é dos partes yguales,hagafe(por la.1.propofcid )
fobre ella el triagulo de yguales lados c

A BC (yporla.g.ppoficid)cortefe &

dos partes ygnales elangulo . ACB.

cdlalinearelta, C D, digo glalinea

recta,A B.es cortada en dos partes y

guales enel puntto,D,porg(porla.,

propoficio)A C.esyguatalaCB.yla /A D B
C D escomun,luegolasdos A C.CD f{on ygualcs a las dos
BC.CD.lavnaalaotra,yeligule A C D.es ygual al igulo
B CD.Luego (porla.4.)labafis AD s y)gu,al}t labafis.DB
Efta puescortadalalinea A Bireta dada terminzda € dosy
guales partes enel puncto.D.que era lo.q {e hauia de hazer,

Problema.c. Propoficid. 11

€D adawvnalineare®a,facar defde vn puto
encllafenaladovnare&a lineca.enangulos
retos.

: 2o Sealalinearetta dada.A Biy ¢l pun&to-fefialado en clla

{ea.C.conuiene defde el mifmo punéto.C. de lamifma linea
xefta.A B.facar vna linea re&ta enangulos ze€tos. Tome (e
«enJamifma.A B. vn puncto a calo yiea.D-y pongale(poria

: tercera
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tercera propoficio)lalinea
CE.ygnalala.D C.y fobre
D E(porla.1. propoficion)
hagale el tridgulo delados
yguales.Z D E,y tirefe la i
nea,Z C- Digo qlalineare
&a.Z C-faledela linea. A F ot :
en angulos re€tos defde el C
pun_&o fenalado en ella que es’C.Porq.D C.es ygualala.C
E.ylalinea.Z C.es comil lyego las dos.D C.C Z.fon yguales
alosdos.EC.CZ.lavnaala otraylabafis. D Z( porla.r
propoficid) es ygualalabafis.EZ.luego el angulo.DCZ. es
ygual(porla.§.prepoficig)al angulo.ECZ. y eftandevnay
otra parte.Y quido eftando vna linea re€ta {obre otra linea
recta hiziere devna y otra parte angulos entre fi yguales,ca
davno delos angulos yguales es reto(por la.lo.deﬁnicion)
Inego el angulo.D CZ.y el angulo,Z C E.fon re€tos. Luego
faco fe Ig linea recta. Z'C.€ angulos rectos dela linea reéta.
4 By defdee piitto.C.fefialado en ella,q conuino bazer fe

Ploblema.y. Propoficion.iz,
q Tirar vna lineare&a Pcrpcndicular {obre
vna lineare&a dadainfinita defdevn punéto

quenoeftecnella,

P8 Seavnalineareétainfinita,y fea efta.A B. y el punéto da
doqueno efte en clla fea,C.conuiene fobre la linearetta da
dainfinita. A B.delde el punéto,C.qno efta en ella tirar vna
linea rectaperpédicular. Tomefe enlavnaparte dela mifma
linea re€ta, A B.vn punfto a cafo y fea.E.y fobre la.C. como
centro.Y fegun Ja diftancia.C E,defle(por la.3.peticid) el cir
culo.E Z Ly cortefe(porla.io,propoficion) E Lé dos partes
yguales enel punéto. Ty tiren fe ( porla.1.peticic)las lineas
retas.CL. CE.C T.Digo qlalincareta.C T.eftatirada per
pédicnlar fobrela linea re¢ta dadainfinita.A B. defde cl p}ﬁ-

: : tto
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&odado.C. gno etaen
ella.Porque.l T .es ygual
ala.TEiy [a.T C.es comi
luegolasd6s.1.T. CT. [
ygualesalas dos.ET.CT

B_lavnaalaotra,Ylabafis
CT.alabafis.CE.es'ygual

(por la difinicion quinze ) luego el angulo . C T, es ygual

(por la.8.propoficio)al angulo.C T E, Y eftan de yna y otra

parte.Y quido eftido vnalinea refta fobre otra linea recta

hiziere de vnay otra parte angulos entré fi yguales)cada vi

no delos yguales angulos es reéto(por la.roldifinicis) ylali

nearefta g efta encima fe llama epédicular.Luego {obre la
linea reta dada infinita. A B.de!%e el pato.Cidado gno efta
€ ella,efta tiradala perpédicular.C T.qcouino hazerfe. -

Thorema.G. Propofition. 13

Quando eftado vna linea re@a fobre otra
linearecahizicre angulos,o hara dos recos
o yguales a dos rectos,
gE{andovnalineare€ta. A B fobre la linea refta,C,D;haga
los dgulos,C BA,A B D.di :
goqlosangulos. CBA. A
BD.o fondosrettos,o ygu
ales a:dosreétos.Si el angu
10.CBA.esygual al angulo
A B D.fera yados rectos.
Perofino {aquele(por la.11.propoficion)dwafie el pueito. B,
dadoenlalinea.C D,lalinea.B E.en angulos re@os. Afli que
los angulos.C B E.E B D(por ladifinition:io)feran rectos.Y
porgelangulo.CBE. esygualalos dos-angulos. CBA. A
B E,pongalepor comun.el angulo.D BE.luegolos angulos
CBE.EBD.fonygualesalostres angulos gfon.CBA. A
BE.EBD, De mas defto pori el 4gulo. D BA.es ygua_l..a;qs

os
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dos angulos D BE.E'B A.Pogafe por comitel angulo. A BC
luego los angulos.D B A.A B C.fonyguales alostres agulos
DBE.EBE A.A BC.Y efta demonftrado qlos dgulos.CBE.
E B D6 yguales alos mifinostres,ylas cofas q avna mifma
{6 yguales(por la:.comiifentétia){on entre fi yguales:luego
los agulos.C B E.E BD.(8 yguales alos igulos.DB A.AB C
y losangulos D BE.CBE.{on dos reos,, luego tabien los
angulos.D B A.A B C.fonyguales ados rectos.Luego quan
do eftado vna linearecta fobre otra linca recta hiziere angu
los,0 hara dos rectos o yguales a dos rectos,lo qual fue con
ueniente demonftrarfe,

'Thorema.7.  Fropofici6. 14.

Sidealgunalincare@ay devn pundo fuyo
tiradas doslincas re&as haziadiuerfas partes

de vnay otra partc hizieré angulos yguales a
dos re&os , ellas entre fi feran en derechio de
linearedn. ..do 20l

éaDealgunalineare&ta. AB. y de vn puito enélla. B. las
dos lineas rectas.B C.B D.no tiradas hazia vaa miima parte
hagande vnay otra'parte los:angulos.A B C.A B D. guales

a dosretos JDigo que lalinea reéta.B D.efta en derecho de

lalinea.CB.porq fialaline2.BD.no le efta ¢ derecho la linea
BC.efteleala.DB.lalineaB o

E pucfta é derecho.Puespor
uela linearetta:A B. cayo :
?obre lalinearetta.DBE.lue ; v

golosangulos. ABD.ABE. = 5 =

{ony guales a dosreétos(por
" la.a3. propoficion) polos an
gulos.ABC.AB D.fonygua
les ados rectos,lnego las angules.D B A.ABE - fon yguales
alosangulos.CB A.ABD.yquitado ¢l angulo comun A
B D.lucgo elangulo querefta.A BE.cs ygualal angulo q{i;e
refta

£
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mera que {e tomen, es a faber. B A A C.mayores que. BC.y

1(3C. 11& B. que.A SB yABl-C.G«C Jlk.que el mifmo,A B.tiendafe
por la,z, petiti5),B A,hafta el punto D.y/(por laz,prope-
ﬂt-ic'))pongife,A D,ygual a!a,A'Pﬂ s Ptk e
Cy tirefe.D C.Pues porque:D
A.esygualala, AC.esygual,eld
gulo.A DC.(por la.s.propoﬁt—i_ D
on)al angulo.A C Dy el angu-
l0.B C D.es mayer queel angu
lo.ACD,luego el angulo. BCD
es mayor que elangulo.A.DC A
y porgescltriangule.DCB.
«Ene tiene mayorel angulo.BC
).qel angulo.AD C.y al ma-
yor apgulo fele eftiéde mayor L& :
Iado(por la.18.propoficié)luego. DB.es mayor qBC.poes
ygual.D Baias dos.A C.AB.luego mayores {0 loslados.B A
‘AC & ¢l mifmo.B C.De la mi{ma forma demoftraremos Gt
bicn los lados.A B, BC.fonmayores GC A. y tambien. BC
C A, A B.luegolos doslados detodo triangulo tomados
en qualquier manera fonmayoscs que el quercfta,lo qual
conuino demoftrar (e :

' Theorema. 14» - Propoﬁcién.u.
€Si delos terminos delvnlado de vn triagu-
Io fe dieré dentro del dos lincas re&tas:lasque
{c dieré feran menorgs que los doslados del
trianguloy contendran mayor angulo.

- m2Sobre ellado. B C.del tridgulo. A BC.defde los termines

dela mifma,B C Jenfe dos lineas rectas dentrodel.BD.CD

digo que.B D. C D.fon merores que loslados.E A, AC g

reftan deltriangulo,y que elargulo.B D C.es mayor que.
‘ D - A G
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porque eftiédale(por la. z/peticid)
lalinea.B D.afta.E. y porque (por
la:zo.provoficio ) los dos 1ados de
todo triangulo fon mas largos que
el reftante feran las doslados.A B
A E.del triangulo. A BE, mayores
que.B E.y puefta comun|la linea.E
C.luego las lineas.B A.A C.fon ma
yores que las lineas.B E.E C.Y por
que por la mifma.losdos lados.CE b
E D del triangnlo.C E D.fonmiayo #B . v
res que.DC.puefta pues comi. B D.ferd mayores las lineas )
CE.EB.quelas lineas.C D.DB.y efta demoltrado que B A, ‘
AC.ion mayores que.B E.E €. Luego mucho mayores fon
B A,AC.que las lineas.B D.D'C. Demas defto porg(por la
16.propoficion)el angulo exterior de qualquiera triangulo ‘
esmayor que el opuetto interior,luego elangulo.BD C.ex
terior del triangulo .CD E: es mayor que el angulo . €CED.
Por lo qual tambien ¢l angulé exterior.CE B.deltriangnlo i
A BE. es mayor que el angulo.B A C.Pero efta demoftrade
que elangulo.BD C.es mayor que.CE B.Luego mucho ma
yor es el angulo.BDC.que el angulo.B AC. Luego fidelas
terminos delvnlado de vn tridgulo {e dieren dentro del dos
lineas rectas las que fe dieren feran'menores que los dos la-
dos quereftandel eriangulo , y contendran mayor angulo.
Lo qual connino demoftrarfe.

—

Problema.8: ' Propoficion.: zz.
€ Hazer va triangulo de tres lineas reGtasque
fcanygualcs atres lineas rectas dadas:peroco
uicnie que las dos lineas fean mayores que la
que refta tonradas de qualquier manera,por
que los doslados de todo triangulotomad% s
-
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de q’ualquicr manera fonmayores (jcl reftate

&8 Sed tres lineas rectas da
das.A.B.C.dos delas quales
tomadas en qualquier ma
nerafei mayores g larefti
te,es a faber.A. B. mayor g
C.y A.C.mayor q.B.y CB,
mayor {-A.couiene de tres
lineas rectas ygualesa las
tres.A.B.C.hazer vn tridgu
lo.Defle vna linea termina «
da dla parte.D.pero no ter o

minada por la parte.T.y(pOtla.3.propoficid )ponga fela Ii-
nea.D Z.ygualala.Ay ala.B.l2linea.Z LPero ala.C.lalinea
T Ly fobre el cétro.Z.y efpacio.Z D(por la.3.peticic)defcri
bale el circulo.L K D.y tabien fobreelcentro.l y el efpacio.
i T(por lamifma peticig)defle el circulo TL K.y tiréi{(por
fa primera peti¢io)Z K.IK.Digo § eltriagilo. K Z L fe hahe
chode tres lineas reétas'yguales a las tres.A.B.C.Porque el
Bii6to.Z.es cétro del circulo.D K L. es ygual(por Ja.15. defi
nicio)Z D. ala.Z Ky laAces ygual ala.Z D.luego tibien. Z

‘ K.es ygual(por la.1.comi fentécia)a la:A.Ité porgel picto.

I,es cétro del circule.L K T.esygual.IKa lalT.yla.C.esy-
gualala.I T.luego la.l K.es ygual(por la.r.comit {écécia ala
C.ylaZ Les ygnal ala,B.(por la fuppoficid)luego las tres li
fheasreQas.] Z.Z K. K Lfon yguales a lastres A B.C. Iuego
detres lincas re€tas § fon. 12. ZKXK L. fa ygualcsa lastres
lineas dadas A.B.C.cfta hecho eltriagulo. K Z L lo qual fue
coueniéte hazerle, ) :
3 Ploblema.g. Propoficion.23. :

€Sobre vnalineare&tay en vn puncto enclla
{efialado hazer vn angulo de lineas re¢tas y -

ouala ynanculo dado delineas rectas, -
g S :
D = Sea
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#oSealalinea dada.A B.y.el punéto dado enella fea._A. y ¢l
angulo dado rectilineo fea. D C E+cGuiene poner éla lineare
€ta dada.AB.yenel pifto é ella dado. A.vn angulo reétilineo -
ygual alanguloreétilineo da
do.D CE.Seiacatfoenlay-
may otralinea.C D CE.vnos
punctos,y feaneftos. DE .y
tirefe.D E(por la.1. petici6)
Y delastres lineas retas Z
A.Z1IA, que fonyguales a
las tres lineas reétas dadas
€ D.D E.E C.haga fe(por la:
precedente vn triangulo , y-
fea AZ 1. De maneraque la

linea.CD.fea ygual alalinea: A Zy.CE.alalinca.ALY tam

bien.DE.alaZ Ly porquelasdoslineas D C.CE. fonygua
lesalas doslineas.Z A-A Llavnaala otray labafis. DE.

(por lafuppofition)a la bafis.Z LLuego el angnlo..D CE.es

ygual al angulo.Z A I(porla.8.propoficion)luego-enla linea

re€ta dada. A Biy enel punéto en ella fefialado..A: eftadado
el angulo reétilineo.Z A Lygual alangulo rectilineo.D.CE..
que conuino hazerfe,. : .

Probléma.15 Propofitic.z4:

€Sidos triagulos tuvieren los:dos ladesygua
les alos dos Jados, el vnoalotro,pero mayor
el'vnangulo contenido deyguales lineasre,
&as que clangulo;tendran tambien la bafis
mayor que Ja bafis.. ;

#oSeanlos dos triangulos: A'B C.D E Z.que tengan los dos-
Iados.AB.AC.ygualesalosdoslados.DE-D-Z.el vnoal o-
3 tro’
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‘otro,conuiene faber,ellado.A B.allado.D E.y el lado. A C.
allado.DZ.peroel angul6.B A C.fea mayor queel angtlo
E'D Z.Digo que también labafis. B C.es mayor que la bafts.
‘E Z.porque fiendo elangtilo. B A C.'mayor que el angulo,
E D Z-pongafe(por la propoficion.z3)enla linearetta. DE.
y enelpunéto. D.enella el angilo. E D Lygual al angulo.
BATC.ypongafela, DL ygualalavnadelasdos.AC.D.Z
_ Wy tirenfe(por la priBera peticion. IE.Z1..Pues porque.A B
esygualala:D E.y A C.ala.D Ifonygualeslas dos lineas,
B A.A C.alasdoslineas. ED:D . lavna ala otra,y el angu-
10:BA C( por laveyntey tres propoficion)ygual al angulo. .
ED I Lucgola bafis.B.C.(por la quar¢a propoficio) es ygual
alabafis.EL Iten pord es ygual.D'1.a1a.D.Z. luego elangu
lo.D1Z.es ygual alangulo.D Z I.Luego el angulo.DZ . es
mayor que el angulo.EIZ.og puestucho mayor ctangule
‘EZIqueel angulo.E1 Z'Ypdrqllc;cs el triangulo-E ZLque
ticne el angulo. EZ L mia- =+ 7 1
yor el dgulo.E1Z.Y clma
yor angulo tiene opuefto,
m';iyor lado(poria.18.pro

oficion) luegomayor es
el lado,El.queel ladoEZ B,
y es yg_ual eHado.E 1. alla
doBC.luegoellado'BC.
mayor es q elladoEZ.lue -
gofi dostriagguiostuuier'é : g
{osdos lados yeuales alos dos lados;y lo quede mas fe figue
como'en la propoficion.Loqual conuino demoftrar,

Theorema.16. . Propoficion.zs . i
gSidos triagulos tunicré los dos lados ygua-
les alos dos lades el vno al otro: pero labafis
-~ mayor qla bafis tédra tabié ¢l anguio coteni

do de yguales lineas rectas mayor qelagulo. -
ali w58 : ‘D 3 Siende

4
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‘o Siédo dos triangulos.A B C.D.E Z.que tengan Ios dos [a
dos.A B.A C.yguales a los doslados.D E.D Z.clvno al otro
efto es' A Bal mifimo: D E.y ACalmifmo.D Z.pero la bafis

B C.fea mayor que la bafis.E Z, Digo g el agulo.B AC.esma.

yor qelangulo.ED Z.porgfino, .
oesygualael, o menorque,el,
gualnolos es el angulo. B AC,
alangulo.E DZ.Porque fi fuefle
ygual,la bafis tambien B C ( por
la.4.propoficion){eria ygual ala
balis.E Z. perono loes, lucgoel
aungulo.B A C. en ninguna mane
xa es ygualal angulo.ED Z.nj 3
pocoesmenor elangulo;B AC;
- gqieelanguloE D Z.Por quela g
bafis.B C.feria menor §la bafis.EZ.Perono lo es.luegoelan
~ gulo.B AC.noesmenor Jelangulo.ED Z.Y eftademoftra
do gniygual.Luego mayor es el dgulo.B AC. que el angulo
E D Z.Luegofidos triangulos tuuteré y lo que fe figue como
encl theorema que eduinodemoftear.” =
Theoremaay. Propofitio: 26+

€ Sidos triangulos tuuierenlos dos angulos.

ygualesalos dos angulos:el vno :al otro : y.cl
- wnlado ygualalvnlado: aera el §efta entre

Jos dos angulos yguales:o el que fe opone-al.

vnodelos yguales angulos t endran tambien
los demas Jados yguales atos demas lados el
vno al otroy el agulo reftate al agulé reftate.

éaScanlos dos triangulos. ABC.DE Z.que tengan losdos
‘angulos.ABC.B'C A.yguales alos dos angulosD E Z.EZD
elvnoalotro,esa faber,el angulo.ABC.alangulo. DEZ.y
«elangulo. BC Aial dgulo.EZ D.y elvalado ygualalvnlado
y quanto.alo primero fea el-que efta entre los dos an%{.zlos,
efto es

SN e
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eftoes;ellado.BC.al lado.E Z:Digo § los demas ladoslos vé
drantibien yguales alos de ! 'é
mas lados,elvno al otro,efto
esellado.A B.alladoDE. Y
ellado.AC.allado.D.Z.y ¢l
angulo qrefta fy val alangu
logreftaesa aﬁer_‘.fB AC.al
mifmo.E D CPor§ fi.AB.no
esygual a D E Aera lavnama
yor;feamayor.A B. y ponga
fe(porla.3:propoficid) la li- [z
fiea.IB.ygualalalinea.D _E‘.y.fi

: LD refe.I C.pues porqJB.esy-
gualala.DE.Yla BCala.E Z,luegolas doslineas. I1B. BC.
fonyguales alasdos.DE.EZ Javnaala atra ,y el angulo..
1BC.al an'gu‘lo.D EZ.es ygual’lncgo labafis.IC (PO{!‘ ﬁ. 4o
propoficié)es ygual alabafis.D.Z.y el triangulo.1 BC.es y-
gualal triangulo.D'EZ.Y lcsdemas angulos feranyguales &
los demas dgulos debajo delos quales fe tied€ ygualeslados
Luego ygual es elangulo.I C B.alangulo.D ZE.Y el angulo
~ DZE.{efupone fer ygual al mifmo.BC A . Luego el angulo
BC I(por la.1.comi fentdeia)es ygual al angulo.BC A.el e
nor al mayor,q esimpoflible.Luego.A B.no es defiguala la
D E.{era pues ygual.y es tabien.BC.ygual ala.EZ.Luegoya
ABRBCfonygualesa.D E.EZ.lavnaala otra,y el angulo.
A BC.esygual alangulo.DEZ.Luego(porla.4.propofitid)
labafis.A C.fera ygualala bafis.D Z,y el angulo.B A C.reftd
teygual al angulo B D Z.reftante. Demas defto feanyguales
los lados § feefti€den'a ygnales angulos,y fean.A'B DE.Di-
go otravez que los demas lados feran yguales alos demas
ladaos,es afaber,ellado. AC al lade.DZ.y el lado.BC.allade
E Z,y demas defto el dgulo reftite.B-AC.al dgulo Gretta.ED
Z.feraygual.Porg fi.BC.no es ygual.a EZ.elvno.dellos fera
mayor.Sea puesmayor fies poflible €l lado.B C,y (porla.3.
ppoficid)pogaleygual lalinea. BT ala linea,EZ.¥ tirefe(por
la.1.petici6) AT.Y por §.B T,es ygual ala EZ.y ABala DE.
D 4 luego
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fuegolas dos'A B.B T.fon ygualesalasdos.D EEEZ, lavna
alaotra, y contiené ygualesangulos. Luegolabafis. A T.

(por la.4.propoficid)es ygual a la bafis.D.Z.y el tridgulo./A.

B T.altrinngulo.D EZ-esygual.Y los de mas angulos fony
guales alos demas angulos debajo delos quales feeftienden
ygualeslados,Luego el angulo.B T A.esygual al angulo. D
ZE.Y el angulo.EZ D.es ygual al angulo'B C A.fera pues el
angulo.B T A.ygualal angule.B C A.luego el angulo exte »
rior.B T A-del triangulo.A T C.es ygual al angulo interior
z,opueﬂ:o.B C A.L¢ qual(por la.1¢.propoficion)es impofli»

le-Luego ellado.E Z.no es defignal allade:B C,y es.AB.y
gualala.D E.Luegolasdos.AB.BC . {fonyguales alas dos
DE.EZ.Lavnaalaotray contienen ygualesangulos,luego
labafis.A C(por la.4.propoficion)es ygualala bafis.D.Z . Y

el triangulo.A'B C.al triangulo.DE Z.y el angulo que refta. -
B A C.esygual al angulo.E D Z.que refta.Luego fidostrian -

gules tuuieren Jos dos angulos yguales a los dos angulos, y

lo de mas como enl theorema.Lo qual couenia demoftrarle -

Theorema.a8  FPropoficié.z 7.

@ Sicayendo vna lineare&a fobre dos lineas

reéas hiziere los agulos alternos entre {1y-

guales lasmifmas lineasre&asfera encre fi pa-

rallelas.. o |
#aPorquecayendola linca-E:Z.fobrelas doslineas rectas.
A B.CD.hagaentrefiyguales los angulosalternos. A£ Z,
EZ D.Digo que: es parale - :
11a.A B.ala.C D. por que i 5 ”

fino;eftendidas fe juntard, r
o hacia las partes . B D:o: <

hacia. A C:eftiendd fe'pues - = -
y concurran hacia las par b \
tes.B D.enelpuncto.lfics

% 8

pofi
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peflible.Luego el angnlo extérior. A EZ.del triangulo.1EZ
esygual al angulo.E ZLinteriot,y oppuefto.Lo qual(por la
16.propoficion)es impoffible:Luego.A B.C D.eftendidas ha
cialas partes,B D.en ninguna manera concurren. Tambien
de la mifina fuerte fe demoftrara que ni hacia las partes.A C
y-las lineas que en ninguna parte ‘concurren fon parallelas
(por lavltimadifinicion)luego.A'B.es paralellaala.CD.Lu
ego fi cayendo vnalinea reéta,y lo demas como eneltneore
ma que {¢ havia-de demoftrar. :

Theorema. 19, - Propoficion:2S.

qSi cayendo vnalinearecra {obre dos lincas

- re&as hizierenel angulo exterior ygual- al in
teriory oppueftohaciavnas mi{mas partes,o

‘losinteriores hacia vnas mifmas partesygua

lec a dos rectos, ferd paralellas entro f1 las mif
mas lincas retas.

205i cayendolalinearefta:EZ fobrelas doslineas reftas
A B.C D.hicieren el angulo exterior,E1B . ygual al angulo
interiory oppuefto.l T D.olosinteriores hacia vna mifma
partejesa faber. BITIT D.yguales a dos rectos. Digo que
esparalella lalinea. !

AB.alalnea. CD: B
Porqueelangulo. E A :

1 B(por lafupoficid) o fuans & :
esygual al-angulo. 1€ T\\D
T D.yelangulo.E1

B(por la-15)es ygualalangulo.A 1 T.luega el angulo & LT,
es ygualalangulo.ITD.y-lon alternos(por laveyatey ficte
propofi
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fopoficion) Iudgo]es paralella. A Bala.OD +Demas dess
Eo porqueJos angilos.Bd T.1T:D.fon ygualesadosreflos:
(porlaiuppoficion)ylosangulos.AIT.B1T (por la treze
propoficion ) {fon yguales a dosre@os -Luego los angulos
ATT,BIT.lon yguales alosangulos:BIT.IT D Quite fe
el angulo comun.BI T.luego elreftante.d I T.esygualal re
ftante.IT D.y.fon alternos.Lu ¢go parallelaes:AB.ala.CPH,
Iucgo fi cayendownalineare@afobre dos lineas reftas)y le
demas comoenla propoficion;que es1o §fe auia de demos
trar,

Theoremaizo.: © Propoficion.zy;

€Caycndo vnalinea re@a fobre dos lineasre
&as paralellas,hara losiapgulos alternos on -
ueliyguales: yeelexterior ygualal interior

opuefto hacia ynas mifmas pates rylos dos!
ineeriores hacia vaas: mifmas partes yguales!

a dos re&os,

#6/Cayadobre las lineas reCtasparaliclas. AB.CD-1a tined
redte.E Z.Digo;que hace ygualesios angulosalternos. A1T
y1T D,y el angulo exterior.E IB.al interiory opuefto hax
ciaivnas milmas partes, efto es;al angulo. T D,y losinterio
resy acia vnas mifimas partes quefon.Bl TIT D.ygualesa
dos ,rQ&OS'Potqlle ,A I'T.no es yguala.l TD.elvno dellos
es mayor,fea mayor.Al T.Pyes porque.A 1T . es mayor §
I T D.pongale por comun elangulo.B | Tiluegolosangu »
los.A IT.B I'T fonma yores que.B I'T. 1T D.ylas angunlos
A 1T.T I1B(por la.13.propoficion)fon yguales a dos reftos,

Auego los angulos. BIT.17T D. fon menores gue dos reéose

¥ (por la quinta peticion) 1as lineas que haziendo:menores
4 que

[

. s

e

—————
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. quedos reftos fe el
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tienden en infinito, =

coneitreny, yreftasy Ko o)

por ferparalellasno 4

concurren(por lafy »@75 7 ATTE LI LD 7

poficid)luego el an-

pulo/AT T ne'es'defigalal dngulo. I'T DiLuego fera ygual
-Y-el-a-ngtr?&'ﬂfl T(porla.ispropeficion)es ygualal angulo

E IB. Luegoelangulo.E'EB (Por la:r. comuh feritencia) és
yguakalangulo.l T D:Posigale por comun.BIT. Luegolos

‘angulos E I B. B T'fon ygaales a losangulos. BET.{ T'D.

y los angulos' E1B.B1T. {on yguales # dos reGos(por laty
propoficion)luegolos angutos: BIT . [T D :fon yguales a
dos reftos.Luego cayendo vna linea re€ta{fobre dos lineas
retas paralellas;y lo-de mas como-enla propoficion, que ¢@

4 efia demodtrar. :

TFheorema.zt.  Propofition. 30.,

»“Lz&'lincas-rc&as; quea vnamifma {on para
llelas entre {1 {on paralellas.- o

#Sean. AB.CD.patalellasa IxEZ.digo qus. A B.es parale
1la ala.C D.caya fobreellas la linea reéta: IT K.v porquela

linea te@a ITK . gy Fait w2maagl 2 L
cae fobre las lineas < Y
reétas paralelas.A T/ sl
B.E Zluegoferay-. E / Z
gualeligulo.ALT. - - S—
al angulo. I T Z- 0 /K‘ Ay -

(por la.zg.propoficion) Item porque fobre las lineas rectas
paralellas.EZ.C D.cae lalinea redta.l K. 'es ,por lamilma,
ygual YFZ.2l3K D.Y efta declarado §. A1 T.es ygual al'an-
gulo.ITZ.y que 1 KD.esyguala.l TZ. Tuego.AIK,es ygual
aIKD.yfon alternos,luego paralellaes.ABia 1aCD. que’
es lo'que fe auia de demoftrar. - ' '

) Problema
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Problema 10 Propofitis.3i

Y .
rinid

q Porvn Pun &o dado tirar vna lmca rc&a pa
rallelaa vhalineare&adada. .. .

2aSca.A.el pundo dado,y [alinea rofta dada fea.B C. con.
uiene por el punéto dade.A. tirar yna linea reéta paralella,
alalinearetta.B C.Tomele va punéto a cafo enla mifma i
nearefta.B C.y {ea,D.y tire(e(por la 1. peticion) lalinea. A
D(y porlapropoficio n. z;)hagafc: fobrela-linea reta dada

A D,y enel pun&o.A.fefialado € ella,el angulo,D) A Z.ygual "
al mgulo dado.ADB ;=== - B [
y eftiedafeleda linea £y / : Bk

A Z.derechamente 2 2

lalinea A E/por la.z. pctlcmn)Y porque caycndo la rc&a li-

nea.A D.{obrelas lineas retas.B C.E Z.hize entre i ygua » h

les los angulos alternos.E A D.A D C.fera pues:E Z. parale P

llaala.BC.(porla propofici6.zy)luege por el punéto dado,

A.fetirolalinea re&ta.EAZ, paralclla alalineare&a.B C.

Lo qual conuino hazerfe. :
Theorema.zz. l’ropofcxon 32,

€Eftendido el vnlado de todo triagulo el an
oulo exterjor es vgual aos dos i interiores de -
la parte cotrariazy los tres interiores angulos
del triangulo fon yguales ados rectos,

éaSeael trizgulo. ABC.y ef /' :
ticdafe vn Iado {uyo, y fea E
BC.aftag.D. digo que el an
ulo.A C D. exterior es y-
gualalos dos.CAB.ARC.
interiores dela parte cotra
ria:y los tres angulos inte- /B B

riores.
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fiores. A B C.C B A.B A C.del triangulo fon yguales a dosre
&os. Tirefe(por la precedente)por elpunéto.Clalinca.CE
parallelaalalineareéta; A B.Y porque.A B.es parallela ala
CE .Yfobrelas mifmaslineas cae.A C.los angulos alternos.
B.A C.A C E.fon entrefiyguales.De mas defto porque A B.
esparallelaala.CE.y fobre ellas cae lalineareéta.B D.elan
gulo exterior,E CD(por las.z7. z8. zo. propoficiones) esy-
gual al angulo interior.A B C.oppuefto. y demoftrole , que
A CE,esygual al angulo.B A C.Luego todo el angulo exte-
rior:A C D.es ygual a los dos interiores’y opueftos,que fon
B A'C.A B C,Y pongafe por comun el angulo.A C B. Luego
ACD.A CB.fon'yguales alos tresangulos.A B C.B CA.C
AB.Pero ACD.A CB(porla.rs, propoficion) {on yguales
ados re€tos,lucgo los angulos. ACB.CA B.CB A.{onygua
les a dos rectos.Luego eftendido el ynlado de todo triangu
lo,y lo de mas que fefigne como enel theorema, q contine
demoftrarfe’
’ Theorema.z3 Fropoficid.3 3.

L as lineas reétas que juntan aygualeslineas
reas y parallelas hacia vnas mifmas partes
ellas mifinas tambi€ fon yguales y parallelas.

&8 Sean las lineas re&tas ygualeS Y parallelas. AB.CD. y jun.
té las hacia vnas mifmas partes las lineas I'CéjfaS-A C.BD.di
goque.AC.y BD.fonygualesy f!).arallelas.’lfx_re fe(porlapri
mera peticion) la linea.B C.Y affiporque.AB.ala.C D.espa
rallelay fobre ellas cae. B C.los g &
angulos alternos.A B C.BCD.io
entre fi yguales(por la.zg. propo
ficion)y porque.A B.es ygual ala
C D.y comun.B.C. luego las dos
A B.BC. fonyguales alas dos. B
C.CD.Y elagulo.A B C.es ygual:

al
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al angulo.B C D.luego la bafis. D B(por la.4.propofici3 ) es
ygualalabafis.A C.y el triangulo A B C.es ygual al tridggulo
BC D.y los de mas angulos fon yguales alos de mas angu-
los el vio al otro debajo delos quales [e tienden yguales la-
dos.Luego el angulo.A CB.esygual al anguloCB D.y el an
gulo.B A Calangulo.BCD..Y por{ fobre las dos linéas re-
¢tas.A C.BD.caela linea reéta.B C.haziendo ygualeslos an
gulos alternos ACB.CB D.entrefi,luego.A C.parallela es
ala.BD(por la.z7.propoficion)y efta demoftrado q tambig
le esygual.Luego las lineas reétas qjunta ayguales lineas re
&as y parallelas hacia vnas mifmas partes,ellas mefmas ti-
bien fon ygualesy parallelas,lo qual conumo demoftrarfe.

Theorema.z4. Propofitio.34.

§Los lados oppueftos y los agulos delos cfpa
cios de lados parallclos, {6 yguales entre fi: ¥y
la diagonallos corta en dos partes yguales ,

#eSea el efpacio de lineas parallelas. ACD B.y fu diagonal
{ea.B C.digo quelosladosy los angulos contrarios de| efpa
cio A C D B delados parallelos fon entre fi yguales, y la dia
gonal.B C.le dinide en dosyguales partes.Porq por fer. AB
parallelaala.C D.y fobre ellas cae la linea reéta. B C(porla
zg.propoficid)los angulos alternos,A B C.B C D.{on entye
fiyguales,Demas defto porque. A C.es parallelaa a.B D Y
fobreellas cae lalinea reta.B C.los angulos alternos. AC B
CBD.fonentzefi yguales.Luego {6los X
dos triangulos. ABC.BC D.quetienen
los dos angulos. ABC,AC B.yguales a
los dos angulos,BC D, CB D el vno al
otro,y elvnlado entrelos dos angulos
ygualesygualalvnlado y comun.BC,
a encrambos,lucgo(por la,z6.propofi- __ €
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cion) los lados reftantes feranyguales a los lados reftan.:
tes el vno allotroy el angulo que reftaygual al angnlo que:
refte.Luegoellado. A B.esygualallado/C D.y ellado. A C,
allado.B D.y elangulo.B A Cles ygualalangulo. BDC. Y
porque el angulo A B C.es ygualal angulo' BC D.y el angu
lo.C B D.alangulo.A CB.Luego todo el angulo.A B D.esy.
gual atodo elangulo“A CD(por la.z.comun fentencia) y ef
ta demoftrado que el angulo.B AC.es ygualal angulo.CDB
Inego los lados oppueftos y los angulos delos efpacies dela
dosparalelos {on yguales entrefi. Digo tibien que la diago-
nalle divide endos partesyguales.Porque. A B.esygual ala
C D.yl1a.B C.es comun,luegolasdos. A B.B C.lon ygualesa
las dos.B'C.C D.lavnaalaotra,y el angulo.ABC.es ygual
alangulo.B C D.luego(por la.4 propoficid)la bafis. AC. es
ygual alabafis.BD.y el triangulo.A B C.es ygual al triagulo
BCD.luego la diagonal. B C.cn dos partes yguales diuide al
parallelogramo.AB D C.qera lo que fe hauia de demoftrar

Theorema.zg.  Propofition. 35 .

qLos parallclogramos que eftan en vna mif~
ma bafis yen vnas mifmas lineas Parallelas
fon yguales entre {1,

éeSeilos parallelogramos.ABC D.E BC Z.que eftan en
vna mifima bafis,eftores, BC.y envnas mifmas parallelas, es
afaber.A Z.B C. Digoque

A D § o) .'
el paralelogramo. ABCD : z
es ygual al parallelogramo ’ N 1

E BCZ.Por que es paralle
logramo, A BCD. esygual
AD.ala.B.C.(por la.34.pro /s
poficton)y por la. wilma ra Ci

Z0n
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zon tambien.E Z.es ygualala,B C.y afli tambien’A D.és y-
gualala.E Z.y es comunla.D Eluegotodala. AE es ygual
atodala.D Z.Yla.A B.esygual ala.D C.luego lasdos. E A,
A B.fonyguales alas dos.Z D.D'C.lavnaala otra,y elangu
lo.Z D C.esygualal agulo.E A B.el exterioral interior. lue
go(por la.4.propoficion)la bafis.E B.esygual alabafis.Z. C
y el triangulo.E A B.esygual al triangulo.Z D C. quite {e ¢l
comun triangalo.D I E.Luego el trapezio.E 1CZ. es'ygual
altrapezio.A BI'D.Pongafe pues comun el triangulo.1 B C.
Luego todo el parallelograme. A B C D.es yguaia todo el
parallelogramo. E B CZ.Luego los parallelogramos que ef
tan en vna mifma bafis,y lo de mas que fe figue,lo qual con-
wino demoftrarfe. ‘
Theorema,zé. Propoficion. 36,

g Los parallelogramos que eftanen yguales
afis y en vnas mifmas parallelas fon yguales
entre {1.

#& Scanlos parallelogramos. A BC D.E Z I T.Pueftos € las
yguales bafes.B C. Z Ly en vnas mifinas parallelas. A T.B L.
eigo que el parallelogramo. A B C D. esygualal parallelo
gramo.EZ1T, Tirenfe. ; :

D 10 2
BE.T C.Y porquecesy- : /
gualBCalaZlYlaZI i
esygualala.E T.Lyego /
tambien.B C.esyguala & :
la: E T.y{0 parallelas, y
juntan lasla,BE.CT.y ~
las Iincas que juntanali | y 891

: - -
neasygnales yparallelas L G

fon cllas tambié yguales y parallelas(por la propoficid , 32)
Luego.E B.T C.{o yguales y parallelas.Es pues el paraliclo
gramo.E B CT.ygualal parallelogrimo. A B CD. porg

ticne




EVCLIDES. fo. zo.
tiene la mifmabafis,efto es.B C.y eivvhas mifmas paralellas
es a {aber,.BC.E T.y tambien porefto.EZI1T.esygual a.E
B C T,por 16 qualel paralelogramo, A B.C D.es ygual al pa
rallelogrgmo.E Z1T.lyegolosparallelogramos que eftaen
ygualesbafes;y lode'mas quefefiguecomo en ¢ltheorema
que cra lo que {e hauia de demoftrar.

Theorema.z9.  Propoficion.  37.

qLos triangulos que cfta en'vaa mifma bafis
y €vnas mifmas paralelas:{on yguales entre fi
&sEftenlos triangulos.A B C.D B C.pueftosen vna mifma
bafis.B C.y & las mifmas lineas parallelas.A D.B C.digo que
el triangulo.A B C.esygual altriangulo.D B C. eftienda fe
(porla.z.peticio) A D.devnay otra parte afta en.E.Z.y por -
el punéto. B tirefe lalinea :

B E.paralellaala.C A, X i ™ 5
(porla propoficion:3u.)y :
por el pundi 0iC.tirele. G!
Z.(por la wifima)qfeapa,
sallela ala,BD,Son pues - i
'parallelogramOTi»EB CA: C B
D BCZ.(yporia.zs5.pra :
Poﬁciou)(z’sf;gual 21 ;?a rallelogrimo,EBC Al pa,ra_lelogr‘i
mo.D B CZ.porgue eftanenynamilma balis, B C.y &las mil
smas parallelas BCEZ.y €l triangulo.A B C.es la mitad del
parallelogrimo.E B CA,(por la.34.propoficioniporg ladia
gonal.A B.le dinide por medio,y el triangulo.D B C.es (por
1a mifma)la mitad del parallelogrime.D B CZ.porgla dia-
gonal. D C.le dinide ‘Porsmcdio y las cofas que fon mitad de
cofas yguales,entre fi {fon youaleS(-por la,7,comun fentécia)

b £
Juego eltriangulo.A B C.esygualal triangulo,DB C.Luego

Jos triangulos que cftd en ynamifmas bafis,y lo.quefe Ggue
como cael cheorema g era lo quefe hauia de demoftrar.
: : B Theo
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Theorema.z8: Propoficio.38.-

Q

qLostriangulos que effan en youalesbafes g'
cen vnas milmas parallelas fonyguales entrefi
SR e

ésEften los triangulos.AB C.D E Z.en bafles yguales , efto
es,en.B C.E Z.y en ynasmilmas parallelas;es a faber BZ. A ;
D:Digo queel triangulo.AB C.esypualdl triangule. ED Z.
eftiendafe(por la.z.peticion) A D.de vna y otra parte afta: ¢

£, T ypor ebp@ulio; Bitive 251 2 I8 2RNL AT 2ROV
fe BI. parallelaa la C A.
£porla:3x propoficior) yi 1.3 A4, o
porel puntto.Z.tirefe.ZT -y oo X e
parallelaalaDE (por la
milma)luego parallelogra« - = /

mees. 1BCA.ytambien. .~ B B V=

DEZ T.y(porla.36.)el parallelogrimo.I B C A.esygual al
parallelogrimo.DE Z T,por{ eftan & ygoales bafes,efto es,
BC.EZ.y en vnas mifinas parallelas que fon'BZ.1 T.y-el ti
angulo A B C.es(por la.34.propoficion)mitad del ‘parallcle.
gramo. 1B C A.Porgladiagonal AB.le divide por medio, :
el triangulo.D E Z.es(por la mifma)mitaddel parallelogrd ‘,
mo.D E Z T.Porque la diagonal D Z.le diuide por medio,y f
Ias cofas que fon mitad de cofas'yguales;onyguales entrefs

(por la.7.comun fentencia)luego-el triigulo.ABC. esygual

al triangulo.D E Z.Luego los triangalos- g eftan en yguales

bafes y en vnas mifmas parailelas fon yguales entre fi, g con.- |
wino demoftrarfe. A :

Theorema.zg. ' Propoficion:3o.
€Lostriangulos yguales que cftan ¢ vnamif |
ma bafis:y hacia vnas mifmas parteseftanen |
ynas mifmas paralleias,. - Wabmey -
b ol i Eften |



e

BE. por la.31 ?ropgﬁci_(,’ ;

: EVCLIDES. fo. 30.
88 Eften los dos tridgnlos yguales.AB C.D CB-enla'mifma
bafis.B C. y hacia vna mifmas partes.Digo que eftan € vnas
‘miifmas parallelas, Tirefela’ , 5
linea.A D. digoque, ADes o
‘parallelaala.BC,porfino,
“tire fe por'el punto, A, la li-
‘nea.A E.paralelaala.EC.
-Epor la-propoficion. 31 )y tt
refe.E C.luego el triangulo B : C
EBC.(porla.37. propoficion) s ygual al triangulo.AB G
porque eftanen vna mifma bafis.B C.y ep vnas mifmas para-
ilelas.A E.BC.y el triangulo.D B C. ‘es (por la fuppoficion’)

 ygual al triangulo.A B C.luego el triangulo: D B C. es ygual

“altriangulo.E B C.conuiene faber el mayor.al menor,que s
impolflible,lucgo. A E.en pinguna manera es paralellaconla
B C.De la mifma manera demoftraremos g ningda otra fue
ra de.A D.lucgo.A D.parallela es ala.B Clluego los triangn
los yguales,y lo que le igue §fe hauia de demofirar.

Theorema, 30 . Propofitis.40.

(S'LOS triagulos yguales que eftan fobre bafis
T;ﬁg;halcs:y fabricadoshazia vnas mifmas par-

tes,cftan en vnas mifmas parallelas:

28 Sean ygualeslos triangulos. AB C.CDE. eften en bafes
ygualesqueesen.BC.CE.y hacialaspartes A D. Digoque
eftan en vinas mifimas para { Hee

llelas tirefe.A D, porla. 1. APEE
peticid, .Digoque. AD . es
parallelaala.B E-Porque
fino tirele por el paéta. A
lalinca.AZ .parallelaala

D
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ytire eiZ Eduego el triangulo.A BC , es ygualal triangulo

Z CE(por la.38)pord eftan en vnas mifinas bafis yguales . B
C.CE.y en vnas mifmas parallelas.BE.A Z.Y el triangulo.A

B C-es ygual al triangulo.D C E.luego el triangulo.D CE.es
ygualaltriangulo.Z C E,elmayor al menor que es impoffi-
ble.Luego.A Z.en ninguna manera es parallela ala.B E;yde .
Ia mifma manera demoftraremos que otra ningunafuera de
AD.luego.A D.parallela es ala.BE.§ cSuenia demoftrasfe.

. Theorema.j 1. Propoficion.4 1.

@ Sivnparallelogramoy vn triangulo ‘tunie (
ren'vna mifmabafisty eftunicren en vnas mift

mas parallelas: el parallelogramo fera el do-
‘blodel triangulo,; : fhoe 4
#oElparallelogrimo.A B C D.y el triangulo.EB C.tengi Ia:
mifma bafis.B C.y eften en las mifimas parallelas.B C.A E.Di
g que el parallelogramo.A B C D.es el doblo del triangulo
E B C.tirefe(por' la.1.petit SRR B! ’ ‘8
cion)lalinea. A C.Luego. &)
eltriangulo.AB C(porla

37 Jes ygual al triangulo.
EBC. Porqueeftanen la
‘mifmabafis.BC,y en las.
mifmas parallelas: BC.A. = 1« 10.0€ A

E.y el parallelogramo:AB C D.es‘doblado al trianguloAB
C(por !a-34-pr0p05Ci011)'porque la'diagonal.A C.le diuide &
dos ygnales partes,por lo‘qual el parallelogrimo: ABCD..
esel doblo del triangulo.E B C.luegofivn parallelogrimo y -
vatriangulo,y lo que (e figue reftante , que {¢ auia de. demo

#rar..

Problema.ni: * Propofici6. 42 -
‘ | Sobre:

]
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* dofea.D. conuiene pues

EVCLIDES. { - fo.. 31
¢5Sobre yn angulo dado re&ilincohazer vn
parallclogramo ygual a vatriangulodado, ©

ésSeacltridguloABC - . 4‘\
y elangulo reftilinoda- . = ¢\ ¢

hazer envn angulo reéti
lineo ygual al angulo.D.
vn pallelo grimo ygual ,
al mifmo tridgulo.A B C ——=3 <

cartefe(por la,ro.propoficion) la linea; BC, en dos yguales
partes en el punéto,E,y tirefe(pot 1a,1,petici6)la linca, AE
y (porla,z3,propoficion)hagae fobrelalinea re&ta, EC,en
el punéto fuyo,E,el angulo,C E Z;ygual al angulo,D,y (per
la propofici6,3 1)por el punéto,A.tirefe ; A Lparallela a la,
E C,y ,porlamifma,porel punéo,C,tirefe,C Lparallelaala -
tinea .E Z', Sera pues parallelogramo,Z EC Ly doblo del tri

~ angilo,AEC,por laprecedente,y porgies ygua,BE,ala, E

C,el triangulo,A BE,por 1a;38,es ygualaltriangulo, AEC, -
pord eftan & lasbafes yguales. BE,E C,y enlas mifmas para--
llelas, B C,A Lluego el triangulo,A B C,es'el doblo del trian:
gulo,AE C,Y porq el parallelogrimo,ECIZ,y el triangulo .
A EC,efta fobrevna mifura bafis,EC, y entre vnasmifmas pa
rallelas,EC, A Les doblado el parallelogrimo,EC1 Zjaltria
gulo,AE C,por la precedente)Luego el parallelogrimo.Z ..
E C'les ygual al miifino tridngulo.A B C.y tiene el angulo. C
E Z.ygval al angulo dado'D,Luego diofe el parallelogrimo
Z E Cl ygual al triangulo.A B C.{obre el angulo reétilineo.
CEZ.§ es ygual al angulo. D.lo qual conuino hazerfe.

Theorema.;z.‘ PrOpﬁoﬁcion. 43

€56 yguales entre filos fuplemétos de agllos
, : E 3 “para-
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parallelogramo’ que etan enla diagonal de
todo parallélogramoy 1 ooy o L

&

e}
s&Seaelparallelogrimo. ABC
D.y fu diagonalfea.AC.yenladi {®
agonal. A C.eftenlos paralslogrd | )
mos.E T.IZ.y los {upplementos |Z . g
fean.B K.K D.digo que el fupple-
meato.BK es ygual al fupplemen
toyK D.Pues porc'}:es el parallelo ;
grimo.ABC D.y fu diagonal. A
Cel triangulo.ABC (porla.34. .| : v
propoficid)es ygual al triangulo /& 4
ADC.Iteporq.AE K T.es para- il R
llelogrimo y Hx diagonal es.A K.Luego el triangnlo. AE K

es por la milma,ygual al triangulo.A T K.y por efto- tambié
el triangulo. K Z C.es ygual al trizgulo.KI C.yporque el trid
gnlo.AE K.es ygualal triangulo.A T K.y el eriangulo. K ZC,
esygual al triangulo.K 1 C.Lucgolos triangulos. AERK.KIC
fonygualesalos triangulos.A TK.KZ C.Y todoel—triigulo
AB C.es ygual atodo el triangulo. AD C. Luego-el fupple-
mento. B K.que refta(por la.3.comun fentencia) es ygual al
fupplemento.K D:§ refta:Luego fon yguales entre fi los fup
plementos deaquellos parallelogrimos § eftan enla diage
palde todo parallelogrimo.Lo qual conuino demoftrar.

(5]
. O g

e
73

B

Problemai1z.  Propoficion. 4 4.

Sobre vnalinea re@ta dada en vnangulo da
do re&Gilineo hazer vn Parallclogrimo ygual
avatriangulo dado, ' |
S : Sed




-mo.BEZ I'ygual al triagulo.C"

EVCLIDES:
28Sea. A B.lalineare&tadada- )|
y {ea.C.el tridgulo dado,pero |
el angulo dado reétilineo fea.
D.couiene pues fobre la linea
refta.A B.hacer vn parellelo- - D
grimo ygualal ¢ridggulo dado
C.évnigulo ygualalaguloD =~ N ® 7
Hagafe(porla.4z)el palelogra

fo. 3z

enldgulo,;EBLqes ygnalali- ‘
gulo,D.y(por la.z.peticidyhate : M

gafeBE.cderechodela.ABy ' ; &
eftiendefe.Z Laftaen.T.y por
el pii¢to. A por la.31. ppoficid, T k

tirefe la linea.A T.parallelaalas dos.B LEZ.y tirefe (por la
primera peticion) T B.Y porque fobre Ias parallelas. A T,
EZ.caelalinea refta,T Z,luegolos angulos,ATZ, T ZE,
(porla.zg'propoficion){on yguales a dos retos, y los angu
10s.B TI'1ZE.fon menores q dos re€tos,y las lineas q hazié
domenoresque dos re€tos,fe eftiéden en infinito concurren

;.(Por._.la.s.p~etici6)Luego las.T B.Z E.eftédidas en infinito ¢&
‘eurrd, Ei’cxenda’nfe pues’y concurranen.K'y, por la propofi
cion*3r.por el picto.K.tirefe K L.parallela alas dos.E A.ZT

y eftiendife,por la.z.peticid las lineas. T 'A.1B.afta enlos pd
&os.L.M.uego es parallelogrimo.T L KZ. y {u diagonal es
KT.y ¢ lami{ma diagonal K T.eftd los parallelogramos. A 1

‘M E:y los fupplemétos fon.LB.B Z.Luego,porla.43.L B.es
'{gual ABZ.yBZ,porla.4z.esygual al triagulo.C.luego ti-

ie.L B.es ygual al tridgulo.C.y porg el angulo.]BE. por la.
15.es ygualal angulo.A B Myy el angulo.1 BE.es ygual al an-

.gulo. D.luegoel angulo A B M.es ygual al mifmo.D.Luego

{obre la linea re€ta dada. A B.efta hecho el pallelogrimo. A
M.ygual al tridgulo dado.C.enel angulo.A B M.que es ygual
al angulo.D.lo qual conuino hazerfe.

Problema.1s. Propoficion.4s.
E 4 Hazer
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€Hazer vn parallelogramo ygual a2 vn re&ili
neo en ynangulo dado recilineo.

éoSea el reélilineo dado.AB CD. 'y el angulo dado reétili
neo {ea.E.conuiene hazervn pallelogrimo ygual alreétili-
neo.A B C D. envnangulo dado rectilineo,tirefe (por la pe
titid.r.)lalinea.D B.y(por la propoficid.4 2.)hagafeel palle
Iogrimo.Z T.ygual al triangulo.A B D.enelangulo: LT K.
que esygual al angulo.E.ypor la.4 4. ppoficid, hagafe fobre
lalineare&a.lT.cl - A e DT 2
pallelogramo. IM. \ ~
ygualal triangulo.
D B C.enel angulo.
TIL.gesygualal
angulo.E.yporque . ;.
alangulo. E esygu w——= § -
al el angulo 1T K.y el angulo.I T L.luego el angulo.l TK
- esygualal angulo, T'1 L.pongafe comii el agulo.MTLluego
los angulos,L1T.I T M.{on yguales alos angulos. KT lgI\T
M.y los angulos.L 1T.1T .M fonporla.2g.yguales ad¢$§~i§e
Ctos,luego los angulos. K T LI T M.fon yguales adosrectos
luego defde vna linea reGtail T(por la.14.propoficia) yidef-
de vnpunto enella.T eftanlasdos lineas reétas, K T.T'M no
azia vnas mifmas partes que hacen devna y otra parte an-
gulosyguales a dos re€tos.Luegoenvna lineareéta efta. X T
con.T M.y porque fobre laspallelas.K M. Z L.caelalineare
&a.T Lfon yguales entrefiporla.zoipropoficicid;los dgulos
alternos. M TI.T I Z.pongafecomunelangulo. /T 1L Juego
“losangulos. M TL.T I L‘.fon.yguales"alds;angﬂlos..'f 1Z. 11
L.y los angulos.M T L.T LL.por lamima,fonygualds ados
rectos,luego en derecho efta lalinea.Z Ldela linea.IL.y por
que.K Z.(porla.34)esygual y palela ala.T Ey la.M L.alaTI
luego porla.i.comi fentécia.Z K.es yegual alaM L.y pallela
porla.30ppoficié. Y jitd las las dos limeas re€tas.K M.Z L.

¥

A )

luego:
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lnego las lineas, KM.Z L.(por la propoficion.33.){on ygua-
les y palelas.luego. K Z.L M.es pallelogramo,y porque(por
‘1a.42:)el triangul®. A B D.es ygualal pallelogramo.Z T.y el

-tridgulo;D B C.al pallelogramo.IM.luego todo elretilineo
A BCD:esygualatodo el pallelogramo.K ZL M.Luego ef
ta hecho el pallelogrimo.K Z L M.ygual al retilineo dado
A B CD.cnel angulo. KML.q por la. 34. es ygual al angulo

*dado.E.lo'qual conuino hazerfe.
Problema14. = Propoficion.46

€Devnalincareéta hazer v quadrado.

qSealalinearecta.A B.conuiene defcribir vn quadrado de
lalinea reta. A B.faquefe;por la.1r.propoficid, ¢ angulos re
&os fobre lalinea recta. A B.defde el punto dado.A.Jalinea
A C.y cortefe (por la.3.propoficion ) la
linea. A D.ygualala. A B.y ( por lapro-
poﬁci().gI)porel'punto.D.tirefe.D E.pa
lela ala.A B.y por la mifma, por el pun
to.B.tirefle.BE.palela ala.A D.luego es
pallelogramo.A D E B.luego esygual la
AB.ala.DE.yla A D.ala.B E.porla. 34
y la.A B.es tambien ygual ala. A D. lue-
golasquatro.AB.AD.DE.E B.lon en-
trefi yguales luego el pallelogramo,AD
E B.es equilatero.Digo que tambié es reétangulo , porque e
las pallelas.A B.DE.cae lalineareta.A D.luego los angu -
los.B A D.A D E.porlapropoficid,29.fon yguales a dosre-
&tos,y el angulo.B A D.es recto.luego el angulo.A DE.tam
bien es reéto,y los ladosy los angulos opueftos delos efpa-
cios palelogramos fonyguales entre fi(por Ia.‘34..prop§)ﬁ_cx5
luego los angulos contrarios.A BE.B E D. dbos tambié {on
rettos.luego.A BE D.es reftangulo,y efta demoftrado que
tambien equilatero,luego es quadrado,y hecho dela linea,
A B.que conuino hazerfe.

Theorema.33.  Propofitio. 47.

Enlos




LIBROPRIMERODE

§Enios triangulos re¢angulosel quadrado
que es hecho de elladog efta opucfto al angu
lo re&o es ygual alos dos quadradosq fon he
chos deloslados g cotienen el angulo re&o,

ée-Sca el triangulo re&igulo. A B C.§ tenga redto el angulo
B A C.digo que el quadrado § es hecho del lado.BC.esygual
alos quadrados g fe hazen de B A.y de.A C.Defcribafe, por
la.z6.dela.BC.el quadrado.B D CE,y por la mifma, dela B
A.y dela,A Closquadrades.ABZLACKT.y porel pito
A.tirefe.A L.parallela c312.B D.CE,por la propoficié.31, y
por la.Lpeticid tiréfe A D.CZ.yporq los sgulos.B A C.B Al
fon reétos.Luego tiradas dos lineas reétas.A C,A Ldefde v -
nalinearefta.A B.y delde va piicto en ella.A. no hacia vnas
mifmas ptes hacé de vna y otra pre dgulos yguales a dos re-
&os,por la.14. ppoficic )

Inego € derecho eftala. A

C.dla.A Iy por efto tabié g
BA eftaé derecho de. AT
y por gelangulo. D BC,
esygual al angulo.ZB A.
porq cada vno dellos es
reGto:pogate comi el an-

gulo ABC.Luego todo /\\’B

-

et

DB Aesygual atodoel
anguloZ B C.y porqlas \
dos.A B.B D.fonyguales \
alasdosBZ,BC.lavnaa
la otra,y elgulo. DB A “ :
es'ygual al angulo.Z B C. -
luego la bafis, A D,por la.4. ppofictd,es ygual a la bafis.Z C.
y el triangulo.A B D.al triangulo.Z B C.es tabien ygual.Y el
parallelogramo.BL,por la.4 1,es doblo del triangulo.AB D

por

ity
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EVCLIDES. 3 4.
por{ tiene via mifma bafis es. B D. y efta en vnas mifinas
patallelas, esafaberDB.AL.y tabi€ el quadrado’l B.por ia
mifma, es doblo del tridggulo.Z B C.por{ tiene la mifima bafis
ges.B Z.y efta en vnas mifmas parallelas,es a faber.Z B.1C.
y las cofas q fondoblo de cofas yguales,por la.6.comun fen
técia,entre fi fon ygnales,Lnego el parallelogrimo.B L. es y

ualal quadrado.l B.Semejitemente fi,por la.1.peticion , fe

. tird. A EB K {e demoftrara el parallelogrimo.C L.fer ygual

al quadrado, T C, Luego todo el quadrado.B D EC,esygual
alosdos quadrados,1B,TC;Yel quadrado,BDE C, es he-
cho dela,BC,y los quadrados,! B,C T,fon hechos déla BA
AC, Luego el quadrado § deelladoBC . {e hizo es ygL;al a
los quadrados q fon hiechos deloslados,B A,AC, luego en
Ios triangulos retangulosiel qnadrado § es hecho del lado
§ efta oppuefto alanguloreftoy lo que mas fe figue como &
el theorema,que fe hauia de demoftrar,
Theorema.34. ~ Propoficion.48.

Si el quadrado quees hecho de vro de los
lados del triagulo fucreygual a agllosquadra
dos que de los demas lados del triagulo:cl an
gulo comprchendido delos dos lados reftan

tes del triangulo,ferarecto .
&> El quadrado quees hechq 3
del vn lado.B C.del trizagnlo.. 1
ABC.feayguala agllosqua- ‘x
drados que {011 hechos delos N
lados.B A.A C.digoqueelan- \
gulo.BAC.esreto. Saquele 5
(por la.ux.propofitio)delde el /&
pun&o. A.la.A D. enangulos
reCrosconla linearecta. A C. 4
y(por la.3.propoficion) ponga’ /

fe.A D.ygualala.A By(porla < ——

apeticioytire fe.D Cy porque esygual.D A.ala.A B(ellrzgz

B
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drado que es hecho de.D A.es ygunal al quadradode la: A B.
pongafe comun el quadrado dela.A C.Luegolosquadrados
dela.D A.y dela.AC.{on yguales ales quadrados dela.B A.
y dela.A C.y(por la precedente)alos quadrados dela. D A.
y dela.A C.esygual elquadrado dela.D C. porque esrecto
elangulo.DA C.y a los quadrados dela. A B.y dela.A C(por
la fuppoficio)es ygual el quadrado dela,B C.porqueeftoaflt -
fe admitio. Luego el quadrado dela.D C.es ygual al quadra
do dela.BC.porlo qualellado.D C.esygualallado.BC. Y
porque.A D.esygualala;AB.y comun la.AC.luegolas dos
D A,A C.{fonygualesalosdos.B A.A C.ylabafis. BC.ala:
bafis. D C. es ygual . Luego elangulo.D) A C(porlaoétana
propoficion ) es ygual al angulo.B AC, y el angulo. D-A C.
es re€to, luego tiibien el angulo B A C.es reéto, Luego
fiel quadrado que es hecho de vnede los lados
dos del tridgulo,fuere ygual a aquellos qua
drados qdelos demaslados del trian -
.gulo,el angulo coprehendido delos
dos lados reftantes del trian-
gulo, feraretto ; quefe
auia de demoftrar.

¢FIN DEL PRIMER LIBRO.
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PEEOS' ELEMENTOSDEEVCLI
des Megarenfe philofopho,Griego.

Parallelogrémo reGtangulo.

{Todo Parallelogrimo rcé’cangulo {e dizeefl
tar contenido debajo de las dos lineas reéas
que 'comPrchcndcn el angulo re&o. '

- Quefeagnomon,
{Cada vno de aquellos parallelogrimos de

todo parallelogramo que efta en la diagonal
fuya:co los dos fupplemétos fe llama gnomao

Theorema. 1. Propoficion. 1.

¢ Sifueren dos lineas rectas:y la vna dellas fe
cortarc en algunas partes,el re¢tangulo com
prehendido debajo delas dos lineas retas
cs ygual a aquellos retangulos que fon com
prehédidos de ellano cortaday qualquiera
Partc ¢ y

| Sean
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da Seanlas dos lineasreétas.A.y la.B Ciy corte fe la vna de-
1las.B C.como quiera,efto es,enlos patos.D.E.digo que elre
€tangulo coprehendido dela.A.y dela.BC.es ygual al re€tan
gulo copreliendido dela. Ay dela.B D.y a aquel que dela. A.
y dela.D E,y tambien aaquel que dela. Ay dela. E C. Porg,
(por la.r r.propoficion del.1) faquele de[de.B.Ja.B Z.en angu
losreftosconla.BC.(yporlas. =% §5) B
del.1.)pogafe tambienla.Blyguai} =

ala.A.y por.Ltirefe lalinea. 1 T.pa
rallela ala.B C(por la.31. del pri-
mero y(por la mifma)por los pur

K 1

¢tos.D.E,C.tirenfe ala.B Llas pa- s -
rallelas.D K.EL.CT.espues ygual .. parbi il i}
BT.alLBK.DLET.yel.BT.esy- s

gualal que de.A.y dela.B C-Porque es comprehendido dela
1B.y dela,BC.yesygual.Blala. A.y BK.esygualal que de
la.A.y dela.B D.porque es comprehendido dela.BL y de la
B D.y esygual.BlLala.A.Pero.D L.es ygualalque dela. A.
y dela, D E.porque.D K,efto es;B Les ygual ala. A.Y de mas
defto delamifma manera.E T.esygualal quedela.A.y dela

&£ C.Luegoelquees comprehendidodela.A, y dela. B C.es
ygual al que dela.A.y dela.B D.y alque dela.A.y dela, ED..
y tambien a aquel que dcla.A,(y dela.E C.Luego fi fueré dos
lineasreétas y la yna de ellas {e cortare,y lo gue de mas fe i
gue,que fe hania de demoftrar. g

. Theorema.z.  Propoficion.z,

q Sivna linea re&ta fe cortare como quicm s
Jos re¢tangulos que de toda ellay qualquicra
de fus partes fon com Prchcndidos; {onygua-
lesa :{quci quadrado que esde toda ella.
Corte
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28 Cortefe la linea refta: A B.como quiera enel punto.C: Di
go que el reCtangnlo coinprehendido de.A B.BC.conel re -
¢tangiilo contenidode [a.B A.AC. esygualal quadrado de
1a.A B.Defcribale(porla.46.del.1.)dela AB.el quadrado. 4
DEBy faguele{ sorlagrdel i
1.)porel punéto.C:laCZ. para B © A
llela Alas dos.A D.BE.Es pues
ygual. AE.con.AZ.y con.CE.
y.A E.esel quadrade delaAB
AZ.elreftangulo contenido
dela.B'A.y dela.AC.porquees
comprehendido dela.D A.y de :
la.AC.yesygual. A D.ala.AB.: |& Z
yCE.a aquelque de.AB.BC. -
porque es ygual.BE.ala.A B.Luegoel que de.BA.AC.cona
quel que de.A B.B C.esygual al quadrado que de.AB.Luego
fivnalinearetta.Y lo que de mas fe figue como enel theorer
ma,lo qual'conuino demofirar.. ; e

Theorema.3.: Propoficion.3.

€Si vna lincareéa fe corta comoquicra clre
&angulo comprehendido de clla toda:y de
vha defus partes esygual al re&angulo com-

rehendido defus partes y a aquel quadrado
que {e hace deladicha paree,. '

gCortefe lalinea refta. AB. ,comoquiera enel puncto. €,
digo que el rectangulo comprehendido dela AB.y dela. B
Ces ygual al re€tangulo comprehendidodela. AC. ydela
C B.con el quadrado quefe haze dela.B C. Defcribafe ( pos-
la.46 del.r.)el quadrado dela. B C.que fea.C D E B. y eftien~
dafe.E D.afta en.Z(por la.z.peticion.y por<l punéto.A. tire

fe,por
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fe(porla.zi.del.r.la. A Z.parallela
alasdos C D,BE.Es pues aora y-
gual. AE.alosdos.AD.CE.y A
E. es el rectangulo ccmprehendi-
dode. AB.y BC. porque fe com-
prehendedela. A B.y delaBE.y
, esygualalaBC.la.BE.y A D.es
el que de.A C.y BC.porque esygual . D.C.ala.CB.y D B.es
el quadrado que {e hace de 1a.C B. Luego el reétangulo con
tenido de la.A B.y dela.B C. es ygual al reftangulo compre
hendido dela A C.y dela.C B. co el quadrado dela.B C.Lue
go fivnalineareéta fe corta,y lo demas que fe figue enel the
orema que coruino demoftratfe.

C A

e

Theorema.4. Propoficion.4.

q Si vnalineare@a fe corta como quiera, el
quadrado que es hecho deellatoda es ‘ygual
alos quadrados quefc hacé de fus partes: ya
aquel reGangulo que dos vezes fe comprehé
de debajo de fus pares, |

ésCorte felalineareéta. AB.en p= - %
el punéto.C.como quiera, Digo
que el quadrado dela- AB. es y-
ualalos quadrados que feha- |* 1
zen dela.A C.y dela.BC.Y alre-
€rangulo que dos vezes es conte
nido dela.A C.y dela,CB. Defcri
bafe(por ia.46.del, 1) el quadra- 1 >
do.A DEB.dclalinea. AB.y tive - r.‘* -
{fe.BD.Y (porla.;s rdel.pypor el punéto.C.tirele lalinea.ZD
parallelaa ambas, A D,B E.que dinide a ladiagonal,B,D,en
, el puncto
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fe.B D.y(porla.treyntay vnadel. 1, ) por el punto,C,tire-
felalinea.Z D.pallela a ambas.A D.E E.que diuidida ala dia
gonal.B D.enel piitoLy(porlamifma)por.Ltirefe. T K.pa-
lleta a ambas.A B.D E.y porque.Z C.es palela ala. A D.y fo
breellas cae.B.Di(por la.2p.del. 1.)el angulo exterior.CIB

‘es ygual al interiory'oppuefto.A D B.y el angulo. AD B. es

ygual al .AB D.,porla.s.del..porqueel Jado.B A.es ygual
allado.A D.luego el angulo.C 1 B.es ygual alangulo . IBC
porlo qual(porla.é.del.1 Jellado.BCes ygual allado.CL
y.CB.por la.34.del primeroés ygual ala,] K.y la.CL.ala KB
luego lail Kiesiygual ala.K B.luego.C IKB.esequilatero.. Di
go que tanbié esre¢tanguloporgla.Cl.es palelaala.BK .y
cae {obre ellas lalinea.BC.luego los angulos. KBC. ICB.
(porla.zg.del.1.)fon yguales a dosretos y el angulo.K BC,
es reto,luego tambié es re€to elangulo.B C I por lo qual.
(por la.34.del. 1,)tambien los angulos oppuettos.C1K.1 KB
{on re€tos.Luego.C BK Les retangulo:y efta demoftrado §
tambien es equilatero,luego es quadr ado,Y es dela. BC. Y
por efto mifmo tambien. T Z.es quadrado y-es dela.T Lefto
es dela.AC.por loquallos quadrados. T Z.C K.fon delasli
neas.A C.CB.y porque.ALésygual a.lE.y:A Les elque dela
AC.y dela.C B.porque.l C.esygual ala.C B.luego.l E.(porla
g3.del.1.)es ygual al que esdela. AC.y dela.CB.luego.A LI
E.fon ygualesal qes dosvezes dela: A C.y delaCB.y los qua
drados. TZ.CK.fon dela.A C.y dela.CB.For logl los quatre
ALBLT Z.1E.fon yguales alos quadrados que {e hazende
la.A C.y dela.CB.y aquel retigulo que dos vezes es hecho
dela.AC.y dela.BC.y el. T Z1 A.CK,1E.fontodo. ADEB.
ques el quadradohecho dela. A B.luego el quadrado geshe
cho dela.A B.es ygual alos quadrados que {ehazen dela.AC
y dela.CB.y al rettigulo que dos vezeses comprehédidede
baxo de.A C.y dela.CB.Luego fivnalinea reétafe cortaco
mo quiera el quadrado que es hecho de ellatoda,es ygual a
Ios quadrados que fe hacen de fus ptes v aaquel reétagule
que dos vezes lc comprehende debaxa de fus partes.. D
: F ¢
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. Dcotramaherd de moftrar lo mifmo
2®Digo qelqnadradoiA B.es'yguala aquellos quadrados§
fe hacen'dela:A C.y dela.C By aaquel reGtangulo que dos
vezes es coprehendido debzjo dela.A Ciy dela.C B. Porgen
la'mifma defcviption;pord es ygualiABiala.A'D.esygaal el
angulo. A B'Dialangulo. A D B(porlais.del.r.)Y'porque de
todo triangulolos tres angulos fonpor la:z.del 1.ygualesa
dosrettos.los tres angilos.ADE.D B A.B A'D.del triangu
lo.A B'D.fonyguales a dosre€tos por 1a mifima.Y el angulo
B'A D.es re€to,Luego losotrosangulos. A B'D.A D B.fon
yguales a virretto. Y fon yenalesel viioal otto: Luego cada;
vao delos dos.A'BD. A DB.eslantitad-de recto.Yet angule
B C Lesretto;porque esygualalangulo, A opuefto’, por la
veynte y nueuedel primero.Luego el angulo:C I B.que refta
es la mitad de recto,Luegoel'angulo.C1B.es ygual al afgu-
gulo.CB1. por lo qual tambienel lado. BC. es yguala'C L
BC.esyguala.IK.y .Cl.ala.BK.estambienygual; porla
33.9Li.LuegoequilateroesC Ky tiene el dngulo.GBK. rei
to Luego.C K;esquadrado,Yies dela,B,C,y por eftomilie
tibien. T Z,es-quadrado.Y ygualal que'dela.A-Cluego.CK
T Z fou quadtadosy-fonyguales a agllos quat’[ra‘dns que fe
hazen dela.AC.y dela:C'B,Y porque:ALes ygualal.ELy A%
esygual al que dela:A C,y dela.CB:Pot .1 C.es ygual ala. C
B.Luego tabien. ELesyghalal que es hecho dela.A Ciy dela
C Biluego. A'LE Lfon yguales al que dos vezes es liecho de
1a.A C,y dela,CB,y,CK T Z {on'ygualesalosquadiadosq
fon hechos dela.AC-y'dela.C B.Luego:CK.T'Z! ALIE fon
ygualesadquellos quefon hethios déla,A C,y'd=14.CB.y' 4
aquel qie dos'vecesiefta debajode. ACyde.CB y'el /CK.
T Z.ALLE.fontodoelquadradoqtic‘és hecho dela A Bilug
go el quadrado’que fe hace' dela.A'B,es ygualalos quadra’
dosque fe hacen'dels, ATy dela,CBya aquel reftangulo
- quedos veces es comprehiédidodebajo deld, 4 C,y dela.BC,
Lo qual eortuiino demnoftrarfet - 210 s ¥ 30D U
L) Corolario , oillacion, Deaqui

fakd

i s
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g De aqui es maniticfto qienlos efpacios qua
‘drados, los parallclogramos que eftan en la
diagonal fon quadradas;

. ' Theorema. 5. Propoficion.s.
(€ Si'vnalinearetta fe corta cn partes yguales
y en defignales el reGangulo que fe.compre-
hende delas partes defiguales de ellatoda,it-
tamente con ¢l quadrado dela parte de &éme
diodelasdiuifiones es ygual al quadrado que
eshecho delamitad, _
@ Cortelela linearebta. AB en partes yguales en,C,y & de
figuales en, D, digo § el reCtangulo coprehendidodela. A D,
y d’el_a%D B,iuntameéte cd el gdrado dela,CD, es ygual al qua
drado {e'hace dela,CB(Deferiba fe por la.g46.del,r.)el qua
drado,CEZB:dela;CB.y por Ja.1.petici tirefe.BE;ypor la.31
del,,por.D.tirele,D Lpallela alas dos,CE, BZ. corteala
B/E.enl piito, T,Y demasdefto,por la mifina,por, T, tire fe
K M,ygualala,A By pallelaalasdos,A B,E Z,y tibié (por
lamifma)por el plicto. A,defe;A K, pallela alas dos,C L,BM
y porg(por la,43,del, el fupleméto,C T es ygual alfaple-
méto.TZ,pdgafe comii,D M,Luego todo,CM,es ygual ato
do,D Z,y,C M,es ygual a,A L(por la,36,deL1yporg, AC és
yguala,CB.y cftd entrelas dogpallelas. AB.KM.luego tibié
AL.esygual aD Z.p6gale comu,C T.luegotodo. AT.cs y-
gualaDL.DZ.y.AT.esy : :

gualal qdebaxode.AD.D e s P\ﬁ
B,porque,D T,es ygnala,| = 5115 / /\
DB, Y,ZDL,esgnomonK M
de,L Lluego.el gnomon, € T i /
M M Lesygual al que deba . y e
xode,A D,DB,pongafe co 2 E +

E z mun
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mun L Iquesygual al que fe haze de,C D;Inego el gnomd
C M Ly,L I, lonyguales al re€tangulo coprehendido deba
xo dela, A D,D B,y al quadrado que fe hazede, €D, y¢l
gnomon.C MLy el,L .{fon todo el guadrado,C E.ZB,ques
dela, B C,luego el reétignlo coprehédido debaxodela,A D
y dela: D B,juntaméte con el quadrado  fe hace dela,C D,

_es ygual al quadrado que le haze'dela,CB,luego fivna linea
retay lodemasqu e}e figue como en el theorema lo qual

conuino.demoftrarfe,,
Theorema.6. Propoficion. 6.

€Sivna linea re&a fe divide enndos partesy

gualesyf{ele anade en de-rc‘cho:alguna linea

rectacl retangulo comprehendido debaxo
detodacllacolaafiadiday de la afadidagja
mente conel quadrado que fe haze defami-
tad,esiygual a aqucl quad'rado"quc como de
vnaes hecho delaafiadiday dela micad jaca

mente:.
®gCortefelalineareéta,AB.endes yguales partes en el pua
to,C,y afiadafele € derechio vnalinearetta,B D, digo quelre
tangulo comprehendido dela '
A D.yla.B D juntamente conel |
quadrado que fc hacedela.BC. 7/ : J o5 1210}
es ygual a.aquel’ quadrado: que |M R R L K|
fe hace dela.D C.hagafe; por la \ XN
4¢.del.relquadrado dela. C'D. g ,
que es.CEZD, ypor la.u.peticis, | | Ny
tirefe DE.y, por la,3 r.del..por * T
el'puntto ,B\t‘ire‘ {ela parallela,BI.conla.CE.yconla. D Z,

qu e

jB Ci; LA

\,
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corte ala.D E.en el puntto.Tiy(por la mifma)por el piinto.
T.tirefe.K M.parallela a cadavna delas dos.AD.EZ.Y tabié
porlamiima,por el paéto.A.tirefe.A K parallela a cada vha
delas dos.CL.DD M.luego porg(por la.36.del.1. A C.es ygual
ala.CB.esygual. AL.al.CT.Y porla(43.del:r)C T es ygual
a.TZ.luego AL.ala.T Z ( porla.1.comfi fentécia)es tibien
ygual.Pongafe comnn.C M.luegotodo.A M:es ygual al gho
mon.NXO.y A M.esel qfehacedelAD.y de.D B.porges y-
gual.D M.ala,D B.por elcorolario dela.4.del 2) Luego tam
bié el gnomo.N XO.es ygual al retangulo céprehendidode
1a.A D.y dela.D B.P6gale comii.L 1.§ es yghal al quadrado
§{ehace dela.C B.luego el re€tigulo coprehédidodela.A D
y dela.DB.iutaméte c6 agl quadrado que dela.B C.esygual
al gnomon.N X O.yal.L Ly el gnom6.NXO.y el.LI.{onto
do elquadrado.CE Z D.q fe hace dela.C D.Luegoel reétigu
lo coprehédido dela. AD.y dela. DB.iuntaméte ¢& el quadra
do qesdela.BC.es ygual alquadradoque es dela.C D. Lue-
gofivna linea reéta,y lo de mas que fe figue.L o qual cuino
demoftrar, : ¥ ‘ - {4 :
Theorema. 7. Propoficion.y. -

Sivnalinca re&ta f{c corta comoquiera,el §
fe hace detodaella,y el q de vna de {us partes
abos quadrados,fon yguales al re&agulo co-
prehendido dos veces de toda ella,y la dicha
parte,y ai quadrado que fe hace dela parte g,

refta, ;
S8 Cortefe como quiera la linea recta. AB.efil piiéto.C.digo
qlos quadrados G le hacen dela:A B.y dela.B C. fon yguales
al re€tagulo cotenido dos veces dela.A B.y dela.B C.y a agl
quadrado § f{e hace dela.A C.Hagafe( por la.46.del.1)de laA
B.el quadrado.A D E B.y defcribafe la figura. Y porg por la
(43.del,n)es ygual, A Lal.IE.Pogale comun.C Z, por{ todo
' ; F 3 AZ
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A Z.es:ygnala todo€ E.Luego.AZ.y. CE. fon eldoblo: de
AZy.AZyCh{6elgnomo.K 7%

P& S

L M.y el §drado.CZ. Luegoel ; ey
guomd. KL M.y el quadrado. :

CZ.eseldoblo. DE.AZ,yes (T K Z
tambien-el doblo de. AZ.lo:
Gdosveces fehacede. AB.en
B.C.porqesygualBZ.ala,BC | &
Luegoelgnomon. KL M.y el
quadrado.C Z.es ygual al reti )]
gtilo: cotenido dos veces de la. : L
AB.y dela,B C.Pdgale comn.D Lgeselquadradode.A C.
Luego el gnomon.K L M.y los quadrados,D I.IB.fon ygua -
les al retangulo'q fe cotiene dos veces dela. & B.y dela.B.C
yalquadrado g fe hace dela.A'C; Yelgnomd KL M.ylos
quadrados.BLD1{ontodo.B A D E.y.C Z.qfonlos quadra
dosdela.AB.y delaBC.Luego losquadrados dela, A B.yde
la:B C.fon ygualesal rectigulo coprehendido dos veces de-
bajo de.A E.B C.con agl quadrado g fe hace dela, AC.Luege
fivna linea recta;y loquemas fe figue como encltheorema,
que conuino demoftrarfe. FE) LIV &2

Theorema.8., " Propoficion.8.
€Sivnalineareta fe corta comoquiera,el re
&agulo qfe coprehéde quatro veces debajo
detodacllay devna defus partesconel qua
drado que esdela parte q refta,esygual al qua
dradoqfchacedetodacllaydeladicha par
te como'devna,

siCortefelalinea refta. A Bicomo gniera enel piéto.C, dize.
el rectangulo § quatro vezes fe coprehéde debajo de. A B.
ysela.B Cauntaméte con el quadrado dela. A . es ygual al

e ga




‘B D.esygnalala. KN, Lue-

ygual,¥ porq.BC. es ygual: ol ozl oz}
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quadradaffe defcvibe dela. A Bjy dela, B C.como de vna.
Por la,z.peticit;eftiédale en derecho alalinea. A B.la linea
B,D.y pogateleygualla. B
D.alaC E(porla.z.dela)y A ¢ B >
iporla.qc.del,ydeferibateel .
quadrado.AEZD.dela. A b ﬁ S R &
D.y hagafe la figuradobla- - 5 o
da.Pues porgesygual. CB. {5 S( i s
ala,BD.yCB.alalK.esy- / P

gual.Luego(porla.34.delt) F

gotabie.I K.es ygual alasK
N-Y tibien'I K.ala. R O.es

ala,BD,yla.1K. alaKN E
Lucgo yguales.C K.a KD.y el.l R.a.RN(porla.36.del.)y
porla.43.delr)C K.es yguala.R N,porgfon {upplementos
del parallelogrimo,CO P D.luego,K D.esyguala.R N.lue

.g0.C K,D K.IR.RN.fon entrefiyguales.Lucgo todosquatro
fon quatro veces tito que,C K. Jten porgesygual:CB.a la

BD,yla.BD.es ygualala.B K.ceftoesala.Cl.Luego.CB.ef
toes. K.esygualala.R P.luego.Cl.es ygualala.R Py por
que ygnales.C K.al.KP.y.PR.a 1a.R O,esygual, AL a,L P.
y,L P,a,R T,y,M O/ por la, 43, del;1) es yguala,O L,por§
fon fupplemétos del p'ara}lelogrﬁmo,M L.lnego tabien, A [,
es ygualalRZ,por la,43,del mifmo,Luego los quatro,A 1,
M O.P LR T,fonyguales entre fi, Luego todos quatro fon
el quadruplo,de ALY efta demoftradoque los quatro,CK,
K D,IR.RN,fonel guadruplo de,CK,Luegolos ocho qabra
ganalgnomd.§ Q F,fon elguadrupulode, AK,Y porg A K,
esel gdela,A B,y dela,B D,porque, BK,esygualala.BD
Luego el gquatro veces es dela,A B,y dela,B D, es ¢l qua-
drupulo de,A K,Perocfta demoftrade gelgnom$,S Q F,es
uadruplode;A K quatro doblado,Luego lo g quatroveces

s hecho de,A B,y de,B D,es ygual al gnoms,S QE,pdgafe
pi F .

4 pues
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puescom(, X T;q s ygual al quadradodela,A C, Luegoel
quatro vezes comprehendido delai A B.y dela.B D.con el
quadrado-dela.A C.esygual al gnoms.S Q_F.y al quadrado
X T.y el gnom6.§ Q F.yXTuy {6 todo el quadrado.AEZD.
ges dela.A D,luego lo g quatrovezes es dela ,A B, y §la,B
D;juntaméce con aquel quadrado que fe hace dela, AC; es
gual al quadrado g fehaze §la,A D,Y a,B D, es ygual ala
B C,luego el rectangulo edprehendido quatrovezes dela,
AB,y dela,B C,juntaméte c6 aquel quadrado qlehazedla
AC,es ygualal quadrado que fe haze de la,AD,efto es dela
A By dela,B C,como de vna.Luegofivna linea refta,y lo q
de mas {e figue,que era lo § fe amiade demoftrar. '
Theorema.g.  Fropoficid. 9.. {

€Sivna linea recta fe divide €ygualesy en de
figuales partes,los quadrados q{e hazende
las partes defiguales dtoda.clla,fon el doblo
deaquel quadrado que fe hace delamitad ,y

'del quedela g efta en medio delas divifiones:
‘eaVnalineare&ta.AB.cortefeen yguales ptes en el pun'?t"iz
‘C.y en defiguales en.D.digo que los quadrados dela:B'D;
dela.D A:fon el doblo de aquellos quadrados que fondela.
B Cly dela:C D.Saquefe defde ¢l pato.C.fobrela.AB.vna:en:
dgulos reftos gfea.CE(por !
la. 1. deli1 )y haga fe ygu al /
acadavnadelasdos.CA.'* , ‘
CB.(porla:;,dl.r,y(porla.1.. z ‘
Petigz?é,tii-enfe,A EEBypor i
Iaisrdel.r. )porel punto.D- g s
fagfe.DZ:pallelaala. EC(y i
por lamefma ) por el piito.Z.tirefe,Z Lpalelaala. AB.y por
la:rpeticid;tirefe.B Z.y porque.B C.es ygual ala.CE.por Ia
quinta del.r:et angulo.E BC.es ygual al angalo.CEB.yporgl
-angulo dejnnto,a, C.es reéto,luego los demas vangulOS.cE:lEI;
B C’

-~
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C.CE B.fon yguales a v recto,luego cadavno delos angu-.
los.BEC.E B C.es la mitad de vareéto,y por lo mifmo ca-
davnodelos dos.E A C.CE A.eslamitad devnrelto,luego
todo.A E Besvnretto.Yporque.IEZ. esla mitad devnre
&o,y es re€to.ET1Z.porges ygual alinterioryopuefto (por
la.29.dels, efto es al angulo.EC Aluego.EZL qreftaesla
mitad deretto;luego por la.6.comi fentécia, el angulo.[EZ.
esygual al.LEZLporlo§lporla.6.dLr.el lado.Z T,es ygnal al
lado I E.Ité por{ eldgulo.A.es medio recto,y el dgulo.ZD A
es reto,pordsygual alinteriory opuefto.ECA,(por la,29,dl
Dluego.AZD.es medio reéto,luego el angulo. A.es ygual al
DZ Ay affi(por lai6.del.i.)el lado. D Z.es ygual al lado. DA
pory B C.es yguala.CE.yesygualel quadrado dela. B C.
al dela.CE.luego los quadrados dela.CB.y de[a.CE. fon do
blados al dela.B C.y(por Ja.47.del,1)alos dela.B C.y de [2.C
E.esygualel quadrado qfehace dela.E B,porg elangulo,B
CE, esrefto,luego el quadrado dela,B E,es el doblo dlde
Ia,B C,Ité porq, E Les ygual ala,1 Z feraygual el que dela,
Z1, alque dela, ] E, luego los quadrados que [on dela,IE , y
dela,1Z,fon el doblo del quadrado de 1a,IZ,y alos quadra
dosqfehazédelaE Ly dela,1 Z,es ygnal el g dela,EZ,por
la;47,del,1,luego el quadrado dela,EZ,es doblado al de la
I1Z,yes ygual,IZ,ala,C D,luego el dela,E Z,es eldoblo de el
dela,CD,yesel'qfe haze dela,B E,el doblo dl g fe hace dela
B C.luego los drados dela,BE,y dela,E Z, {on el doblo de
los Gdradosqfe hacé dla, B C,y C D, y alos qfehacé dela,B
E,y dla,E Z,esygual el q e hace dla,BZ,porla.47 dl.1.porg

"eldgulo.BEZ.es recto,luego el gdrado dela.B Z.es el do-

blo delos q fe hazé dela,B C.y dela.C D.Y al § fe hace dela.
B Z.fon'yguales los § fc hacé dela.B D.y dela.D Z. (porla.
47,delx)porg es refto el angulo.B D Z.luego losq fe hacé
dela,B D.y dela.D Z. fon el doblo d agllos gdradosg{c ha
cendela.B C.y delaC D.y esygnalla,DZ,ala, D A" Luego
1os quadrados dela,B,D,y dela,D A,fon el doblo delos qua

~drados dela,BC;y deM¥ED, luegofi vna linea retafe corta é

- partes
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partes yguales y en defiguales los quadradosq fehacédefas
partes defiguales de toda ella,fon el doblo de aquel qua dra
do g lehaze delamitad,y del §dela pte g efta en medio de

las dinifiones lo qual conuino demofirar. »

Theorema.to. Propofition.io

g Sivnalinea recta fe divide en partes ygua-
les,y feleajuntaenderechovna linea rea,
el quadiado drodaellaco la anadida,yel de
la afiadida,ambos a dos,fon el doblo del qua
drado e defcribe dela mitad,y delqdelao
tra mitady dela afiadida como de vna.

ée/'Vnalineareta. A B.cortefepor medio &.C.y ajutefele en
derechovna linearelta.B D.digo qlos §dradosdela.A D.y

dela. D B.fon el doblo delos quadrados Gfe hacé dela. A C.y
dela.C D.Sagfe(por la.rr.del.r.)delpiito.C.1a linea. CE.en @
gulos reétos co la. A BD.y pogafe ygual a cada vnadlasdos -
AC.CB.(por la.3.del1.)y por la.r.peticid,tiréfe. AE . EB.y
(por la.sudl.i)por el pito.Efagfe.EZ.palela ala. AD.y por
la mifma,por el paro.D.fagfe.D Z.palela ala. CE.Y porg en
las lineas redtas parallelas.CE.DZ.cae vnalinearecta.E Z,
luego los igulos.CEZ.E Z D,por la.zg.del.1.,fon ygualesa
dos.reétos,luego los agnios.Z EB.EZ D.{on merores § dos
re&os,por la mifma.Y las ghaziédo menores Gdos retos fe
eftiédé,por la.s peticib,cocurré, luego. EB.ZD.cftédidas ha
cia [as ptes.B D,cdcurré, Eftiédale y c6curra en Ly por la.y,

peticid,tirefe. A Ly por{.A C.esygnalala.CE.tibien el ign

lo.A E C.es ygual al agulo.E AC — — :
porla.g.(ﬂ.;._,'yesre&oel agulo. / \ &
C E.luego mitad d recto feraca &
iavino dios.E AC.A EC.yporla ; :
davnodios yp a B/ )

milma razd es tabié mitad de re-
&ocadavinodelos. CEB.CB E&/
X

luegoreStoes. A EB.Y porJelant

guto
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gulo.EB C.es mediorefto,y porla.is.delr., tibié el angulo
D B Lfera mitad de reéto,y elangulo.B DI¢srecto pordes
ygual al angulo.DC E.porque fon alternos;luego el angulo
D IB.grefta es medio reto.Luego,por la.6 comd fentécia
elangulo.D1B.es ygual al angulo.D Bl.por lo qual el lado
B D.cs ygualallado.I D.Ité porqel angulo.E1Z .es medio
rectoy el dgulo.Z.es refto,porque,por la treyntay quatro,
del.r.es ygualal dgulo.E C D.luego el dgulo querefta ZE I,
es medio recto.Luego el angulo.E1Z.es ygual al angulo.IE
Z.Y afsiporla.c.del,r.el lado,ZE,es ygual allado,ZL Y por
que,EC s yeual,aC A, feraygual el quadradodla,EC, al
quadrado dela,CA,luego los quadrados dla.CE,y dela,CA -
fonel doblo de aquel quadrado que fe haze dela,AC,Y a a-
quellos que fe hazé dela,E C,y dela,CA es ygual porla, 4. 7
del,1,el que dela,E A luego el quadrado dela,E A, es dobla
do del que fe haze de la.A C,Item porque es ygual, 12 ala K
Z,cl quadrado que fe haze dela,1Z.es yguala aquel quadra
do,que fe haze dela.E Z.luego los quadrados que [e hazen
dela,1 Z,y dela, E Z fon el doblo del que fe haze dela, E Z
Y aaquellos que fe hazeun delal Z,y dela ,EZ,por la, 4+ del
nesygualel quadrado que fe haze dela,E1: luegoel que fe
haze dela,E 1,es el doblo del que [e haze dela,E Z,Yesygual
EZ,ala,C D, luego elque fe haze dela.E I es eldoblo dei que
fe haze dela.CD:Y eftuno claro queel que fe hace dela, £ A.
es el doblo d1 q fe hace de la,A C. Luego los quadrados que
fe hazendela. A E,y dela,E l,fon eldoblo de aquellos qua-
drados que fe hazen dela,A C,y dela,C D.Y alos quadrados

ue fe hazen dela,A E.y dela,E Liesygual el quadrado que

?e haze dela.Al,(porla,quarenta y tiete;del.)luego el qua
drado que fe hace dela, Al,eseldoblodelos quefe hazen
dela,A C,y dela,C D. Y al que {e haze dela. A [,fon yguales
los quadrados que {fe hazen dela.A D.y dela,D 1,Luego los
quadrados que fe hazen dela,A D,y dela, D I, fonel doblo
de aquellos quefe hazen dela, A C,y dela,CD.Yala,D les
gual.D B,Luego los quadrados que fehacen dela.A D; y de

Ia
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1a.D B.fon el doblo de agllos quadrados qiehazédela. A "N

y dela.C D.Luego fivnalinea reéta fe corta en partes ygua-
les y lo que mas fe figue como en el theorema que conuine
demoftrarfe.

Problema.r.  Propoficid.i.

q Diuidir vna linea de manera que el rcé‘cigu
lo detodaella y vba de fus partes fca ygual a
aquel quadrado q fe hazedela parte q refta.

§Scalalinea re€ta dada. A B.conuiene diuidir lamifima.A B
defuerte que el re€tangulo comprehendido de ella toda

vnade fus partes fea ygual a agl quadrado q e hace dela par
te reftante. Defcribafe porla.46.del.v.el quadrado.BACD
dela.A B.y cortefe(por la.ro.del.1.)la. A C. por medio en el
punéto.E.y tirefe.BE. y eftiendafe (por la. z. peticion)C A,
afta en.Z(y por la.3. del B ' .
.1.)hagafe.EZ.ygual ala FNELs iy

BE.y porla.q¢.del.r,def 1

cribafe el quadrado. ZJ T T : R
T A.dela. A Z.yeftiéda , \ :
fe,porla.z.peticion.I T. \ ;
aftaen.K.Digoq,AB fe 5 x o o
cortaen. T .demanera
gelre€tangulo comprehédido dela,AB.y dela.B T. es ygual
al quadrado de.AT.Por&'] lalinea reCta A C.efta cortadapor
medio ¢.E,yfe le anade la,AZ, luego(por la.¢.del.2.)el re&ti

_gulo coprehédido dela.CZ.y dela,Z A. juntaméte ¢6 el qua’
drado qfehace dela. EA.esygual al §drado g fe hace'delaEZ
yla.EZ, esygualala.EB.Luego el retangulo céprehédido
dela.CZ.Z A.juntaméte cd el quadrado gfe hacede nE A
esygual al quadrado fehacedela.EB.y al qfe hace dela.E
B( porla.47. del primero) fon yguales los que fe hacen dela
BA.AE.porqueesretto el angulo.A.luego el que es de 1a,C
Z.ydela.Z A.con el que fe hace de la,AE,es ygual a agllos

: - que e

]
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quefe hazen de L\ B Ay delalAE) qmtefc pot comil el d\. ’a
AE:luego el reCtangulo quereftacoprebiendido dela.C Z) y
dela.Z A.es ygual al quadrado/quefehace dela. A B.Y el que
€s dela.€Z .y dela.ZAeselmifmo.Z K: porque ZA.esygual
alamifmaZ 1.Yel que fe hace dela. A Bies el mifmo.AD.lue
go.Z Aesygual al mifmo. A D' Quirefe el comii. A.K. luego
el que refla. Z T es ygual al. TD y T Di.eselquedela.AB. y
dela.B T.Porque.cs ygtml ABalaBD.yeliZT.es el que de
A T.Luegoel 1e&dngulo comprenenmdo dela.AB.yde’la
BT.esyg uaI a-aquelque adr rado G fehacedelaiT'A.Efta pues
falinéa reéta dada. A B.dividida‘en, T/de'manera’§y el rectan
gulocoprehendido dela. A Biy dela, BT.fea ygua;]a agl'qua
dnado que fe’hace dela.A Tilo qual conumo hazerfe.

Theorema IL -° Propoficion.iz.
{Enlos triangalos de angulo obtufo ¢| qua-
drado que fe hacc dellado opuefto al a.norulo
obtufotanto’es mayor: queaquellos quadra-
dos g {c hacen deloslados quecomprehéden

agulo obtufo,quanto esel reé‘c.mgulo com

pnhcndldo dos veces debajo de vno de los

e comprchcnden el anoulo obtulo (fobre
cl qual eftendido cacvna perpédicular) y del
que gs tomido fuera debajo dc la perpédicu

lar afta ellangulo obrufo.. -

é2Sca el tnm"ulo de angulo obrufo,A BC. que tenga clan
gulo.B AC.obt ~ulo y'mcle defde el pt 10}0 RB.lal um aBD.per
pendicular fobre fa,C B.eftendida, ;por la.izidelir )')woq el
quadrado dela.B.C.es mayor que {os dela.B.y defa.A C. por
el rectagulo mprea 1¢ hJo dos vezes-debaxo dela’C A. y de

la. A D.Pues uon la lineareétaiCDies cortada uo'ncqu*ra
encl
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encl puncto.As luggo porlaiqedeliz, 1 o7 7 °
el § fehace dla.CD.es ygualialosiqua
drados que fehacendela.€ Ay dela
\A D.y alretangnlo dos veces chpre -
hendido debajo dela.C Ay dela A D
pongafe poreomfi el dela:DB.luego
los que fe hazesni dela,CD.ydela. D
B.fon ygualesalos quadragios quele: .
hacendela.C Ay dela.A DuydeladD
B.y al re€tangulo ¢ prehendid o desdCammemetem=l—
vezes debajo dela.CAy deld.A Diy alos que fehacen dela
C D7y delad Bies ygnal el que dela:CE(por lais 475 delyn)
porque es reckn elangulo.D.y a los que {e hacen dela. A D.
y dela.D B(por la mifima)es ygual el que fehace dela. 4 B.
luego el quadrado.quefe hace dela.CB,es yguala losquadra
dos qué {e hacen dela,C A.y dela, A B.por la mifma,y alre-
taneulo contenido dos vezes debajo dela,C A,y dela. A'D.
Porlo gudl el qiadradd que fe Hace §1a.CB.es mayor §los
quefchacen dela.C A,y dela,A B,quanto es ¢l rectangulo
comprehendido dos vezes debajo de la.C A.y dela,A D, lye
90 enlos triigulosde anguloobtufo el quadrado que fehace
gdcliado opueftoalangulo.obtuio es may or.Ylo de mas que
fe figue que conuino demoftrar. (oLl :

~ *"Theorema.iz. Propofition.13

@Enlos tridgules oxigonios el quadrado 4 fe
hace dllado oppucftoalagulo agudo es tato
menos q los quadrados delos lades @' copre-
hendé el angulo agudo, quitoiesel q fecopre
hende dos'vezes débajo devno de aquellos'q
efta cerca del angulo agudo fobre qui€ cac la
perpendicular,y deltomado dentro debajo

dela perpendicular afta el angulo agudo,
s A

Sea
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#Sea eltriahgnlo oxigonio, A B C,q tégaagudo el 'angulo
B,y por la,u,del,x,tirefe defde,A,iobre,B C,la p’e_rpendx‘cu-
lar, A D,Digo g el quadrado dela.A C, es menor § los qua-
drados’qfehacé d¢ la,CB,y dela.B A.quito es'el r@&agulqw
doswteces cdprehendido debajo de la onAd y
C.B,y dela,B D,Pues porgla lineare’
&a,BC, efta cortada comoquieraé.D
liege(porla,y, del.z)los gnadrados
Ia,C B.y dela,BD.fon yguales al re-
&tagulodosveces cotenido debajo de
la, CB 5 JeE B D4y AT§arad5 5 fehia / aivd.s
cedla,CD.pogale coma el quadrado e
dela,DA,luego los gdrados dela,CB /5
y dela.B Dyy-dela,RA(por la,7,del,z){on yeuales alrectigu
lo coprehendido dos vezes,debajo dela CBly.dela,B,D, ¥ a
agilos quetdrados g fehacendeld,A D,y dela D C ,Y.alos g
fehacendela;B D,y dela,D A s ygial el gfchacedela,AB
fo‘l‘;] elangulo, D es re€to, ¥ 1o § {e hacen dela,AD,yde
2, D Cresiygnal el deld; A ClporTa 4 del,1.) liegolos q fe
haceh deld,C B,y dela; B A (S youdles al /e hace dela, AC
yaaglqire dos vezesel hecho debajo dela,€ B,y dela,B D;
porlogiatiolo’el flehacedela, A G, es menor § ‘aqueilbs
quadradds quefehacen dela,CB.y dela B A,quantoeselre
ctangulo'dos vezes comprehendido debajo de C B,B D,Lue
go enlostriangulos oxigonios,y lo-que mas (e figue,lo qual
conuenia'demoftrar. : - _

‘Pablemaz,” " Propolicion :14.

Hazer vagdrado ygual a va reilinco dado
é&Sea el rectilineo dado.A.cduiene dai vnquadrade ygnal
aette re@ilineo; Defe vi pallelogrimo retigalo ygual al re
&tilineo. A(por la.gs5.delis)y [éa:B CDEiy ties ysual. B E.
alaED.Ya efta hecho el problemapord fe da el quadrado
B D.ygual al retilineo.A. perodino fera-délas dos.BE.E D.
o 1dind La
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Lavnamayor,fealamayor.B E.y eftiédale afta.Z.y poga fe
EZ,ygualala,E & Tabatiibing -
(por la tercera, .4 )
del primero )y i,
torte fe. BZ por
medio en.Ly ha-
ciendo centro. L.
y elpaciola, IB.
ola.IZ,defcriba
fe medio circulo
(y por la.z. pet1-
ci0) eftiéda fe,D
E;aftaé.T.ypor
larpeticio)tires - ————
fe.I T.Pues porg opl bz ol
lare&talinea.ZB.es cortadaen.l.en partes ygualesy en defi
guales en.E.luego,pofr 1a.5.del.z.)el re€tangulo. coprehendi
dido delz.BE.y dela.E Z.c6 el guadrado § fe hace dela .E L,
es ygual aagl quadrado § es dela.l Z.yla. 1Z.es ygualala. |
T.luego el re€tigulo coprehendido dela, BE.y de [a.E Z.por
“la.s.del.z,¢6 el quadrado dela.l E.es ygual al  fe hace de la
I1T.yalgfehace dela.l'T fon yguales los quag rados qfeha
cendela. TE,y dela.1E,porla.47. del.r,Lucgo el g fe copre
héde debajode.B E.y de.EZ.c el §{c hace dela.E Les ygual
a agllos quadrados gfehacendela. T E.y dela.E Lquitefe el
quadrado dela.IE.comt, luego el re€tagulo g refta coprehé
dido debajo de.BE,y de,E Z.csygual al quadrado deIa.E T
y el g fe coriene debajo de.B E.y de. E Z.es lo mifmo q-BD.
porg.E Z.es ygualala.E D.luego el parallelogrimo.B D. es

L

yguala agl quadrado @ fe hace dela. TE.y el BD.es ygualal
milmo rettilineo,A,Luego tibien el retilineo, A, esygualal -
gdrado hecho dela, T'E,luego al dado reétilines, A hafe da
do ygual el quadrado dela.ET,defcrito,lo i couinohazerfe

B & Bl é& Findei libro fegundo, gg

Libré :
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1. € Y guales circulos
fon cuyos diame- | v \
tros fon yguales, o UJ /

2. q Lalinea re@afe dize tocaral -

~5.iq“Los':circulosfcdi-/ - 5

izétocarfeentrefl,| =
. que tocando feen- K

DELOSELEMENTOS GEO-
metricos de Euclides Megarenfc -

Philofopho.
Decfiniciones.

Circulos yguales,

cuyos {emidiame-

tros fon yguales.
e | ' . Linea gtoca al
e circulo, *

circulo que tocandoleeftendi
dano corta el circulo.

Circulos que fetocan,

o

tre {inofe cortan.
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4.¥Las lineas re@as Circulos yguales.

{c dizen ygualmente

diftar del cétroen el

circulo,quado fon y-

guales las perpédicu .
lares,que tiradas del centro caen fobre elfas,
Y dizele diftar mas la € quien cac mayor per
pendicular, it ‘

5 {Partc o fcgméto de cir Segmétosde circule.
cule es vna figura compre -

hendida de vna linea re@a ' D

y lacirciferécia delcirculo,

@. € Angulo del fegmento esel Angulo defeg.
o ket p : meqto,
quele comprehéde delalinea . 8t
rectay delaciccunferenciadel |
girculo.

’ e
7.qEl angulo cftaencl {'cgmc;.? Rt
quandofctomavnpundoenls fegmento
gircunferencia deifegniéro,ydel W e
e clfe vira lineas rectas alos ter
minosdelalinea recka.g.cs bafis
delfegmento,es el anoulo el§ cs.
S .0 ’ B H

cotenido debaxo de Jas lineas rectas riradas,
Perg
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8. §Pcro quando las lineas reGas que copre
henden elangulo toman alguna circunferen
ciaenaquella fe dize eftar el angulo.

9. Se&or dcirculo es Seétor.
quando el angulo ef- 7
tuuiere fobre clcéero
delcirculo) la figura
comprehédida deba’
xo delas lincas reGas § coprehenden el angu
lo,y delacirciiferécia tomada debaxo dellas.

10. Semejates fegmé  Semejantes fegmentos.
tos de circulo fon los
que reciben yguales
angulos: o'agllos cu-
yos angulos entre fi
fonyguales.

Poblema. 1. Propoficion. 1.

q Hallar el centrode va circulo dado.

éavSea el circulo dado.A B C. conuiene hallar el centro del
circulo.A B C.Tire{e efil vna linea refta como quiera, y fea.
A B,y(por la.1e.del.r.cortefepormedio enel piiéto.D.(y por
la.11.del mifmo)faquefe.D C. defde elpunéto. D. ‘en angulos
reétos con la,A B.(y por la.z.peticion) eftiédafe afta en.E. y
cortefe ( por laro.del.1).C E.por medio cn.Z.éigo g-Z.es c€
z tro
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trodel circulo. A BC.porque fino.fi es poffible fea. I.(ypor:
la.,peticion) tirenfe. I A.LD.L B.y porque es ygual AD. ala
D B.y comun.D L.Luego las dos
AD.DI-fonygualesalasdoslD -
D B.lavnaalaotra,y por la. 15..
definicion del.i;labafis.l A, es y-
gualalabafis. LB. Porque {alen
del centro:Luego ,porla.8.del. 1.
el angnlo.A D Les ygual al angu.
lo.B Dl Y quidovna lineareéta.
cayedo fobre otralineare€ta hi- *
cieredevnay otra parte angulos. 3lae
yguales cadayno de aquellos anoulos fex areto (por la 10,
definicion del,1.luego el angulo. B Dl.escefto,y el angulo
Z D B,es reto. Luego el augulo. Z.D B.esygual al angulo..
BDL el mayor al menor,que es impoflible.luego.l.no es cen
tro del circulo: A B C.dela mifma manera demoftraremos

ninguno otro fino.Z.Luego.Z.es centro del cir culo A BC,q
sonuino demoftrar..

Coroiario :
1‘Dc aqui es manifiefto que fienel c1rculo al
crunahnca reGaa alguna lineare&a la corta

Por medioyen angulos rectos,enla que cor
raeftael centro del circulo..

Theorema.r; - - “Propoficion. z..

€Sicn lacircanferencia de vn cireulo fueren
tomados dos puctos como quiera, lalineare

&a que junta aqucllos dos punctos,cae den-
fro dd circulo..

‘Sea.
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sySeadl cirenlo. ABC yenfu circunférécia fean comogiiie
rados puntos.A B.divg(') quéelalinea refta tirﬂada.dc[d:e,A_af
ta.B.cacdéere delmifino cireuloid B.C.Poxque nosfiespo
flible caya fiierajeo nio:A EB.y vomelecl centro del circilo
yfea(porla precedetedyDypor Ot g og e
11, peticion) tivenfe, D°A;D By 5 AT S :
eftiédale, D7 j4f¥a en By Pues'por i /0 47
e Syt D Ao o

ci6 delj1,ala.D B,fera ygualelan) 3 ' | t=i5ay
gulo,D A Ejal dgulo,D B Biypor | \)l / ‘

queéeltado, A E B;deltridgulo,D
A Ejfe eltiende;(Inego'por la; 16 142
del,1.)elangulo.D-E B, es mayor-\* . ** (1,033
gelangulo,D AE,YesygualeFan:i \o b ow 193§
gulo,D) A E,al angnlo,D'B E;Lue
go mayor es elangulo,DEB,qel tRT D019 m
angulo.D BE,y a mayor angulomayor ladole efta opueito.
(por la.18,del,1,Luego mayores,D B,gno D E;y por la, 15,
definicion)esygual,D B.alaDZ,Luegomayories:D Z,g no
D E, la menor.g la mayor que es impoffible.Luego’ eftedida
yna linea reéta defde, A, aftaiB no cae foera @l circulo; Dela
1ifma manérademoftraremos;quemien fa mifma dircunfe-
rencia;ludge caera dentto: Luegofidnla circunferéciadeviy
circulo.ylo-de masqtiefe figue como enel theoremaslogual
conuino demoftrar,

LG

Theorema,2y ' ’:\Propoﬁcionlg.

€Sicnel circulovnalinearedtatirada por el
cétro,cortare por medioaotra linéagé’ca no
tirada por el centro,cortar laaen angulos re
&os, v {ila cortare cvangulosrectos, tambié

la cortara por medio.
G 3 gea
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gSeaclcirculo.A BC.y enclvaalineareltatirada porel cé
tro.C D.corte por medio alalinea. A B.no tirada porel cen
tro,enel piiéto,Z.Digo g tambié la corta enangulos reétos:
Ofrezcale otomefe el cétrodel circulo.A BC.por la.r.del.3,
y fea.E.ypor la.v.peticid.tiréfe. EA.E B.y porq. A Z. es ygual
ala.ZB.yescomula.Z E.luego las dos,E Z,Z A fon ygnales
alasdos.EZ,ZB.Y la bafis.E A es ygual a labafis,B E(porla
15.definici6 del.r.(Luego por la.S.d,e!.x.)el angulo. AZE.es
gual al angulo.B Z E.Y quido vna lineare€ta cayendo fo-
ire otralinca reta hiziereangulosd vnay otra parte entre
fiyguales(porla.10;definieid del.r.) cada vno delos mifmos
angulos feraretto.Luego ¢cadavnodelosdos.AZE.BZ E;,
esretto. Luego. CD. eftendida . JETR ' 3
por cl eentro cortido ala. A B.
no eftendida por el eentro; por
medio,corta latibien € angulos
reétos.Pero cortela.€D.alaA
B.enangulosre&os.Digo §tam
bien la cortapor medio;efto es,

que.AZesygualala,ZB.porg 5/2 ~
dilpueftas las mifma’s cofasy fa 5 ;
bricadasdela mifma manerapor \_P/ '
que esygual.EA;ala,E B(por la.15.8L1.Yera ygnal el angulg
E AZ;al alguno.E BZ.Y elangulo. A Z E reéto esygual(pof

la.4,peticion,al angulo rcfto.B Z E.Luego fon dos triangy
los.E AZ,E BZ,que tiené los dos angulos ygualesalos dol

angulos,y elvnlado ygual alvnlado quees.EZ, esafabe
que fiendo comun(por la.26.del.1)fe opponeen ellosa vn
de los yguales angulos.Luego tambien los de mas lados ten
dran yguales alos de mas Iados.Lnego yguales.AZ.ala.ZB
Luego fi vnalinea refta,y lo de mas que fefigue como en ¢

sheorema,lo qual conuiuo demottrarfe.

Theotema.3. Propoficion.q.
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fﬁ en ¢l circulo dos lineas re&as fe cartaren
entre {1 no tiradas por el centro,no fecorta -

tan por mcedio. it simlin 11 10q fhugy'a
&sSea clcireulo. ABCD.y en el dos lineas re(?t’as.A C.BD.
cortenfe en,E no eftendidas por el céero. Digo no fe'qorti
por medio.Por{ fi es poflible cortenfe entre fi pormediode

talmanerad,A E,feaygual alaE
C,yla.BE.ala.E D, Tomefeel c&
‘trodelcirculo.A BC D,y feapor
la.r.del.3.Z,y por la.r.peticion, ti-
refe,Z E. Pues pord vna linea re
€ta,Z E,tirada por el cétro,corta
pormedio alalinea, A C,no tira-
dapor el centro, cortalatabié en
angulosreftos,por 1a.3.del3.Lue
goelangulo,ZE A esrefto.Yten ! : .
%oril vnalinea re&a,Z E,corta tambien por medio ala lines
D.notiradapor el centro tambien (por la.3.del3)la cor-
ta en angulos re€tos.Luego elangulo.Z E B,tibien ¢s reéto
y probofe que el angulo,Z E A,es re&o,luego el angulo. ZE
A,porla.4.peticid,es ygual al angulo,Z E B, el menor al ma
yor que es impoffible. Luegolas lineas rebtas,A C,BD.¢nin
guna manera fe corean por medio , Luego fienvn circulo,y
lo que mas fe figue que conuino demoftrarfe, 8

Theorema, 4. Prbpoﬁciqn.f; v
€Sidos circulos étre fi [e cortaré,no fera voo
mefimo el centro deilos,

éaCortéfe los dos circulos, A BC,C B Lentre § £fos pittos
C,B,digo g {u ctro no es vno mefino,Porg fi es poflible fea
E,y por la,1,petic1d,tirefe, E C.y tirefe tabig,E Z1como qui
era,y porfel pifto,E,es cétro del circulo, A BC, fera ygual

G ¢ EC,
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E CalaE Z;por la,m,c def};x‘ 1
cio del 1) ¥te porgelpunéto
E. e?c»’txg ‘det Izltcctlﬂopc Bp 10!
esygual por la mifma difini.
€ipsE CyalasEL yrefta deml 1
tradodj,EZ;esygualala,EC
lueggl,qbw},EZ 8.y gual ala. 5o
E I, la meposala L mayor cles‘; b
lmpoﬂ‘ib‘le Luegoé& J{I&O, T
no’es cetng de lc,s’cuctﬂ,os o A%BC%CB i Luego f dos c1rcu,~
165y lo de mds que fe fighe, 1o qual conuenia, demofizar , .

L T‘h,eoxema 5; . plopoﬁao 6o

Sa entte ﬁ,ic tocaren dos circulos. Por dc dcn

tr6,cl centro d celos ho fera viio mefino,
?sToquen fe porde dentro Ips dos c1r;:uIOS, AB C, CD E
enel puagto,C,digoq el cenitro, dellosno ¢s. yno mxfmo, Por
qfics Poﬂxble Tea ,Z.,y por, Ia,r petltlo,tu'e{‘e ZC.f tambien
tirele como quiera,Z B, Pues porq elpun@co Z escétro del
circulo;A B'C,es ygual, Z C,(por 3 ,
Ia 15’,)deﬁmuo del,1 a,la,ZB B
porg el punéto Z,es'centro del [ il 4 R
cu.Q,QDE es ygual ZC, RO P A O e RGN
por lamifina definicio: ycﬁ:aiabx- oy
do q,ZC.es yguala 12,Z B, luego |
ZE,esygualala, Z'B, Tamenor a
la mayor)lo rual es unpoﬂ ble,Lu \
cgo ol picto,Z; o &s cétro de Ios_ 5
cw«cu’lOs,A BEC,CDE, lnego fi en '
tre filé tocarendos cuculos wlo! qmasfc figne: comw € ¢lthe
orema que fe hauia de demoftrar.

Theorema.6.: . propoficion, 7

€Si cncl diametro dewvn circulode tomzre al
: 0u11pu&0 q enm'aom manera {ga ¢ el cenro
i il il o7
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~ delcirculosy defdeiaql piictoal circulo (alic-
- “yEglounas lincas rectasdamayorferaen la q
eftacl cérrorperola mas pequenalaqreftay
delas otras f1€pre la mas cercana a aqlla que

pafla por.elcentroges mayor quela mas apar |

tada, mas folamentecaen dos yguales lineas

retas delde el miftho puncio alta ¢l circulo. |

aambaspartesdelamenoriios "0 1o b sk
‘ ‘#® Sea el circulo!A B C D,y fu diametro fea.AD.y en el mil \

mo.A D. tome fevnpii€toy fea.Z.cl qualno fea el cétro del i
L circulody fea(por la.r.del3,)el centro del circulo.E [y defde 1

Z.afeael citculo. ABC Djcaya algunas ‘]ineasire&as.ZB.Z 1,
Z 1Digo qla.Z A.esla mayorty la.Z D. esla menor:pero de
las otras la,Z B.esmayor' que1a.Z C.y 1a.Z C.mayor qla.ZI

Tiréfe.BECEIE, porla. ‘o | ;
1.peticio.Y porg(porlazo. 2 \ q

1 ’del.l.)de todo triagulo los
‘doslados fonmayoresgel /'
‘(']re&a-,luego.EB.-EZ.fé"ma i
yores qelreftate. ZBioy'la | S
A'E¢s yenalala'BE.porla {\ ; e
15.difinicio 'del.1.Euego.BE |\ e
EZfonygualesala.AZ.Iu \ //;//// o

Sl
ego mayores A Z,qu¢BZ "%
D¢ mas defto porq. BE eg b SRR :
ygualala.C E.porlais. di o i on S ,
finicié del.1.y es comfila.Z.E.lycgo las dos B, E,E Z.lonygua

lesalas dos.C E.E Ziyél angulo.BE Zies'may or qelangulo g
C.E Z luegolabafis B Z(porla.z4.dél.ijes mayor Gla bafis |
C Z.y por efts.C Z.es mayor (.4 1.Yté porq.1Z.Z E.por la. |
20.deL.1. Yion mayores q: BTy (porla.ts. dehnicid del,x. )es i

ygunas :
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gualELala.E D.Luego,l Z,Z Efonmayores §.E D:Quite
felacomt,EZ,luegola Greftal Z,es mayorque Ia reftante
£ D.Luego lamayor de tedas es,Z Aylamenor.Z D, y es
mayor,Z B.que,ZCyla.Z C,quela.Z L.Digo tambien qdefl
de el punéto,Z,folamente dos lineas re€tas yguales caen en
el circulo,A BC D,a ambas partes dela menor.Haga {e(por
la.z3.del.v.){obre la linea reéta,E Z,y enel punéto.E. dado ¢
ella el angulo,Z E T.ygunal al dgulo.l EZ (yporlapeticid,
tire(e.Z T.Pues porgesyguallE,ala,E T,porla.is.definicig,
del..y 1a.EZ.es comun,luegolas dos,1EE Z, fon yguales a
las dos. T E,E Z.Y por Ja.z3.del.i el angulo,J E Z.esygual al
angulo.TE Z.Luego por la. 4 .deL.i,la bafis.Z . es yguala la
bafis,T Z.Digo tambien qalalinea, Z I ninguna otrale cae
ygual enel girculo defde el punéto,Z.porque fi es poflible ca
Y3Z K.Y porque.Z K,es yguala 13,Z1Lyla.Z T es ygual ala
Z 1 Luego,ZK.cs ygvalala,Z T,luego Ia que eita mas pro-
pinqua ala que paila por el cétro es ygualala mas apartada
que por lo §efta demoftrado es impoflible. O defta manera
por la.1.petici6, cirefe,E K.y porg(por la.15.definici del.1.)
es ygual.1E.ala,E K,y comun la,Z E yla bafis.I Z.es yguala
labafis,Z K.Luego porla.8.del.1.el angulo,1EZ, es ygual al
angulo,KEZ,y el angulo.lE Z,es ygual al angulo, TEZ.Ly
ego por la.t.comij [ entencia, el angulo,TE Z.es ygualal an-
gulo,KEZ,el menor al mayor que es impoflible, Luego def
de el punto,Z,ninguna otra cae enel circulo ygualala.l Z,
luego vna fola.Luego fi enel diametro de vn circulo,ylo que
mas fe figue como efil theorema geslo c‘l feauiad demoftrar

Theorema,7 Propoficion. 8,

q Si fuera devn circulo (e toma al gl picto y

defde agl piito al circulo fe tira algiias lincas

recas de las quales lavna (¢ cfticda porelcé
tro
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tro,y las demas como quiera,de las lineas re-
¢tas q caenenla circunferencia conuexaesla

mayor la g fetiro porelc

ceroty d las otras fie

prelamas propinqua ala q pafla por el cétro
cs mayor §lamas remota.Pero delaslineas re
¢as q caen €la circiiferécia curua eslamenor
la qefta entre el pucto y el diametro:y la mas
propinquaala menor {i€pre es menor quela
mas apartada yfolaméte dos lincas reétas caé
yguales eil circulo a abas partes dla menor,

ewSeaclcirculo.ABC.Y
fuera del miflmo.ABC.Te
mele el punéto. D.y defde
eltiren{e algunas lineas re
6tas al mifmo cirulo, y fed
DA.DE.DZ.D C.y tire
{e.D A. por el cétro. Digo
g delaslineas re€tas,q caé
en la circiiferécia del circu
lo.AEZC.Esla maycrla
g pafla por el centro, g es.
D A.yla menorla qefta
entre el pun&to.D.y el dia
metro.A LPero mayor es
DE.quoDZ;ylaDZ.3
nola.D C.perodlas lineas
retas g caen enla circafe-
réciacurua. T L K Liépre
lamasllegadaala menor
DI.esmenor gnolamas

apar
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apartadaeftoesla. DK.gnola.DlL.yla.DL.gno laDT.
‘Tomefe(porla.r.del.3)el ceatro del circulo.A B C.y fea. M.
'y por la. r. peticion) tiren fe. ME. MZ.MC.M T,M L. M K.
{y porigpor la.15.difini.§L.v) esygualla. A M.ala.E M;p6ga
fe comun.M D.Luego A Dues ygual alados.E M,M D.Pero
1a.EM.y1a. M D, fon mayores qla.E D(por la.29.del.1)Lue
go tabit: A D.es mayorq1a.E D.Yté p6rq (porla.ig.difinicid
deli)la ME.esygnalala.M Z.poga fe.M D.comil, luegola
EM.yla.M D.fonygualesala.Z M.y ala.M D.y el dgulo, E
M D.ésimayor el angulo.Z M D.Luego porla.z4;del,r).la
bafis.E D.es mayqr.qlabafis.Z D. Dela mifma fucree demof
traremos 4.Z D.es mayor q.CD.lueggla mayores. DA .y
mayor, BE.qno.D Z.yla.DZ.gnola. DC. Y (porg porla
2o.del, DM K.y Ia;K D.fon mayores G.M D.(y por la.as:defi
nici6 del.1,)es ygual. M LaJa.M K.duego [a.K D . es mayor q
Ia.D1.Porloqual.kD.es menor gno.K D.Y porgdel trian-
gulo.M D L.delvalado.M D.fale dos lineas. M K.K D. { hi-
zierd dentro el triangulo.M K D.luego(por la.zr.del. )M K
K D.{6 menorés §.M L.L D.d las gles. M K.¢s ygual ala.M L
Luegola,K D;qrefta esmenor §la.D L.q refta.Dela mifma
mauera demoftraremosq.D L.es méor §. D T,luego la mas
pequefiacs.D LPerola.D K.esmenor/qla.DL.yla, DL, q
1a. 1) T:Digotabien q folaméte dostaenyguales delde el pi
&o.D,fobreel mifmo circulo a ambas partes dlamenor,D 1
Hagafe(porla.z3.del.D)fobre lalinea re€ta.MD.y enclpiiéto
M.fuyo el angulo,D M B.ygyal al igulo,K M D,(y por la.1.
peticid)tirefe.DB.ypord(por la.15.dehnicid dl.x. Yesygualla
M B.ala MK,y comii la.MD,Luego las dos,M K.M D, fon
yguales a las dos.BM,M D, lavnaala otra,y el angulo.K M
D(porla.23.del..)es ygualal angulo.B M D.Luego ( por la
4:del.1,)labafis, DK, es ygual alabafis,D B. Digo pues
que alalineareéta ;D K, nocae otra ygual en el circulo
defde el puncto, D, Porque fies poflible , caya,y fea. DN.
Puespor quela;D Nyes ygual ala,D K,y a lamifina, DK,
le &5 'ygual D B, Luego tambien, D B, porla primera co-
man {encécia)es ygnala la.D N,Luego la maspropinqua ala .
menor ‘

————
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mienor.D Les ygual ala mas apartada,lo qual ya éfta' demo
ftrado por impoflihle.O tabié defta manera(Tirelt porla.r.
peticio)M N.y porg(per la.15.difinicid)es ygualla.K. Mia la
M N.y, comun la.M.D.y la bafis.D K.és yguala labafis;D N>
porla fuppoficion,luego pot 12,8,del.;el angiilo:R M D. ¢¢”
ygual alangulo.D M'N.y el angulo. K M D;és ygualal'angu®
lo.BM D.Luego el angulo.B MD.esygual Al angiilo:N MD
es afaber el menor almayor,quees impolible,Luegode(de
el punéto.D.enelcirculo, A BC.no caenmas de dos lineasre
&tasyguales aambas partes déla merfor. D1 Luego fifnera
de v circulo fe fomavn pafto.Y Io de'inas como en'el theo’
rema,lo qual conuino demoftrar.’ 3Xi3 s

¥ ' Theorema. 8. “Propoficion.o.: ' :
€Si enel circulo f¢tomavn puncto-y defdee
punéo alcirculo cayeren mas que dos lineas
reGasyguales,el puncto tomado es détro del
miifaG cirguloiig: | a7l Aot
éaSea el circulo, A B C.y dentro del efte el punéto.Dyy def-
de el mifmo. D.enel circulo. A B Cicayan mas qdos lineas re.
Etas yguales,efto es. D A.D B.D C.digc queel puncto.D . es
centro del circulo, A'BC. Tirenfe pox la.(1.peticion.AB,BG
y cortente por medio en los pun =
&os.E Z ( por la, 10..del.1.)Con
viene afaber la.AB.en.E.y la.B,
Cen.Z.ytiradas.ED.DZ.porla
(1.peticion) eftiendanfeavnay -
otra parte aftalos punctos, LK. \* Bk
L T.Pues porquees ygual AE. \ -
ala E Biy.comunla,E-D, Luego
losdoslades,A E,ED,fonygna
lesalosdos lados ,BE,ED,¥ kL%,
porlai?.ipoﬁcion)la:baﬁs)D A,alabalis,D B,esygnal.Luego
el angulo,A E D,es ygual al angule,B E D,(por 13,3,(1161,!)

, uego:-
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luego cadavno delosangulos. AE D.BE D.es refto.Lyego.
1K,.cortapor meciiq:a,'la,A"B:)f-é,eu;gulos reé‘tos,pog la.3, 81
3.)y-por{ {1 enelcirculo algha linea rectacortapor medio y
en angulos retos aalgia }1}168 tc&é}(por el corolario dla, 1,
del.3.)enla G corta efta el cetro delcirculo,luego éla.l K(por
el mifmo corolario,efta el cétro del milmo ¢irculo. ABC, Y
por lo mifmo tibien enfa. T Lnefta el cétro del circulo,A BC
yningfio otro tiené comf la.I K.y Ia. TL.{ino el piéto.D.lue
go-¢l piaéto.D.es cétro del circulo. A BC. Luego fi détro de
viirealo f¢. toma algli pato,y delde cl[pﬁé‘co_ enel circulo
eayerémas g dos lineasreétas yguales,el punéto tomado es Q
centro del circulo que cduenia demo ftrarfe
‘@Lo mifmofe demucftra de otra manera.

PQ‘Porc'] détrodel cireulo. A BC.Tomefe el plicto.D. y defa
de el mifmo.D.al circulo cayan mas q dos lineas retas ygua
les.D A.DB,DC.Digo§ el pi&to.D,to mado escétro del cir
culo.AB C,Po‘_y('] ﬁno’ﬁ es Po[ﬁble fea.E. Y tirada.D E.eftien
dale afta €los paétos.Z LLuego  °
la.Z Les.diametro delmifmo cir
culo.A BC.Puesporgenel dia-
metro. Z L. del circulo.ABCJfe [
tomo el paé&to.D.gno es centro{z b ® 1)
del milmo circulo, lamasgride| | ;
fera.D Lporla.7.del.3, y mayor
laDC.gnola.DB.y 1§.D B.qu; :
ne la,D A.Y esle tambien ygual o)

(porl)a fupolicio)qes impo};l‘:iblc' \B_/

Luego la.E.no es cétro del circulo.A B C.dela mifma mane.-
ra demoftraremos que otro ninguno fino.D.Luego el piidte
D.es centro del circulo.A BC. g

Propoficion. 10.

Theorcma.o.

£

¢ Vi circulo no cotta aotro circulo en mas
punétos que dos.

Porg
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éoPor fi espoflible,el circule. A BC.corte al circulo, DEZ
en nxas(yﬁ&osl que dos,efto es,en,B.LT.Z.y tiradas, BL.BT
cortenfe por medio(porla,ro.del.r.yenlos punttros. K.L , y

poria.11.del.r.)defdelos mifmos.K.L, tiradas fobre.BLB T |
¢ angulos re€tos.K C.LNM L
eftiendanle aftalos pactos” B//:ﬁ,%’ﬁ

4

-

A.X.E.Pues por G en el cir- ;
culo.ABC,lalincare&a. A :
C,corta pormedio yenan | |
guloaPeltos alalinsa refta | 1%
B s{por iy 2del.3)luegoié !
lamiima.’A C. efta el cétro
delcirtdie. AB C,Ytenpor
q enelmifmo circulo,A BG ;
lalinearetta.N X.qesla.M E,cortaalalinea.B Lpormedie
y-en angulos reftos,porda.s.del .3)luego enla.N Xiefta elcé
tro delcircule.4 B C,por la mifina) y cfta demoftrado que
tabicn enla. A C,y enningilio otroconcurren Jas lineasrectas
AG.N X,entrefifino ¢,0:lysgsiOses cétro del circulo. ABC
Dela mifma manera demoftratemos g tabic,O.es ¢l cétro gl
circulo. D E'Z Juegodelos doswirculosc:ABC.D EZ,q entre
fife coptd,es va mifmo elcétro,lo qual,por la,s:del.3.)es imy
Pcﬁrb‘l_é.Lueg.‘dvn circulo a otrocirculo,€ mas que dos pun
&tosnolecorta, que fehaniaide demoftrar.
€ Lo mifmo fe demucftradeotra manera,.

&Corte otravezel circiilo ,

A BCalcirculo,DEZ, en
mas que dos punttos ges -
en,B,Z,T1,(y por la;1,del’
3, tomefeel centro delcir
sulo,ABCyfea, K,y tire
feKBKILKZ, Pues porq:  \
dentro del circulo, DEZ,
fetoma vo punéto,K, yen:
-#lmifmo circulo caen mas:
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que dos lineas reétas,K B.K LK Z,luego(por la.9; del,3, ) ¢l
punéto,K,es centrodel circulo,D E Z,y del circulo, AB C,
es centro el mifino,K,Luego de los dos circulos que entre i
{e cortan es viomifmo el cétro;K. g(por la,s,del,5)esimpo
flible,Luego vn circulo no corta a otro circulo en mas que €
dos punétos,que fe hauia de demoftrar, ’

Theorema. 10. Propoficion.11.

Si dos circukos entre {ife tocaren pquépm
e N b ' WY
y fetoman {us centros,lalinca recta que abra

P S o1

calos centros de ellos eftendida cae enclto-
camiento de los circulos,

23 Los doscifculos,A B C,A D F.Toquenfe entre fipor dé-
tro'enel picto, A,y tomefe (por la,1,del,3,)el cenitro del cir
cuilo,A BC,y fea,Zy ¢l del circulo,A DE,fea,E,digo quela
linea re€tatirada defde,Z;afta en.E.y cftendida,cacenel pu _
&o,A.porquefino, fies poffi- &1 SR Rreif ~
ble cayacomo;ZID Ty tiré?
fe.AZ.A1.Puesporque, AL
ylal Z,porla(zo.del.i){6 ma
yores quela.Z Aleftoes,que /|
la.Z T.quitefela comun .1Z,
Luego la,A L,que refta mayo-
resquela,1T. querefta, Yla
D Lesygnalala,l A(por la,15
definicio del,1,) Tuego, 1D, es
mayor que,1 T,la menor que-
J]a mayor , que es impoflible, v i
Luego lalinea rcétatirada defde,Z, afta el punéto.X. no cae
fuera de;A,puntto del tacamiento;luego cae en el mifmo to
samiento,Luego fi dos circuios entre fifc tocaré por détro

yfe
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{e téman fus centros lalinea reta que abragaloscentros &
Kos eitendida cae enel tocamiento dellos. ; ‘

Lo mifmo {¢'demueftra de otra manera.
Cayacomo.l1ZC.y eftiendafe en derecho.C Z Lhafta efllpi
to.T.y tirenfc. ALA Z:,Il)uesporquc.A LI1Z.fon mayores que
AZ.(porlazodelr)yla.AZ.esygual ala.Z C.efto esala.Z
T.quitefe la comun.Z Lluegola. AL quereftaes mayorqla
IT que refta,efto es.I D.mayor que.l T.Jamenor que la ma-
yor quesimpofiible.Semejantemente {e demoftrara fer im-
poflible aung efte el centro del circulo mayor fuera del circw
lo pequeno. B

Theorema.n. ©  Propoficion. r2.

¢ Si dos circulos entre fi por de fiera fe toca+
ren,la lineareta que abraga fus centros pa-
flara por el tocamiento. Lradls Takleh s

éoLos dos circulos.AB C.A D E:toquenf{e por de fuera en'el
punéto. Ay tomefe por la.r.dck3.cl centro del circnlo.A BC
y fea.Z.y el del circulo.A D E.fea.l.digoquelalinea reta ti-
rada defde.Z hafta.l.paffa por el tocamiento.A. porque fino
afle como.K ’
CDT.fiespo
flible, y tiréfe
A K.AT.Pues
porque.X.es
centro del cir
culo.AB C.fe
raygual. K A
ala. KC.Item

porqueelpun fOfEY 1
6to.T es centrodelcirculo.A DEferaygualAT. 2 [a. D Ty
el H eﬁa
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yefta demoftrado q.K Aies ygual ala, KC.luego. K A,y la AT
fon yguales ala.K Ciy 2la. T D.por lo qual toda Ja.KT.es ma
yor quelasdos. K A.A T.y esmenor por la.zn.del. 1, lo qu;ﬂ
gs impodlible.Lucgo lalinearecta tirada del cétro dé[vuo al
dlotro pailapor el puncto.A.del tocamiento . Luego fidos
circulos fegocaren entre fi por.de fuera la linea feita que 4
braga fus centros paflarapor el tocamiento . :
. Theorema.12. Propoficion.13.

§Vn circulo notocaaotro circulo en maspi
&os que vno,dtinquele toque porde fuera y
aunque por dentro. :

e Por§ fiespofliblé toqueel cirenlo: AR C,al circulo. EB
C D,lo primero por dentro en mas que vn punéto, quees &
D.B.ytemealeel ceatro.del mifmocirculo. ABCD.y fea. ]
(por la.r.del.3.) y el del cireulo .EBZ D.fea. T .luego P
1a.11.del mifmo)la linearefta ; T Ros
tirada defde.Lafta. T.Cacen
jos punétos.B D.como.BIT
D.y porque el puntto.Les cé
trodelcirculo AB C D por
la.15:definicion del.1,esygual
Bl.ala.D LLuego mayor es.
B I.que,TD,luegomucho ma
yor,B T que no. T D. Ytem
porqueel puncto. T.es cétro g
delcirculo.EB Z D.es ygual
(porlamifma)la.BT.ala, T
D.y viole g mucho mayor §
ella, esimpoflible.Luegovn
circulo a otrocirculo noto-
ca por dentro enmas que v punéto.Digo tibi

faera.Porque fi es poflible,toque el circulo. A é";(qsle:: P?r
A BC D.por defuera enmas puattos § vnu,céuic;le a fgll;e:

cn.A,
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enAjy en.C,y tirefle, A C,por la.1.petici&)Pues porque en fa
circiferécia de ambes circulos.A BC D,A C K {eantomade
dos piétos,a cafoA.C,cac détro de ambos(porla.z.del. 1.)la
lineareta que losabraga,y cae dentro del circulo. ABC D
y fuera del circulo. A CK,lo qual esimpoflible.Luego vncir
culo a otro circulo no letocara pordefuera € mas punétos g
envno.Y efta demoftrado que ni por dentro.Luego vn circu
lo notocaa otrocirculo en mas punétes que vno aungpos
fuerar,y aunque por dentro le toque,lo qual conuino demos
ftrarfe. ! :

Theorrm_;i.x;, P.xépoﬁcioix.x.@.’ :
q Enel circulo ygualeslineas recas, ygualmé

te difta del centro,y las que y_gualmcntc difta
del centro fon yguales entre fi. -

- #8Sea elcireulo.A BC.y eft¢ enellaslineas reftas, ABCD
Digo § ygualméte difta del cétro, Tomefe por lai;dl 3. el ¢&
tro del circulo.A BC D.yfea.E.y defde el pacte,E.fobrelas
mifmas.d B.C D(porla.iz.del.r.) tiréle las perpendiculares
EZ.E Lytirenfe porla.. peti- ' ;

cion,A E,;E C . Pues porqpor
la.del.sJalinearectaEZ.ti-
radapor el céro corta porel
medio y € anguloes reétosvna
lineare@a.AB.noeftédidap-r
el centro,luegoyguales. A Z.
a la.BZ.Luego, AB. esel do-
blo de.A Z,y por lo milmo ti-
bien.C D.es el doblodela.CL. fvgn o £
y esygual. ABala.C D.luego AZ.esygualala.CLY porges
ygual. A E.ala.E C.por fer del centroa lacircunferencia, es
ygual el quadrado que fe hazedela. EC. al quadrado quele
haze dela.A E jy por la.47.del. 1.alguadrado que fe hazede

la.AE.fonyguales los quadrados que fc hazendela. A Z. y
> : Hz del
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dela Z E pordite es re€to el angulo. Z.y a aquel que fe ha?
ze dela.E C. (por lamifma) fon yguales los que fe hazen de
1a,E L. y dela: I'Ciporqueesrecto el'angulo.I Inego Tosqua
drados que fe hazen delaA Ziy dela Z E.fon yguales alos §
fe hacen dela.C 1 y'déla’T E.delosquales aquel quefe hacede.
la.AZ.es'ygual al que fe hace dela,C Lporque es yguil. A Z.
ala.CLluego‘el reftante que fehaze dela.Z E.esygual alque
refta qué fe'haze dela. ET.(porla.3.comunfentencia’) lnego
BZ.esygual ala.E'Ly enel circulolas lineas'reétas fe dizen y
gualmente diftar del centro quando las perpédiculares tira
das del eentrohaftaéllas {on yguales(pot la definicid. 4.del.
3.)luegn.A B,C D.ygnalmente diftan del centro.  “Pero po-
goque.AB.C Diygualmente diftan del centro,efto es'q.E Z,
leaygualala.E L.Digo ques ygual A B.ala.CD. Porque pue
ftas las mifmas cofas demoftraremos dela mifina fuerte que
A B.eseldoblo dela mifma.AZ.y la C D.dela.CL Y porques
ygual. A E.ala.€ E.pot {alir del'centro ala'civéunferentia, €5
ygual el quadrade quefe haze delaA'E.al quadrado que.fe
hacedela.CE. Y aaglquadrado quedthaze dela.A Elfony-
gualeslos quadrados que fe haizendela.E Z.y $1a.Z A: (por
la.47.del.1.)y al que fe haze dela.CE.{fon:yguales;porla mif
ma,los quefe hacen dela.E Ly dela.l C.Luegolosquadrados
que {ehazendela.E Z.y dela.Z A.fon yguales aaguellosqua
dradosque {e hazé dela.E Ly dela: C.Delos quales elquefe
hazedela.ELesygualal que fe haze dela.EZ.porques ygual
E Z,ala.E Lluego el que refta que fehaze dela. A Z, porla.3.
comun {entencia,es ygual a aquel que{e hace dela.C Lluego
yguales.AZ.ala.Cly.dela.A Z.es duplala.AB.ydela.CLes
doplala.CD.luego yguales.A B.ala.C D,perlas. comunfe
tecia, Luego enelcirculoygualeslineas re@as ygualmente
diftan del centroiY las.que ygualmente diftan del centro fon.
yguales entre fi.Loqual fe auia de: demoftrar,

Theesema.iq. Propoficion, s,

Enel
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Enel circulo lamayor es ¢l diametro, y de las
otras fiempre lamas propinqua al centro, es
mayor que lamas apartada.

#8'Sea el circulo,A B C D.y el diametro fuyo fea. AD.y el e€
tro fea.E.yla mas llegada al diametro.A D.fea.B C,y la mas
apartadafea.Z I,digo que.A D.es lamayor,y mayos es.BG, .
queno.Z L.Tiréfe(por la.1z.del.1.)defde el cétro.E,fobre las
dos,B C.Z I,las perpendiculares. ET.E K.y porq lamasllega
daalcentrg'es.BC.ylamasa
Eart‘ada,Zl‘Luego porla.4.di

nicion del.3.mayores.EK,q
1a;E T.pongale (por la.4.del.
3 )la.EL.ygual ala.E T.y por
la.rndeli.tirada. L M cporel -
punéto.L, enangulostelos
con,E K.eftiendafe hafta. N.y '

or la.i,peticion,tirenfe. EM. -
EN.EZELYperque.ET.es :
ygual ala.E L,(y por la.14.del 150 kIR
3.)y difinicion, 4.del melnio,es ygual. BC.ala.M N.yten por
quees ygual. A E.ala,E M,y 1a.E Djala.E N.luego,A D.es y-
gualala,E M,y ala. EN.Yla ME,yla.E N.porla,zo.del.1.fon
mayores que.M N.luego.A D.es mayor que.M N .Y porque
las dos.M E,E N,fon yguales alas dos.Z E.E L.(por Ia.n;.geﬁ
nicion del.r.,porferidel centro alta circunferencia.Y el angu-
o.M E N.es mayor que el angulo.Z E l.Luego la bafis. M N.
por la.z4.del.r.es mayor que labafis. Z LY eftamoftrado. M
Njfer ygual,ala,BC.luego,BC.es mayor que,Z1,Luego lama
yor es el diametro.A D.y mayor la,BC,que la.ZI.Luego eiil
circulo la mayor es el diametro. Y delas otras fiempre lamas
propinqua al centro es mayor que la mas apartada,que con
wino demoftrarfe.

Theorema.ig. Propoficion.16. |

H3 Ls
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€La qucjfc (acadelaextremidad deldiametro
del circulo enagulosrecos cac fuera delmif
mo circulo:y en chlugar de entre/la mifma ki
nearedaylacircunferécia del circulo no ca
eraotralineare&a,y el angulo del femicircu
Jo es mayor quetodo anguloagudo recti li-
neo,y menor el que refta. |
2#Sea el circulo, A B C.fobre el centro.D.y el di’ametro.A'I%
Digo que la que fefaca delde.A.en angunlos re&tosconla. A

B.cae fuera del mifino circulo,Porque fino,fi es poflible ca
ya dentro como.C A. Ytire {e,D C.Y porque.D A. es ygual

ala.D C(porla.rs. definicion 151y V >

del.1)por ferdel cétro ala cir
<unferécia , tambié fera ygual
el angulo.D AC.al angulo. D
CA.YelanguloD AC.esre- .
&to,lucgo. ACD.tabienesre- '
&to,Luego losangules:D AC
A C D6 yguales a dosreftos
Lo qual,porla.32.del.r, esim
poffible . Luiego lafacada del
picte.A.enangulos retos con.A B.no cae détro del circule
“Tiabien dela mifima manera demoftraremos qui en la mifma
circliferencia. Luego cac fuera como.AE.Digo § en el lugar
entrelalinea.AE.y lacicciiferécia. BC A.no cae otra lineare
&a.Por fies pollible caya como.Z A.y faquefe (porla. 1z,
del.1.)del puncéto.D.fobrela.Z A.Japerpendicular.D LYpor
§esrefoelangulo. Al D.y menor Grecto elangulo. D AL
Luegomayores.AD.gno.D1YesyguallaD Aala.D T,
gpor fer del ¢étro ala circlferencia.Luego poria.1g.del.t. ma
‘yor es.D Tiqueno.D Llamenor §lamayor,gesimpoffible.
- Luego
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Luego enellugar entre lalincareétayla cireiifer écia nocae
otra linea re€ta.Digo tibien § ¢l angulo del femicirculo con
tenido dela lineareéta.A By dela circiiferencia.C TA.esma
yor que todo angulo agudo reétilineo,y clque refta contens
do dela circiifersncia.C T A.y dela linea reéta. AE,es menor
g-todo angulo agnde retilineo.Porg fi hay algun angulo re
tlineo'mayor g elangaloique es contenido dela circunfere
cia.C T Ay dela linea re€taiB A perormenor g clque es con
tenidlo defa circunferéeta.C T Alyde lalinea reéta. AE.caera
enellugar éntre la'circanferécia.C T Ay lalinea refta A E.
linea re@a,la qual hara may or el'angulo contenido delas i«
neasreftas queelqes contenidode lalindareCta. BA.yla
circunferécia.C T A. pero menor qelque es contenido dela
sircunferencia.C T A.y dela lined ré€ta.AE.Y no cae. Luego
por la peflibilidad ya demottrada;el angula.agudoiconteni-
do deligeas re€tas,no es ma)goat?qqe.el anguloicotenido dela
liea re@a,B A.y delagircunferéciaC T Acnitampoco me-
nor que el contenidp/dela ciycunferencia.C T A.y dela linea
reta A E.Dis=T / laugy legns :
& q Cerolario. 25 id
€De aqui estanificito quéla facada delaex
tremidad del diametrode vu'circuloedangu
los'te@os toca atmifmp circulo. Yque lali-
nea reéa;loJamente en vapuncra-folo toca

avncirculo

P‘ioi‘q‘ui efta d'emoﬁmdo(p@Ela.idcl.;.?qtfe fa que en aqué

l{o;}dgspun&os cac,cae dentrodel, Lo qnalcanuino demo

fteagfe; \° P : ‘
e Probienid-z, Propolicion.17.

¢De vopictodado tirar ynalinca recta que

toque a vn circulo dado. |

AR H 4 Sea
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~ #Seael punto dado.A.y el circulo dadofea.BC P.comcntl
pues defde el piiéto dado, A, tirar vna linearefta g tc_)qu? a
circulo,B C D, Tomefe por la,1.del,3.el centro del c1rcqu(y
fea,E.y tirefe por la.1.petici5.A DE.y hacner}do centro. 1 ¢
gunla diftancia.E A.por la.3, peticion, dffcnbale el cnrgl!E)o.
A Z Ly defde el mifmo.D.tirefe.D Z.ex? agulos rectos (;3) Be
E A.por la.indel, v,y por la.y peticion.tire{le.E B Za)“? U
goque defde el puncto.A.fetiro la linea.AB.quetoca ac%fc“
lo.B C D.Porque el punto,E,es centro del circulo, B . :a)i
del,;A ZT,es ygualla,E A ala,E Z,y 1a ED;ala,EB,por fex ‘
centro ala circunferencia,Lue
golasdos,AE,E B, fon ygua-
les alas dos,EZ ED,y tiené co
mun el angulo,E, luego la ba-
fis,D Z por la,4,del,1,es ygu-
alalabafis.A B,y el triangalo
DEZ,altriangulo,EB A, e5 y
gualylosdemasigulosalos-\ . : -
de mas angulos, Luego ygual
es el angulo,E D Z al angulo,
EBA,yesre&o,ED Z, luego ,
tambien esre&o,EB A,Y 12 E B,es defde el centro,y la que
enangulos reétos fe faca dela extremidad del diametro del
¢irculo,toca al mifmo circulo por el corolario dela,i6, del, 3
Iuego.A B,tocaal circulo,B C D,luego del punéto dado, A,
fetirolalinea, A B,tocando al cirenfo dado,DBC. Lo qual
sonuino hazerfe,

Theorema.16. Propoficion. 8.
€Sialgunalineare@a tocare al circulo y def-
de el centro al tocamiéto fe tirare algiialinca
re&a,latirada fera perpédicularala qroca.

g Alsirculo.A B C.toque le alguna linea re@a.D E.enel puh
£0.C.y tomele por la.r.del.3.¢l cétro del circulo.A B C.yfea
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2.y defde.Z.afta en.Cutirefe por la.1.peticion,Z C.digo GZC
es' perpédicular fobrela.D E.. Porque fino,tirefepor laaz.dl
primero defde.Z.fobre: D E.la -
perpendicular.Z . Pues porque
el angulo.Z IC.esrecto,luegoel
dgulo.IC Z.es agudo.Luego ma
yor es el angulo.Z 1C.q el angu-
lo.Z Cl.ydebajode mayorangu
lo(por la.rg.del.i.) fe eftiéde ma | -
yor lado,luego mayor es. Z C.q
no.Zlyesygualla.ZC.ala.CB
por fer del cétr o ala circunferé
cia,luego mayor es.Z B.que.Z L. ;
la menor qla mayor,qesimpo- '
flible.Luego.Z Lno es perpendicular fobre. D E. Luego fial-
guna linea refta tocare al circulo,y lo g mas fe figue.Lo qual
sonuino demoftrarfe. . :

Theorema.1y. 2 : Propoficion.1g.
€Sialguna linca re@atocare al circulo, y def
de el tocamiento fele facare algunalineare -
&aen angualos reos,enla que es facada cfta
ra ¢l centro del circuloy’ f '

s Alcirculo.A B C.toquelevna
Jineare&ta.D E.enel pun&to . C.
y defde.C.por la.1x. del.1. Tirefe
C A.enangulos reftos.Digoque
enla mifma.C A.cftael centrodl
circulo,Porq fino, fies poffible |
cfte en.Z.y por la.1.;peticion tire
fe.CZ.Puecs porglalinea. DE.
tocaal circulo.A BC. y defde el
sentro altocamientofetiro.ZC  p
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Iuego por la.i8ics F'el;'pe.ndim’l araldDEy este@o'el angu
16.Z°CE,y tlangiio. A CEitsredto.Luepo'clangtilo. ZCE,
es ygual al angulo. A C E.el menor al niayor,gue es fnpofis
ble.Luego.Z.oes centro def circulo. A'B C: T ¥mbién demo
ftraremos de la mifma manera §ni en otrd parte fuera del a
AC.Luego fialgunalinea refta’tocare dl circulo;y defde el
tocamiéro fe facare vna linea rea en angulos redtos fobre
la que toca,enla que fe faca efdrd ‘el céacrodel cir culo.La
qual conuino demoftrar fe. £ % ° oo 2 (chst.otel sog 0l
‘ Theorema.§. " “Propoficiomzs

¢Enclcirculo,clangalofobre ¢l eétro ) es do
~blado al de fobre la circnferceia, quandolos
4ngul_os tuujcre.n y;g'ua,l cl{cunfﬁreiicia. :

T 3
3 LS5 B

254 25

é&Sea el circnlo, A B.C.y {obre fu centfo'8Re A1 B E
C.pero fobrela circunferencia el angulo.B A C,y.tengd por
vna miﬁnmlﬁﬁs’;;h !g} circdnferencia: B¢ D‘ipd‘é;u-e ol aneul®
B £ Cles'dobladoalangul o BIAC Porque it 4dai 4 E;(‘,‘P’(;g
laa.peticioh)eftiendafe aftaen.Ze oy Lo .
Pues porque es ygualala.EB.por ~ o~ TR
fer d¢l tenitroa’la ciretiiferéneia,” /A1 2
esygualel angulo.E A B. al angl- /i |
10.EB A.Luegolosangulos.CAB[
EB A.fon el doblo del angilo  EfRLo L 1 7 IE
A B (por la.s.del.r.) yres ygual e\ 24/2 7 f
aggulo,BEZi(por la.32.delv. Y2’
16s angulos.E A B.EBA.Luégoel.”
angulo.BE Zles eldoblo de.EAB " %27
yporlanﬁfmamanerata” bfenelc g 31t (TeeEla ol
abgulo.Z E C.es el doblo g:tli:{tigiﬂ@'E‘& C.porla mifma.Lw

S

egotodo.B E C.es el doblo de todo:B A C.Yten pongafe 0«
tro angulo.B D C.y tirefe (por la.r.peticion. D E. y eitienda
{e por la.2.peticion afta en.]. Demoftraremos tambien dela
e ’ ~ mifma

i
B
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mifma manera;que el anguloJ EC.es doblado al angulo. C,
YE.Delos quales e-f:quf; debaxo de:LE B.ésel doblodel an-;
gulo.E:D B Luggo el que'teftiBEC.es chdoblode. BD Cin
Lucgoeitl citenlo el angulo!fobrd el sémtro s doblado abde!
fobre Ia circunferencia, quandolos angulos tuniereh y gnal:|

circunterengia.Lo qual conuing demoftvarfe. i i Dolias
/ : : 3 .:.H!!:','” s{s v zofinrsob s

Theorema.to.\ o Propoficionjar: =y oo

qEnel circulo,los anguios q eftah en yn mif-
mo fegmento,fon yguales entre e

\ : N 3L oinormal omitinm 8y s w108
saEften enel fegmentoB AEDdel circulo.ABC D. losan.
gulos B A D.B E D.digo quelos angulos: BAD.BED., fon,
entrefiygiiales, Tomede porla 1 s T |
.x.del.3.)el centro del sirculo. A
B CD.y fea.Z.y turenfepor la.r.
peticion. BZ.Z D.yporgue.el. ./ | 100N
angnlo,BZ D .eftaiabrecteens! frof 0o
tro,y el angulo® A, Dsfobrela { fis .
gircunferencia,y ticné pox bafis; 1\ ! 4
la mifma circunferencia. BCD
Luego elangulo,BZ D, porla
precedente, ez dobladoalangy o Tl €2 o
1o.B A D.Y por efto el angule. BZ D . es tambien doblado
alangulo.B E D,Lucgo ygual esel angulo.B A D. al angule
B E D( porda comun fentécia que dize,Las cofas que deyna
mifina fon thitad entre fifon'ygualés|Liv ego'end] circulolod
angulos que eltan ent yn mifmo fegméto fon yguales entrefiy
L0 qual conuino demoftrarfe, -

: T fiadremtao, Isrdp.o"ﬁcioﬁ».z::;:..:f gy
- gLos angulos oppucltos d los quadrilateros
qeftacnlos circulos fonyguales a dosreGos
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#8'Sea el circulo.A B C D.y efte enel el quadrilatero. ABCD
Digo que los angulos oppueftos fon yguales a dos rectes. Ti
ren {e(por la.1;peticion) A C.B D.Puesporg(por la,j2.del.i)
fos tres angulos de todo triangule fon yguales a dosreétos,
luego del triangulo.ABC.los tres —
angulossC AB.ABC.BCA,fony
guales a dos reétos,y el angulo.C

A B.es ygual alangulo.BD C.por
la.zt,del.3.por eftar edl mifmo feg
mento.B A D C.Y el angulo.ACB
(por la mifma)al a"ngulgo .ADB.
por eftar envn mifino fegmento,
A'DCB.luegotodo: ADCles y-
Fual alosdos.B AT.AC B.Ponga
¢ por comun el angulo.A B C.luego los angulos. ABC,B A
C.BC A-fonyguales alos angulos.A BC.A DC.y los angu -

los.ABC.B AC.A CB.fonygualesados reétos,lucgolos an
gulos.A B C.A DC.{on yguales a dos re€tos. Dela mifima fu-
erte fe demoftrara que tambien {onyguales adosreftos. B
AD.DC B.Luego los angulos o'PPueﬂ:os delos qu;‘xdrilate 3

tos que eftd en los circulos fon ygualés a dos reétos.Lo qual
¢onuenia demoftrarfe, - :

“Theorema. 21, .Propoﬁcio.n.z 3

€Sobrevna mifma [inea re@a dada, no fe da
rahazia ynas mifmas partes,dos fegmétos de
circulos femejantesy defiguales. g

¥ Porquefi es poflible,haganfe fobre vna mifina lineare-
&a.A B.dos fegmentos de circulos femejantes y defiguales
ACB. ADB. haziavnasmifmas partes, ytirefe. ACD,
(por laprimera peticion) y defpuestiren {¢.C B. D B.

Pues por que ¢l fegmento.A CB.es femejante al fegmento
A DB.




PYCLAIDES 2o,
ADB.y fon femejantes fegmentos de circulos los que recibé
yguales angulos,por la definicig. :
10.del.3;luego elangulo,AC B,es ’
ygual al'angulo.A D B. el exteri-
or-alinterior.Lo qual,por la. 16+
del.r.esimpofsible. Luego fobre
vna mifmalineareta dadano fe & A
daran‘hazia vnas mifmas partes dos fegmétos de circulos fe
mejantes y defiguales.Lo qual conpino demoftrarfe.

~ Theorema.zz, Propoficion.24.

€Los fcgmcntos femcjantes de circulos,pue -
ftos {obre ygualcs lineas re&as fon yguales

entre {1,

éo Pongife fobre las lineas re€tas yguales.A B.C D. los fe-

mentos de cireulos.A E B.CZ D,{emejantes.Digo queldeg-

mento.A EB.es ygual al fegmen-

t0.C ZD.porque fobre puefto el

fegmento.A E B.al fegmento. EZ

D.y puefto el punto.A.fobre elpli :

to.D.ylalinearefta.AB. quadrd A | B

do fobre lalinea re€ta.D C.tambi.

enel punto, B, quadrarafobre el ”

punéto.C.Porque es ygual,A B, a I

1a,CD,y quadradola linea reta

A B,{obrelalineareéta,C D, qua

dratambiei el fegmento,AE B, ©

alfegmento.CZ D.Porque fila linea refta,A B, quadra fo-

brelalinea reéta,CD,pero el fegmento, A EB.no quadra {o

bre el fegmento,C Z D, fino que difiere,como,C 1 D,Y vn cir

culo a otro circulo,porla,20,del,3,n0 le corta en mas g dos

puntos,y ¢l circulo,C1 D,corta al circulo,CZD,en mas que

en dos punétos que es en,C.L,D;lo qual por 1a mifma es 11{111:
e polli-

C
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poflible,Luego no quadrando lalineareéta.A B. fobre lali-
nearetta.C D.tamp oco quadrara el fegmento.A EB. {obre
el fegmento.CZ D,luego quadray es le ygual.Luego los feg
mentos {emejantes de circules,pueftos fobre yguales lineas
reétas,fon yguales entre fi.Lo qual fe hauia de demoftrar.

Problema:.3. Propoficion.zs.
q Dado vn{egmento de circulo: defcribir el
circulo cuyo fcgmcnto cs.

@o:Sea el fegmento del circulo dado.A BC. conuicene deferi
bir el circulo del qual es fegméto.A B C,Cortefe(por la.1o,
del.i.)la.A C.por medio enel punéto.D.y defde. D . faquefe
(por la.11.)del mifmo)la. B D.en argulos retos {obre A C,y
tirefe.A B(por la.1.peticion).Cé

parado pues elangulo.A B D.c6
el gulo.B A D.oes mayor que el
o ygual,0 menor.Sealo primero )od
mayor,y porla.23.del mifmo,ha & 2

gafefobielalinearefta AB.yé
el punéto,A.elangulo.BAE.y.
gualalangulo.ABD.yporla.z.
peticioneftiendafe.BD.aftaen.E
y tire fe( porla.1. peticion)E C.
Pues porque el angulo. ABE. es
ygualalanguloe. B AE .luego ¢: &
ygual,(por la.6.del.1.)la linea re-
&ta.EB.ala, AE,yporqueesy-
gual. A D.ala,DC,y comunla.D
Eluegolasdos.A D.DE, 5 ygua
lesalasdos.CD.DE.lavnaalao
tra,yelangulo,ADE,por la.4.pe
ticion, es ygual al angulo. CD E,
porgessecto cadavao, Luego la
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bafis.A E,por la.4.del.1,es ygual ala bafis. CE. y efta demo-
ftrado quela.AE,es ygual ala.BE,luego la.BE,es ygual ala
CE,luegolastres.AE,EB,E.C,fonyguales entrefi, Luego
defcripto vn circulo fobreel puntto.E.fegun el efpacio. A E.
o eL,E B,o el efpacio.E C(por la.3.peticio,paflara por los de’
mas punétos y quedara defcrito.Luego dado'vn fegmétode
circulo defcribiofe el circulo.Y cofa clara esque el fegmento
A B C.es menor que medio circulo,porque el centro. E, cae
fuera del. Tambien Jde la mifma manera demoftraremos que
aunque elangulo,A B D,feaygualal angulo.B A D.Porque
fiendo ygual. A D,a cadavna de las dos.B D. DE,luego las
tres,D A,D B,DC fon yguales entre fi,y fera centro ¢l mif -
mo.D.del circulo cumplido.Y tambien. A BC .fera medin cir
culo.Pero fiel angulo,A B D.fuere menor que el angulo.BA
D,haremos per la, 23.delprimero, (obre 1a linea reéta. A B.
enel puncte, A,vn anguloygual al angulo,A B D,dentrodel
fegmento.A B C.yel centro delcirculo caera fobre la,D B.y
fera el fegméto,A B C.mayor que medio circulo,Dado pues
vn fegmento fe defcribe el circulo cuyo es fegmento,lo qual
conuino hazerfe. i

Theorema.z3. Propoficion.z6

¢ Los angulos yguales en yguales circulos cf-
tan {obreyguales circunferencias, aora eften
fobre los centros o fobre las circunferencias.

&% Sean yguales los

circulos. ABC.DEZ

y en ellos fean ygua-

les los angulos fobre

los centros.BIC.ET

Z,y fobrelas circun- _
terencias,BAC.EDZ g A z
Digo quela circunte- ;

rencia
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rencia.BK C.esygualala circunferencia EL Z . Tiré fe por
la.,peticion.BC.EZ, y porque los circulos , ABC,DE Z,

. fon yguales,tambien lo {eran las lineas que falen delos cen-

_tros(por la. 1.definicid del.3)Lnego las dos,B I,IC.fon ygua

lesalasdos, E T.TZ.Y el angulo.l.es ygual al angulo.T.Lu
ego porla.4,del.i,]a bafis.BC. es ygualala bafis,E Z. Y por
que el angulo.A.es ygual al angulo,D, lue go el fegmento. B

_AC.porla.z4.del, 3.)es femejante al fegmento,E D Z . y ef-
tan en yguales lineas rectas,B C,E Z, y los fegmentos feme-
jantes de circulos que eftan fobre yguales lineas reftas ( por
lamifma.24){on yguales entre fi.Luego el fegmento , BAC
es ygual al fegméto, E D Z,y todo el eirculo.A B C es ygual

“atodo el circulo,D E Z,Luegoa circunferencia,B K C, que
refta es ygual(por la.3.comun fentencia)a la circunferencia
EL Z.querefta.Luego € ygualescirculos,yguales angulos ef
td en yguales circunferencias,aora eften {fobre los cétros,ao
ra {obre las circunferencias.Lo qual connino demoftrarfe,

Theorema.24. Propoficion .27;

!’En-y‘guales circulos los angulos que efta fo-
bre ygualcs circunferencias {fonyguales entre
fi:aora eften hechos fobrelos centros,aorafo
bre lascircunferencias.

& Enlos circulos y-
euales. ABC.DEZ.fo
gre las circunferécias
yguales, B C.E Z.efté
{obre los centros los
angulos .BICETZ.
y {obre las circunferé
cias eften los angulos
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B AC.ED Z.digo que elangulo.BIC.esygual al angulo.E T
.Z;y el angulo.B A C.és ygualal agulo.E D Z.Puesfiel angulo
BiCesygualalangulo.E T Z. claro es que tambien el angu
10.B A C.esygual alangulo.E DZ.porla.20.del.3.Pero fino
elvno dellos fera mayor.Sea mayor el angulo.B1C.y porla
23.del.r,hagafe fobrelalinea refta,BLy enlpiiéto.l.el angulo
B IK.ygual al angulo.E T Z.y los.angulos yguales eftan {o-
bre ygualescircunferencias (porla.26.del.3.)quando fueren
enlos ceritros,luego ygual es la cir cunferencia.B K.ala circd
ferencia.EZ.y 1a.E Z.esygual ala.B C.luego 1a,BK. es tabié
ygual ala,B-Cilaimenor ala mayor ques impoflible.Luego el
angulo.BIC:no es defigualalangulo,E T Zferapues ygual
Y el angulo.A. esla mitad de el angulo.B1C.(por laizo.del.3
y.por la mifma)el angulo.D.es mitad del angulo.E T Z. lue-
go ygual es elangulo.A.al angulo.D.Luego en circulosygua
Ies,los angulos que eftan fobre yguales circunferencias fon
yguales entre fi aora eften hechos fobre los centros aora fo-
bré las circunferencias,lo qual conuino demoftrafe.
Theorema.z2s. Propoficion.z8.
€Enlos circulos yguales,laslineas rectasygua
les cortan yguales circunferencias,mayor ala
mayor;y menor aJa ménor.:
gSeanlos circulos
yguales, ABC.DE
Z.y enellos efté las
lineas reCtasyguas /.
les.BC.EZ.que cor |
ten las circunferen
¢ias mayores;BAC
E DZ.y las meno-
res, BKC.ETZ.
Digo quelacircun
ferencia.B A C'ma a
gor,es yguala la circunferencia,E DZ mayor.Pero fa cireti-
iy e rencia
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Ferécia B K C.menor es ygaal alacircferécia.E TZ mieno¥.
Porla.ndely. comen'felos centros delos circulos y feanyl L
y tireale. BIC.LEL ZiY porque los circulos fon ygiihle’é}
fon tibicn yguales las lineas quefalen deloscentros (porda
a.definic1d del.3 Hluego las dos.B LIC. fon yguales alas dos
LE.LZ.ylabafis.BC(por lafupoficton)es ygnal a labafis-
£ Z.Luegoelangulo.B1C.es ygual al angule.E LZ.porla.8.
delrYlosangulos yguales & eirculos yguales(porla.z6.dl.)
eftanfobre ygnales circiferencias ;quandofueren liechos {o
breloscentros. Luegola'cireunferencia. B K C.ésygnal ala

circuiiferencia.E T'Z.Y estodoel circulo.ABC.ygual a todo
el circalo.ED Z,Luegola circunferencia.B A C.que reftafe-
rayguala lacircunferencia,ED Z.qrefta(por la;zicomifen
tencia.)Luego enlos circulosyguales,las lineas retasygua
les cortan yguales circunferencias;niayor.a la mayor, y me
nor ala menor.Loqual connino demoftrar fe. clesk
: Theorema:z 6y Propoficion.zg 5U8Y

Enlos circulos yguales' debaxo de yguales
circitferécias fe eftiéden yguales lincas recas

2 R . . ~ . z 7
“‘#¥'Seanygualeslos cirenlos.AB C.DE Ziy'en ellds tomé fe
las yguales circunferencias.B LC.E T Z.Tirenfe laslineasre
€tas.B C.E Z,Di- LN JARsE
20 que es ygual
lalinearea,BC
alalineareta,E.,
Z,Tomenfe (por |
la.r.del.3,)los cé-
tros delos circu- §
los, y fean, K,L.
Tirenfe. KB.K C.
FELZ X pord-
Ja circunferencia

BICesygumalalaET Ziesygyal stangnlo.BKC, al angulo

o ‘ ELZ

P
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EL Z.por la.zz.propoficion del.3.)y porq los circulos. ABC
DE Z.{on yguales)feré.n tambien yguales las que falé deTos
cétros (por la.i. definicion del mifino)LuegoJas dos. BK.KC’
fonyguales alasdos.LE.LZ.y compréhenden angulos.y
guales,luego la bafis. B€(por la-4. del. 1.) es ygual ala balis
E Z.Luego enlos circulos yguales debaxo de yguales cirenn -
ferencias fe eftienden yguales lineas reétas, lo qual conuino
demoftrarfe. LB G ;
Problema.4.  °  Propoficion. 30.

Diuidirpor medio vnacircunferécia dada.
€ Seala circunferencia dada. A B'B.cOuiene aora dinidir por
nedio la pufma circunferencia:AD B.Tirele.A B;ypor la.10-
del.1)diuidafe por medio en el puncto,C.y-defde. C,i(por la-
1.del.x))faquefe.C D.en angulos reStos{obre lalinea reta-
AB.ytiréfe. AD.BD.Y porque" :
1a.AC.esygualala,CB.y co-
mun la.C D.Luegolas dos,AC
C D.fonygualesalasdos,BC.
CD.yelangulo.ACD.porla.g
peticid,es ygual al angilo. BC T —A
porque cada vno dellos es recto.Luego la bafis.A D. (por la
4.del.1))es ygual alabafis D B.Y yguales lineas rectas costd
yguales circunferencias,mayor a la mayor,y menor a lame
nor(porla.28.del.3.)y cadavna delas circunferencias. A D..
D B.esmenor 'c’l,mcdio circulo.Luego la circunferencia. A D.,
€syghal ala citcunferenciaiD B.luego la circunferécia dada.-
cfta dinjdida por medio. Lo qual conuino hazer {e. ;

C

¢ ¥
Theorema. z7. ~ Propoficion. 31.
qEncl circulo,elangulo que efta enel mediot
circulo esre@o, y el que eftaencl fegmento,
mayor, ¢s menor q reéto,y el qeif menor feg

Bt s Lz Y mentQ”
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mento,es mayor qué re&o.Y de mas defto el
angulo-del mayor fegmento es mayor que e
&o:y clangulo del menor fegméro es menor
que recto . '

ésSeaclcirculo.ABC D,y {u
diametrofea.BC.yel cécrgfea A
E.y tome {e enel medio circnlo
va picto como quieray fea.D.
ytirenfe.BAIACAAD,DC.Di" ¢
go que elangulo.BAC.en el
medio cireulo esreto.Y el an-
gulo enel fegmento.A B Cima.
yor que medio circulo, que es
AB C.es menor que re€to.Pero s e -
elanguloen.AD C.fegméto menorque mm}m circulo,ques.
A D C.es mayor que recto.Tirele.AE.y elhendafe.ﬁ A.aﬂza
en.Z.y porque.B E.esyguala la.E A.por fer del cécroaftala
éircunferencia,es ygual el angulo.E A B.Dor la.s.del.r.alan.
gulo.E B A. Ytemporque es yguatla.A E-a la.EC. es ygual
ot la mifma)el angulo.C A E.al angulo.A CE, Luego todo
elangulo.B A C.esygual alos dos angulos.AB C.ACB.Y el
angulo.Z AC.fuera del triangulo.A BC . es ygual alosdos
angulos.A B C.A CB(por la.32.deL.i)Luego el angulo.BAC
es ygual al angulo.Z A C.Luego cadavno dellos es recto. Lu
ego eiil medio circulo.B A C.El angulo.B A C.esretto.Y por
quelos dos angulos.A B C.B AC.del triangulo.ABC.porla
17. del. 1.) fonmenores que dos rettos.Y elangulo.B A C.es
reéto,luego el angulo.A B C.es menor que refto,y eftaenel
fegmento.AB C.mayor que medio circulo.Y porque el qua
drilatero.ABC D.efta enel circulo,y los angulos opueftos
delos quadrilateros que efti enlos circulos(porla.zz.del.3)
fonyguales a dos reétos . Luego los.angulos. ABC.CD A

(por la milma)fon yguales a dosre&tos, y elangulo. AB C*
i €5 menor.
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esmenor quereéo,luego el angulo.A DC. que refta es ma
yor quereéto,y éfta enel fegmento menor que mediocircu-
lo.Digo pues tambien quel angulo delfégmento mayor c6-
prehendido dela circunferencia. A BC.ydelalinea reéta. AC
es mayor queé re€to.Feroel angnlo del menor fegmento ¢
prehendidodela circunferencia,A D C.y dela linea reta. A
C.es menor, que refto.Yefta manifiefto.Porque el angulocd
prehédidodelaslineasreétas. BA.A C.esréttotluego éelangu -
lo ¢omprehendido dela circunferédia.ABC,y delalineare-
&a.A C.es mayor que reto,porque eltodo,es mayor %uéfu

_parte (por la.g.comun'fentencia) Yteh porque el angulo ¢d -
prehendidodelas lineasre€tasiA €. 4 Z.esre€to:luego elan
gulo‘comprehendido dela lineareéta:C Ay dela circunferé
c¢ia.A D C.es menorque refto.Luego enel circulo el angulo
que eftaen el medio circulo esrefto, yel queefta en el feg-
smento mayor es menor.que re€to,y el que el menor.es ma
yor que re€to,y demas defto elangulordel mayor fegmento-.
es mayor que recte,y el del menor fegmentomenor 'quere
&o.Lo qual conuinodemoftrarfe. " o o O
& Otra demofiracion que el angulo.B A-C esreéto. Por{
elangnlo.AE C.es doblado al angulo:BAE.(por la.32.dek |
rporgsyguatalos-dosinterioresy oppueftos;ylosinterio!
res(porla.s.){on yguales:y el dgulo. AE Biésdobladoalan
gulo.E A C.luégo los angulos. AE Bi3E C.fonél doblo dela:
gulo.B A C.ylos angulos.A E B.A’E C.fon yguales adosre
€tos,luego el agulo.BAC es redto,lo gl fe auiade demoftrar!
S RRaPENC BRI o) (4} 1T M B
qDcaquices manificfto quefy elvn angulo
‘de v triangulo fuere ygudla los dos que re-
Atan,que fera recto.Porque el que:leeftape-
‘gado,contiiene'afaber el que eshecho eften
.didocllado fueradeltriangulo,es ygual alos
3 8 ¢ i i(rdobign.sl 2 degioe: mife

X8 deolusure 2ology
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mi{mos:y quando de vnayotta parte fucren
yguales fon rectos. mpetanll b
: .. o Theorema:28. o, PRORORCIO. ST 1o
qSialgaa lineare&itocareal circulo,ydelde
el tocamiéro fuere tiradavnalinea recta gcos
teal circulo,los angulos Ghace conla g toca
fonygtialesaaguetos angnlos queelta enlos
fegmentosalternos del circulo,, . vl
gAlcirculo:AB C.toj leJalinea reta.BZ. enl pifto B.Ydel
de el piacto:Bifagfe vna linearefta détro dl circulo A BCD,
gle corteyfea.BD.digoqlosdgulos §la:B D.hazejiicaméte
¢&la,E Z:groca,fonyguales alos angulos § efti élos fegmé
tos alcernosidél circulo, efto es;q el agulo.ZB D.esygnal al
angulo g eftaeilfegméto.BA D.y el angulo.EB D.es ygual
alangulofeftaenclfegméto CEIE B
BCD,Sajte (porla.ir.del.t,) : .45
defde’elputto.B.laBA.Edgu:
losrefosifobre. EZ. Y tome |
fecomoquieravn pircto enla. .
circterencia B D.y fea.€iyth. 12 Woluiow ool
ref&ADDC.CBLYiporgal - TR
circulo: A BCD.letocaivna .
lincare@a.EZ.EB.y deldeel . .« 0.0 il e oM
tocamiéto.B. fe facola.B A.¢ angulos rettos c5la qtoca.Lu
ego ¢ lamifma.BA.eftael cétrodel circulo.A BCD,porla.1g
del.g.y elidgulo A DB.§eftaehl medio cirordoies necto(por
la,31.del.2.)luega los dgulos g refta.B AD.A BD.fon yguales
aviirefto,y el angalo.A B Z.es re€to.Lucgo elangulo.ABZ,
es'ygualialos angulos.B:A'DIAB Diquitele elangulo,coind.
A BB.luego elangulo.DB Z.g reftaes ygualal angulo.BAD
q efta enel fegméto alterno del cireulo.Yporgeil cirealo efta
elquadrilatero.A B C'D.los angulos oppue(ﬂc-dsafbnfyi'gimles
adogretos(por la.zz.del.3)lucgolos angulos. DBZ.DBE
fonygua
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{5 yguales alos angulos.BAD.BCD;de los qualesel angulo.
B AD.cftademottrado { és ygualal angnle.D B Z.Luego el
Ggulo.D B Egreftaes ygual alangulo.DCB.q efta efil fegmé
toalterno.Luegofial circulottetocare alguna lineareéta;y
-defde el tocamiéto fucre tirada alguna linearecta g corteal
icirculo,los angulos§hace conla grocafon yguales a agllos
augulos § eftan en los fegmétos alternos del circulo, quefe
apia de demoftrar. '

P Preblema.s. 0 o Propoficion. s 3. ;
€Sobre vnalinearccia dada'delcribir vnfeg
méto de circuloque reciba ynangulo ygual
avn angulo dado retilineo.’ ' :

-@Sea lalinea re€ta'dada.A By el angulo retilineo dado fea
“C.conutene fobre lalinea re€ta dada. A B.defcribir vn fegmé
to de circulo querecibavn angulo c{gu alal mifimo angulo.C
Es pues el angulo.C.0 agudo,o recto,0 obtufo.Sealo prime
“ro agudo,comoaen la primer fi- ; '
gura,Y porla.z3.del.ihagafefo
brelalinearecta. A B.yfobre el
piidto fuyo.A.clangulo. D A B
ygual alanguo.C. es pues ¢lan
gulo'D A B.agude.Saquefepor
la.indel mifmo)la. AE.enangu = 2 - i

los retos fobre.A D.y cortefe la.A B.por medio en el puicto
‘Z.porJa.10.del.r.)y defde el piéto.Z.{aquele.Z l.en angulos
rettosfobre.A B.por la.rndel mifimo y tirefe la.IB.Ypord ¢s
gualla.AZ.ala.Z By comiila,Z.Luego lasdos.AZ.Z'L.
o ygualesalas dos.Z B.Z Ly el igulo.A Z Lporla.4.peticio
es ygualaldgulo Z B,Luego Ia bafis. A Lpor la.q.deliesy
gual ala bafis.1 B.Lucgo fobre el cétro.Ly el efpacio.1 A(por
Ja.3.peti.defcrito yn circulo paffara tabi¢ por. B. Defcriba fe
y fea. ABE.y tirefc.E B.Pues porqdla extremidad dldiame
“tro.A E,dfde el pii&to.A.fale,A D.é dgulos rectos fobre.AE.
‘Luego la.A Dtoca al circulo. ABE.por el corelario de fa.1c.
““*~ nargelcirculo. ABE. letocalalincareta. A D.y def-
14 deel
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del tocamicnto. A.dentro del mifimo ¢irculo & faco lalinea
_recta. A B.luego elangulo.D A B,porla.jz2;del milinoies y-
gualal angulo.AE B.que efta enel fegmento-alterno del cir
culo.Y el angulo.D A B.esygual alangulo.C.luego el angn-
lo.C.es ygual al angulo. A E B.luego {obre la linea recta da-
da.A B.efta defcripto-el fegméto de circuloque recibe el an
gulo.A E B.ygualal angulo da
~do.C.Pero fearecto el angulo
' C.yfeamenefter otravez del’
crebir fobre 1a. A B.vn'{egmé-
to de circulo que reciba vn an
guloygual al gngulo reéto. C,*E——QI
hagafe otravez fobre lalinea - JPRIR g
retta.A B.y fobre el punéto.A el angulo. BA D. ygualal am-
gulo reétilineo dado.C.porla.23.del.i.comoenla.z. defcrip
tid.y por la.1o.del.1.cortefe por medio la. A B.enel punto.Z
y fobre el centro Z.y elefpacio. Z A.0.ZB.defcriba fe el cir-
culo.AE B.(por la.3.peticion.) Toca pues lalineare(ta.AD
alcirculo.AEB.porque el angulo. A.es reCto.y elanguls. B
A D.es ygual al angulo que efta enel fegmento.AEB . porg
tambien es re€to el mifmo que efta enel medio circulo (por
la.3r.del.3.)y el angulo.B A D.es ygual al angulo. C. Luego
efta otra vez defcrito fobre la.A B. el fegmento del circulo
A E B.querecibe vnangulo yzual al an :
gulo.C. Pero fea el angulo.C. obtufo,y
haga fe le ygual el angulo. B A D.{obre [©
lalinearecta, AB.y fobre el punéto.A. (
(porla.z3.del primero)comoeftaenla
tercera defcripcion ) y fobrela. AD.|
faquefe en angulos rectosla,A E(porla p, L,
1.del milmo)y cortefela.AB.porme
dio enel picto.Z,por la.10.del mifmo,y fobre la.AB.{aque fe
¢angulos re€tos.Z L.por la.1r.del mifmo.Y tirefe 12,1 B.Y afli
porjesygualla.AZ.ala.ZB.y comunla.Z I, Luego las dos
AZ.Zlfonygualesalasdos.BZ.Z Ly clangulo. AZI. por

la.q,
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la.4.peticid,es ygual al angulo.B ZLLuego labafis.A L. por
la.4del mifmo es ygg’q‘llalga bafis.LB.Pues [obre el centro. L
y el efpacio.l A.(por la.3.peticio)delcrito va circulo paflara
por:B.Paffé como. A BE.Y porg dela extremidad del diame
tro; A Esemangiilod rectos fe facola, A D:Luego(por el coro
lario'dela.36.del 3). la.A'D.tocaal circulo. AE B.Y desde el
tocamiéto Afe eftiédé la. A BiLtiego el angulo.BAD(por la
3z.del mifmo)es ygual al angulo. A T B.gefta en el fegméto
alterno del circulo.Y el'angulo.B A D.esygualal angulo . C.
Luego el angilo §eftaenel fegmento.A TB.es ygualal angn
lo.C.Luego fobrelalinea recta-dada.A B.eftardelcrito el feg
mento decirculo.A T B.que recibe vn angilo ygual al dgulo

C.que conuino hazer fe.

Problema.6. ! : blv’ropoﬁcion.34.
¢De vn circulo dado cortarvn fegméroqreci

ba vnagulo ygaal avn agulo dado re&ilineo.
e Sea el circulo dado:A B C.y el angulo retilineo dado {ea
D.couiene aora del circulo.A B C.cortar va{egmento  qre-
ciba vn angulo ygual alamgulo. D.Saque fe (por la.17.del.3.)
vna liuea qtoquealcirculoy {ea.E Z.y toque le enel punéto

B.y hagafe(porla.z3. del.1.)
fobrelalinearetta.E Z.yenel s :
pito.B.clangulo.Z BC.ygual ”

al angulo. D. Pues porgal cir .

culo.ABC.letocavna linea re :

&a.E Z.cnel putto.B. y delde \

¢l tocamiento.B. {e faco.B C.

Luego elangulo.ZB C.por la z E
q

3z.del.3.es ygual al angulo.B A C.que efta encl fegmento al-
terno,y el angulo.Z B C.es ygual al angulo. D. Luego el an-
gulo G efta enel fegmento.B AC.es ygual al angulo.D.Luego
de el circulo dado.A B C.{e corto el fegmento,B A C. quere
cibe vn angulo ygual al angulo re&ilineo dado. Lo qual cor
uino hazerfe.

Theo-
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Theorema.zg. 1eIE Propoﬁcion i 3'",‘ . 7

Si enel circulo fe cortar&entre {idos lineas
rectassel reGtangulo gdm-préhcn_didé debaxo
de las partes de la viiajes ygual al retangulo
G e coprehéde debaxo delas parres dela otra

éoEnelcirculo.ABC Dicortenfe entre filasd ,6; lfneas_;.Aé)
B D.enel punéto.E-Digo que el reétangulo eoprehendido de

baxodela.AE.y de
Ia.E C.es ygualal 4
reftangulocopre -
hédido debaxode
la.DE.ydelaEB
Puesfila.ACy la
D B. paffan por el
centro de manera

Z}E,fca centro def’

circulo,ABCD.

Maiifiefto es qpues ks
AE.EC.D EEB.fonyguales

,que el re&ahgulo comprehen

dido debaxo de la. A E.y dela.E C.es ygual al reftanguloque

{e comprehende debaxo dela. D E. v de Ia,E B.Eften pue

1}1 C.y la.B D.no eftendidas por el cZntro,yt,oméfe élpcenstrlg
del circulo.ABC D.y fea.Z.(por la.r.del.3.)y defde.Z. fobse
la.A ?y fobrela.D B.lineas retas tiren{e pbf 13,12, dcl.ﬁlés
perpédiculares.Z 1Z Ty tiré(e.ZB.Z CZE.¥ porg por la.j.
dels.la imea re&ta.Z Leirada por ¢l cétro corta ala linea re-
Qfa,'A C.qno _paﬁa por el cétro,é angnlos reétos,cortar la a
tzbien por, medio,luego yguales.ALalaIC.Y porq lalinea
reta.A C.eftacortada enpartes ygnales encl piicto. I,y en
dgﬁguale's en.E.luego el re€tigulo coprehendido debaxo de
1a.A E.y dela.E C juntaméte c6 agl quadrado gfehazedela
E l.(pof la.gs.del.2.es ygualal § fe haze dela.l C.'I’oﬁéaf'e c6-
awun'el § {e haze dela.l Z, Luego el § fe coprehide dela. AE.
vdela
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y dela E.C jatamente conlos quadrados delas dos.E 1.1Z.es
yzual alos § fe haze dela.C Ly deladlZ.Y alos qfe hazende
la.E Ly decla,lZ.esygual el q {e haze dla.Z E(porla.47.del.1,
Pero alosgfehazé dela.Cly dela, 1 Z. es ygualel §{e hazs
dela.Z €,(por lamifma, Luega el fe contiene debaxo de la
AE.ydela.E C.iuntaméte con ¢l q fe haze dela.Z E. es ygual
al qfe haze dela.Z C.y es ygualla.Z C.ala,Z B.por fer defde
el centro ala circunferécia. Luego el g fe cdtiene debaxo de
la.AE.y dela.E C.juntaméte conel qie hazedela.E Z. es y-
gualal Gfe hazedela.Z B.Y por efto el q {e contiene debaxo
dela.D E.y dela.E B.juntamente con el q fe haze dela.Z E.es .
ygualal g fe haze dela.Z B. Luego el quefe cotiene debaxo
dela. AE,y bla.E Cjataméte cG el g {e haze dela.Z E.es ygual
al q fe haze de la. Z B. luego el queTe contiene debaxo dela
AE ydela.E Cjuntamente cd elque fe haze dela.ZE. es y-
gual al g fe cotiene debaxo dela.ED.y dela.E B.jataméte ¢
el qfc haze dela.Z E.quitefe por comi el §fe haze dela.Z E.
Luego el re¢tangulo c'l reftacoptehendido debaxo dela. AE
y dela.EC.es ygual al re€tigulo cOprehendido debaxo dela
D E.y de la.EB.luego fiensl circulo fe cortaré. Entrefi dos li
neas reétas,el reCtangnlo coprehédido debaxo de las partes
delavitaesygual al re€tangulo fe comprehide debaxode
las partes delaotralLoqual¢onnino demoftrar fe.

3 Theomemd.;jd.i vlj"rop‘oﬁciong 6v

¢ Sifuera del circulo e fomaalgunpundto:y
‘defdectafta el eirculo cayeren dos lineas re-
s€ras;y la'yma dellas cortare al circulo,yla otra
‘|etoca,elre&anguls qiie es comprehendido
‘debako de toda la que corta,y la g es tomada
*de¢ fucraentre el punGoylacircunferéeia cur
i es ygualal quadradoqfchazedelag gom _
ucy
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& Yuera del circlo. A B C.tome fe algunpuintoy fed, D. y
defde el mifmo.D.afta el circulo.A B C.cayan las dos lineas
reftas, D C A.DB.y corte al circulo.ABC.lalinea re€ta. D
C A.y la.B D.toquele.Digo que el re€tangulo compreheridi-
do debaxo dela.A D.y dela.DCles ygual al quadrado-quefe
haze dela.B D,Lalinca reéta, DCA.o eftatiradapor el ¢cétro

‘o no,Efte lo primero tirada por el cétro,y (porlamdls)féa
Z.el cétro del circulo.ABC.y tirefe;ZB.Luego cldgulo.ZBD
esrefto.Y porquela lineareéta.A C.efta diuidida pormedio
en.Z.yleefta pegadalalinea reéta.C D:el que es contenido
debaxodela.A D.y dela.D C.juntamente con el que fe haze
dela.Z C.esygual al que fe haze dela.Z D.(por la.6.del.2.)y
esyguallaZC.ala.ZB.por ferdel centroala circunferen-
cia,Lucgo el que fe contiene debaxo de la. ADY'dela: D C.

;juntamente con el que fe haze dela.Z B:es ygual al que fetha
ze dela.Z D.y esygual el que fe hacedela. Z D.alos que fe
hazen dela.Z B.y dela.B D(por Ja.47.del.r)porqelangule,
7 B D.esrefto.Luego el § fe cotiene debaxo de.A D.y-dela.
D C.juntaméte cd el §fehaze dela.Z Biesygnal alos Gfeha

zen dela.Z By de 1a.BD.Quite fe por comu el § fe haze de I

. N JLETURE R IB48HCY oo TB.
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Z'B.luego el g refta debaxo dela. A D.y dela.D C.ésygual al
qfehazedla:D B.gtoca. Perolalinearetta.D CA. Nofea
tirada por el centro del circulo.ABC,y porla.r.del. 3.feaE,
centrp del circulo. AB'C,y defde.E.fobre. A C.por la.12.del.1
tirefela perp;endi'cular.E._Z.yi'tijre‘nfe.E B.EC.ED.E spuesre
€to el angulo..EZ D.y porquela linea reta.E Z. tirada por
el centro(porla. 3.del.3)corta en angulos re€tos ala linea. A
C,uotiradaporelcentro, cortala tambien por medio, lue
go.1a.AZ.esygualala.ZC.Yporquela lineareta. A C.es di
uidida por medio‘enel punéto.Z.yle efta pegadalalinea.CD
luego el que es contenido debajo dela, AD.y dela.D C.junta
mente con el quefe haze dela,Z C,es ygual al que fe haze de
la.Z D.(porla.6.del.2 .Pongafe por comun el que fe haze de
1a.Z'E luggo el que es contenido debaxo dela,D Ay dela. D
C.juntamente conlosque'fe hazen'dela.E Z.y dela,Z C. fon
yguales alos § fe bazen dela.ZDy dela.ZE.Y alos q fe hazéde
1a.ZD.y dela ZE es ygual el  fe haze dela. DE.por la.47.del.x
porque es re€to el angulo.E Z D.y alos que fe hacendela. C.
Z.y delaZE.por lamifima es ygual el g fe haze dela.C E.lue-
go el quefe contiene debaxo dela. A D.y dela.DC.juntamen
te con el que fe haze dela.E C.es ygual al que fe haze dela .E
D.y esygualla.E C.ala.E B.porfer del centro ala circunfere
cia.Luego el que es contenido debajo dela. A D.y dela. D €.
juntamente con el que fe haze dela.E B.esygual al que feha
ze dela.ED.Y al que fe haze dela.E D,por la.47.del .1 . fon y-
gualeslos que fe hazenidela,E B.y dela.B D.porque el angu-
lo.E B D.esreéto.Luyego el que es contenido dela.AD.y dela
D Cjuatamente conel quelehazedela.EBes ygualalos q
fe hazen dela.E B.y dela.B D.Quitefe por coma el que fe ha
ce dela.E B.luego el reftante que fe contiene debaxo dela. A
D.y dela.DC.¢s ygual al que {e haze dela,DB,Luego fi fuera
del circulo fe toma algun puucto.Y lo demas que fe figue, lo
qual conuino demoftrafe.

“Theorema.31. * Propoficid. 37.
Sifuera
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qSi fucra del circulo fe toma algi pacto,y del®
de aquel punto al circulo cayeren dos lineas'
reQas,que la vnadellas corte el circnlo , y la
otracaya,y fea el quefe haze detodala'q cor

ta,y dela que fuera es tomadaentre ¢l pudto,
yla circunferencia curua,ygual al que fe haze’
delaque .ca:cv,la que cae tocara al circulo.

28 Tueradel circulo . A BC. Tomefevn pun&toyfea.D.y
defde.D.al circule.A B C.cayan las dos lineas rettas,D C 4.
DB.yla.D CA.corte al circulo y la.D B.caya. Y elque escd
tenido debaxo dela.A D.y dela.DC.dea ygual al que fehaze)
dela.B D.Digo que .D B. toca : :
al circulo.A BC .Saquefe (por
1a,17.del.3. vnalineareéta que
taquealcirculo.ABC.y ?ea.
DE, y{ea. Z. el centro del cir-
culo.A BC(por la.r.del. 3.)y ti
renfe.ZEZB.Z D, Luego el
angulo ,ZED. esrefto.y por
quelalinearetta,DE. tocaal
circulo. ABC.ylalineareéta
D CA.lecorta. Luego el que
{e contienedebaxo dela. A D, _ :
y dela.D C.es ygual al que fe haze dela.DE. Y fuponefe que
el que fe contiene debaxo dela. A D,y dela.D C. esygual al
quefehazedela,DB. Luego el que fehaze de1a. DE, es y-.
gualal quefehaze dela.D B. Luego la.DE.esygualala.DB
yestibienla. ZE .ygual ala.Z B. Por'ler defde el centro,
a la circunferencia . Luego las dos.D.E .E Z, fon yguales,
alosdos. DB.BZ.ylabafis dellasescomun.Z D. Lue:
goelangulo. DEZ, (porla o&tana del primgro) es ygual
sl id i) i al angulo

D
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alabgdlo. DB Z'y el angulo. DE Z. es refto. Luego tam-
“bienesrefto.D BZ.Y 1a.Z B. eftendida es diametro ¥

o1 (A quedela extremidad del diametro del circulo ™ -

fe faca en angulos reétes,to caal circulo(por ;
" lago.del.s)luego la lineare@a. D' B.toca
al circulo.A B C.Dela mifma fuerte fe
demoflrarafi eftuuiere el'centro
i-s _ fobrela. AC. Luego fi fuera -
~ % 24 del circuloTe tomare al
olpune ek 250l ‘gun punéto.Y lo de

‘ {4y o masquefefigue. ; . ., h
s " " "Loqual conuino demoftrarfe, 5
TR g
!

)
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LIBRO QVARTO

DELOSELEMENTOS DEEVCLI

des Megarenfe Philofopho gricgo.

g€ Dcfiniciones . =

t. €Dizele deferibir fe vna figtira retilinea €
otra figura reétilinea quando cada angulo
delafigurainfcriptatocaacadaladodela
figura cnla qualfe defcribe.

. €Delamifmamane
ravnafigura fe dize
defcribirfe a otra fi
gura quadocadavn \
lado dela defcripta
alaredondatocaa’ .¥ |
cadaangulo deaquella en cuyo derredor
fe delcribe. 378

. € Vnafiguraredilincafedize defcribirfc €
vn circulo quido cadaangulodela figura
infcriptatoca ala circitferécia del circulo
€ Vn circulo,fe dize dfcribirfe al derredor
de vna figurare&ilinea quando la circun-
ferencia del circulo toca acadaangulo de
aquella en cuyo derredor fe delcribe,

El

¥




2

<esygual ala.D.va efta hecho f L=
-lo que fe propone.Porqueen (

EVCLIDES: 6g.

5. @Elcirculo fe dize deferibirfe € yna figura
rectilinea quando la circiiferécia del circu
lotocaacadaladode aquellaenla qualfe

" defcribe. ;

6. Dizefe defcrebirle yna figurare&ilinea al

. derredot de vn circulo quando cada lado
dela que fe deferibe al derredor roca enla
circunferencia del cireulo.

7 €Vnalineare&a fe dize aflentarfe,quan-
do fus extremidades cacnen la circunferé
ciadel circulo.

E Problema.r. Propoficion.1,

€En vn circulo dddo aflentarvna lineare&a

ygual a vnalinea rectadada,que no es mayor

ue el diamerrodel circulo. '

#aSeael circul_o dado.ABC.ylalinea reéta dada quenoes
mayor que el diametro fea.D.Cenuienie aoraenel circulo,

A BC.aflentaravnalinea re -
Gtaygunalalalinearefta. D, : e
Tirele el diametrodel circu- N
16.ABC.yfea.BC.Sila,BC. c

el circulodado.ABC.Eftaal & \

{entadalalinea. BC.ygual a %
1a mifma, D.Pero fino mayoer - ' LGl

eslaB Ciquenola. D, Ponga

<

e porlais.del.i.)la.C E.ygualala.D.y fobre el centro.C.y el

-efpacio.CE ( por laterceta peticion.)defcribafe el circulo.

K EAZ
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EAZ.y%4 Liev('e {a.C A.Pues porqueel centro defcivcilo.E 4
Z.25 elpaadto.C.(porlaquinze dednicion del.ijesygualla
CAlaCE yalamimiD.es ygualla. CE.luego ( porla.r.
somaa fentencia)tambien la.D.es ygualala. A C.lnego &va
circulo dado.A B C.efta aflentada la.C A, yguala lalmea re
¢krdada.D.lo qual conuenia hazerle, '
Problema. z. Propolficion. 2.
€Envncirculo dado deferibir va triangulo

de angulos ygualcs alosdevn triigulo dado.

éaSeacleirculo dado.ABC.y el triangnlo dado fea.D EZ.
conuiens pues en el circulo dado.A B C.defcribir vn triangu
lodeaajulos yguales alosdel tridgulo.D E Z.Saque fe(por
la.r7.del.3.)vnalinea rc&a}q.ue toqueal circalo. ABC.y {ea
1A T.ytogacleen. A.(y j
Eor la.23.del.x. ) hagafe fo- < 2 -
relalincarelta.A T.ylo ‘
breelpunttoenella: A.el
angulo.T AC.vgualal an-
gulo.DEZ.y fobre lalinea
reta. AL y fobre el paio,
en ella. A.hagale el angulo
"~ 1AB.yguatatangulo.DZ
E porlamifma)ytirefela % ‘
B C.Pues porqueal circulo-A B Cletocala linea reftal AT
y defde'el tocamiento.A.dentrodel circulo feo {acs lalineare
&a.A C.lucgo elangulo. TA Clpor la.31.del.3)es ygual al an
gulo que efta encl alterno fegmento.A B C.y'el angule.TAC
es ygual al angulo.DE Z.lucgo el angulo.A BC . es yeual al
angulo.D EZ.y tambi€ por efto el angulo.AC B.es }’zual al
angulo.D Z E.luego tambien el angnloque refta.B A C.cs v
gual al que refta,E D C luego el triangulo,A B C,es dc,ansnu
los yguales altriangulo, DE Z, y efta defcrito el triangulo,

CAB
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A B C.ervel circulo dado,A R C,luego en vn circulo dade fe
ha defcrito vn triangulo de angules ygnales a losde vn trian,

gulo dado. -

. Problema.3. - Propoficion. 3. _
§ Al derredor d v circulo deferibir v triagn
lo de agulos yguales alos devn triagulo dado

se/Seaelcirculo dado.A B C.y el triangulo dado fea. DEZ
conuiene defcribir al derredopdel circulo A B C.vntriangu
Io equiangulo al triangulo.D E Z.eftiendale la.E Z. por vna
yotra parte afta los pun@os.L T.y tomefe (por fa.r.del.3.)
¢l centrodel circulotABC. - o a0 4 -

y fea,K. y tire fe como quie - e
ralalinearetta.K B.y haga 1,’ _ _
fe(por la.z3.del.) fobrela / \ 4 ' 41
hneareta KB.y enelpunc o, orafloce N B o 200
¢oenella K.elignlo.BKA - o/

ygualalangulo. DELy el /\K/ okt
angulo.BK Ciygualal an- £\ i 1/ o)
gulo.DZ T.y porlospitos M NB N ;

ABC(porla.17.del.3.) tiréfe lineas rectas que toquen -al cie
culo.ABC.y fean.L AM.MBN.NCL.y porque las lineas
reftas.L M.M N.N L.tocan al circulo.A B C. en Jos punétos
A BC.y defde el centro.K.{obrelos puiittos:A B C. fe tirard
las lineas rectas.K A.K B.K C.luego losangulos que eftd en
los punttqs.A B C.lonrectos,y porglos quarro angulos del
quadrilatero,A M B K.{on yguales a quatro retos, poig el
quadrilatero. A M B K.{e diuide cn dos trianguios,delos qua
leslos dosangulos.K A M.K B M-fon dos rectos . Luegolos
angulos que reftan.A K B. BM A.fonyguales ados rectos.
Y-losangulos.D E LDE Z.porla treze del primero, fon y-
pualesados rectos,luegolos angulos.. AKB. AM B.fon
ygualesalosangulos, DELD E Z, de los quales elangualo
T ke ; 2 K2 AKB

Bl
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A K B.esygual al angulo.DE Lluego el angulo. A M B.que
reft a es ygual alangulo que refta.D E Z.De la mifma mane-
rafe demoftraraqne tambien el anguloL N M. esygualala
gulo.D Z E.luego elangulo que refta.M L N.es ygual al an-
gulo querefta.E DZluego el triangulo.L M N. esel equian
gulo al triangulo.DE Z.y defcribefe al derredor del circulo
ABC.laego alderredor devn circulo dado eftadefcrito va
triangulo. zquiangulo avntriangulo dado.Lo qual cucnia
hacerle.. ' ;

Problema.4.. ' Propoficid. 4.- ; :
q€Envn eriangulo dado defcribir vn circulo..
& Sea el tridgulo:dado.A BC.es -m'en;&ér eiil tridgulo. AB-
C.defcribir vn circulo.Cortenfe(porla.g.del.r.) los  angulos
A:B C.A CB.por medio con laslineas rectas.B D:D’C.q con

curran enel punéto.Diy faquenfe por la.1z.del,1,defde el pii
&o.D.(obrelas mifinas lineas reGtas.A B.B C.C A: las perpé

diculares:DE.D:Z.D Ly porques ygual el angulo.AB D ;al.

.angulo.CBD.y elangulo.BE. A ;
Djreéto esygual al angulore \
£10.BZ DSouyalosdostria v ‘ .
gulos:EB D.Z B Djque tiené&: 5 43 :
Josdos angulosygnales alos- @ J '
dos dgulos;yel va lado ygual - ‘~\
alvnladoesafaber.B D.el gl
es comun aellosyoppueftoa: ¢ z /\ B
los angulosyguales.Luegolos demas lado: 214
tendranygualesialos deﬁlas Iad os.zzlei(iols;\(‘lla)oé;l i‘s*»aﬁlefi 'a ‘
1a.D Ziy:por efto tambien ]a,D,.I,‘,gs.yolfal AaDZ 3;‘_’1(; e
tambienda.D E.esygualala.D I_.luegob]és_tres.D Ef]))i' DQI:
fon yguales.entrefi(por la primera comun fentencia) lides
deferiptovn circulofobreelcentro Dfegun el ef; pacio‘ DgE
'D,"D Z.0 D Lpaflara porlos demas punctosy tocaraa I‘axé li-
s rectas. 8 B.BCCA. porque los angulos que eftan en.

105;




EVCLIDES. ¥1.
enlos punttos.E Z Lfon re€tos.Porque filas corta , cacra en
el circuio la linea facada en angulos re€tos dela extremidad
del diametro del circulo,lo qual ferimpofiible fevio claroa
rriba en la.16.del.3 Juego el circulo defcrito fobre el centro
D.y el etpacio.DE.o D Z. 0 D1.no'corta alas lineas retas
AB.B C.C A.Luegotocarlas a,por el corelario de la mifina,
y eftara defcrito el circulo enel triarigulo. A B C.Luego en el
triangulo dado. A B C.efta defcrito el circulo.E ZLlo qual cé
uenia hazer fe. :

Problema.s. Propoficion. 5.

¢ Alderredor de vatriangulo dado deferibir
va circulo.

és/Sea el triangulo dado. A
B C. conutene al derredor
deel triaﬁgulo dado.ABC,
defcribir vo cirenlo, Corten
fe laslineas rectas. A B.A C.
por medio én los punétos.D
E(por la decimadel primero
y defde los punétos.D-E.{a-
quenfe(por la.x 1. del prime-
ro) D Z:E Z. enangulosre- i
&os [obre.A B.A C.y eftas conenrren,o dentro del t:mng,u-
lo.ABC.oenlalinearefta.BC.ofuera de}ﬁn linea retta. BC
C oncurran pues lo primero dentro del mi{mo trmn’guloren
el puncto.Z.y tiren fe(por la primera peticion).Z 'B.Lf C.ZA
y porque es ygualla,A D.ala,B D,y comun 1a.D Z.y en an-
gulos rectos.Luego labaiis. A Z(por la quarta del Erlmfro)
es ygualalabafis.Z B,de J]a mifma manera demo{'tra:emos
que tambienla.CZ es ygualala. A Z, por loqualla. ZB.es

i iy ygual
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saalala.Z C.luegolastres . ' '
7 A.Z B.ZC.{fonyguales en
tre fi.luego fobre el centro.Z
y el efpacio.Z A.0.ZB.0.ZC.
delcritor vaa circulo paflara ¢
por los de mas punétosiy ef-
tara defcrito el circuloal der
redor del triangulo. AB C.
defcribale yacomo.AB C.
Pero concurran las lineas re
&as.DZ.EZ.fobrelalinea re
&a.BC.en el puntto. Z .co-
mo efta enla fegunda deflcri
peioa,ytirefela.AZ.y de-
moftraremos tambien de la
mifima fuerte que el puntto
Z.es el centro del circulo de
{cripto al derredor del trid-
gulo.A B C.Concurranpues
las lineasretas .DZ.E Z. .
fuiera del milino triangulo.A B C.en el punéto.Z.otravez,co
o efta en la tercera defcripcion.tiren (e las lineas-re€tas. A
7.2 B.Z C.Y porque tambien es ygualla, A D.alla.D B,y co
mun y en angulos re€tosla. D Z.luegolabafis. AZ%.( por la
qrartadel primero es ygual a la bafis.BZ.Dela mifma mane
ra demoftraremos tambien que 1a,C Z.esygnal ala.A Z.lue
gootra vez {obreel centro.Z,y el efpacio. Z A.0.ZB.o.ZC.
deferito vn circulo pafiara por los de mas punttos , y cftara
deferito al derredor del eriangulo.A B C.defcribafe pues,co
mo.A B C.luego al derredor devntriangulo dado eita defs
crito vacirculo,lo qual conuenia hazerfe.
; Corolario
2o Y es manifiefto que quando dentro del trian -
gulo caeel centro delcirculo , el angulo.B-AC.queefta en
- mayox fegmento degirculo,cs menor que reéto y quando
cae




EVCLIDES. i
cacenlalinearefta. B C. el angulo eftando en medio cireu-
loes re€to.Pero quando cacel centio fueradelalirea re-
-€taB C.elangulo.B A C.eftando ¢rvmenor-fegmento'de cir-
culo,es mayor que re€to.Porlo qualtambien quandéelan
gulo dado fueremenor que re€to,laslineasreétas. DZ.E Z
concurren-dentro del mifmo triangulo, y quando es recto,
{obrela.BC. Pero quido mayor querecto concurren fucra
delamifma.B C.lo qual conuno hazerfe, = :

Troblema.6.  Propoficion. 6.

€En vn circulo dado deferibir vn quadrado,

é&Seacl circulo dado. A B €D . es menefter en elcirculo.
A B C D.defcribir vn quadrado . Saquen felos’ diametros
del mifmo circulo.AB C D. : ,
en angulos retos entre fi, -
{ean. A C.B D.y tiren fe
AB.BC.CD DA.Ypor °
queesygualla.BE.ala. D
E.(porladécmaquintade | p€
finicion del primero). or
que.E.cselcentro,ycomun \
y cnangulos re€tosla. E A.
Luego labafis. AB. (por la NIZ
quarta del primero) es ygual alabafis.A D, y pot efta tama
bien cada vna delasdos.BC.C D.esyguala cadavnade las
dos.AB.A D.Luego es equilatero el quadrilatero. A B C D\
Digo que tambien reltangnlo.Porque la livearefta. B D
es diametro del circulo. A B C D. Luego el angulo es de
medio circalo. Luega el angulo.B A D.es reéto (porla
3L deltercero )y porefto tambiencada vno'de los angulos
contenidos debaxo de.ABC.BC D..C D A.es reéto . Luego
: K 4 esrecld
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esretanguloel quadrilatero. A BC D.y efta demoftrado§
tambien eqpailarero,luego es quadrado(por la.30.definicion
del.r.) y delcripro enel circul 0.A BC D.lo qual conuino ha-
zerfe. ' )

Problema.7. Propoficion. 7

{Al dérredordevcirculo-dadodeteribin vn
quadrado.

& Sea el circulo dado.A BC D.es menefter al derredor del
circulo.A BC D.defcribir vn quadrado. Saquéle dos diame

trosdelcirculo.ABCD.enan- =z Y x
gulos re&os entre fi,y fean.A C / \ 3
BD.y porlos puntos:A.B.C.D *
por {a.1 7.deL.3.tirenfe lineas re-

B

&as que toquenalcirculo. A B.
CD.y {ea.Z K.KT.T L1Z. pues
porque lalinearefta.Z Ltoca al
mifmo circulo.ABCD.enelpi ¥ ¢
&o.A.y defde el centro.E. hafta
el punto.A.del tocamiéto falelalineare&ta.E A lu ego los -
angulos que eftijito ala.A.fon rectos,por la.18.del.3. y por
efto tambien los angulos que eftan cerca delos punctos.B.
C.D,fon reétos.yporque el angulo.A E B.es reéto,y tambié
el angnlo.E B Lesrefto.Luego.I T.es palelaala.AC.porla. -
28.del.Ly por efto tambienla. A C.es parallelaala.Z K. dela
mifmamanera tambien demoftraremos que cada vna delas
dos;1 Z.T K.esparallelaala,BE D, luego fon paralelogra-
mos,I D, 1C.AK,BK.luegoygual esla.1Z.ala, TK.yla.1T.
ala.Z K.porla.3 4.del.ry porques ygual la.AC,ala,B D.y la
AC.esygualacadavnadlasdos, I T. Z K.y la.B D.esygual -
acadavnadelasdos.I Z.T K. luego cada vnadelasdos.1 T
Z K. es ygual acada vnadelas dos.1 Z.TK.luego el quadrila. ;
L o tero

4T
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tero.Z LT Kles eguilatero. Digo que tambien reftam):.ﬂo
Porque.lBE A.es parallelogramo,y el angulo. AE B. esre-
&o,luego tambien es reéto el angulo.A I B.porla.3 4.del.i.
delamilma manera tambien demoftraremos quelosangu-
los. T.K.Z. fon reétos,luego esrectangulo el quadrilaterg.z
1 T %y efta demoftrado que tambien ®quilatero,luego es
quadrado:y al derredor del circulo.A B C D.efta delcripto.
Luego al derredor de va circulo dado efta delcripto va qua
drado,lo qual conuenia hazerfe.

Problema.3. Propoficion.8,

€Envn quadrado dado defcribir vn circulo.

o Seael quadrado.ABC D.conniene.enel quadrado. AB
C D.defcribir va circulo,cortefe,por la.to.del.1. cadavna &
las dos.AB.A D.por medio enlos punctos.E.Z.y por el pun
&o, E.trefle.E T.parallela acada vnadelasdos.AB. DC.
porla.3 r.del.,y por elpun&O.Z.tire{Te.Z.K,para!e!a acada
vnadelasdos:AD.B C.porla.gndel,rluegoes paralelogra-
mo cadavno deftos,A K, K- =

BAT.TD.ALIDBLICY p . 7
los ladosfuyos conuiene afa .

ber los opueftos fonyguales \
porla.34.del primeroy por

que AD . es ygual ala . A L z

B,yla.AE,esla mitad dela
AD,yla,AZ.csla mitad de
'la,A B,luego ygualesla A E
ala, AZ,porlo qual tam-
bien las oppueftas(por la mifma)fon ygnales. Luego la 4L
esygual ala.E 1,Semejantemente .tambien dem’oih'are;ws
uoeadavna delas dos, [ T.I K,es ygual acadavna Flasdos

Z 1,1E,luegolas quatro,1E,IZ,1 T,I K,fonyguales entre fi
porla,i,comun fentencia) luegodefcripto v circulo fobrc’: :
el centro, ] fegun el efpacio,l E,0,1Z,0,1 T,0,l, K, paflara
tam

e 3 B
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tambien por los demas punétosy tocara alaslineas reétas.
AB.BC.CD.D A.porque los angulos §eftan en los piiétos.
E.Z.T K.fonreftes.Porque fiel circulo corta alas lineas. AB
BC.CD'D A.lalinea qfetira é angulos retos defde laextre
midad del diametro caeria dentro del mifmo circulo,loqual
(porla.ré.del.3.)esimpoflible.Luego fobre el cétro.l. y clef
pacio.1E.0.1Z.0°1 T.o1 K. defcrito vn circulo no corta alas
lineas reétas.A B.B C.D C.D A.luego tocalas,y efta efil qua
drado.A B CD.luego en vn quadrado.dadoy lo que de mas
{e figue.Lo qual conuenia hazerfe.
Problema. 9. Propolicio. o.

qAI detredordevn quadrado dadodeflcribir

" vncirculo.

&a:Sea el quadrado dado.A B C D.conuiene al derredor del
quadrado.A B C D.defcribir vn ¢irculo.Tiradas las lineas re
tas.A C.B D.cortenfe entrefien.E.yporque esygualla.DA
‘ala.A B.y comun la.A C.luego las dos.D A.A C. fon yguales
alas’dos.B A.AC.lavnaalao
tra,y labafis.D C.es ygunal ala
batis.B C.Luego el angulo.D
AC(porlag.delijesygualal [ B
angulo.B A C: luego elangulo DR;‘
D AB.cita dinidido por medio  « \
conlalinea. A C. De lamifma \\ \
manera tambien demoftrare- IR ,
mos que cadavno delos angulos AB C.BC D.CD A.eftadi
vidido por medio conlas lineas reStas. AC.ID'B. y porque ¢l
angulo.D AB.esygual alangulo.A B C.y elangulo.E A B.es
mitad delangule.D A B.y el angulo. A BE.es mitad de} angu
lo.A BC. luego el angulo.EAB.es ygualalangulo.EB A.};dr
le qual(por la.6.delr.ellado.E A.es ygualal lado.B E.Dela
miima manera demoftraremos q cadavna delas dos lineds
2 reétas

4
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EVCLEDES.
S L
13l a ca- 12 dedasdosiE C.ED. Lye:

reftas,E AL B.e:
go‘las quatro.E AL L.s_'lf E Difor alesensre fi. Lueoo
fobre 5‘.1 centroE.y ekelpacio,EAI0EB.0.EC,0.ED. c!e{'ﬁri
:?L;:;:?S:z{iinﬁaraioo; los de mas pun c?c.::)s v fera defcrito

1 derred quadrado.A B € D.Defcribale como, ABC
D_.Luego alderredorde vn quadrado dado efta defcrito vn
circulo.Lo qual conuino hazerle .

2}

3

' Problema.ro, Propoficion.1o.
gHazer yntrianguloy folceles que renga ca
davno delos anigulos de fobre la bafis dobla

do del que refta.

éaTirefevna lincare
&a, AB.ydidale(por
lavadecima del.2.) en
el punéto.C. de mane-
ra que el rectagulo ¢o
prehédido debaxo de
la.ABydelaB€ fea
ygual al quadradoque
fe haze dela.C A,y fo-
bre el centro,A. y el el
pacio,A E.(por la ter-
cera peticion ) defcri-
bafe el circulo. BD E.
aflientefe & elcicculo
B DE.alinearetta.BD.ygualalarettalinea. AC.1a qual
no es mayor que el diametro del circulo,B D E. ( por la pri.
mera del quarto)y tirenfe.A D.D C,y (por la quintadel.4.)
defcribafe el circulo.A C D E.alderredor del triangulo. A C
D.Y porqueel reCtangule que fe contiene debaxo Hela, AB,
y dela.B C.esygualal quadrado que fe haze dela. AC. Por

que
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que affi fe admitio efto,y 1a.A Ces ygual a la.B D. luego el g
{econtiene debaxo de 1a.AB.y dela.B C.es ygual al quadra
do que fe haze dela.BD.Y porque fuera del circulo.A C DE
fe toma vn punéto.B.y defde el mifmo punéto.B.fobre el cir
culo.A CDE.cayeronlas doslineasreftas. BCA.BD.y Ia
vna deilas le cortay la otra cae,vel contenido debaxodela
A B.y dela.BC.es ygual alquadrado dela.B D.luego(por la
37.del.2.1a,B D.toca al circulo.A C D E, Pues porque. BD.
letocaen el puncto.D.y delde el punéto.D. del tocamiento
fetirola.D C.luego elangulo.B D C.(por la.32. del mifino )
esygualal que efta en el fegmento alterno del circulo’, ques
alangulo.D A C.Pues porque es ygual el angulo.B DC.akan
gulo.D A C.pongafe comun el angulo.C D A. luegotodo el
angulo.B D A.esygualalosdosigulos.CDADAC.yalos
dos,C D A.D A C,es ygual el angulo exterior.BCD (por la
3z.delr)luego elanguio.B D A.esygualalanguloBC D. y
el angulo.B D A(por la quinta del primero)es ygual al angu
lo.CBD.porque el lado.AD(por la quinze definicion del pri
mero) es ygual al lado. A B. Por lo qual tambien el angulo
D B A(por la primera comun {entencia) es ygual al angulo.
B C D.lucgo fon ygualesentre filos tres angulos.B D A.D B
A.BCD.Y porque es ygual el angulo.D B C.al angnlo.BCD
feratambien ygual el lado.D B.allado.D C.y B D(por la fu-
poficion)es ygualala.C A.luego tambienla,C A.es ygual'a
la.C D.porlo qual tambien el angulo.C D A(por laquinta
del primero)es ygual al angulo. D) A C.Luegolos angulos. G
D A.D A C.fon el doblo del angulo,C A D.pero el angulo:B
C D-esygual alosangulos.CD A.D AC.luego tambié el an
gulo.B C D.es el doblo del angulo.C A D.y es ygual el angu
Jo.B CD.acadavno delos dos angulos.B DA.DB A.Luego

tambien cadavno delos angylos.B D A,D B A. esel doblo
delangulo.D A B.luego efta hecho el triangulo y {ofceles. A
B D.quetiene cadavne delos angulos de fobrelabafis. D B

dobiado del que refta.Loo qual conuino hazerfe.

Proble
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Problema.r, Propoficion.1r.

¢En vncirculo dado defcribir vn pentango
no zquilatero yequiangulo. 1K
éw Sea el circulo dado, A B'C D E: ésmenefter en'el circnlo,
A B C DE.deferibirvn peatagono‘xquilatero y equianglF
lo,tomefe(porla.to.defte ) vai triangulo’y fofceles , y ca.Z
1T.quetengael angu ‘ s ’
lo qualquiera delobre
la bafis doblado al
refta,ques.Z:y deferiz !
bafe porla.z.del,4,en
el circulo: AB'CD. el
tridgulo,A C D.ygual
en angulos al'triangu- |
lo,ZI1T,detal manera
q alangulo.Z.felehat = ™ ¥
ga ygualelangulo:C°’A-D.y cadavnode los'dos angules.A C
D,C D Ajfehagayguala cadavno de los dos angulos. T.y af
si cada vnode losdos, A € D,C'D A es el doblo del angulo,
C A D,Cortefle,porlanouena del'primero cada vno dellos
dos angulos;ACD.C D A. pormeédio c6 las lineas réétas.C
E,DB.ytirenle,A B,BC.CD,DE,E A, Pués porg cadavno
delos dgulos,A C D,C DA, es el doblo del angulo,CAD,y ef
ti dinididos pormedio ¢6 las lineas re&as; CE, D B, lnego
los cinco iguios § fon,DAC,ACE,ECD,CDB,B D A,ft(’m
yguales entre fi,y los angulos yguales'efta fobre yguales cir
cunferécias;porla,26,del,3,luegofonyguales entre filascin
co circunferéncias,A B,BC,C D'DE,E A, y a yguales circii
ferentias;por la;29;del mifmo {e eftienden yguales lineas re
¢étas.Luegolas cinco linéasre&tas. AB.BC.CD.DE.E A.{5
yguales entre fi.Luego equilatero es el pétagono.ABCDE.
Digo ya que tambien equiangulo, porque la circunferencia,
A B.esygualala circunferencia, D E,Pongaie comun.BC D,

Luego
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Luego toda la circunferencia. ABC D.es yguakatodala cir-:
cunterencia:ED CB.y efta fobrela circunferencia.A BCD,

elangulo.A ED.Y fobre la- circunferéria. ED C.B. eftaclan
gulo. BAL. lyego tibien el angulo.B AE. esygual al angulo
AED. y por eflo cadavno; delos angulos. AB'C:BCD. CDE
esyguala cadavno delos angulos. BA E.AEDducgoelpen,
taoono ABCDL.es equmnoulo,y efta; demoﬂ;ado q tabi&
eqv.nla,tero lnego & vncirculo dado efta deferito vn pentago
1o equilatero y equiangulo lo qualcopueniahazer fe.

Pmbkma 1% Propo('cnon X B

§ Al dcrrcdox A vn circulo dado dcicnblrvn
pentagono cquxlatcro y mqulanoulo.

2a: Seaelcireulo dado ABCD E.cs menefter al derredos 31
circulo.A B C D E.defcribir yn pentagono equilatero y cqui
angulo.Entiendanfe los; pun&os A.B.C.D.E. de losangulas
el pentagono defcripto(porla.n.del.4 .) de tallmancra que
(por la precedéte)fean yguales " )
Ias circunfersncias. AB.BC.CD . /
DE.EA.Yporlospunétos.AB A
CD E.feantiradas(porla.17.§1
Plaslineasrettas T.TKKLT
L M.IM. que toquen al mifmo
circulo, y tome fe el centro del
mifino circulo.ABC D E.y fea
Z.(porla.r del.3 30y tirenfe las i
neasrectas.ZB.ZK.ZC.ZL.ZD '
y porque la linea reéta.K Letoca enel purdo C al uxculo A
B CD E.y delde el centro.Z . fobre el mifmo tocamiento fe
tiro 1a.Z C.luego(por la.18.del.3.1a. Z C.fobre [a. K L.es perpé
dlLuldl lucn 0es rcCto cadavno delos a: gulos § il cit,.u endY
por

-
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poieftolosdngulosiqiieeftaien los pliftos B for reétos
Y porque el angdio.Z € Kiesrectoduego elqu adrado déda
Z Klesygualalos quefe bazen dela,Z Cuy dela.CEK (por Ja.
47.délii))y pot eftoalosqucichazendela.Z By dela. BK,
es ygnal eliquefelhaze dela.Z X . (porla milma. Yluegolos
que fe hazéndelaZ C.y dela.CK.fonyguulesa los que feha
zen delaiZ Buy delaBiKude Jos quales el § {2 baze dela.ZC es
'ygualal fehazedelaZ Blwegoel g reftague {e hazesde la
CKlesygialal reftaquefehazé dela.B K. luegoygnal es
la.CK.alaKB'Y porques ygualla.ZB.ala ZC.y comtla. Z
K lucgo las dos BZ.Z K.[on ygualegalasdos. CZ.Z K.y la
bafis.B K.es ygual ala bafis.C K.luego el angule.B Z X.(por
Ja-8.del.1.)es ygual al angulo. K Z Gy el angolo. B K Z.al'au-
gulo.Z K C.luego el angulo.B Z C.es doblado al angulo.KZ
C.y elangulo.BK C.al angulo.Z K C.y por eflo tabien el an-
gulo.CZ D.es doblado al angulo.C Z L.y el anguio.D L C.al

‘angulo.Z L C'Y porq lacircunférencia B C.es ygualalacir-
-cunferécia.C D.el angulo.BZC(poria.z7.del.3 )es ygnal -al
-angulo.CZ Diyelangulo.BZ C.es doblado al aigulo.KZ €
“y etangulo.D Z C.al angulo.L Z C.laego clangulo.KZ C. es
ygual al'angulo.Ju Z'Cildego va fon 1os dos triangulos.Z KC
“Z'L C,que tienei 10s dosangulosyguales alos dos angulos,
y el vnlado ygual al va ladd¢por Lrz6.del 1) ycomii deellos
que es. ZC-efto es,que s a dllos'conili.thegolo sdemaslados
tendran yguales afos demas lados,, y'elangulo que reftaal
angulo qhe reftaLuegoygal eslalined recta. K C.ala.C L,
y el angiilo:Z K C.alangnlo.Z E Cly porqués ygual la. K C.
ala.C L.negoesdoblada 1A REATa.K C.y por‘efto tambié
fedemoftrara que. T Kiés dobladadla.B K. yporque efta de
moftrade GBK.es ygtial a R Cy 1a,KL.es dobladaala.RC
yla. T K.ala.B K.luegola.T K.ésypyal ala XL De lamifma
manera tambien fe demoftidra‘qué.cada vna delas lineas.I'T
1 M.ML..cs ygual a cada vida délas fineas. T K. K L. luego €5
“equilatero e_‘lPcﬁ'tagouo.}‘T"‘K’LM,Digb q tabien equiigulo
* Porqueel angulo.Z K Cles ygualal angulo. ZLX.y efta de-
aati moftra
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demoftrado queel angulo.T K L.es doblado al angulo.ZKCT
y el angulo.K L M.es doblado al angulo.Z L C.luego elangu
lo.T K L.esygual al angulo.K L M.Semejite mente fe déemo
ftrara tambien que cadavno delos angulos. K T LT IM.IM
L.es ygual a cadavno delosangulos.T K L.K L M.luego los
cinco angulos que fon TK.TKL.KLMILMC.MIT. {on
yguales entre fi.luego es equiangulo el pentagono.I'T K LM
y efta demoftrado que tambien equilatero,y efta defcrito al
derredor del circulo. A B C D E.lo qual conuino hazer fe.

Problema.i3. < Propoficion.i3. -

€En vn pentagono dado cquilatcro y c’quiﬁn
gulo defcribir va cireulo.

&8 Sea el pentagono dado equilatero y equiangulo.ABCD
E.es menefter enel pentagono.A B C D E.defcribir va circu-
1o.Cortefe(por la.o.del.1.)por medio cada viie delosangu-
los.BC D.CDE.con laslineas rectas.C Z.Z D.y defde ¢l pi
€&o0.Z. en el qual concurren entre filas lineas re€tas.CZ.D Z
Tiren felaslineas re€tas,Z B.Z A.Z E . Y porque esygual la
- BC.alaCD.y comun]a.C Z.Ine Al s
golas dos.B C.CZ.fonygualesa | QT
lasdos.DC.CZ.yelangulo.BC
Z.es ygual alangulo.D €Z.luego
labafis.B Z(por la.4.del.1.) es y- ’
gualalabafis.D Z.y el triangulo |
B CZ.altriangulo.DCZ.ylosde, x
mas angulos fon yguales alosde , ;)
mas angulos debaxo delos quas;
les fe eftiendenyguales ladps.lue » == /L
go ygual es el angulo.C BZalan . v.. 1. ,
gulo.C D Z.Y porque el angulo,C DE.es el doblodel angulo
CDZ.yelangulo. C D E.esygual al angulo.A BC.y el agulo
) 270 : ChZ
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C D Z.al angulo,CB Z,luego el angulo.CB A.es doblado al
angulo.C B Z.luego el angulo,A B Z.esygualal angulo.Z B
C.Luego el angulo.A B C.cfta dinidido por medio con lali-
nea recta.BZ.de la mifma manera tambien fe demoftrara g
tambien cada vno de los angulos.B A E.AE D.efta dinidido

or medio conlas dos lineas re€tas.AZ.Z E.Saquenfe,por la
2.del.1.)defde el piicto.Z. fobre laslineas.A BB C.CD.DE
EA, las perpédiculares,ZK.ZT.Z1ZL.Z M.y porque es
ygual el dgulo.T C Z.al angulo.I CZ.y el angulo rectoZ T C

gual al angulo re€to.Z 1C.fon yalos dos triangulos.Z T C.
Z 1C.q tiené los dos angulos ygualesa los dos aguloselvno
alotroy elvnlado ygualalvnlado,pord, C Z.es comun de
Hos eftédido debajo de vno delos yguales angulos.luego tea
dri los demas lados ygualesa los demas lados(por la.26.¢L.t
luego es ygual la perpendicular. Z T.alaperpendicular,Z I.§
Ja mifma manera tibié fe demofirara cadavna delaslineas
ZL.ZM.ZK.es ygnal a cada qual delas dos.Z T.Z Lluegolas
cinco lineas reétas.Z L.Z T.Z K.Z L.Z M.fonyguales entréfi
Iuego fobre el centro.Z.y el efpacio.Z Lo, Z L.o,Z M.oZK.
0.Z T defcripto vn circulo por la.3.peticion vendra por los
demas punétos,y tocara alas lineas re€tas. AB.BC.CD.DE
E A.(por el corolarso dela.16.del.3.)porque los angulos que
eftan junto alos punétos.K. T.LLL,M,fon reétos,porque fino
las tocare,fino que las corta acontecera que lalineatirada
dela extremidad del diametro en angulos re€tos caera den-
tro del circulo,lo qual fer impofsible efta demoftrado (por
la.16.del.3)luego fobre el centro.Z.y el efpaciovno delos pit
&os.K.T.1.L.M.defcripto vn circulo,en ningla manera cor
taraalaslizeasre€tas,AB.BC.CD.DE.E A. luego tocara
las(por el corolario dela.(16.del.3.)defcribale como. KT I
L M.luego enel pentagono dado equilateroy equiangulo ef
ta defcrito va circulo.Lo qual conuenia hazerfe.

Problema.i4. Propoficion.14
L Alder
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qAI derredorde va pentagono dado chuila—

teroy cquimgulo delcribir va circulo.

€Sza el pentagonodado equilatero y equiangulo.ABCDE
conuiznz alderredor del pentagono.ABCD E.delcribir vn
circalo.Corte fe(por la.9.del,1.) por medio cada vno delos
angulos.B C D.CDE.conlasdos lineas.CZ.D Z . y defde el
puatto.Z.en que concurren las mifmas lineas rectas aftalos
puattos.B.A.E.tiren fe laslineas rectas.Z B.Z A.Z E.Semejd
tementea la precedente fe de —>r
moftrara que cadavno delos :
angulos.CB A.BAE.AED.
es dinidido por medio,con ca
davnadelaslineas reétas.ZB
Z AZE.Y porque es ygualel
angulo.BC D.al angulo CDE
(por la fuppoficion)y el angu
10.ZC D.es lamitad del angu
lo.BC D.yelangulo.CD Z.
es mitad del angalo.C D E.Luego(por la.7.comun fe“téCi?Q
elangulo.Z C D.es ygual al angulo.Z D C. Porlo qual tibié
¢llado.Z C.es ygual al lado.Z D-(por 1a.6,del. 1.) De femeja
te manera fe demoftrara que tambien cada vna de las lineas
7 B.Z A.Z E.es ygual a cada vna de las lineas.Z C.ZD.luego
las cinco lineas rectas.Z A.ZB.Z C.Z D.Z E.fon yguales en-
tre fi.Luego {obre el centro.Z.y el efpacio.Z 4.0.ZB.o. ZC,
0.Z D,0,ZE, defctito vn circulo(por 1a.3,peticion’) paffara
por los de mas punttos, Y eftara defcrito al derredor del pé
tagono,ABCDE,quees equilateroy equiangulo.Defcriba
feyfea,A B C DE.luego al derredor del pentagono dado E}
es quilatero y equiangulo efta delcritova circulo, Lo qual
conuenid hazerfe,

Problema.rs . Propoﬁcion. 15,

{Envn
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€En vn citculo dade deflcribir vn h‘cxagond
afquilatcro y cquiangu]o.

8a Sea ¢l circulodado. A BC D EZ, conuiene enel circulo
dado,A BC DE Z,delcribir vn hexagono equilatero y equi
angulo.Saque {e el diametro del circulo mifino.A B C DEZ
y fea,A D,y tomefe(por la primera del tercero)el cécro del
circuloy fea.ly fobre el centro, D,
y ¢l efpacio, D Lpor la,3,peticié del A
cribate el circulo, C1E T, y tiradas
las lineas reétas,E L1 C,Eftiendanfe
aftalos punttos,B,Z,y tirenle,A B,
BC,CD,DE,EZ,Z A,Digo que, A
B CDEZ, es hexagono equilatero
equiangulo , Porque el punéto, 1, 4
Zs cqentro del cit culé,ABPCDEZ, /
es ygual(por la quinze definici6 del D
primero)la,lE, ata, D, Yten porg
el punéto, D, es centro del circulo,
CIET, esygual (porlamifma)la -
DE,ala,Dl,y la,lE cta demoftra- ]
do queesygualala,l D,.Iuego 1a,1E es ygual ala,E D(porla
primera comun fentenc a)lu-ego es equilatero el triangulo,
E1D,Luego los tres angulos luyos,effoes.E1D.IDE.DEI
fonyguales entre fi. Porque por la quinta del primero ) los
angulos de fobre la bafis delos triangulos y foiceles, fon y-
guales entre fi,y los tres angulos del triangulo(por la,32.del
primero)(on ygualesados re&os.luego elangulo,E1D.¢es
eltercio dedos retos.Semejanteméte tabié demoftraremos
que elangulo,D1C.es el tercio de dos re€tos,yporgla linea
recta,C Leftido fobrela.E B(por la,13,del,1,de ambas par-
tes haze los dgulos,E1C,C 1 B,yguales a dosreftos luego td
bi¢ el angulo querefta,C1B,es el tercio de dos reétos,luego
los angulos.E:D.DIC.CIB.fon yguales entre fi;porlo qual
z los
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los angulos opueftos § fon.BIA.AI Z.Z IE.{fon yguales a los
mi{mos,E1D.DIC.CIB. por la.15.del..luego lcs feys angu
los.EID.DIC.CIB.BlA,AIZ.ZIE.fonyguales entre fi,y
los angulos yguales eftan fobre yguales circunferencias,por
la.26.del.3.luego las feys circunferécias.AB.BC.C D.D E.E-
Z.Z A.fon yguales entre fi.y debaxo de yguales circunferen
cias {e eftienden yguales lineas rectas(por la.29.del mifmo).
Luego las feyslineasretas. ABBC.CD.DE.EZ.Z Afony
guales entre fi,luego es equilatero el hexagono.A BCDEZ.
Digo tambien que equiangulo. Porque la circunferécia. A Z
es ygual ala circunferencia.E D.juntefe por comunla circun
ferencia.AB CD. luegotodala.Z ABC D.esygualatoda
la.E DCB A.y fobrela circunferenciaZA BCD. efta el an-
gulo.Z ED.y {obre la circunferencia.E D C B A.efta el angu
lo.A Z E.luego el angulo.A Z E.es ygual al angulo. DE Z,
Dela mifma manera tambien fe demoftrara que tambienlos.
demas angulos del hexagono.ABCDEZ,efto es,cadavno
delos angulos.Z AB.ABC.BCD.CDE.fonygualesacada
vno delos angulos.A ZE.Z E D,luego equiangulo es el hexa
gono.ABCDEZ,y efta demoftrado que tambien equilate
ro,y efta defcripto enelcirculo,A BC D EZ,luegoenelcircu
lodado,A BC DEZ,efta deferipto vn hexagono equilatero
y equiangulo,lo qual conuenia hazerfe,

Corolario.
€Dcaquics manifiefto
que cllado del hexago-
noes ygual al {femidia-

Z.titamos lineas queto

quen alcirculo, e deferi
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bira al derredor del circulo vn hexagono x-°
quilatero y.equiangulo,lo qualfe feguira de
lo dichoenclpentagono.Y demias defto por
lo que femejantemente efta dicho ¢n el pen-
thagono inferibiremos vacirculo en el hexa
gono dado,y le defcribiremos al derredor,lo

qual cenueniahazer fe. :
Probletha.rg, - Propoficion.1s.

§En va circulo dado deéfcr ibir vna hgura de
quinze angulos cquilatera y equiangula,

§Sca elcirculo dado.A B C D.conuiene en el circulo. A BC
D.defcribir vna fignra de. 15. angulos equilateray equiangu
la.defcribafe en el circulo.A BCD.el Jado.A C. devn trian-
gulo equilatero,y del.pétagono equilatero ellado.A B.en el
arco.A C.luego de los fegmentos que-el circulo.A BC D.fue
re quinze yguales,delos tales la circunferencia. AB C.quces
el tercio del mifmo cir
culofera cinco, y la cir
cliferencia.A B. queees -

la quinta parte delcir-

culo fera d eres. Luego
lareftante.B Ciera de

dos yguales.Cortele la
BC.(por latreyntadel
tercero) por medio en
E.luego cadavna delas

dos cireQiferécias. BE.E 7]
C, fera la quincena pte

del mifmo circulo. AB

CD. Luego fiaflentare

L 3 mos
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mos & el circulo.A BC D.las lineas reftas.BE,CE. o yguales
a ellas(por la primera del quarto) eftara en el defcrita

vna Aigura de quince angulos equilatera y equian
gula.Lo qual cBuenia hazerfe.Dela mifmafuer
te como en ¢l peutagono,fi por la divifion
del circulo tiraremos lineas que toqué
al circulo, fe defcribira alderredor
del circulo vna figura de quinze
angulos equilateray equian

gula.Y por la demoftra
- gion como enlos pen

tagonos defcribi

remos dentro
y alderre-

dor de

vna
figura de quinze angulos
- equilatera y equian
- gulavn circulo.

¢ Fin del quartolibro.

Libro
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EIBRO° Q. VINT.0

D BLO S BELEMENTOS-DEEVEC LY

X

des Megarente philofopho griego.

. §Decfinicioncs.

qParte es quantidad de quantidad , me -
nordela mayor,quadolamenor mideala
mayor . 5}

Multiplice es mayor de la menor, quado
lamidelamenor.
Razoncs vacierto refpecto que tiené dos
quantidades de vnmifmo generoentre fi
enalgunamanera.

.. Proporcion es la femejaga de las razones,
- Dizéfe tencrrazo entre fidos quatidades

_‘ch puedémultiplicadas exceder entrefi.
En vna mifmarazo (e dizé eftar las qua-
tidades,la primera conlafegunda yla ter
cera conla quarta,quando los ygualméte -
multiplicesdelaprimeray delatercera a
los ygualmente multiplices dela fegunda
y dela quarta,fegun qualquier multiplica
cion,o juntamentelos exceden,o juntamé
te fon yguales,o juntamente fonmenores

tomados entre f1el vno al otro.
" L 4 Llamen
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7. Llaméfe proportionales las catidades que
tiené€ vna mifmarazon. ‘

8. Quando ¢l ygualmente multiplice de la
primera excediere al multiplice delafegi
da,y el mulciplice de la tercera no excedie
re al multiplice de la quarta, entonces la
primera fe dira tener mayor razon ¢ lafe
gunda,que nolatercera conla quarta.

9. Laproporcion por lo menos es €trester-
minos. : ‘

10. Quando tres quantidades fueren propor
cionales la primera con latercerafe dira

. renerdoblada proporcion que conla fe-
gunda. Pero quando quatro quantida -
.des fucren proporcionales Ja primera con
la quartafe diratener tres dobladapropor
cion que conlafegunda,y fiempredeay a
delante vna mas mientrasla proporcion
fuere. ;

11. Las quantidades (e dizen de femejante ra
zon,las antecedentes alas antecedentes, y
las,confequentes alas confequentes..

12.Permutadarazon es e] tomar del antecedeé

te con elantecedente: y del confequente
- -conelconfequente. Con
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13, Conuerfa razon es,elromar del confequé
te conclantecedente, como del antecedé
teal conlequcntc 0 bn :

1 4.Compolficion de razones,el tomardcl an
tecedente conel confcqucnce,como dev-
no,al mifino confequente. -

13- Diuifion derazon es,;el tomardel exceflo
en que excede el antecedenteal con{cquc
te,a el mi{mo confequente.

16. Conucrﬁon derazones el tomardel ante
cedentcal exceflo en que excedeclantece
.. dente almifmo confequente.

17 Y gual razoneesfiendo. muchas]catidades
. yotras ygualés acllasen numérotomadas
- juntamentey envnamnifmarazo,quairdo

~fuere como-en lasprimeras canuc}adcs la

- primera alavltima, affilen las Icgundas ca
tidades laprimera alavltima,O'€ otrama
ncra, el tomar de las extremas por quira-
miento de las de en medio. ‘

13. Ordenada proporcion es,quando fuerecl
antecedente al confequente, y el confe-
quente aotra cofa, comoel conlcqucntc :
aotra co(a.

Defor-
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19. Defordenada proporcion es quando fue-
reelantecedente al conicqucnte como el
antecedente al con(cqucntc,ycl corfe -
quente aotracofa,comootra co(a al ante
cedente. :

20, Eitendida proPorcw es quado fuere co
moelantecedente al confequente, affi el
anteccdenteal confequente: y fuere tam-
bien como el confequente a otra cofa,afli
el confequente a otra cofa.

21.Perturbada proporcion es quando ficdo
tres cantidades: :y otras yguales a cllas cn
s'mimerdy fuere gcomoenlas primeras ca
udadcs cl antecedente al confequente ,
.aflien fas fegundas cantidades ¢l antece-
dente al confequente vy como en las pri-
meras cantidades el confcqucnte a otra
~cofa, afli cnlas fcgundas otra cofa al ante-
ccdcnte

‘Theorema.r, ' ' Propoficion. x.

¢ Sifueren algunas quantidades, de otras al-
gunas quantxuadcs yguales en numero cada

auales de cada qualca ygualmcntc multipli-
4 ¥ 8 i
ces
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-¢es,quanmuleiplicede la'vna es la vha quiti
dad tan multiplices:detodas feran todas.

éoSeanalgunas quau:idadeg.A B.CD. de otras algfias qui
tidades yguales ent numero.E-Z.ygualmente multiplices ca
da quales de cada quales. Digo que quan mulrighceres fa 24
B.de la.E.tan multiplices {eran {a.A B.y 1a. C 13, de lgs dos
E.Z.Porque esygualmente mulziplice la
AB.de la.E.y1a,CD.de la.Z luego quan
tasquantidades ay enla, A Biyguales ala 5
E.tantas ay enla.C D.yguales a la.Z.Di.
uidafe pues la. A B.en quantidades ygna . (. ,v
lesala.E,eftoes,ALIB.y tambienla, C . § cT
D.en quantidades yguales ala.Z.eftoes. | -
C T.T D.luego el numerodelas. CT. T L

j =

D.fera ygual alnumero delas.ALIB.Y o4 7
porquesy gualla.ALala.Eyla.C Tala | - ,
Z.luegola.ALyla.CT.fonygualesalas .|, .45 [ 2
dos.E.Z.y por efto porque tambienesy Bl: Linl, 1 ]
guallalB.alaEylaTD.ala.Z. tambid oo T

la.IB.yla.T D.lo feranalas dos E.Z:luego quantasay.enla
A B.yguales ala.E.tantas tambien enla. A B.y enla.C D.ay
guales alas dos.E.Z.luego quan multiplice es 1a.A B.de la.E.
tan multiplices fon.A B.C D.delas des.E.Z.luego fi fuerenal
gunas quantidades de otras algunas quancidaJcs. yguales &
nnmero cgda quales de cada quales ygualmente multiplices
quan mulciplice es Ia vna quantidad.de lavna, tan rﬁhlﬁph“
ces feran todas de todas,lo qual conuine demoftrarfes:!

]

.Theorema.z. .. Propoficion. z.

qSilaprimerafucere ygualmente multiplice
de la fegunda,que laterceradela quarta,yla

quinta
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quinta de la fegundalygualmente multi plice
que la fexta de la quarta;tambien com pucfta
la primerayla quinta,fera de la fegunda ygu
almétc'mﬂdltiplicc,quc laterceraylafexcade
la quarta. ' - np sl

®@2S¢a laprimera A B.ygualmente muleiplice défa fegunda
C.quelatercera,D E.dela quarta.Z.Y fea tambien la quinta
B Lygualmente multiplice delafegunda.C.¢omo la fexta. E
T.dela quarta.Z.digo que 2.4 Lcompuéfta dela primera Yy
dela quinta,fera delafegunda.C.ygnalmente mulriplice que
laterciay fexta.DT: ‘delamifma.Z. A ‘
quarta,Porque la. AB.esygualmente T ’
multiplice dela,C.que la.DE.dela; Z
luego quantas cantidades ‘hay en -
la;A B.yguales ala.C.tantas cantida-
des ay tambien enla/D E.ygualesala 1B
Z.y por efto tambien quantasay én: l
la.Bl.yguales ala.C.tantas tambiéay
enla.ET yguales ala.Z.luego quatas »
:ay entodala.Alyguales ala.C.t3tas
ay entodala,D T.yguales ala.Z. lue
go quanmultiplice esla. A L. de la.C.
tanmultipliceesla.D T.dela.Z .lue. I LD
go tambien compuefta. A L dela primera y dela quinta fera’
deld fegunda.C.ygualmente multiplice quela/D Ttercera Yy
fextadela.Z.quarta; Luegofila primera dela'feglida fuere y
gualmente multiplice que latercera dela quarta,y la quinta’
dela fegunda ygualmente multiplice que 1a fexta dela quar-
ta,tambiencompuefta laprimeray la'quinta fera de la fegs
daygualmente multiplice que la tercera y la fexta dela quar
ta,lo qual couuino.demoftrarle, 73 Tl
Theoreima.3. Propoficion . 3.

Siel




 EVCLIDES; g5,
€Si el primero delfegundo fuere ygualmen-
te mulciplicc que el tercero del quarto:y feto
maren dclprimero ydeltercero ygualmente
muftiplices,:tambiéPcr ygual clvno y el otro
de los que fueren romados fera ygualmente
multipli'cc delvnoydelotrosel vno de] {'cgﬁi
doyelotrodel quarto .

é&Sea.A.el primero de.B.(egiido ygualméte multiplice que
eltercero.C.deel quarto.D,y tomenfe delos mifinos. A C,
los ygualmente multiplices.E Z.IT. Digo quede. B. es.E Z.
ygualmente multiplice que.! T.de.D.
porque.EZ.de.A. es ygualmente mul
tiprice que.l T.de.C.Luego quantasci
tidades ay en.E Z.yguales ala. A.titas
quantidades ay tambien en.l T. ygua-
lesala.C.Dinidaie.E Z.en quatidades

B

ygualesala.A.quecan. ERKZ .y la 1~ 7
IT.enygunalesala.C.quefeanlL.L T ]
yafli fera ygual el numero de.E K.KZ
alnumerode.l L'L T.Y porque. A. de
Bles multiplice ygualmente que. C.de I
D.yesygualEK.ala.Ay IaI LalaC 5 o &
luego.E K.de la. B es multiplice ygnal
mentcque.l L.dela.D,y por efto tanygualmente multiplice
es.KZ dela.B.como.L T.de la.D.Luego porqueel primerg
E K.del fegundo.B.es multiplice ygualmente que el tercero,
1L.del quarto,D.y es el quinto.K Z:de.B.fegiido ygualnéte
multiplice g el fexto.L T.del quarto:D.luego(porla. 2.del.s.
el copuetto primero y quinto,E Z.del mifino. B. fegundo es
multiplice ygualmente que el tercero y fexto.l T.de el quar
to.D.Lucgofiel primerode el fegundo fuereygualméte mul
; tiplice

:
]

I
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tiplice que el tercero de el quarto,y fe tomaren del primero
y del tercero ygualmente multiplices tambien por ygual el
vnoy el otro de los § fuerd tomados fera ygualmére multi -
plice delvno y del otro,elvno dlfegidoy el otro del quarta

Theorema. 4. PropoficiG.4. .

qSi el primero al fegiido tuuiere la mifma ra

zon quc el tercero al quarto,tabien Jos ygual
méte multiplices del primero y del terceroa
los ygualmente multiplices del fegundo ydel
quarto,fegun qualquicra multiplicacio,ten-
dranla mifmarazon,tomadosentrefi.

é»El primero.A.al fegundo.B,tenga la mifmarazon § el ter
cero.C.al quarto.D.y tomen{e delos dos.A.C.los ygualmen
te multiplices.E.Z.y de los dos.B.D.otros ygualmente mul-
tiplices como quiera.. T.Digo que como fe ha.E.con.Lafli e
habra.Z.con.T. Toméfe
delos dos.E.Z.los ygual
mente multiplices.K. L. 'r
y delos dos.I. T.otrosy -
gualméte multiplices co
mo quiera que {ea. M.N. ;

y porq.E.es multiplice & i 8
A.ygualméte q.Z.de.C.y
delos dos.E.Z. fe toma-
ron los ygualméte multi
plices.K.L.luego. K.por
la.3.del.s.es de.A.multi-
pliceygualméte q. L.de |
C.yporlamifmacaufa KE

I
!
|
.

(24
w
B
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es tibien. M.multiplice de.B.ygualmente que:N.de.D. y por
que es como. A.alfa.B.aflila.C.ala.D. y fe tomard delas dos
‘A.C.los ygualmente malciplices. K. L.y delas dos.B. D.otras
ygualmente multiplices comoquiera,cfto es. M.N.luego LK
‘excede a.M.tambien'excedelL.ala.N.y fies ygual ygual,v fi
menor,menor por la.6.didnicion del.5.)y fon.K.L.delos dos
E.Z.ygualmente multiplices,y fon.M.N.delos dos.l. T.otros
ygualmente mulktiplices como quiera.Laego como fe ha, E.
con.,Afli.Z.con.T.laego fiel primero con el fegundo tunie
relamilma razon queel tercerocon el qharto tambien los
ygualmente multiplices del primeto y deltercero conlos y-
gualmente multiplices del fegundo y del quarto’ fegun qual-
quiera multiplicacion,tendran lamifma razon, tomados en
trefi(por la.6.definic16)lo qual conuenia demottrar(e.

Lemma,o afflumption.

- €Pucs porque efta demoftradoque iK.exce
deala.M.tambien.L.excedeala.Niy (i ygual
ygual.y fimenor menor.Es manifiefto q (i.M
excede ala.K.rambien.N.excedeala.L.yf y-
gual ygual,y fi menor menor:Y porecfto fera
que como fe hal.con.E affi. T.con. 7.

v - "Corolario .

Dc aqui es manifiefto que i quatro quarida-
des fueré proporcionales;alacontra tambié

{eran Proporcionalcs.
Tcorg
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Theoréma.s. Propolicion.s.

€Sivna quantidad fuere de otra quantidad
ygualméte multiplice quela cortada dela cor
tada,tambien la que refta dela que refta fera
ygualméte multiplice glatoda dela toda.

éoLaquantidad,A B. dela quantidad.C D.fea ygualmente
-multiplice §la cortada.A E.de la cortada.C Z.Digo q tabien
1a.E B.grefta de la g refta.D Z.es multiplice ygualméteq to
.dala.A B.es multiplice de todala.C D.hagafela,E B.ta multi
plice dela.C L.quan multiplice es la.A E.dela e
C Z.y porque(por la fuppoficion)la.AE .es
de.CZ.ygualmente multiplice que.AB.dela 17
CD.y ponefe que.A E.es de.C Z. ygualméte el
multiplice que.E B.de. CL.Luego. A B.esde
las dos.l Z.C D.ygualmente multiplice. Lue
go la.1 Z.es ygualala.C D.quite fe lacomun - 1
CZ.LuegoladC.quereftaesygualalaDZ
querefta.Y porque. A E,es dela. CZ.ygunal- <7
-mente multiplice que la.EB.delal1C.y esy-
~guallaCliala.DZ, luegola AE.es delaCZ
‘ygualmente multiplice que [a.EB. delaZ D
y ponefela. AE.dela.CZ. porygualmente D BL
multiplice que la,A B.de1a.CD.luego12.EB de12.Z D . es
ygualméte multiplice que Ia.A B.dela.C D.luego 1a.E B.que
refta fera ygualmente multiplice dela. Z D. que refta, quan
multiplice estodala.AB.detodala.C D.Luego fi vna,quan‘
tidad fuere de otra quantidad ygualmente multiplice que la
- cortadadela corta:}a,tambien laquerefta dela que refta fe

ra ygualmente multiplice que latoda dela toda. Lo qual c&
uino demoftrarfe. :

Theorema. 6. Propoficion.6.

Sidos
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€Si dos quantidades fuere de otras dos qua
tidades ygualmentemultiplices, y algiias cor
tadas fueren ygualmente meltiplices de las

mifmas, tambien lasreftates feran o a las mif
mas yguales,o ygualmente multiplices delas
mifmas.

éa/Las dos quantidadés. A B.C D.délas'dos quitidades.E.Z
fean ygualmente multiplicesy algm’xa-s__cortadas‘A LC T e
tambien ygualmente multiplices delas mifinas.E. Z. Digo q
tambien las reftantes:1 B, T D.alas mifmas.E.Z . oles fony-
guales,o ygualmente multiplices dellas.Sea lo primero. I B,
ygual ala.E digo que tambiea. T D.es'ygual ala.Z. pogalela
CK.ygualala.Z.y porque.A Les de.Eygualmenté multipli-
ceque,CT.de. Zy la.lB.es ygualalaE.y [aK CalaZ. lue-
go.AB. dela.E.es ygualmente multiplice | xA
quela.K T.de la mifma.Z,y ponefela, AB.F ~ g
la.E.ygualmentemultiphce quelaiC Didela 7 < )
Z luego,K T.de.Z.esygudlmente multiplicé i
que,C D.de. Z. pues pdrgue c3da yria dpé:lzis'
dos.K T.CD. es ygualnente multiplice §.Z
luego( por la.r.comun fentécia)la.K T.es y- »
gualala.C D.quitefe la‘comun.C T.luego Ia 2
K C.qutretaesygual ala. TD.quereftaYla * % e
Z,es ygual Ala.K C licgo tambienla.z.e8y, ° T P ¢
gualalaT D.porloqualfilalB.esyguala * ek gt
J4.F.feratambie. DT .ygualala.Z. Delamif | '}’ =
ma fuertetambié demoftraremosque fifue B Ip iR
re.T B.multiplice' de.Eiran multiplice fera. T D.dela.AZ.lubgo‘
fi dos quantidades fueren de otras dos quantidades ygual-
niefite multiplices y algfias coreadas fuereti ygualiéce mul-
tiplices delas mifmas.Tambien las reftas feran alas mifinas

M oygua
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oy3iales, oy eualmente multiplices delas mifinas fo qual c§
wiad donotrarle. ‘ FAmALL a1

Theorema,y. * _ Propofici5.y,

qLas ygmlcs tienen vna mifma razona vna
mifmay la milniz alas youales: . BiT

q5:1ygualeslas quitidades,A.B.y fea otra catidad.C,como
quiera. Digo gue qualqaiera de las.dos. A.B,tenevaa mifma
razo alamiim1.C.v Ja.C.a cada voa d las ‘
mi{mas ; A.B. Tomaale por la.3. del $2)
las ygualmente multiplices delas dos. A
B.y fean.D.E, y dela.C, fea otracomo by
quiera multiplice y fea. Z. pues porque {
D.es yaualmente multiplice d:la.A.que
la.E.dela B.yla.A es yanalala.B. luezo, | A
(por lafexta comua featécia ) ygaales ]. :
1a}D,ala.E.yss 0sca glquiera.Z.muleipli -
cedelamifmE,lwego fi excede 14.D, 2-: 1
Z.

q
l 'F .
A

Bires
WAL

5

1a,Z,éxgede tambien la.E.ala mi{ma. Z, 0
yfiygaalygual,y im2nor menor.Y fon,
D.E.ygualmeate multiplices de las'dos’ I T3 b
A.B.ylaZ.de.C.otra multiplice como ’E.;‘{
quiera,lusgo comp esla. A.ala,C.aflila.B.a1a.C . Digo tabie,
qla,C.acadavnade las dos.A.B.tiene la mifma razon. Porg
Jifpueﬂtas dla mifma manera demoftrarenios femsjiteméce.
qla Duesygual.ala.E.y es otra glquiera,Z.luego fila.Z.exce
deala.D.excederatabienala.E,y i ygual,ygual, y fi menor,
meoor. Y laZ.cs maleiplice dela .C.y1a. D.E.de Jas dos. A .B. .
fon otras multiplices qualefguiera.luego como fe ha.C,c6. A
afli tibien.C.con.B.luego las yguales tienen vnamifmarazé.
a voa mifma:y Ja mifma alas yguales,lo qual [cauia de demo,

fran,

‘,--——-'—uw

4

" ‘Theo'
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Theorema.8, - Propoficion . 8.

q Delas quantldadcs defignales, la mayora
vina mifmatiene mayor razon quel la menor
vy la mifma ala menor tiené mayor razonque
alamayor.

qy Sean las quantidades defiguales. AB. C.y fea mayorla. A
B.quela.C.y {ea otra.como qmera ¢omo.D. digoquela. AB
ala.D.tiene mayorrazon quemno, C.co la.D.ylaD.colan €
tiene mayor razon que 'no ¢ la.A'B: I’orquc és mayor 1a. A
B.quenola. C. pongaflela.B Eoygualalamifina .G, yafli la
merior delasdos. A E.E B.multiplicada, vendraa fer ma> of
quenola.D.Sealo primero.A E.me {
nor quene.E By multipliquele. AE
attaqueloque fehiziere,vengaafer
mdy et ques D .y fealu xrultxplue.f
Z Lelqual ¢s mayor que,id.y quan
multiplie'es.Z1i]e.A Elfea tan mul-
tiplice.I T.de Ja.E B. yla.K: dela:C.
ytomtlc el doblo dela. D). ¥ feal duy
delpues eltresdobloy fea. M.y def
pues afltyno mas;afta queel toma' 9 I :

do.vengaafer hechd m'!ltzphco Jet £1% i g AT N '

-

la Dy primeromayorque: Koy to-
mefey fea, N, el quadrupulodie, D.yprimero mayor que” K.
puesporque,Kyes primero menor que.N.lego.K; no'esmé
nor que,M.Y. porgue.yguaimente nmhxpuce es, 1T yde la
EB, comouygmlmcuremulnp.ue Zalviderla) AE Luego
(por Ia pnmrmue; solaZ T.esdela.A B veu a!tn°rc muls
tiphice que la.K, dela.C. lumo 1.Z T.y la. Ix {on voualmente

multiplices dela.A B.y de Fi o (po la xmﬁpa) Otroff por ‘]
l 'I es dela,E Boygualmente multiplice quela.K.de [a.Cy es
M3 ygua
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yguallaE B.ala.C.lnego lal T.esygualala.Ky1a.K.no es
menor que la.M. lnego tampoco la. T.es menor que la. M.
Pero es mayor 1a.Z Lquela.D.luegotoda la.Z T.pintaméee
€5 mayor que las dos.D.-M.Y fon yguales Ias dos.D.M.a [a.N
porque.M.es el tripla de. D.ylas dos.M,Difon el quadiuplo
de.D.y es.N.cl quadruplo de.D.luego las dos.M.D.fonygya
lesala.N.y esmayor.Z T.que. M.D.Lvegola.Z T. excede a
Ia.N.yno excedela.K.ala,N.y {6 1aZT.y la.K.dela.A B.yde
la.C.multiplices ygualmente y la.N.dela.D.es otra qualquie
ra multiphice;luego la.A B.con la.D.mayor razon tiene’ que
50 l2.€.con la.D.(porla.8:definicion del.5. ) Digo'pues que
tambicnla.D.conla.C.tiene:mayor razonquela.Diconla.A
B.Porque defcritas aquellas affi;de la mifina manerademo-
firaremosique la.Nuesmayor que 2, K. pero no mayor que
1a.ZT-y la.N.es multiplice della:D. perolasdos.Z Ty la.K.
delas dos.A B.y de la.C.otras qualesquiera ygualmentemul
tiplices.Luego (porla.8.difinicion deel.s.)la.Diconla. Ctie
nemayorrazon que la.D.conla.A B.qPero aorala. Af. es
mayorque la.E B.luego multiplicada la menor.EB.fera algii
us vez mayor que.D.muldipliquele y fea.l T.el maliplicede
E B.y mayor que la.D.y quan maloplice es.1 T.defaiE B hat
gafe tan multiplice.Z Ldela. AE,y la.K.de la C.De la mifina
manera demoftraremos quela.Z T.y la, K. fon ygualmente
multiplices dela. A B.y de la.C.Tomefe de la mifma fuerte el
multiplice dela.D.pero el primero mayor §-ZLporloqual
tibié.Z L.no es menor . M.y esmayor,I T.q no.D.luego to-
da.Z T.excede alas.D. M. efto es,ala:N.y la.K.no excedea
Ia.N,porg tipeco.Z 1. es mayor §.I T,efto es,§.K. no exce
de ala.N.y de lamifma forma repitiedo lo § arriba haremos
1a demoftracid.Luego delas quitidades defiguales la mayor
avnamifma tiene mayor razon giamenor, yla miimaala.
senor tiene mayor razon § a la mayor,lo qual ¢6uino de-
moftrar fe. '

Theorema.y. Propoficion.y, _
: Las
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€Las que a vna mifma tienen vina mifma ra-
zon,{on ygnales entre fi:y alas que fa mifma
tienc voa mifma razon,ellas mifmas fonygua

les. ;

#»Tenga cadavnadelasdos. AiB.con la.
C.vna mifmarazon.Digo que es ygual fa
A.ala.B.porque fino cadavna delasdos 'N 1
A.B.notendria conla.C. la milmarazon.

(por la oétaua del quinto) tiene la , Iuego
ygnalesla.Aiala.B. Tenga puesla.C,vna
mifimarazonacadavnadelas dos. A.B. ' |4
dige queesygnalla, A a la.B,porque fino
la,C,acadavnadelasdos, A, B,no tédria
la mifima razon, tiene la,luego ygual esla

<
A,ala,B,luego las que avna mifma tienen
vnamifmarazon fonyguales, entre fi,y a i
las que la mifma tiene vna mifma razon,
ellas mifmas {on yguales.
Theorema.1o, Propoficion.re

€Dc las que tienen razon avna mifma,la que
tienc mayorrazon,aqueclla es mayor:yala g
la mifma tiene mayor razo,aquella es menor

#»Tengala.A.con la.C.mayor razon.quela.B.conJa.C. di.
go que la.A.es mayor quela.B.porque fino,ola.A. es ygual:
ala.B.o menor que ella. Ygual en ninguna manera es la, Az
la.B.porque cada vna delas dos.A B.tendria la mifma razon.
conla.C.por lanonadel quinto)no la tiene,luego.A.en‘nin~
guna manera es ygual ala.B.Ni tampoco es men or.A.quela
B.porque la,A.tendtia conla.C.menor razon quela.B.con

M 3 la. C.
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la.C.(por laottaua del quintojno latiene,lues; P
gola.A, na es menorque la.B.y efta demoftra- ‘

“do quetampoco es ypual. Luego mayores la
A,quela:B;Tengapues la,C,conla,B,mayorra { (1% 1
zon que la,C,conla.A.Digoque es menor. B, '
queno. A, porque fino, o le es ygual o menor
que ella.ygual noloesla, B, a la,A ,porque la
C. tendriavna mifmarazon a cada vnade las +
dos,A,B,( pot la nona del quinto ) no la tiene,
luego la.A.en ninguna manera esygual ala.B.ni &
tampoco es indy or la.B.que la.A. porquela. C. 3
con la.B.tendria menor razon que no con la. A.

(por la oftaua del quinto)no fa tiene,luego mayor es1a . B:

quela.A.y demoftrofc que tampoco es ygual, loego menor

esla.B.que la.Aluego delas que tienenrazonayny mifma,

laque tiene mayor razon aquella esmayor,y ala que la mif

ma tiene mayer razon aquella es menor . Lo qual {e ania de

demotftrar. ' '
Theorema.l L - Propoficion,1 1.

€Las razones que fon vnas a vna mifma, fon

vnas mifmas enere {1,
¢ Sean como la.A : i

conla.B.aflila.C.co 1 1 &
IaD.ycomola.C.
conla. D.aflila.E. ; 1
conla.Z.digo { co- ] V
mofehala. Acdla | Lodom .
B.affila.E. conla.Z | |
Toméfe delastres

A.C.E. las ygualmé I 1 I ¥ +
i I

- ;

te multiplices y fed
1.T.K.y delastres i i 4 ;
B.D.Zoarasquales 3 A B ¥ T 6D MK B2
quicra ygualmente multiplices,y fean.L.M.N. y porque co-
mofe
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mo fe hala.A.cd1a,B.afli la.C.conla.D.y tomaron{e dela.A
y dela.C,las ygualméte multiplices. LT.y delas dos.B. D.o
tras qualesquiera ygnalmente multiplices.L.M.luego fila.L,
excede a la.L.tambien. T.excede a.M.y fiygual ygual,y fime
nor menor(por la cGuerfa dela.6.defini.dl.s.)Otrofiporgeo
mo fe hala.E.ala Z.affila,C.ala,D.y delasdos.C.E.fetoma
16 las ygualméte multiplices. T.K,y delas dos.D Z,otrasqua
lesquiera ygualmente multiplices.M.N.luego fi excedela. T
ala.M.tambié excede la.K.a la.M.y fiygual ygual,y fi menor
menor(por la mifma)y fi excedela.T.ala. M. tibien excede
la.lala.L.y fiygual,ygual,y fi menor menor ( por la rhifina
conuerfion)por lo gual fiexcede la.Lala,L. excede tambien
la.K.ala.N.y fiygual ygual,yfi menor,menor(per lamifma)
y fonla.Ly la.K.dela.A.y dela.E.ygualmente multiplices. ¥
1as dos. L.N.otras qualesquiera ygualmére multiplices de la
B.y dela,Z:luego como fe hala.A,conla.B.aflila. E. €8 1a.Z.
Luego lasrazonesque fon vuas a vna mifma, fon vnas mif-
mas entre fi.lo qual couino demoftrar fe,

Theorema. a2 Propoficion.rz,
 Sifueren qualesquicra quantidades que t&
gan proporcion,fera que como lavna de las
antecedentes a vna de las confequétes;aflt to
das las antecedentes a todas las confequétes.

#a:Scan algunas quitidades que tengan proporcion.A. B.C
D,E,Z como la,4,ala,B,affila,C,ala, D,y 13,E,ala. Z, Di-
goquecomo fe hala,A.ala,B,aflifehanlas. ACE , con las
B D Z, Tomen(e las ygualmente multiplices de las,A.C,E ,y
fean,1,T K,y delas,B,D,Z,otras qualesquiera ygualmente
muleiplices y fean,L,M,N,Y,porque como fehala.A.ala,B
aflila,C,ala,D.y1a,E,ala,Z,y delas,A,C;E . fe tomaron las

ygualmente multiplices ,1 T,K,y de las, B,D},Z. otras qua-
. M 4 les
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Ies quiera ygualmé
ente multiplices y »
feanL.M.N.ypor- | T .
que comofe hala.A T =
ala.B.afsila. C.ala i}
D.yla,E.alaZ,y de

" las.A.C.E.{fe toma- 1}

ron las ygualmente
muleiplices.1. T, K.
ydelas.B.D.Z.otras
qnalesquieraygual - 5 ,
mentemaultiplicesq” ¢ = % oo
fon-L,M.N.lpuego(!]i TR R e
la.L'excedeala.L.excedetibienla.T.ala.M,y la.K.ala.N. Y
fiygual ygual,y fi menor menor.(por laconuerfa dela.6.de
finicion del.s.)por lo qual tambien fi excede la.l.ala.L. exce
dentambienlas 1T K.alas.L,M; N,y fiyguales yguales,y fi
menores menores (por lamifma)y fonla.Ly las.I T K. ygu-
almente multiplices dela.A.y delas.A.C.E.pord (por la.1.del
5.)fi fueren quales quiera quatidades de otras quales quiera
citidades yguales énumero cada quales § cada quales ygual
mente multiplices,quan multiplice de lavna es lavna t3 mul
tiplices feran todas de todas.Y por efto tambien [a.L.y las.L
M.N.dela.B.y delas.B.D.Z fonygualmente multiplices,lue
go como fe hala.A.conla.B.afst1a.4,C.E.alas.B.D.Z.(porla
6.definicion del.s )luego fi fueren quales quiera quatidades
quetengan proporcion,fera que como vna delas anteceden
tes a vnadelas confequentes afsi todas las dntécedéntes ata,
das las confequéntes.Lo qualfe hania de demoftrar;« <~

Theorema.13,’ Propoficion. 13,

q Silaprimeraalafegiida tuuuicre la mifma
xazon que laterceraalaquarta; ytengalater
! €era
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cera ala quartamayor razon que la quinta a
la fexta,rambien la primera ala fegunda ten-
dra mayorrazon que la quinta ala {exea.

é& Laprimera. A.ala fe gunda. B. tenga la mifma razon que
latercera.C,ala quarta.D,perola tercera.C,alaquarta.D.té
gamayor razonque la quinta.E.ala fexta,Z;Dizo que tam-
bien la primera,A,ala fegunda.B,tendramayor razon quela
quinta,E,ala fexta.Z.porque la.C.ala.D;ticne mayor razon
quela,E,ala.Z,tomenfe pues delas dos,C,E las ygualmente
multiplices.I. T,y delas - T
dos. D, Z. otras quales
quiera ygualméte mul-
tiplices,K.L.d tal mane
raque.l,excedaala,K,y 4
1a.T.ala.L,nola exceda
Y quan multiplicees, ], L7 o 1 b 5
dela,C,ta'multiplice ta ] T

bien feala,M,dela,A,y l
y quan multiplice es Ja-4

K.de la,D tanmuleipli 4 - | | . ,
ce'fea tambien.N.dela, : S
B,Yporgcomodehala | | el } |
Ajala,B.afsila,Cala, MA B NI ¢D KT EZV
T.y fetomard dela. A, .

y dla.C.las ygualmétemultiplices.M,Ly delas dos, B, D, etras
quales quiera ygualmente multxphces.N,K.luegqh excede la
M.ala.N.excede tabien lal,ala, K,y fi ygual ygual,y i menor
menor (porla conuerfza de la,6. definicion del.s ;) y excede
(porlaconftrucion)lal.a la:,.K,lu‘ego excede tambien la. M,
ala,N,y no excede la,T,alal.y fon.M, T .las ygnalmente,‘
multiplices de las dos.A.E.}_' las.N L.delas.BZ. otras qualel
quiera ygualmente multi phces.Lutjgho !a:A ,ala.B,tiene ma-
yor razon que la.E.ala.Z.por la.8,definicion del.s,luego fila.

P

r




LIBRO QVINTO DE
primera ala fegunda tuvierela mifmarazon glaterceraa la
quarta,y tengala cerceraa la quarta mayor razon g la quin-
ta ala fexta,tambien la primera ala fegunda tendramayor
razon que la quintaalafexta.Lo qual cdueniademottrarfe

Theorema.14. Propoficion . 14.

¢ Silaprimeraa la fegunda tuuiere lamifma
razon que la terceraa la quarta, pero la pri-
mera fuere mayor que la tercera, tam bien la

fegunda fexa mayor quela quarca:y i ygual
ygual:y i menor menor.

&8 Laprimera.A.alafegidaB.tengala mifma
razon que la tercera.C.alaquarta.D.y feala L
A.mayor que 1a.C.Digo que tambienla.B.es
mayor quela.D.porquela.A.es mayor quela
C.y es otra alguna quantidad.B.luego(por la
oftaua del quinto)la.A.ala.B.tiene mayorra
zonquelaCa la.B.y comola.Aja la.B.aflila 1
C.ala.D.Luego l2.C.ala.D.tiene mayor razd
que nola.C.ala.B.Y aloquevno mifmotiene ¢
mayor razd,aquello es menor( por la decima
del quinto)luego menor es la.D. quenola.B. -f T T
por lo qual mayor es la.B.gno la.D.Dela mif-
ma manera tambien demoftraremos quefifu D ¢ B A
ereygualla.A.ala.C.lera tambien ygualla. B.

ala.D.y fi fuere menor la.A.que la.C.feratambien menor la
B.que la.D.Luego fila primeraa la fegiida tuvierela mifma
razon que laterceraa laquarta, pero la primera fuerema-
yor quela tercera,tambien la fegiida fera snayor que laquar
ta,y li ygual ygual,y fimenor menor . Lo qual conueniade-

mofirarfe.*

pae I

Theo
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‘Theorema.rs. Propoficion.1s,

@ Las partes delas multipliccs de vna mifma
manera tienen vna mifma razon tomadas en
tre {1.

28 Seala. A B.de la.C.ygualméte multiplice que [a. D E.dela
Z.Digo que como fe hala.C.conla.Z.affila,A B.conla. DE.
porquela.A B.es de la.C.ygualmente multiplice que la.D E-
dela.Z.luego quantas quantidades hay enla.A B . yguales a
Ia.C tantas hay enla.D E.yguales ala.Z.Di

uida fela. A B. en quantidadesygualesa la A7
C.eftoes.ALIT.T B.yla.DE. en quantida
des ygualesala.Z. efto es. D KKL.LE. fc-
rapues el numero de las. ALl T.T B. ygual
al numero de las.D K.K L.LE.Y porque las xf
A L1T.T B, lonygualesentre fi, tambien K}
DRK.KL.LE.{eran yguales entrefi, Iuego
como fehala.Alala.DK.aflilaIT.ala.K .
L.yla.T B.ala.LE.luego ( porla doze del TF
quinto)como {e havno delos antecedétes
avno de los confequentes,afli todos los an
tecedentes a todos los cofequentes. Luego
como fehala.Alala.DK.aflifchala. AB. 1 L
ala.DE.yesygualla.AlalaCyla. DK.a g-B. € 5
la.Z.luego como fe hala.C.ala.Z. aflife hala.A B.ala. D E.
Luego las partes de las multiplices de vna mifina manera tie
nen vna mifma razon tomadas entre fi. lo qual conuino de-
moftrarle. :
. Theorema. 16, Propoficion.16.

D

€Siquatro quantidadcs fueren proporciona

les tambié traftrocadas fera proporcionales.
b ; ‘ Sean
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g5ean las quatro quitidades proporcionales.A.B.C.D. que
como la.A.ala.B.aflila.C.a la.D.Digo que traftrocadas Feri
proporcionales,que como la.A.a la.C.aflilaB.ala.D.tomen
fe delas dos.A.B.las ygualmente multiplices. E, Z . y de lag
dos.C.D otras qualesquiera ygual
mente multiplices.LK. y porqne la ’- ¥
E.dela. A.es ygualmentemultiplice

que la.Z.dela.B.y las partes delas
multiplices de voa milma manera
tienen la mifma razon tomadasen
tre fi(por la precedente) luego co-
mo {ehala.A.ala.B.aflila.E.ala.Z. |
Ycomofehala.A.ala.B.aflila.C.a
la.D.Luego tambien como fe hala L
Cala.D.aflilaE.alaZ.(porlair. | .| 1 I
del.s)otrofi porquelas.I.K.delas

dos.C.D. fon ygualmente multipli-
ces, y las partes de las multiplices | | 1 af ,
devnamifmamaneratienenlamilE A B Z K C D I
ma razon tomadas entre fi (por la.15.del.s. ) luego como fe
hala.C.ala.D.aflila.K.ala.ly como fe hala.C.ala.D. affi la
E.ala.Z.luego tambien como fe hala.E.ala.Z. aflila.K.ala.
IL(porla.ardels Y (i ?uatro quantidades fueren proporcio
nales,pero la primera fea mayor que la tercera , fera tambié
la fegunda mayor que la quarta,y i ygual ygual, y imenor
menor,por lacatorze del quinto.luego fi1a.E.excede ala. K
tambien excedela.Z.ala.Ly fiygual ygual , y fimenor me -
nor,y {onlas dos.E.Z. ygualmente multiplices de las dos. A
B.ylasdos.K Ldelas dos.C, D. otras qualesquiera ygual -
mente multiplices.Luego (por la fexta definicig del q\‘.into)
comofehala.A.ala.C.afliesla. B.ala. D. Luego fi quatro
quantidades fueren proporcionales tambié traftocadas fe.
ran proporcionales.Lo qual conuino demofirar fe.

Theo
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’I’he‘mmw.h : I’rn;‘of"c?cn.w, e

(%s Ias qu:mmda les cc’npncﬁ‘as fcren pro-

K Sreiopales t,lmblcn éxu;dm&ﬂ icuu* propor
lmonalc ougtoo sl

e*g.S@m las quaumdaﬂes mg’a l"ﬂﬂi p«opm cionates. A B.BE
C D.D'Zycomole bata.dAB.alaBElilaiChala. D2,
Digo que tambiea ditididas feran pruraoruwmles quecomo
35l R E fohycduda BE A lalZconta:d Z: comeufc las y_.
gualmétemulmiplices dedas A BEB.CZ7 pag | 0o 1/
ZDyleaanTKLMMN y&elas..{;» Va2 ‘
dos.E:B.Z D.otrasqualesquicra ygnalaopoiny PT
mente muluph,ccs éftods. B X DF o Y- ool
porque. AT.dela.A Eles youqlmete mul-
tiplice que [a.T K.dela. EB. luego ygnal
mente multipliceesd: T, dcla,AE quela Ky Iznainide
IK.dela.A B(porla.rdels)yes.I T, y- TN
valmente muleiplicedela. AE. quelaL: o7
M.la.C Z.luego la. I K.ygualmente mul-
tiplice es uela AB.quela.L M.dela.CZ. TT AT or M
(por la.z.del mifino.)Otrofiporg. LM. J *
es youalmentenuliiplice de/CZ. quela "1 "B 'z+" 7§
M M.dela.D Z.luego la.LM.dla. CZ.esy l
gualmentemtﬂuphcequc la.LN.dela I
€ D(porla.rdel milmo) y erada.L, M. ygualméce multiplice
dela.CZ. que]a 1K.dela. AB. lnego la.I K.dela. A B.es ygual-
mente multiplice gne la.L N. delaC D.Luegolal K.y I*' N
fon ygualmente multrphces delasdos. A B. C D. Ytem porg
1a.T K,de la.E B,es ygualmente multiplice g la;M,N,de 11, Z
D.yeslaKX. dda EB.ygualmente multlphce que]a NI, dc
1a,Z D.Luego(por la fegunda del mifmo)compuefta la. T X
deh E B,es ygualmcnte multxphcc quela MP.dela,ZD.Y
porque ccmolﬁha la,AB.ala,BE,afliesla,CD. ala.DZ. y
fe

3' D LJ.
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fe t(‘marc1 delas dos. A B.C D.las ygualméte multiplices.1 K
L N,y delas dos.EB,Z D. otras qualesquicra ygualmétemul
tipl'ces,efto esy T X }MJ.‘ Luego fila.l K.excede aJa. TiX tam
bich: [a. LN Al MP yﬁygua!,ygua] }hmenon menor(por
la conuerfadela,6.definicion del.s.Jexeeday pues la’tK:a'la
T X.luego tamh:cn quitada lacomun.T K.excedelad T.ala
Kx.yh w:cmela 1K,ala,T X.excede tambié la.L. N.ala. M
Piexcedapuesla; LN @ ]~ MP. quradaia comin M N exée
de ¢hrisbieh oL L-Mia 1a,N P.por loqual fiexcedeld, l'I ala
K Xexcede tambtcn la L M.aalaNP Deiﬂne]ante manera
demboltraremos el tuexel&,i 1 vmval alaK X fera cabi
la.L M,ygu 2l gk, NPy fiinérior meuer,y’im uagt Ty lal
M.dclas dos,AE. C Z,) gualmente multip licds)yla KXy Ia
NP.otras cualesq ieraygualmente ﬂ*u!txphces delasdos.E
B.Z D.Luego como {e ha 2l JA B ala BB athiés ki C Zaala Z
D,(porla. wideh nicienide el s)luegofi Tad quiaitidades com
pueltas fueren proporcionales, tambien diuidida i {eran] pro
porcionales.Lo gnal com.mo dcmoirrarle. il

Theorema.l&‘ pod I’xopohcxon lQ '

€Sld1mdrd13 fod quantxdadcs fdcrcn 1o
pxopoxmomlcs tambic compucftas®]
{eran proporcionales.

-3

e

2 Sean las ditididas quantidades proporciona-
]CSAE,EBCZZD(U('ComO‘ChQIB}ALlea ,
E B.aflifeala,CZ ala.Z D,..igo que rambien co- gt
pueftas feran proporcionales ,que comola. A B2 ;
ala.BE,aflila,C D.41a,DZ I’omnehnolehan
gcomo la,ABalaB E,aﬁx T P alaZ D,fer. 17 T
q comn la,AB,ala.BE.aflila.C [) aotra menox :
qla. 2D, omayor.Sealop runexoabmcnor Bk L
Porc‘uc conto fehala. A B,ala,BE 4t fa, Cp/P B
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#la:Ddy las compueltac quantidadesfon proporcionales,
porlo qual tambien divididas feran prepercionales ( porla
17 .del quinto)luego como fe hala,A Eala EB.aflila .Cla
fa, 1 Dy prefnponele que comola,AE 4 laB E,ali1a,CZa
1aZ D lusgolporla.irdel o5 Yeomof2Clalad Dy, aflida
CZ.ala,Z D,yesmayor la primera,C Lglatercera.CZ.lue-
go(por la.rg,del 5. mayor esladegnadall D.iguela quarta,
Z D,y esmenor.que esimpoffible slisgonoes Geomala,A
B.ala,BE.aflilaC D,ala menpr quela.Z D.Dela milma fa-
erte tambien deémoftraremos que niala mayor, luego ala
mifma. lgego fi diididas las quantidades, fuerenproporcio
nales , tambicn cOpueftas feran proporcionales. Lo qual ¢
-uino demoftracle. AR

, Thr.vorex’m.."m.. ATTOPropoficion.rg,
§5itucrequecomaldltodoai todoafli loqui:
tado aloquiradoitambienlareftaala refta

feracomo eleodaaltodolan il v v
épSeaquecomotodala.AB,atodala,C D, afliel ]
pedago.AE,al pedago,C Z, Digo qeietambiendae '
ft1.E B,alarefta, ZID.fera como todayd Bsatoda;, 1 4 1
CD,Porque escomo toda, AB,atodaiC D afila
AL.ala.CZ.rambid trgftrocadas(podlaassdelis.) 8 L
fera que como, A B, 2 Ia,A E, afll tambisnda, DiC: ]
ala,CZy pora}jnc 1as quantidades compuettasifon. I 4}
proparcionales(por laliy,y, 8, del, 5,0 cdmbien di- ‘,T '
vididas feran proporcionales,luega camolayBE, o
21a.8A,aflila,DZ,a14,C Z lhedo cambien thadno fesil]
cadas{( por la dezilzysdelquiate ) ftragiecomo |
12,BEialaD Zhfila,E Aja 13,2C, wfupodefequs ]
comola.AF,ala,CZ alitodn, 4 B atoda 0D lie I J
golarefta,E'Bjala refta,Z Dyfera como toda, A B LB
atoda;CD,luego fi fuere.como eltodo altodo;afli
lp;“q'uit\adg a0 guitadostambian laireftaiala refta fera
b sl €omo

o
]
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reracomoeltododl todo ;16'qual fe avia de demoftrar. ¥
porque efta demoftrado qué comoesla, A B.ala,CD,afli cs
la,E B,ala,Z D. Tambten altrocado comola,A B,41a,BE,
aflila,C D,ala,DZ,luego las qnitidadescompuettas fonpro
porcionales (por la.1§, propolficic del,s ) 'y éfta demoftrado
que como la, BA,ala,AE.aflila,D C,ala.CZ,y es conuer-
tieado, De aqui-es manifiefto qué fi l4s quantidades compue
ftas fueren proporcionales, tambié conuertiendo feran pra
porcionales. Lo qual (e haviade demoftrar, iy

) Theotema.z0. | P‘mpdﬁ&‘ion,; gl - atilin
€Sifueré tres quatidades,y otras € numeroy
guales a las mifmas,tomadas de dos édosvna
mifmarazo,po Eorjigdélila primerafuere ma
yor q l erceraglera'tambic la quarea mayor
qlafextay fiygual ygual iy fi menor menor.

& Scan lasitres quantidap 00N O o gnl e

des,A',B,C,y'oxrc_}'s'){g_nié\,‘. Z‘WX; L9
les a ellasen numéro,/D.E - » {14 0 Ros gpnod
Z,tomadas d¢ dosen'dos r T § e
y envna milmarazé: que’ [l o8 o
como la, A,'amla-,B',:aﬂl.la,- EQUERIIEF IR 2 PO e ap’ B
D,ala,E,ycomolaBiala [ 7. el joqpisacim g
C,afl la,E,ala,Zyyporys il st f oorgooqq el e bipu
- gualleamayorla, A que cpoif oo Ot 5 N ails
1a,C, digo que tambienla’ o] [Joimviad & oqe s
D,fera mayorquela,Z.y o j. o4 0 §50 ANY
> Pty X 3 &
fi yeual youal, ¥fi menor J ol £ 0 A silodfoa
yEualygtaly y. ’

menor, Porque es mayor ' A" B C € C: DIEZZ . F
la,A,que [a,C,y es vnd otra;B,y 1a nidyora vioa mifma’, por:
laoétana delquniato,tiene may or razon' fue lanienof;higgs'
Ia,A
2
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1a.A,ala.B.mayor razon tiene que la.C,ala.B, y como fe ha
la. A ala.B,afsi esla.D.ala,E.y comola.C.ala,B.otro i, tam
bien laiZ.ala,E.luego tibien la. D - ala.E.tiene mayor razon
que la.Z.ala.E.(por el corolario de!q.4.dcl.q.)y delasquetie
nen razon a'vna mifma,la quetiene mayor razon,esmayor
( por la decima del.s.)luego mayor es 1a.D. quela.z. Tam-
bien dela mifma forma demoftraremos que fies ygual la. As
ala.C.tambien fera ygualla,D.ala.Z.y fi menor,menor , lue
go fi fueren tres quatidades y otras a ellas yguales en nume
ro,tomadas de dos en dos en vna mifma razon,pero por y-
gual,la primera fuere mayor que la tercera,fera tambien [a
quarta mayor que la fexta:y fi ygual,ygual: y fi menor me-
nor,loqual conuenia demoftrar. y

Theorema.zr. Propbﬁcion 21 :
€ Si fueren tres quantidades, yotrasacllasy
guales ennumero, tomadas dedoscn dosy
envnamifmarazon,yfuerela proportié de
ellas perturbada, pero porygual la primera
fucre mayor que la tercera, fera tambienla
quarta mayorque la fexta:y fiygnal;ygual: y.

{i menor,menor. o
#e Seanlas tres quantidadés. AB C. y otras aellas yguales
en numero.D EZ.tomadas de dos en dos; y envna mifma ra
zon,y fea la proporcion dellas perturbada,que comola. 4,
ala.B.afsila.E.ala.Z.y como la.B.ala.C.afsi la. D.ala.E. pero
For ygualla.A.fea mayor que la.C.digo que tambienla. D
era mayor que la.Z.yfi ygual, ygual:y i menor,menor.Por
que es mayor la.A.que la.C.y vana otra.B.luego (porla.8.del
quinto)la.A.ala.B,tiecne mayor razd quela.C.ala.B.y como
la,A.ala,B,aflila.E ala.Z. otro fi como la, C,ala.B.afli la.E.
ala.D.Lucgo tabienla.E.ala.Z ticne mayor razon quela.E.
- : N ala
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aly,D,por el corolario de
fa,4,del,5,y 412§ vaa mil- 1 T
matiene mayorrazon, a»
quella es menor,p orla.ros -, : : a9
del.s.luego menoresla,Z. T . Tiis 1
%nc la.D.luego mayor esla
,quela.Z, Tambié demo
ftraremos dela mifma fuer T § R
tequehila. A, esygualala
C.feratabienls: D, yguala | |
la,Z.yfi'menor menor.Lu | ) dsi-d
€go fifuerentres quanptida . :
dés, y otras a ellas yguales ; obel)
€ numero,tomadasdedos o B C CC D D D B
en dosy € vna mifma razg.
y fuerg la proporcion de elfas perturbada,peropor ygual la
primerafuere mayorique latercera:fera tambien la quarta
mayor {lafexta,y fiygual ygualy fimenor menorylo qual
copueniademoftrarfe. s MRSl pioe:

4 Y Theoretha 22 " Propoficion. 22.
Sifueren qualesquiera’ quantidades )y otras
aellas ygualese nimeto toniadas de dos en
dosenvaa mifma razon, también porygual
eftarden famifmarazon. :
#o Sean qualesquiera quantidades. A B'€. ¥ otras'a ellas y
guales en'mimero.D.E.Z tomadas de'dos ¢indos en vna wil-
ma raz&§comota. A.ala.Biafli la.D.ala.E.y comola.B.ala
C.aflila:E ala:Z Digo que tambien por ygual eftaranenla
mifmarazon,que como la.A.ala.Caflifa.Diala.Z. Tomen
fedelas'dos.A.Dilas ygualmente multiplices.l. T.y delasdos-
B.E.otras quales quieraygualmente multiplices.K.L. y tame
bi¢delas dos.C.Z.otras qualesquiera’ ygualmente multipli-
ces. M.N.yporcomo [é hala:A.ala.Baflila. D, ala; E.yde
lasdos.A. Dfe tomaronlas ygualiméte multipliccsil.‘T.yldé

d as
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las dos.B.E.otrasqua & 18
lesquiera ygualméte - - :
multiplices.K.L.lue- i b . . )
go(porla, 4. del, 5.) ! def J e b

comgq {ehala. 1. ala. ‘
Kafiila. T.ala.L.y | 1 71

porefto comola. K.
ala.M.affila.L.alaNt st
luego porque {6 tres |
_qu_étig’_iades.I.K._M. yi 1t
otrasa ellas yguales
ennumero, T.L . N.
tomadas de dos édos

Tgligali
iy

yenvnamifmarazéy g f; AB CDEZ T LN,
lyego porygual(por.'sb sl sog 2 sl ;
Ia.20, del. 5,) i excededa-Niada M. excede'tamlienla. T. a
lalyf ygual ygvaly-filhénormeriori¥ las dos ] T.fondelas
dos.A.D.ygualméte maltiplices, s las dos.M.N. delas dos.C.
Z.otras qualesquiera ygualméte mileiplices,ludgo(porla. 4,
dcfinicio dek.s)como fehala. Aala.Cail4 D217 iuegd
fifuere glesquicracitidadesy otrasaellzs yguales Ehuniero”
tomadas de dos &dos é vuamifina razé‘fibié_pozr’ ygualefla’
rd enla mifma razon.Lo qual conuino demottrarfe, &

> Theorena.zj.. Propoficion.2s, «

q.5i fuer€ tres quatidades,yotrasa cllas'ygua‘
Jes € numero tomadas de dos & dos évaa mif
1pa razo,ylaproporcio della sftfere perrurba
da rabienpor voual cftargenfamifmarazs, !
¢4 Sean'lastrés quantidades, A B.C.y otras 4 ellas ygualés
ennumerp tomadas de dos en das' € lamilivavazon D.E.Z
yla proporeio dellas fea perturbada,que comela.A,ala. B, -
afsila.E.ala.Z.y comola,B,ala.Caisi I2,D.ala E. Pigo que
{eratambien como la,A.ala.Coafsi !a.D.aIa.Z, Tomenitde- |
fas.A B'D.Jas ygualmente m altipiices,LT.K.y dclas. CE Z.
ottas qualefquicra y sualmente multiplices.L. .M. N,y porg

' 2 las

s [
e -

st




lasIT.delas.AB.fon
ygualmente multipli
ces,ylas partes delas 1
multiplices d vna mil’
ma maneratienenv.
na mifma razon(por
la.15.del.s) luego co
mo {ehala.A.ala.B.a
ffilaLala.T.y pore-
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f

fto tambien comola |
E.ala.Z.afsila.M.ala
N.y como fehala.A.
cola,B.afsila.E,cola | |

l

FiEoe=s
gERREE

Z,luegotibiencomo ! TK AB € D EZ I v W
la.Lala.T.afsi la.M.ala.N.(por la.ir.del g , YW porE s T
hala.B.conla.C.afsies la.D.ala,E;yeftan tomadas d elasdos
B.D.las ygualmente multiplices. T K.ydelas dos.C,E otras

algunas ygualmente multipli
T.ala.L.afsila,K,ala,M,y al ¢
mo la,B.ala,D,afsila,C,ala,

D, fon ygualmente multiplices
temultiplices tienenla mi{ma razon,por la,x5,del

somo fehala B,ala,D,afsi la

Ia,11, del quinto.Otro fiporg
mente multiplices,luego com

comola;C,ala.E afli 1a;T,ala,K Juegocomo]

la.L,ala,M,y tambié altraftr

T.ala,L,tambienla K ala; M,Yeftademafty
la,]ala;T,aflila,M,a Ia,N. Poes porq
proporcionales, I, T, L,y otras a ellas
M, N,de dos endos tomadas envna

cion de ellas es perturbadajliego porygual,
fi excede Ia;LalaL tambié excede,K,ala,
¥ fimenor menor,Y fon, LK, ygualmente

ces.L,M; luego comio. fe ha 13
raftrocado,por la, 16, del.s,co
E,y porque las >T.K, delas,B,

»¥ las partes de las ygualme-
> 5, liego

' ,alsila, Tyala.K.y como1a.B,ala D,af
fila,C,ala,E,lucgoribié comola,T,ala:.K; affilaCjala,E

s sPOX
ue.L.M.delas:C, E , fon ygual-

ola,Cala;E affi[a.L.4 Ia,M,y
a,T,ala,K afl}
gcado,por la:xg.delys.60mo 12
adoque como.
uetresquatidades fon
ygualesen numero, K,
mifmarazd,yla propor
porla,zi, del,s,
N,y fiygual ygual
multiplices delas
4,0,
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«-A.Duy las.L. N; de las C.Z.fon ygualmente multiplices. Lue-
gocomofehala.A.alaiCafitla.D.ala:Z.(poria.é.definici -
- «deliquinto)luego fi fueren tres quantidades;y otrdsa ellasy
!guales en numero,tomadas dedos en dosen vna mifma-ra
zonyyla pronrcmndelhs fuere perturbada,tambxen pory
gual eﬂ;aran erila: mwfm-a razon.Lo qual eduino dem oﬂ'rarfc
¥ MOaOo1Iq NS .*'i~ r{,‘ 115 -

i Thcorcma 24 : Propo(' cxon z4 : :
Si'el primero al lcoudo tumcrc la mlfmarazo )

que el tercero al quarto,Pcro tuuzcrc c’f quxh
toal {cgundo la ‘mifma‘tazon quc eI ﬂ:xto al
Iqua,rw tamblcn'com yeftos: prtmcre qum
totendran [ milna razon'al fcguddo,@zc qi

terceroy ¢l fexto alquarm. e ;
éaElprimero. A B.alfegundo. Citengala mifmarazon: que
eltercero.DE. al quarto.Zy tmga tambien el qdmto B l.al
fegundo. C.la mifma razorf Quecl Megto! . omaz sun10¢
E T.alquarto.Z; Digo’ 7§ tambien c‘céue f f g5l
ftos primeroy qumtd AlLal fegundo.C.' ik |
tendra la mifina razonq el verodroy fex! «
to.D T,al quarto.Z. porque commo fe ha,
BlLala.C.aflies.E T ala:Zs lue%o tabié |
conuertiendo,comofehalaCalaBL af Bf risf 2 el
fila.Z,ala.E T, Puesporque’ ‘comala A o kv B
BalaCafﬁIa DEala.Z.ycmnolaCa esinpailpl
1a,B Laflila.Z:ala.E T.Luego porygual o}
(por la.z2.del.s)feraquié como. A Balal 7 -y
B Laflila. D B.ala,ET: yporquedividizsfoiolfe . 1
daslas quantidades foniproporcionales’ ofn v Foolig b
tambien cdpueftasferd'proporcionales /17 = fo o J ot
(porla.i8.del.s.) luega comolaiATra‘la’ o oo [P oF
IB.afltla.D Tiala.T EiycomolaBlala C‘ aﬂl tibiéla, BT,
alaiZ,luego por ygual((por ta.z2,dekis )fera que como. A I.
N3 ala
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" alC alsila: D E ala.Zluego frel primero alfeghido tutiiere
daanifona. cacid el terceroial quarto; pero.tapicie el quingo
wiftlpmeiole mﬁmn&mq ektexroalquartoy tibien cdpac
dkasprimerory quinto at fegiido tendrdlamilmarrazon quel
tercero yﬁ:xm akquartog loqualkconuenia demo{havie.
2l1srfio mlthoaietmlzsy 0.0 nose: dBropoficionsasiis iy

€Si quatro q‘uanudades fucrcnfropomon:t
Ies,la mayor dellasyla menos feran mayeres
quslasgbue rcil i,‘” Sirtode [ ,{ 415
e Sead gocatz adegpro omom <p rB C E
‘mo 1a: ‘B\gg 12, CP.afs sﬁ‘fﬂ Ela Z‘&fea a, AB I?ma)%eirz‘:
ﬂimvl‘a iﬁébﬁifﬁ;! digorqilas doscA B.Z. (51 ‘mayoresqlas
gﬁc {stigis ga,ge,pgzrgla«s del.plara IrYgualgtlaiE.—. yla gv
pes porgie’ corn,ole
ha Ia AB. ah CD afsilafE{faiZy'es o) 19 7 01901
gmatlaEalaiA by laZialaoC T negor. q ¥ - ¢
lsQixtd Jas AiBpala.C D. ais&{aéﬁlgbt, SEeip . O, >
y porque com\}:!oiaiﬁ% sabadalas - i (D .okagis
C D.alsila parce. A balgip artes bfwﬁ“@f i 8.0 Rephs
golarefta.lB;gor laxg:dek: ﬁfﬂt&ﬁeﬁ&% niighy v ofif mifia e r '
T D.Jefa comoltodaA Bastes 2.C Dy 1 it sld] ‘
es mayor la. A B.quelaGDduegoma. Sigatanpds
yor esla 1B.gla. T DI porgesiyghal v -t o
la.ALalaEyy la CT.alajZ,lucgaladhl s o
y 1a,Z,fouyguales alad, G-I, E,\Vp&mqg FOb ol 3 a
hadefguales feles afadenyguales;los: [0 f b |
todos feran hechos;deﬁgumles,poxll-‘q- J;.- ki EL ZL:
comun fentencia, luggoidomalaIBsy /1 -
la.T ﬁ) femlefonalc&y la;lBjieaunayor,y alalB {ele auada
la.A yla Z,)ra{a TD; le.leamgda.lazc Ty I Esproducirife
la.A yla} Z.mayores §dasdos.C Diyla.Eilnego fiquatro |
untxd ddes fueréproporcionales; la; myordellas ylamenor
mayoxcs q las que reftd. Loqualcuenia demoitrar fe
. gEmidel quintolibre: o« .. Libkes

+
-~
-
3 3
[ Bans |
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LIBRO SEXTODE
LOs ELEMENTOS DEEYVCLI:
| des Mcgarcn{é Philolbph@: plaup

{Gric\go. A e

(Eisbep sox

; b \ ol Tsfell
: : LIRS S8

1. q Semcjates ﬁgufas;r,_c,&ilin;ds_fo_n’la‘sié;%ﬁé
vno a vno tiewen Jos angulos yguales,y 1os
* lados que corfticnen a'los gzn_gulpsyguwles

X . A

fon proporcionaless @ . puvii ¢l ol cheld

2. Figuras reciprocas fon, quando enla yna

z/ otra figura los terminos antecederites;y

os confequentes fucren racionales, .o o1 ,

5. Dize fc {er digididd vna lincarc@a conra

- zonextrema yme dia quaéd@ 'fﬁ;tiift::qu:‘c‘fb

mo {e hatodaala mayor P‘artc)afﬁ.la ma-
yor alamenor, | e, Sy g

4, Laaltura de ¢ada figura cs la p’crpédicu‘lax
 rirada defde 4 puntaaftala Bab e T

's.. Larazon [edize conftar dedoso masrazo

‘nes quarido las quit"idad‘cs de'las razenes
multiplicadas hazen alguna quancidad.’
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€Séala,A Biquetén v ) 1) M oy
grdadudarazonala £owd G WS A LAY
CDi:comodoblada., . . .. ..
otres dobladaootra - © ' L VAl
qualquiera,yla.CD: i i
ala.E Z.tambien ten
gala milmadada.Di
goquelarazondela g
mifma.A B.ydela,E .
Z.conftadela,AB.a =
la.CD.ydela.CD.a E
laEZ;oquelaquan " |- : bal
tidaddelaraz6.AB Zipl B =z ol Bl
ala.C D.multiplicada por fa quantidad delarazon dela.CD
alaEZihaze larazon déla.A B.ala,E Z.y fea lo.primero la
A B.mayor quela.CD.yla.C D.?uc la,E Z.y fea la.A B. do-
bladaala.CD.luego la.A B,ferafeyscupladela.EZ porque
fideblamoseltriplo > 17 >~ A 3763 I
dealgunacofa, haze - i |
fe feyscuplo,porque v 4
efto es propriaméee | [ . 201 By
‘eompoficion,Odelta ' - By .
manera,porquela.A ' - : ;
B,es doblo dela.C D» - . A
“diwidafe[a.AB.eny- _
gualesala, CD.que <
fed.ALLB, y porque L5 T ¥
“CD.estriplade la.E of Hele B
Z)yesygualla. Al,a | ol Bl i
1a.C D.luego tambienla. A l;zes‘triph’ ala.E Zévgor;é)ﬂ'ozl.;
IB.c¢s tambien triplaa la.E Z luego todala. A B. es feyscu-
pladela.E Z.luego todalarazondela. A B.ala.E Z. (= junta
porla.C D.termino medio,compuefta dela razon dela.A B,
1a,CD.ydela.CD,ala,EZ Dela mifina manera tambien fi
" fuere menor Ia.CD.que cada vna delas dos.A B.E Z.fe colle

gira

48 4
1

r
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giralomifmo.Porque fea otrofila.A B.triplaala.C D. pero
1a,C D.fea mitad dela.E Z.y porquela.C D.es mitad de la.E
Z.y la,A B.es tripla de 1a,C D, luego la. A B. es {efquialcera
dela.E Z.porque fitriplicamos la mitad de alguna cofa, con
tendralavez y media.y porque la.A B. estripladela. C D.y
la,C D.es mitad dela.E Z.Inego delasque la. A B.es tresygua
lesdela.C D.detaleses desla.EZ.porlo qualla.A B. es fef -
quialtera dela.E Z.luego larazondela.A B.ala,EZ. fecGpo
ne por el termino medio.C D.copueftadelarazondela.AB
ala.CD.ydela,CD.ala.E Z.Perofeayala.C D. mayor que
cadavna delasdos.AB.EZ.y feala.A Bmitad dela.CD. y
la.CD. fefquitercia dela.E Z.Pues porque delas qla. AB. es
dos de tales la.CD.quatro,y de quales 1a.CD.es quatro deta
lesla,EZ.tres.Luego de quales la.A B.es dos detalesla. EZ.
tres,luego cdponenfe larazon dela.A'B.ala. EZ. por el ter-
mino medio.C D,que es de dos atres . Dela mifina manera
tambienen mas,y.enlos cafos g reftan. Y manifiefta cofa es
que fidevnarazon compueﬁa?e quita vna qualquiera delas
copueftas,echado vno de los fimples fe tomara la que refta
de las compueftas.

: : Theorema. 1. Propoficion. 1. ,
€Los triangulos y los parallelogramosque ef
tan dcbaxo de vna mifma altura {e han entre
fi como las bafes:

& Sean los triangulos. AB C.A CD.ylos parallelogramos.
E C.C Z.que eften debaxo de vna mifina altura conuiene afa
ber,d la perpédicular tirada defde la.A.afta la.B D.digo que
como fe hala bafis.B C,coula bafis.C D.afli fe hael triangu-
lo.ARC,al triangulo.A C D,y el parallelogramo.E C.al pa-
rallelogramo.C Z.Eftiendafe (por la,2.peticion ) la.D B. de
vnay otra parteafta enlos punétos. T.L,y(por la.2.del pri-
mero)ponganfe yguales ala bafis.B C.algunas.B 1,1 T,}La;a

% : g : afis
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g bafis.C D.otras tantas ygua
A2 les.D KK L.y tiren {elas li-
/ \ v neas,ALAT.AK.AL.y por
A \ que,C B.BL,I T.fonygualés
entre fi,feran yguales tam-
\\ bien entre filos triangulos.
ATLAIB.ABC.(porla.38

N dl1)lsego §n multiplice ¢s

¢ K © labafisTC.delabafis,BC:ta
& multiplice egicltriangulo, A

T C.del tridgulo.A ECly por lo mifmo.quan maltiplicees1a
bafis.L. C.dela bafis.D C.td multiplice es tibien el triigulo.A
L C.deltriangulo,A DC,y fiesyguallabakis. T C.ala !:»aﬁs
CL.tambien(por la;38,del.1.){eraygual el triangulo. AT C.
al triangulo.A L Cyy fila bafis, T C,e;qcede alabafis,C L.tam
bicn el triangnle.A T C.excede al tridgulo.'A € L.y fimenor
fenor(por la.6.definicid del.s.)luegoa lasquatro-quantida
des,dos bafes,efto 8. B/C.C D,y dostriangulos efto es,ABE€
ACD.eftd tcmadaslas ygnalméte multiplices dela bafis,B C
y del tridgulo,A BC,la bafis, T C,y el tridgulo,A'T C,pero d
la bafis.C D,y del tridgulo,A CD, otras algunas ygualméte
multiplices § esla bafis,CL,y eltriégub,ALC,y eﬁaifmoﬁra}
do fiexcede labafis,T C;a la bafis,C L,excede tibien el tri
angulo,A T C,al tridgulo,A L C,y fi ygual ygual , y fi menor
menor,Luego como e ha labafis,B C,alabalis,C Djafftel eri
angulo, ABC,al tridgulo,A D C (porla,s,dnnicid del,;,)x
porg (por la,41,del,1,el parallelogramq,EC,es duplo al trid
gulo,A B C,y del tridgulo,A C D,es,por ja mlhxga»,'duplp el
parallelogramo,C Z,y las partes delas y;‘gua,_lm_e,tc mylipli-
ces,por lu,15,del, 5, tiené la mifma razon,lyego como fe hael
eriangulo, A B C,al triangdlo,AC D, affiel parallelogrimo
E C,al parallelogrimo, C Z,Pues porque .eﬂ:nuo claro ghie
como la bafis,B C,ala bafis ,C D ,affi el triangulo, A B C,al
triangulo,A CD,y como el tridgnlo,AB C_,a’l trmgu]o.A_CQ
afli elparallelogramo,E C, al pallelogramo, C,lucgo tabie
; por
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(porlaandel.s.)eomo labafis,BC.ala bafis.CD.alsiel para
lelo gramo,E C.al pallelogramo.Z €.luego los triangulos y
losparalelogrimosque cltd.debaxode vna mifima alcura fe
hi entrefi como las bafes; lo qual conucnia deuioftrarle,

3 ' Theorema.ze Propdﬁc?on‘.z. _ :
€Si fucre tirada algaalinca reda equidiftate
avno deloslados del criagulo,corta pportio
graseiiney . EE ; O A J t
nalmételos lados deltriangulo. Y filos lados
del'tiidgulo fiferé corrados proportionalimé
te;lalineareda Gabracaldsdiaifionesferae
quidiftace 3l lado'qreftade I'mifmo triagulo
) IBTTED HIEO8 'z:iv § ) 2735 L‘ 3
b Tirelelalmieal D E:patelaallado.B C.del tridggulo.A BC
Dizo q como fehalaBDada:DrA afsi os [a.CE.alaiEA.tiréle
B E.C D.luego(por la.37.dL.1.) yguales -
el trijguloBDEaatberiagnlo.C DE.pon:- i
Geefta aulaigni_ﬁpq bafis/D E.y&vnasmif],
mas,palclas.DE,BC.y.es otro tridgulo
ADEyporilaydhylas yguales tiene v !
namifuadrakzd-avna mifma,luegocomo- i 1
{e hael tridgulo.BD E.al tridgulo: A ), . .
E.affi el triigulo.C DEal eriagulo.AD" ' Bi—-—
E.y comoeltridgulo:B D Faal trid gulo: / \

E
)

ADE.afsiesla B Dala DA 5porq, cor ., /\
mo efté dbaxo Fvna mifma altura, per / ; .
pedicular esa {aberdfle Eifobre. AB.fe B o

ranentreficomo Jasbales,porta,1dels. y poritito como el
trinngulo: CDE.al triaagulo: AD E.afsi.1a.C E.ala.E A Tue-
go tambiens, por lair.del:5)omo.B Diala; D' Aalkeh  CL
E.ala.E A. Perocortenfe aoraloslados.A'B. A C.del trian
gulo. A" B C. proportionalmente que comola.B D.ala.
D-AafilaCE.alaEAy uvefe.DE digo quees paralleg la
(5P 2E LT Ea
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DE.ala.BC, porque difpuefto como antes, porque como
laBD.fehacéla.D A.aflila.CE.c51a.E Ay comola: BD.a
1a.DA,aflvel tridgulo.BDE.al tridgulo, ADE(por la.ridelis.)
y como la.CE.ala.E A.afli el ridgulo.CDE.altridgulo. ADE
(por la mifma) (luego tabiépor la.ir.del.s)como eleridgulo
BDE.al tridgulo,ADE.afli el tridgulo.CDE.al tridgulo. ADE
luego cada vno delos dos triangulos.B.D E.C D E. tiene via
mifma razd con.A DE.(por la.g,del.s.)luego(por la mifma)
yguales el tridgulo,B D E.al triangulo.CD E.y eftanen yna
mifma bafis.D E.y los trigulos yguales y'q eftan en vnamif
ma bafis,tambien eftd en vnas mifmas parallelas (por lai, 39.
del.1. lnego.D E.parallelaes ala.B C.1nego fifuere tirada al
gunalinea refta parallelaavno delos lados deltridgulocorta
proporcionalméte los lados del tridgulo,y filoslados del tri
angulo fueré cortados proporcionalmente lalineareétaqa
braga las dinifionies fera equidiftante’al "lado que refta del
mifmo triangulo.Lo qual conuino demoftrarfe, -

‘ Theorema.3. ' ~.© Propoficion.3: .
¢Siclangulo de vntridgulo {¢ diuidiere por
~medio,y lalincareéta que divide el angulodi
uidicre tambieniabafis,las parres de fa bafis
tendra vna mifma razon a los demas lados dl
mifmo triangulo:y {vlaspartes delabafis tu
uieren vna mifmarazd aJos de mas lados del
mifmo triangulo,la linea re@a tirada defdce]
puncto ala divifion divide por meditel an -
gulo del mifmo eriangulo.: o
aySeé. el eriangulo.A B C.y(por lanona del primero).corte

. fepor medioelangulo.B.A C.conla lineareéta,A D. digo §
gl 6omo
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comofehala.BD.conlaCD. aflies
la,B A.cdla,A C.Saquele( porla. 31.
del.1.) por el punéto.C.la. CE.para-
llelaala.D Ay eftendidala.B A.con
curra conella en.E.Y porg fobre las
parallelas.A D,CE,cayo lalincare-
¢ta.AC.luegoelangulo. ACE (por
la.zg.del,1.)es ygual al angulo.C AD
y fuponefe que el angulo. B A D.es y
2 ! gual al angulo,CAD, luegoel angulo
B AD,esygualalangulo,A CE,Otrofi porq fobre las para-
llelas.AD.E C.cayolalinea recta.B A E,(porla,z8,del...)el’
angulo exterior.B A D.es ygual al angulo interior. A EC, y
efta demoftrado G el angulo.A CE.es ygual al angulo.BA D
luego tabi¢ el angulo.A CE,es ygual al angulo.AEC, porlo
qualtambié ellado. AE.es ygualal lado.A C(porla.s.del.1,)
y porquealvn lado.E C.del triangulo.B'C E.fe tiro paralle-
lala.AD,luego cortaloslados:BE.BC .proporcionalmen-
te(por la,z.del.6.)luego como.B D.ala.D C.aflila.B A. a Ia
AE.yesygualla.AE.ala.A C.luego{porlar.del.s.comofe
halaB D.ala.D C.affi fchala.B A.ala.AC.Perofea que co -
mola.BD.ala.DC.aflilaB A-ala.AC,ytire fela. A D. digo
que conlalinea reta. 4 D.es diuidido por medio el angulo
B A C.Porqdifpuefto todo de la mifma manera,porque co-
mofehalaBD.ala.D Caffliesla,B A.ala.A C.yafli como.
D B.con.D C.affila.B A.con la.AE(por la.2.del, 6.) porque
alvnlado.E C.del triangulo.B CEfe tiro parallela]a.AD.Iu
egocomola.B A.ala.A C.aflilaBA.ala.AE. Luego por la.
9,del.s.)]a.A C.es ygualala.E A.por 1o qualtambien el angu
lo.A E C.(por la quinta del primero)es ygual al angulo, A C
E.y porla.2g,del.1.)el angulo. A E C.es ygual al exterior. B
A D.y el angulo.A CE.esygual al angulo.C A D.Luego.B A
D.es ygual al angulo.C A D.luego el angulo.B A C. es dividi
do por medio conla linearecta.A D.luego fi el angulo de vn
triagulo fe dividiere por mcdic y la linea reta g divide al an
: gulo

D
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gulo dividiere tibien labafis, las partes dela bafis tédrd vaa
mi{ma razd alos demas lados del mifino tridgulo.Y fi laspar
tes delabalis touieré vna mifina razd a los demas lados del
mifmo triangulo,la linea re€la tirada defde la punta ala di-
uifion,dinide por medio el angalo del mifmeo triangulo . Lo
qual fe hauta de demoftrar.,

Theorema.q. PropoficiG.4.

¢ Los lados de los triangulos equidgulos que
abragan yguales angulos {fonproporcionaies:
y fon de fercjante razonlos lados que fe o-
ponena ygualcs angulos.

g Secan los tridgnlos de yguales angulos. ABC.D C E.qtenga
ygualeldgulo.A B C,alangulo.D CE.y él 5gulo,B A C,alan
gulo,CD E,y ¢l angulo, A CB,al dgulo, D C,Dizo que {an
proportionales los lados delos triangulos,AEC,D C E,que
abra‘gan ygnales angulos, y ; ,
que fondevna ‘mifma razé
loslados gue efts apueftos
ayguales angulos.Fonga fe
enlinea retala, B C.¢con
la,CE,y porque los dgulos
ABC,ACB,{fonmenoresg
dosrettos (por la,17,del,1)
y esygualelangulo, A C B, <~ € p i SR 3
alangulo,D E C.luegolos angulos,ABC,D E 0:“’“.“":‘1":
res que dos reGios.luegoproduzidas 1a,B Ay la, E D.védra
ajuntarfe. juntenfe y vengan a tocarfe enel punéto, Z;y por.
que(por la fuppoficion)es ygual el angulo,D C E, al angulo
A B C.lnego(porla, z8, del,1,)es parallelala,BZ, ala.C D,
Grrofi posque(por la fuppoficion)el angulo,A CB.es Y:‘-;""’:}

: ala
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alangtlo, DEC(porla,28,del,1 fera parallela la, A C.ala,ZE
luego,Z A C D,es parallelogrimo,luego ygual es 12,2 Aala
DG,y la,AC;ala,Z D,y porque(por lafegiida del,6,)letiro
la.A C.parallela al vnlado.Z E.del triangnlo.Z B E.luego co
mofehdlaBAalaAZaflilaB CalaCE.yesygualla.A Z
ala.CD.luego(por la.1 r.delis.)comofe hafa.BA.ala.CD.a
flila.BC.alaCE.yal traftrocado(por la.16.del.s.)como la.
A B.ala.BC.aflila.DC.ala.CE,Yten porque.C Dresparalle
laala.BZ.luego(porla.2.del.6.)como fe halaB C.ala,CE.
aflila.Z D.ala*D E.y es ygnalla.Z Drala.A C.luego comola
BC.ala.CE.aflila.A C.ala D Eluegoal traftrocado(por 14
16.del.s'comola.BC.ala.€ A.aflila.CE.alaE D. pués porg
efta demoftrado Gecomola.A B-ala:BC.aflila.DC.ala. €E
y comola.BC.ala.CA.aflila.CE:zla.E D, lnego por ygnal
€porla.zz.del.s.)como a:B A.alai A C.affi la,€ B.ala.D E
¥ por tantolos lados de los triangulos equidgidos que abra
gan yguales angulos [on proporcionales,y fonde femejante

razon loslados que fe oponena ygualesangulos.Lo qual fe
huuode déemoftrar..

nok. Theorema.s. Propoficion.s,
F'Si‘dos triangulos tuuieren proporcronales
os lados,feran triangulos cquiangulos.y ten
dran yguales los ang}llos,a los quales fe opo-
nen lades de vaamilmarazon..

éavSeanTos angnlos.ABC,D E Zique tenganlos lados pro-
porcienalds,q como feha la.A'B.co laiBC,aflila.DE. conla

:EZ.ycomola.BC.c61a.CA.allilaiE Z.c51a.Z D,y tabicco

molaB Ach la.AC.allila.ED.c6 la.DZ. Digo G el tridgulo
A B C.es equiangulo al tridgulo. DEZ.y tendréyguales los:

- angulos alos quales fe oponen ladosdevna mifma razon;

elto s, elangulo. ABC. conelangulo, D EZ. y el angulo
BCA
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BCA.conelangulo.E Z D.y de mas defto el angulo. B AC.
con el angulo.E D Z.hagafe pues,por la.23.del.1, fobre la li~
nearefta.E Z.y en el punéto fuyo.E.elangulo. ZEI.ygual
al angulo.A B C.y {obre el punéto.Z.el angulo.EZ Lygual al
angulo.A CB.luego/por la.3z.del.r.)el angulo. B A C.que re
fta es ygual al angulo.E I Z.que refta.Luego ¢s equidgulo el
triangulo. ABC.al triagulo

Z E Llucgolosladosdelos NA b
triangulos.A BC.E1Z.que
comprehenden yguales an B
gulos fon proporcionales '
(porla.4.del. 6. )y fonde

vna mifmarazon loslados | B
que fe opponen ayguales 5 ‘
angulos.Luego como fe hala.A B.conla.B C.aflila.TE. con
1a-E Z.y comola.A B.con la.B C.afli {e prefupone la.D E.c
1a.E Z.luego como la.D E.conla.E Z.aflila,1E.conla.EZ.lu
ego cadavna de las dos. DE.I E.conla.E Z.tiené vna mifma
razon.luego(por la.g.del.s.)la.D E.es ygualala.E L.y por
tanto tambienla.D Z.esygualala.Z L pues porquela. DE,
esygualala.E Ly comunla.EZ.lnegolasdos. DE.EZ. fon
yguales alasdos.1 EE Z.y la bafis.D Z.esygual alabafis. Z
E.luego el angulo.D E Z,por la.8.del.1.es ygual al angulo.1IE
Z.y el triangulo.DE Z,por la.4.del. 1.,es ygual al triangulo.
1E Z.y los de mas angulos ferd yguales a los de mas angulos
debaxo delos quales fe efti¢dé yguales lados.Luego el agulo
D Z E.esygual aldgulo.l ZE.y el agulo.E D Z. aldgulo.E1Z
y porg el igulo.Z E D.es ygual al dgulo. 1 E Z.y el igulo EZ
al angulo.A B C.luego tibi¢ el dgulo.A BC.es ygual al dgule.
ZED.y por el tito tabié el igulo.A C B.es ygual alangulo,D
Z E.Y demas defto el agulo del piiéto. A.y el del piéto, D.lue
go el eridgulo.A BC.es equidgulo al tridgulo. D EZ. lucgo fi
dos tridgulos tuuieré los lados proporcionales ferd los trid-
gulos equidgulos y tédrd ygualeslos angulos,a los quales fe
les oponen lados devna mifmarazd, lo qualfe auiade demo
ferar, Theo-
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Theorema. 6, Propoficion. ¢,

€Sidos triangulos tuuicren ¢l vn angulo y-
gualal vn angulo,y proporcionales los lados
dejuntoaygualesangulos,feran quiigulos
los triangulos,y tendran yguales los angulos
debaxo de los quales {c eftiendé lados devna
mifma razon,

é#Sean los dos triangulos,ABC,DE Z,que tégan ygual el
viangulo,B A C,alvn angulo.E D Z,y los lados de junto a
yguales angulos,proporcionales que comoB A,c6,A C, afli
E D,con,D Z,Digo que el triangulo,A B C,es equiangulo al
triangylo,D E Z,y tendra'el angulo,A B C, ygual al angulo
DEZ,y elangulo,A C B.al angulo,DZ E,Hagafe,porla,23, -

del1, fobre lalinea‘'reta;, -

D Z,y fobreel punéto, D, 1
elangulo.Z D, ygualaca //
davno delos dos,BAC,E '
DZy elangulo,DZ 1, y- o

gualal angulo, A CB, lue-
goelangulo, B, que refta
es ygual al angulo.L.que - P ;

refta.Luego el triangulo.A B C. esequiangulo al triangule,
D1Z.luego hanfeproporcionalmente que comola.B A,
conla.AC.aflilalD.conla.D Z(porla.q.del.6.) y efta rece-
bido que comola.B A.conla.A C.aflila.ED.conla.D Z.lye-

go tambien(por la.1i.del.s.)como1a.E D.conla. DZ. afi; g

I D.conla.DZ.luego(por la.o.del.s.|a.E D.esygualala. D1,
y conitla.DZ.Son pues yguales las dos. E D. D Z,a Ias dos
ID.D Zy(por la fupofici§)el igulo. ED Z. es ygualal dgulo
IDZ,luego la bafis.E Z(por la.4.del. L)es.ygualalabafis.1 Z

yel
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y €l triangulo. D E Z:.es ygual(por lamifma)al triangulo.1D
Z.y los demas angulos feran yguales a los'demas angulos de
bajo delos quales fe eftienden yguales lados;luego elaagulo
‘DZILesygnalalangulo.DZ E .y elangulo. 1. ygualal an-
gulo.E.Peroelangulo.D Z Les ygual al angulo.A C B.luer
goclangulo.A C B.es ygual alangulo.D ZE.y efta admitido
quel angulo,B A C.es ygual al angulo.ED Z.luego el angulo
B.qué refta es ygual alangulo.E.que refta,luego el triangulo
A B C.es equiangulo al triangulo. DEZ; Luegofi dostriangu
los tuuieren el vn angulo ygualal vn angunlo,y proporciona
les los lados de junto a yguales angulos, feran equiangulos
los triangulos y tendran yguales los angulos , debaxo delos
qualesife éftiendenlados devna mifima razon,lo qual [ ofre
cio'demoftrarfe. '

Theorema.7. Propoficion. 7.

& ;
lavnangulo,y pporcionaleslosladosdejiro

alos otros angulos,pero el vnoy'el otro jun-
tamente delos que reftan » menor ,0 no me-
nor quere¢to,feran equiangulos los triangu
los y tendran yguales los angulos, junto alos
quales los lados fon proporcionales. :

qSi dos tria neulostuuieré elvn angulo ygual

#aSeanlos dos triangulos.AB C.D E Z.que tengan el vnan
gulo ygnal avn angulo,conuienea faber, el angulo.BAC. al
angulo.E DZ.pero proporcionales los Jados dejunto alos
otros angulos. A B C.DE Z.de manera que como fe ha. A B.
con.B C.afsi.D E.con E Z.y ambos a dos juntaméte los que
eftan enlos punttos.C.Z,quanto a lo primero mayores que
reto.Digoquel triangulo. A B'C.es equiangulo al triangulo
DEZ
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D E Z.y que feraygual elangulo.A B'C.al angulo. DEZ.y &l
angulo.C,que refta al angu'o.Z.que refla Porque fi es defi-
gual el angplo.A B C.al angulo.DE Z. elvno dellos es ma-
yot,Sea mayor el argulo.A BC.y porla.z3. del.1. fobrelali
neareéta.AB.y enel pun- A IO} S
€to fuyo.B.hagafle el angu A I
lo, A B Lygualangulo. D.
Z.y porgque el angulo.A
esygualangulo.D.y el an
gulo.ABlalangulo. DE
L.luego elangulp.A1B,§ 3
reftaes ygnal alaguio.D B 5.3 z
ZE.que refta,luego el triangulo.A B Les equiangulo al trid-
gulo.D E Z.luego por la.4.del.6.como fe ha la.AB.con la BI
afsifehala.DE. conla.E Z.y efta admitido § comola. DE.
conla.E Z.afsila.A B,conla.B.Cluego porla.1 1. del quinto,
como {e hala.A B,con la.B C.afsila.AB.c6 la,B Lluego, por
la.9.del.,la,A Bitiewe vna mifina razoncon cada vna de las
dos.BC.B Lluego ygnalesla.B C,ala.B Lpor lo qual, por la
5,del,1.§;;rr§bien_cl angulo.B1C.es ygualalagulo.B CLy fupd
gale elangulo,C.menor que re€to,luego el angulo.BIC.'es
menorquerefto.Porlo qualper la.13.del.r.el angulo dela o
trapparte.A I B,es mayor que re€to,y efta demoftrado gesy
‘gual alangulo.Z.luego el angulo. Z.es mayor que re@o,Pe-
ro fupponefe por menor quereto,lo qual es abfurdo,luego
elangulo.A B C.en ninguna manera es defigual al angulo. D
‘E £.yes'ygual el angulode] punto.A.al angulo.D. luego tam
ibien elangula,C.querefta es ygual al dgulo.Z.que refta,por
la.32.del,1.luego el tridgulo.A B C.es equiangulo al trizgulo
DEZ.Qtro ﬁ-pr}eﬁlpongafe ue el vnoy el otro delos angu-
los.C,Z ,no es menor que recto.Digo otravez qes tibien e-
quidgulo el crizgulo. A BC.al triangulc.DE Z.porque eftan-
do difpnefto todo dela mifina manera, femejiteméte demo
ftraremos q.B C.es ygual ala.BLpor lo gl tabié el dgulo.C.és
gual al agulo.RIC.y el igulo.C.noes menor Grebto luegoni
: ' Oz tampo
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tipoco es menor grefto el an :
gulo.BIC.luego(por la.17.del
+1.)los dosangulosdel triigu
lo.B1C.no fon menores qdos. 5
retos, lo qual esimpoflible.
No luego otravezes defignal
el angulo.A B C.al angalo.. D
E Z.luego es ygual.Yeselan- |2
gulo.A.ygual al angulo.D.luego el’angul’o;C‘.El refta esygual
alreftante.Z.luego.el triagulo.ABC.es equiagulo al'triﬁgulo
D EZ.Lucgo fidos.tridgulos tuuieré el v dgulo ygual al vn
anguloy proporcionalesloslados dejuntoalos otros angu
los, pero elivnoy el otroidelos § refta juntamente o menor,
o no menor que reto,ferd equidguloslos tridgulos, y tédri
ygualeslos angulas,jiito a los quales los lados fon propor -
sionales;Laqual conuino demoftrarfe.. 4

Theorema.$.. Propoficion . 8..

€Sienclriangulo re&agulo fetirare vna per
pendicular fobre la bafis, defde elangulo re-
&o,los triangulos de fobre la perpendiculay,
fonfemejantesaltodo,yentrefi.. .

Sea el tridgulo rettigulo.A BC.q tiene re@oel dgulo.B'A C.
y tirefe(por lasiz.del.1.)defde, A.fobre.B.C. 12 perpendicular
A D.Digogcadavno ,
delos dos triangulos..
ABD.ADC.esfeme-
jante atodo el tridgu-
lo.ABC.ytibien en-. ., _~ AL e
tre fiv Porges(por la.. . - : D C
4:peticion)ygual el angulo.B AC.al angulo.A D B.porque el
e 5 vao;
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vnoy elotro es recto,y el angulo.B.es comun delos mifmos
dos triangulos. A BC.A B D.luego el angulo que refta. A CB
es ygualalangulo quereftaB A D(porla.32.del.1.) luego el
triangulo.A B C.es equidgulo al triangule.A B D.luego( por
la.4.del. 6.)como fe hals.C B. oppuefta al angulo reéto del
triangulo.B A C.ala.B A.oppuefta al angulo refto del trian
gulo.B A D afli la mifma.A B.oppuefta al angulo.C.del tria
gulo.AB C.ala.B Dioppueftaal angulo ygual.B A D,del tri
angulo mifmo.A B D.y tambien la. A C.ala.A D. opuetta al
angulo.B.com{ delos dos triangulos.Luego ¢l triangulo . A
B C.es equiangulo al trifgulo. A B D.(por la.7. del 6.)y ticne
proporcionales los lados que eftan junto a yguales angulos
Luego el triangulo.A B C.es femejante al triangulo. AB D.
(por la primera difinicton del fexto)Dela mifma fuerteide -
moftraremos tambien que el triangulo.A D C. es femejante
altriangulo,A B C.luego cadavuo delos dos tridgulos. A B
D.A D C.esfemejante atodo.A B C. Digo tambien que aun
entre i (on femcjantes los triangulos. ABD.ADC, porque
el angulo re€to.B D A.es ygual al angulo re¢to. AD C(porla
quarta peticion)y efta demeftrado que tambien es ygual el
angulo.B A D-alangulo.C.Luego el angulo.B.que refta esy-
gualalangulo Grefta.D A C.luego el triangulo.AB D es -
quiangulo al triangulo.A D C.luego como fe hala.BD.opue
ftaalangulo.B A D.del triangule.A B D,c81a.D A. opucfta
al angulo.C.del triangulo. A D C.ygualal angulo.B A D.affi
la.A D.opueftaal angulo.B.del triangulo.A BD. conla.D C
oppueftaal angulo.D A C.del triangule.A D C.ygual al an-
gulo,B.y demas deftola.B A,conla. A C.que efti oppueftas
alos angulos rectos.Luego el triangulo.A B D. es femejante
al triangulo.A D C.Luego fienel triangulo retangulo fe ti-
rare vna perpendicular fobre la bafis-defde el angulo reéto,
los triangulos de fobre la perpendicular fon femejites alte
do,y entre fi.Lo qual conuino demoftrarfe.

Corelario.
03 Da
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¢De: 1qm esmanifiefto que {ienel manoulo

rectangulo defde clangulo recto fe tira vna
Pcrpmucular {obrela ba {15, la que estirada
es media proporcional a las partes dela bafis:
y de mas defto cllado dejato ala parte es me
dio proporcional entre todalabafisyla m11-
ma parte:que fe hauia de dcmoﬁrar

Problema.r. Propoficion. 9.

qDada vnalinea re&a,cortar vna p:ntc que
nos mandan,

é®Scalalinea refta dada. A B. conuiene
de la mifma. A B. cortar vna parte q nos
mandan.Mandefe vna tercera parte, y ti
refedefde.A.lalinearelta. A C.que haga
conla.A B.angulo,y tomeleenla.ACovn 57 foRR
punétoa cafo,y fea.D.y hqgafe\por la.2. \
del.r.)la.DE.ygualala.AD.y tambieu la
EC.y tirefe.B C.y por el punéto.D. ( por B
la,31.del.1)tirefe 1a.DZ.parallela ala. BC
Pues porqueal vnlado. B C.del tridgulo
A BC.etirolaZ D. parallela, luego es
roporcionalméte(por la.z.del.6.) G co- C
?nola BN colanfalhla BZ. col;]ZA L////
y la.CD. es duplaala.D A. luego tabien
es duplala. BZ.ala.Z A.luegola.B A.estriplaala.A Z lue-
go dadalalinea re¢ta.A B.{e corto la tercera parte.A Z: que
te mando.Lo qual conuino hazerfe,

Pro-
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Problema. z. Propoficion.to.

¢Dada vnalineareano diuidida, diuidirla
{emejateméteavna lineare&a dada cortada

2a,Sea la linea re&adadano cortada. A B.y la cortada fea.
A C,conuiene cortarlalinea re€ta. A B.femejantemente a la
linea refa cortada.A C.Sealalinea.A C.dividida en los pun
&ros.D.E.y eften pueftas de fuerte que haga angulo qualquie
ra,y tire fe.BC.y por los punttos. D E: AT\

tiren fe.D Z.E l.parailelas.a 1a.B C(por
latreyntay vna del primero) y por. D.
faquefe.D T K.parallelaaia. AB.(por z——)
la mifina)fera pues parallelogramo ca-
davnodelosdos.Z T.T B.luego. D T. |
esygualalaZlyla. TK.alalB.Ypor | °7
que al vo lado.K C.del triangulo.D K C
fe tiro parallelalalinea retta. T E. lue-
go(porlafegundadel.6.)lera propor. 'L
cionalmente,que comola.CE.conla.E D.aflila.KT. conla
TD.ylaKT.esygualalaBlyla.TDala.1Z.Luego fera
(por lategunda del quinto)que como.CE.conla.E D, aflila
B l.conlalZ. Otro fiporque fetirola.Z D.parallela al vn
lado.1 E.del triangulo.A 1 E.luego es proporcionalméte(por
laprimera del.6)que como la.E D.con la,D A.aflila]Z.con
1a.Z A.y demoftrofe que como la.CE.conla.ED.aflila.B1l.
conla.l1Z.luego fera que como la.CE.con la.L D. affila.B 1.
conlalZ.ycompja.E D.con la.D A .aflila. Y Z.conla. Z A.
luego dadala lineareftano cortada.A B. cortofe femejante
mentea lalinea refta dada cortada. AC. Lo qual conuenia
hazerfe.

Problema. 3. Propoficion. 11.
O 4 Dadas
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§Dadas dos lineas rectas , hallar otra tercera
proporcional.

e®Seanlas doslineas re€tas dadas.B A. A C.yeften de mane
ra que hagan angulo a cafo.conuiene a las dos.B A.A C. ha-
llarles vna tercera proporcional. Eftié
danfela.B A.y la.A C. afta los punctos
D.E.y ponga fela-B D(por la.z. del.1.)
ygualala.A C.y tirefe.B C.y faque fela
D E,por el punéto.D.(por la.31. del.1.)
parallela con. BC.Pues porquefetiro
lIa.B C.paralella alvn lado.D E.del trid
gulo, ADE .feraproporcionalmente
(porla.z.del 6.) que comola.A B, con
la.BD.afli]la.AC.conla.C E.y esygual
la.B D.ala.AC.Luego coma fe hala. A
B.conla.A C.affila.AC.conla. CE.lue
go dadas las dos lineas reétas.A B.A C.{e leshallo proporcio
nal la tercera.CE.lo qual conuenia hazerfe .

Problema. 4. Propoficion .1z,
Dadas tres lineas re&as hallarvna quarta pro
porcional.
éo8edtres lineas re€tas da
das.A.B.Crconuiencaeftas [
A.B.C.hallarles vna quarta
proporcional.Pongife dos
lineas retas. DE.D Z.que {€
contenganvn angulo a calo
y {ea.E D Z.y pongafe(por
la.z.del.1)la. DLygualala *
A.yla,IEygualala.B.y ti : ;
bienla,D T.ygualala.C.y tiradala.l T.tire fe vna parallela
aclla porel pucto.E.y fea.E Z.(por la.31.del. 1.) Pues piqrtq_ue
etiro
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fetirola.l T.prallelaalvalado.E Z. del trifgulo.DEZ.luego
(porla.:z.del.6.)comofe ha.D1.cd la.lE,afli (. DT.c61a.T2
yesygualla.Dlala.AiylalE.ala.B.yla,D T.ala. C.luego
como la.A.cd la.B.aflila.C.con la. T Z.Luego hallofe Ia quar
talinea. T Z.proporcional a las tres lineas reétas dadas.A. B

C.Lo qual conuenia hazer fe.

Problema.s. Propoficid. 13,
q Dadas dos lineas reGtas hallar vna media
Prop'orcional.

é® Sea dos lineas reétas. A B.B C.conuiene delas dos. AB BC

hallar vna media proportional. Difponganfe en lineas reétas

(por la.14.del.1)y delcribafe fobrela. A C. el medio circulo

AD C.y faquefe,porla :

onze del.1.defde el pun P

&to ,B, lalinea,B D,en IN

angules reétos {obre la

linea,A C,y tiré {e,A D

DC.Porque, porla.3r.

del, 3, clqanguplo Gefta A ~ <

enel medio circulo que ¢5.A D C.es re&to, y porg enel tridgu

lo rectangulo,A D C,defde el angulo reéto fobre la bafis fe

tiro la perpdicular, D B,luego,por el corelario dela,8.dl,6,

lalinea.D,B,es media proporcional a las partes dela bafis. A

B,B C,luego dadas dos lineas retas, A B.B C, fe les hallo la

media proporcional,D B,Lo qual conuino hazerfe,
Theorema.8, Propoficion. 14

€ Son reciprocos los lados que eftan junto a

yguales angulos delos parallelogrimos ygua

lesy qtienenelvn angulo ygugl a{vn angulo:
yenlos parallclogramos que tiené elvn angu
lo ygual alvn angulo y fus lados {on recipro-

cos,tambien cllos fon yguales entre fi.

Sean
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éovSeanlos parallelogramos yguales,A B,B C,que tengany
gualeslos angulos de junto ala,B.y ponganfe,por la.ig, del
primero,en lineas rectas.D B.B E.luego tambien eftan enli-
neas re€tas.Z B.BLporla,15.del,r, Digo que fon reciprocos
loslados delos dos.A B, EC, T A
que eftan junto a yguales angu -
los,efto es,§ comofehala.B D
conla.BE,afliesla,1B,conla E
BZ.ctipla fe el parallelogrimo
Z E,pues por(por la luppofi
cid ) esygual el Pallelogrfimo. ¢ 5
AB,al parallelogrimo,BC, y o5 ypy otro,Z E,luego,por la,y
del,5, fera que como,A B,con 7 E affi, BC,con,Z E,y como
A B con,Z E.afli,D B,con,B E,y como,B C,con,ZE afli,l B
¢on,BZ luego,por la,1,del,5, como,D B,con,B E,afli,l B,co
B Z.luego los lados delos dos parallelogramos , A B,BC,§
eftan junto a yguales angulos l'gn reciprocos,
Pero [ean reciprocos los lados q eftan junto a yguales angu
los,y {ea § como, D B,con,B E,afli,1 B,con,B Z, Digo que es
ygual el parallelogramo, A B. al parallel ogrimo,B C,Porg
como {eha,DB,con,BE,afli,l B,con,BZ,y tibiencomo,DB
¢6,B Eafli,por la,1,del, 6,¢l parallelogramo,AB,con el para
ilelogramo.Z E,y como.I B,c6.B Z,afli el parallelogramo.B
C.co el pallelogramo.Z E luego(por la.1.del;s.,como. A B,
¢6.Z E.all.BC.con Z E.luego ygual es el pallelogrimo. A B
al pallelogramo.B C.luego los lados de yguales y equiangn-
los parallelogrimos fonreciprocos,los quales eftan junto a
yguales angulos.Ylos parallelogramos que tienen ¢lvnan-
guloygualalvnauguloy fuslados fenreciprocos tambien
ellos fon ygvales entre fi,Lo qual copnino demoftrarfe,
Theorema.io Propoficion.1s,

¢ Sonreciprocos los lados § efta jito a ygua-

i : ! 2 4 e : 5% o >
les agulos delos tridgulos yguales y g tiené el
Vi
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vn angulo ygual alvn éguio:y los triigulos 61'

tiené el vnangulo ygual al vo angulo, ylus Ia
o . s ﬂL . - Bt X -
dos {o reciprocos,rabié ellos (Gyguales érre fi
- . <
é®Sed yguales los tridgnlos. AR C.A D E.y § tigi elvn angn
loygualal vndgaio,efto es,el angulo.B A C.ygual al angulo
D AE.Digo g les lados g eftd junto a yguales angulos de los
dos tridgulos.A B C.A D E.fon«cciprocos,couiene a faber q
como {eha.C A,co A D.afli.E A.cd.A B.Dogife,porla.r4.del
1,en lineas re€tas.C A.c6.A D.Luego en derechoefta.E A.co
AB.ytirelelalinea.BD.Pues porg
(por lafuppoficio)el eridgulo. ABC 7™\ /\B
esygual al tridgulo.A DE.y esvno
tro.BAD.Luego(por la.7.del s.)(e :
”~

ragcomo el tridgulo.A CB.fe ha

¢& eltridgulo. ABD.afli el tridgulo 2

A E D.co el mifimo triigulo.AB D

y como el tridgulo.A BC,cd el trid
gulo.ABD.aflila.CA.cola. AD. E c

por la.1.dl6,y tabi€ , por lamifma s
como el tridgulo.E AD.con.BA D. aflila.E A.cGla.AB. lue
go(por la.irdel.s)comola.C A.ala.A D.aflila.E A.ala.BA
luego fonreciprocos los lados § eftan junto a yguales angu-
los delos triangulos.A BC.A D E.Pero {ean reciprocos los
ladosde los dos triangulos.A B C.A D E. y feaque como fe
ha.C A.con.A D.aflila. E A.conla,A B digo que es ygual el
triangulo,A B C.al triangulo.A D E.Porque tirada otravez
B D.porquecomofehala.C A.conla.A D.afflila.E A.conla
A B.Y como fehala.C A.conla.A D, affieltriangulo.ABC.,
con el triangulo.BAD.y como 1a.E A conla.A B. afli el tri
angulo.E A D.con el triangulo.B A D. luego como el trian-
gulo.A BC.con el triangulo.B A D.afli el triangulo .E A D,
¢ eleridgulo.B AD,luego cadavnodelosdos. ABC,EA D
tiene vna mifma raz6-¢6,B A D, luego,por la.g,dl,5,ygual es
eltridggulo.A B Cjal tridgulo.E AD,Luego fon rccipoc?s los
' ados
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lados § eftanjunto a yguales angulos delos triangulos ygua
les y que tienen el vn angulo ygual al va angulo,y los tridgu
los que tienen el vi angulo ygual al vnangulo,y fuslados {6
reciprocos,tambien ellos fon yguales entrefi.Lo qual conus
ne demoftrarfe.

Thecrema.ir. Propoficion.16

¢ Si quatro lineas re€tas fueren proporciona
les,clre&angulo comprehendido debaxo de
las dos extremas es ygual al comprehendido
debaxo delas dos medias:y fi el rectanguloco
Prehcndido debaxo de las extremas fuere y -
gual al que fe contiene debaxo delas de ¢ me
dio las grro lineas reétas fcra Proporcionalcs

&8 Sean quatro lineas reftas proporcionales,B A. C D.E,Z.
quecomola.d B.ala,C D;aflila,E.ala.Z.digo que el retan
gulo comprehendido debaxo dela.A B. y dela.Z, es ygual al
retangulo quefe contiene de- D ) O ™
baxodelaCD.ydela.E.Porg
faquenfe(por la.nn.del.r.) defde
los punétos. A.C. en angulos
reétosfobre,AB. CD.lineas re-
~ étaslasdos.ALCT.ypongafe

(porla.z,del.r.)la. Alygual a £y

1a.Z.yla.C T.ygualala.Ey cun ; : B
planfe los parallelogrammos, g, A
1B.T D.y porque comof{ehala S NEEAT

A B.c51a.C Daafliesla,E.cd la, e e

Zyesygualla,E.ala,CTylaZ.alaALluego fera i comola
AB,c01a.CD.afliCT,cd la. A Lluego(porla.i4.del.6.)los 1a
dos delos parallelogrimos.BLD T .fon reciprocos, § eftan

junto a yguales arigulos, y de los parallelogrammos equi -
angulos
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anguloscuyos lados fonreciprocos geftan jiits 4 ygualés'an
gulos,ellos tibien fon yguales,Inego.el parallelograuio, B I,
esygual alparallelogramo.D T.y es'el parallelogramo. B I,
el fe comprehende debako dela.A B.y dela.Z.porglal AL
es ygualala Z.y el paralleJogramo.DT.es el que fe cOprehé
de debaxo dela.C D.y dela.E.por{ es ygualla.C T.ala.E.lue
go el reCtigulo cotenido debaxo dela: A B.y'dela.Z.es ygual
al rectangulo q fe contiene debaxo dela.CD.y dela.E. Fero
fea ygual el réétangulo q fecomprehende debixodé I, A'B
y.delaZ.alrectangulo es édprehendido debaxo dela.C D
y dela.E.Digo.que las quatrolineas rectas féraw proporcio
nales,quecomo {e hala, A B.cé 1a.C D.afli la;E.c61a.Z. Por
g hechas lasmitinas cofas por qel Gescoprehédido dhaxo
3(: la.A B.y dela.Z.es ygualal que es cSprehendido debaxo
dela.C Diy dela.E.y-el jdebaxo dela.A Biy-delaiZ.esel re-
&angulo.BlLporquela.Al.esygual ala.Z.y elquedebaxod
1a.C Dy dela.E.es elretangulo: DiTiporque esygual la.C
T.ala.E.luego.Bl.es ygualal reétangulo.DT,y/fon equian »
gulos.Y fon reciprocosfos lados § eftan junto 4 yguales an-
gulos de los parallelogranios yguales'y equiangnlos(por la
14.del.6.)luego fera ( por la.toadely 5. )gcomola.A Biala,C
D.aflila.C T.ala.A Ly es ygual l4:C T.alaEylaAlLala.Z,
luego fera qie como . A BiconlaiC D, afli la.Ec612.Z, L ire
go fiquatro lineas rectas fueren proportionales,el reétanga
lo coprehendido debaxo de las dos extremases ygual alre-
&angulo cSprehendido,debaxo delas dos de en medio. Y fiel
reftangulo cprehendido debaxo delas dos extremas es y-
gualalrettangulo comprehendido debaxo de las dos-de en
medio,las quatro lineas retas fer proporcionales ;loqual

conueniademoftrarle..

Theorema.12..  Propoficis. 17.
€Sitres lineas re&as fucren proporcionales,
clrectangulo g es comprehédido debaxo de

; ‘ - las
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las extremas esy gualral quadrado "qucfc haze
delade enmedio: yfiel re@angulo que es co
tenido debaxo de las extremasifucre ygualal
quadradodela de ¢n medio,las'tres lineas re-

&as {eran pr.oPorcionxalcs. ki)

#e'Scan tres lineas reflas proporcionales. A.B.C..que comd
la.A.cou la.B.aflila.B.conla:C.Digo que elreétangulo com
prehendido debaxo de lasdos,A.C,es ygualal quadrado de
la.B.Pogafe(porlazidél.r)lalinéa. D ygual ala.B.y porque
(por lafuppoficienjcomo fehala.A.conla.B.aflila.B.conla
C,y.es ygual laB.ala.D.luego(por lai7.del.s.)comola.A.cd
Ia.B.aflila.D.conla,C.X i quatro lineas re€tas fuerépropor
gionales el re€langulo comprehendidodebaxo delas exXtres
mas cs ygual al rectangulo quefe peestemrrtr—ty ‘
coutiene debaxoddelasdeenmeld 7 ¢ ’
dio(por lare:del,6 Huego elque ¢ <« ;
fe comprehende debaxo deA.C. 151k nqg |
ygual esalquedebaxo delas Bl = G
D.y clque debaxodelasB. D.eg i \ T : ]
RTomos oBp fuol
!

y

el quadrado dela.B. porquela.B. /[ ~
es ygualala.D.luego el retangu | L
lo comprehendido debaxo de.A. ). - X
C-es ygual alquadrado quefe ha : e ‘

ze dela.B.Pero fea queel que.ep 0L CHTRID oS L
debaxo de.A.C. comprehendido 107 P& H A
feaygnal al quadrado de 1a.B:Digo que feraigne como1a. A
ala.B.aflila.B.a 1a.C. Porque hechas las ivifinas colas’, porq
el reftangulo dela.A.y dela.C.es ygual al quadrado de la.B.
y el quadradodelaB.es el que debaxo dla.B.y dela.D.porg
es yguallaB.ala.D.Juego el g escorentdo debaxodela, Aty
dela.C.esygual al Gdebaxo dela.B.y dela.D,y i el § debaxo
delas extremas there ygual al que debaxo deias de enmedio

las qua
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las quatrolineas retas fonproporcionales(por la.16.del.é.)
luego.como fe ha la.A.conla.B.aili la.Q;&on 1a.C,yies ygual
1a.B,ala.Diluego como la Aicola:Biallila.B.cd1a:C. Luego
fitres lineas rectas fueréproporgionales elretagnlo copre
hendido debaxo delasextremases ygual alquadrado de la
deenmedio,yfi elreétignloque escomprehédido’ debaxo
delas extrcmas ésygual al quadradodela de€ medio fastres
lineas retas fer?z 'Jpporciona'les.[,_o qualcéuer’xia demoitrar,

Problemia.¢. - . 1+ Propoficion.i8, :
¢Dec vnalines dadd reéta defleribir vi reilit
nco femejantey [emejantemente pueftoavn
reilineodadoyssibme! yoins sl G osilin:

éaSeala linea reta dada, A B.y el reétilineo dado.C E.con.-
uiene hazer de lalinea re€ta dada. AB.vn reétilineo femejan
te al retilineo.C E.y femejantemente puefto. Tirefe la linea
D Z.y hagafe(por lalz3idel.i)fobrela linedredta/AB.y fo-
brelos punétos en ella,A.B.el anghilo. AT'B [ygualal angu
10.CZ D.y el angnle.A B Lygual al angulo - CD Z. luego el
angulo.DCZ.qre s TR : o
ftacs ygual alan- ‘, By -
gulo. ABI.luego =
cltriangulo.CZD
¢s equiaguloaltri
angulo.I'A B (por
la.4.del. 6.9 lucgo

es proporciqualimente,que como {e ha.ZD.con Ia.I:B:’aﬂ‘i. Z
C.conla.l Ay la.C D.c61a.A B:Otro fihagafe(por la.zz.dh1.
{obrelalinea re€ta.B Ly fobrelos.punttos en ella. B.L el an
sulo.BIT.ypualalangulo.DZ E.y el angulo.I B T.ygual al
angulo.Z D E.luego el angulo E.g refta es ygual al agulo. T,
que ‘lieﬁa,lueg"o eltriagulo.Z D E.es eq';zi;uigf.zl oaltria ng slo

i8T

S W )

T
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1B T.luego fera proporcionalmente § comofehala.Z D.co
1B.aflila.Z E:conla.l T.ylla.E D.conla.T B.(porla.4.del.6)
yeftaidemoftrado/que comala.Z D,c6 la.l Biaflila.Z Cicon
lad A.y 1a.C D.c6ia.A-B.luego(por la:1t. delys:) como fe ha
C Z.conla.Alaflila.C D.conla.AB.y la.Z E.c6la.l T.ytam
bienla.E D.conla.T B.Yporqueies ygual el angulo.CZ D.al
angulo,AlB,y‘el angulo.D Z E:alangulo.B 1 T.luego el an-
gulotodo.CZ E.esygualalangulo todo.A1 Ty por lo:mif-
mo tibien el angulo.C DE.esygualalangulo. AB T.y esta
bien el angulo.C.ygualal angulo.A.y el angulo. E .al angulo
T.luego.A T.es equiangulo al mifmo.CE. y tiene proporcio
nalesa cl loslados que-eftanjunto 4 ygualesangulos.Luego
(por la.x.deﬁniciax?el,{g.)el'ycﬂilineb;A'T.és femejante al re
étilineo.C E.lnegode vnalineaireta'dada. A B. efta defcrito
el reitilineo.AB.femejante y femejatemente pueftoial reétili
neo.C E.lo qual conuenia hazer fe.

. Iy osnt 1 !
'Theor;-ma.gg Propoficion. 19

alayi T .0douqg “f‘(:vzr';‘, 3l A L ountl Inst
{Lo,g;tnangulos f‘cmc};ates entre {1efta endu
plarazonidelos lados de femejante razon ..

& 8Sean los triangulos.A B C.D E Z.femejantes,y que tégan,
ygual el angulo.B.al angulo.E.y que como fe ha.AB.con.BC ..
afli,D E.co EZ.de manera §.B C.y.EZ.fean de femejante ra
zon.Digo que el triangulo, A BC.al triangulo,DE Z. ticne
dobladaraz6 que.BC.alaEZ, o badrong . iy o ik
TomeTfe(porlarrdel.6. )ala, - '
BC,yala.E Z:ivnatercera pro-’
porcional.Bl.de fuerte g {¢ ha
yan g comola. BC.conla.EZ.
affila.EZ .conla.Blytirefela
Al.Puesporquéfe han g como
la,A B.conla,BC,aflila DE¢c3' /
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1a.E Z.luego al traftrocado(por la.16.dL.5.)como la, AB c5la
D E.afsila.B Ccola.E Z.y como laBC.co1a.EZ. aflies,EZ.
¢6l1a.B Lluego(por la.1r.del.s)comola.A B.c6 1a. D E, afsi la.
EZ.c6la.B Lluego.(porla.as.del.6.jlos lados delos tridgulos
A BL.DEZ. fonreciprocos { eftd junto ayguales angulos. ¥
los triangulos que tienen el vn angulo ygualal vn angulo, y
fus lad os fon réciprocos,tambien ellos fon yguales entre i
por la mifma.)luego el triangulo.A B Les ygual al triangule
DEZ.Y porque es que como feha.BC.conlaEZ.alsila.EZ
conla.B Ly fi tres lineas reétas fueré proportionales. La pri
mera ala tercera tendra dobladarazon que ala {egunda,lue-
gola.B C.ala.B Ltienedoblada razon que alaE Z.(por la.10
definicid del.5.)y como fe ha la.B C.conla.BLafsi el triangu
lo.A R C.con el triangulo.A B I.(por la.r.del.6.)luego el trid
gulo.A B C.tiene al triangulo.A B Lpor la mifma definicion
dobladarazon quela.B C.ala.EZ.y es ygual el triangulo. A-
B Lal triangulo.D E Z.Iuego tambien el triangulo,A B C. al
triangulo.D E Z.tiene doblada razon que la.BC.ala.E Z.lue
go los triangulos femejantes entre fi.eftan en doblada razon
delos lados de femejate razon,lo qual couenia demoftrarfe.

Corolario.
€ Dc aqui ¢s manificfto que fitres lineas re-
&as fueren proporcionales como fe ha la pri
mera cb la tercera,afsi el triangulo de la pri-
meracon aquel tridgulo que.cs femejate y fe
mejantemente deferipto delafegunda. Porg
cfta demofirado que como la.CB.conla. B1
afsieleriangulo.AB C.con el triangulo. D E,

Z.lo qual conuenia demoftrarfe.

Theosema.rq. Propoficion.zo. . .
r Scf
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€ Semejantes Poligonos fe dividenen femeja

tes triagulosy yguales en numero,y en {femeja

te razon con los todos,y el poligono al polige
no tiene dobladarazon que ellado de femeja

terazo allado defemejanterazon. ,

¢9 Sean femejantes los poligonos. ABCD E.ZITKL.yfea
A B.de femejante razo ala.Z I, Digo g los poligonos. A BC
DE.Z1T K L.fe diniden en triangulos {emejantes y yguales
ennumero,y en femeyante razd con los tedes;y el poligone
A BCDE.tiene dobladarazd al poligono. ZITK L,dela' g
tiene.A B.ala.Z L. Tiren(e.BE.E C.1 L., T For{el poligono
A BC DE(por la fupoficion)es femejante al poligono. Z 1T
K'L.esygualelangulo.B A E.al angulo.1 Z L.y habranfe que
comola.B A.conla.A E.afli lal Z.conla.Z L.Pues porgion
las dos triangulos.A BE.Z 1 L.que tienen el vn angulo ygual
alvn angulo, y proportionales los lados de juntoa yguales
angulos.Luego(porla.é.del.¢.)el triangulo.A B E.es equian
gulo altriangulo.Z | L.por lo qual tambien femejante.y esy
gual tambien el angulo. A B E.al angulo.Z I L.y todo el angu
gulo.A BC.es yguatatodo el angulo.Z 1 T.por la femejanga
delospoligonos.Luego el angulo que refta.E B C.esygual al
angulo que refta.L I T.Y porque por la femejanca de los dos
triangulos;.AB E.Z1L.esque comofe hala.EB.conla. BA.
aflila.L Lconla.l Z.y tambien por la femejanga delos poligo
ros es que como fehala.A B.conla.BC.affila.Zlconla. 1T
luego por ygual(por la,2z2.del.s)(era que como la.E B.conla
BCaffila.L Lconla.l T.y loslados fon proportionales que
efta jato alos yguales dgulos.EBC.LI T luego,por la.é.del. 6
es equiangulo el triangulo.E BC.al triangulo.L 1 T,porio gl
tambien el triangulo, E B C,es femejante al triangulo, L 1T,y
por eflo tambien(por la.x,difiniciorz del,6,)el tridgulo,ECD,
es {emejante al triangulo.L T K.luego los poligonos. ABC
D E.Z1IT K L. eftan dinididos en femejantes triangulos y y-
+5¢ G it guales
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guales en numero.Digo otrofi que fon de femejante razon
conlos todos,efto es,que fon proporcionales y anteceden-
tes.A BE.E B C.E CD.perocofequentes deellos.Z1L.L1T
1T K.y que el poligono.A BC D E.conel poligono.Z 1 TKL
tiene doblada razon que el lado de {emejante razon con el
lado de femejante razon,efto es,que.AB.con.Z 1. Tiréfe. AC
Z T.y porque porla{emejangade los poligonos es ygual el
angulo.A BC,al angulo.Z1T.y.es que como fe ha.AB.con
B C.afltla.Zl,cond T.luego eltriangulo.A B C.(por la.6.del
6:)es equiangnlo al triangulo.Z 1 T.luego es ygual el angulo
B AC.al angulol Z T.y el angulo.B C A.al angulo.1 TZ.ypor
quees ygual el angulo.B A M,al angulo. 1Z N. y efta demo-
ftrado que el angulo.A B M.es ygualalangolo.Z IN . lucgo
elangulo que refta.A M B.es ygual al angulo que refta,Z N1
Inegolporla.6.del.6.)el triangulo,A B.-M. es equiangulo 2l
triagulo o : T i
ZIN.De 74 |

lamifma '
manera g,

: R i
¢abié de M AL |
moftra- .\ ™ La&Gipa '
remos q \ Vot / \\\
el trian- ‘
glo.-B / \c 3\4

MC. es : -
equiangulo al triangulo.IN T, luego es proporcionalmente
(por la.3.del,6-)que como {e hala.A M.conla.M B .afl11a. Z
N.conJa.N L.Pero como.B M,con,M C,affi.l N.con ¥ T.por
lo qual por ygual(porla,22.delis,)como fe hala.A M.co. M
C.afli.Z N.co6, N T.y como la.A M.c5 1a.MC, afli el tridgnlo
A B M.co el triangylo.MB C.y el. A ME.cG el,E M C,porque
fon entre fi mifmos como las bafes (por la.1. del. 6.) y como
vno d los antecedétes avno delos cofequétes(porla.az.del.s
afli todos las antecedites a todas los cofequétes.Luego por
lacduerfio dela.1.definicio del.6.como fe hael tridagulo.AMB
Ll P 2- conel
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¢d elrriiguloBM C.afli. AE B.con.CB E.yaflicomo.A MB
con.B M C.afsi. A M.con,M Cjluego,por la.n.del.s.comola
A M.con'la.:M C.afsiel triangulo.A'B E.con el triangulo.EB
C.y por tanto como.Z Ncd.NT. afsi el trianghlo 1L ,con
eltriangulo.IL T.luego esque como {fehala.AM.conla.M
C.afsi.Z N.con.N T.luego tabié por lair.delis. como'el trid
gulo.A B E.con el triigulo.B E Ciafsi eltridggulo Z I Licd el
tridgulo L T yal traftrocado,por la.i6.delis.comoel ¢£id
gulo.A BE.conel triangulo.Z1L.afsi el triangulo.B E C.co
el triangulo.1L T.Tambien demoftraremos dela milmama
“nera,tiradas.BD.I'K.que'tambien como eltriangilo.EBC.
con eltriangul 0.L I T.afsi el trianguilo.ECD: conel trian-
gulo,L. T K.Y porque es que como fe ha el triangulo.ABE,
conel triangulo,Z IL.afsi eltriangulo.E B C.con el trianga
lo.L I T.y:tambien el triangulo,EC D.con'el triangulo.L. T
K luego tambié,por la.iz.del’quinto,como vnodelos anteceé
dentes avno delos confignientes. afsi todos los anteceden-
tes atodos los configuientes,luego como fe ha el triangilo
A BE.con eltriangulo.Z 1L.als1 el poligono: ABC DE.con
el poligono.Z I T K L.Pero el triangulo, A-BE. al triangulo
Z:1 L.tiene doblada razon,que.AB.lado defemejante razon
aZ L lado de femejante razon,porque los triangulos femeja
tes eftan en doblada razon,delos lados de femejante razon
ior la.1g.del.6.luegotibien el poligono.A BC D E.tiene 'do

ladarazon al poligono.Z I T K L.quela.A-B.1ado de feme

_janterazonala,Z I.1adode femejanterazon,Luego femeji
tes poligonos fe diuiden en femejantes triangulos,y yguales

" ennumerosy en {emejante razon conlos todos, y el poligo
no al poligono'tienc dobladarazon que el lado de {emejate
razd alladode femejite raz6,lo qual cGuenia demoftrar fe-

Primer corelario..
Por tanto vniuerfalmente es manificfto g las

figuras femejantes retilineas entre ficfta en
Tt ’ iy du




i (S ‘, ﬁVC'LanS' V : L1
dupla razon'de'los1ados de femejanteé razon
Y fidelasdos.AB.Z L.tomamos otra propor

tional.x.lamifma, AB. it —
ala.Xrieneduplara 4 EE e

. 4 -
zonqla.AB, ala, ZI, ; 3 AR

pero tiene tambien ¢l poligono o quadrilate
r0 al quadrilatero dupla razon G el lado de (e
mejante razonal lado de femejate razo , efto
es,AB,ala.Z Ly cftoviofe enlos tridgulos . Y
tambien femejanteméte {¢ demoftrara enlos
quadrados femejantes § fon en dupla razon
delos lados de femegjante razon:y viofe tam-:
bien enlos'sriangulos, "7

Segungdo corolario.
Pertanto tabjenvpiuer . :
falmente es manifiefto £ L
que fitreslineas'rettas, € - i

fueren proporcionales {era que como la pri-
meraa ]a, ;érccra,afﬁ Ja ﬁgura quc €S defcrita
dela primera ala g de la fegunda femejante,
y {emejantemente, ‘

En otra manera y mas facil mente demoftraremos fer los tri
angulos de femejante razon,Haganfe otravez Jos poligonos
ABCDEZITKL.ytirenfe,BE.EECIL.LT. digo que co
mo fe ha el triangulo,A BE,con,Z IL,afl,EB C.con.LIT,
y tambien.C D E.con.T'K L.porgue cs femejante el triangu-
Jo.AB E.altriangulo,Z I L.luego(por la dezinueue del.6.) el

3 trian-
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triangulo. A B E.tiene dupla razon al triaogulo.Z I L.que {a
BE.ala.TL.y portanto tambiea el triangulo.B E C, al crian-,

gulo,d L T.viededupla rad D7 L vaaln /st 200 €2

26 que el lado. BE.allado j':i- setimel = oot
IL.Luecgo feraquecomo el » \ 7

triangalo.AB E,al triangn /- =

10.Z [L,afliel triangulo.B &
E C.altriangulo .ILT.O
trofi porque el tridggulo . E
BC. esfemejantealtridgu | b oropnp iy 10 g
lo,L 1 T.luego.E B Citiene € 4 g Ll 4 EPCRETR
al triangulo.L'1 T.duplara 5 ik 1

zon que la reéta linea-CE.alaretta linea PL.y por efta cau
fatambien el triangulo.E C D.tiene dobladarazon altrian~
gulo.LTK quela.CE.ala". TL luego fera que como el trian-
gulo:B EC.al triangulo.I LT, affi.€ D E.al triangulo . LTK ,
y viofe que como.E B C.con.LIT, afli:AB Eicon.Z I L Juego
tambien por Ia.lléflel.f.como,A BE,conZlL,afli,BEC, ¢
1L T,luego t:ambxe(p‘o.r la.12.del.s.y como vnio de los e
dentes a vno de los cofequentes ; afli todos los antecedentes

atodos !os confequentes,y lo de mas como en la primera do’
moftracion.Lo qualconuenia demoftrar.

Theorema.rs. . Propoficionza®, -- 1 !
€Los que a vamifmo rectilinco fon femejan
tes,{fon femejantes entre {1, '

s Scael vnoyel otro ARE AN

delos dosreélilineos. A’ / NG \ / \
B.femejite al rectilineo A\ /C B
C.digo )que tambié, A.es o Rl i..__..&
femejinte a.B.porquees 3

femejite el rettilineo, A alre&ilineo.C,fera le tibien equiign
Lo (poria cduerfion dela.r.definicion del.6.)y tendra propor
sionales los lados g eftan jito ayguales angulos, Yten porg
; B,C:
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B.es femejante al retilineo,C.luego es equidgulo a el,por la
mifma,y tiene proporcionales los ladosque eftanjuntoay-

uales angulos.Luego cada vino'de los dos, A.B.es equiangu
Fo a.C,porla.c.del.6, y tiene proporcionaleslos lados que
eftan junto ayguales angulos.Por lo qual,porlamifms,tam
bien. A.es cquiangulo. a B.y tiene proporcionales los lados
dejuntoayguales angulos.luego,Bles femejante'a.A.loqual :
¢onuenia demoitrar .

Theorema. 16: Propoficion.2z.

€ Siquarro lineas reétas fucren. proporciona

les,rambien los rectilineos que fe hazé de e-

llas femejantesy femejantemente defcritos,

feran proporcionales:y {1 los reéilineos de e-
llas fueren proporcionales , tambien las mif~
mas lineas rectas feran proporcionales.

ésSeanqnatro lineas re€tas.A B.C D.E Z.IT.que comola
A B.conla,C D.aflila.EZ.conla.I1T.y haganfe,porlaa8,dl
fexto,dela. A B.y dela.CD i1 ‘
~ lJosreétilinecs. K AB, L. C.
D.femejantes,y femejante e
mente pueftos,ydelas dos 2
EZ.1T,porlamifma,los

¢ D

o

re€tilineos, MZ,N T, fe- =

mejates ylemejatemere pu M -

eftos Digo  como fe ha,K >
AByco.LCDaflics, MZ.| - ‘ e 4
con. N T.Porquetome fe; | - \ ' l{j
por la,1t,del.6.vnatercera B Z] i1 TRy

Jpporcional. X. de las dos,

AB.CD.yvnatercia proporcional. O.delasdos.EZ, I T,

y porquees que como la, AR, ¢01a.C D.aflila.E Z.¢ la, 1T,

y somola.C Dala.XaflilalT.c514.0.lucgo porygual,por
P 4 la.2z,
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" lazz.dels)comola.AB.ala. X, afsi la.E Z.ala.O. Pero como
Ja AB,ala. X alsi. K AB.co LCD(por el corelario.z.dela.20.
del.6 )luego comola.E Z.ala.O.alsi. M Z.c6.N T.Pero fea §
como.KA B.c5.LCD.afsi,M Z.c5.NT.digo g fera G como. A
B.c6.CD.afsi.E Z,con,l T.porq hagafe (por la.22.del.6.)Gco
mola.A B.c5 12.C D.afsi [a.E Z.con.P R. .y defcribafe(por la
8,del.6.)dela.linea P R.el.S R.femejante y femejanteméte &1
cripto a cadavnodelos dos.MZ.NT.Pues porque es que co
mo, A B,con.C B.afsi,E Z.con.P R.y fe han hecho de las dos

AB.C D los,K A B.L.C D.{emejantes y {emejanteméte pue
ftos,y delas dos.EZ.P R, los femejantesy femejantemente
pueﬁos MZ.SR.luego 1era que como. K A BicomLCD.afsi
M Z.c6.SR.ycomo KA B.c6.LCD.alsi.M Z.c5.N T. luego
table\pnr laardel.s. como,M Z.c6.SR aﬂl M.Z.co.N T.lue
go (porlao. del.s.)Z M, tiene vna mlima razG con cadavno
delosdos.N T.SR. luegoy gunales.N.-T.a.SR.yesie leme;ate, :
y femejanteméce pnel{o lneoo [T.esyguala.P R.Y porges
como.A B.ala,C D.afsi.EZ.cG. PR,yes ygual. PR,alz! T.lue
go feraque como.A B.c6.CD.afsi.E Z.conI T. Lueoo fiqua
tro lineasrectasfueré proportionales,tambien los 1e&1lme
os que fonhechos dellas femejantes y femejantemente def-
criptos (eran proportionales,y filos reétilineos hechos de-
llas femejantes.y femejanremente hechds fueren ‘proportio
nales,tambien las milmas lineas retas feran proportiona-
les, lo qual commmdemoﬁrarie

Lemma.
{Emﬁcro q f1losreétlincos fueren yguales y
{femejantes loslados fuyos de {emejanterazo

ferayguales étre {t, demoftratlo hemos afsi.
éScan ygualesy iemejantes los retilineos.N T .S R.y fea
que comos T 1.¢o.E N, afsi,P R.con.P S.digoque csygualla.
R P.ala.l F.porque fi fon defgualcs lavna dellas fera ma- -
yor,fca mdyor PR. q_ue. Tk yporquc escomo.R P.con. P(S *
i 3 Sk




‘EVCLIDES. 111,
afsi.T Leon. Nuluego tibien al traftrocado,por la.16. del. 5,
como.R P.con.T Lalsi.P S.con.l Ny es mayor la.P R.quela
T lluego may or es.P S.que la.l N.por lo qual tambien.R S.
es mayor que. TN,y es tambien ygual,por la fuppoficion,lo
qual es impoflible.Luego.P R. en ninglia manera es defigual
ala.T Lkuego fera ygual,lo qual conuino demoftrarfe.

Theorema.17.. Propoficion.23,

¢Los parallelogramos cquiigulos tienen en

tre filarazon com’pucﬁa deloslados.

& Sean los paralelogramos equiangulos.A C.C Z, que ten-
ganygual el angulo B'C D.al angnlo.E €l.digo que el para-
lelogramo.A Cal paralelogramo.CZ . tiene larazon com-
puefta delos lados,efto es de aquella que tiene:BC.con C Ly
de aquella que tiene.DC.con.C E.porque pongafe,por la.14
del. .de manera que efte enlinca reta.B C.c5.C Lluego,por
Ja mifma.D Cieftacon.CE.enli-
nea reéta,Cumpla fe el parallelo
grimo;D Lypongafe vaalinea re
&ta.K.y hagafe,(por la.az.del.6.) Bl
que como [a'BClala.ClLafsila.K. i1
ala.L.yquecomola.DC.ala.CE
afsilail..ala.M.luego las razones
dela.K.ala.L.y dela.L.ala.M. fon
vnasmilmas alas razones.delosla
dos,B C,ala.CLy Jdela.D'C.ala.C
E.Perolatazondela,K;ala,M, e
compone dela razondela K, ala; [ 5 ML Ll ¥
L.ydela.L,ala,M,porloqual tam: v 5 i
bien la,K,ala Mjtiene [a razon compuefta delos [ados,y por
qué es que come;B C,con,C Lafsiel paralelogramo; A C,al
patallelogramo,C T,por la,1,de,6,y como.BC. con.C Laffi
K.con.L,Luego tambien(por la onze del.5.)como laJi,.c»é }1 A
; : i Bty e afli

ey D Al

al!
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L.affi.A C.con C T.Otro fi porque es que como.D C.c6.CE.
afliel parallelogrime.C T.con'el parallelogramo.C Z.y afli
como,D C.con.CE.affi.L.c6.M. Luego( porla mifmaycomo
L.con.M.afli el parallelogrimo.C T.conel parallelogramo.
CZ.Pues porq efta demoftrado que como la.K.con la.L. afli
el parallelogramo. A C.con el parallelogrimo.C T. Y como
la L .conla.M.afli el parallelogrimo.C T.con ¢l parallelogra
mo. C Z. luego por ygual(por la.22.del.s.)como la.K. con la
M.afli el parallelogramo.A C.con el parallelogrimo. C Z.y
la.K.con la.M,tiene la razon compuetta delos lados. Luego
el parallelogramo.A C.con el paralelogramo.C Z.tiene lara
zon compuefta delos lados,luego los parallelogramos equi

angulos tienen entre fila razon compuefta de loslados. Lo
qual conuino demoftrarfe, ’

Theorema.18. Propoficion.z4.

¢ Los parallelogramos que cftan {obre ladia
gonal de todo parallelogrimo fon femcjites
altodo,y entre i,

#aSeael parallelogramo.AB CD.y fea fu diagonal . AC,y

fobre la diagonal.A C,eften los parallelogramos.EL.T K. D1
goquecadavnadelosdos .EI. ELih

T K.parallelogramos, es femeja ; :
teatodo.ABCD.y entrefi,Por | ] z /

uefetiro lalinea.E Z.parallela (77— : Y g
alvnlado.B C.del triangulo.AB
C.es proporcionalmente(por la
fegundadel, 6.) que como.B E,
con.E A.afli,CZ.cop.ZA.Otrofi

orque fetirolalinea, I Z.para-
lelaalvn lado.DC.del triangulo
A DC. es propercionalmente
(porlafegunda del.6.)quecomo

KP
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CZ-con.Z A.afli. D Lcon. ALy aflicomola.CZ.con la.Z A.
afli efta demoftradata,B E.conla.E A.luego tambien(porla
onze del.s)comola.BE.conla.E Aaflila.D LeonlaI Allue
go.tambien componiendo(por la.18.del.5.) que como . B'A,
con.A Eafi. D A. con. Al.ytraltrocando(por la.16.del, 5.)
que como.B A.con.A D.afii.E A.con, A LLuego fon propor-
cionales los lados que eftdjito.al angalo comi B A D.delos
parallelogramos.A BCD. El.y porque.1Z. es parallelaa Ja
D.C.es ygunal(por la.29.del.1.el angulo.A 1 Z.al angulo.ADC
y elangilo.l Z A.alangulo.D C A.y es comun el angnlo.DA
C.delos dostriangulos.A D C.A Z Lluego el triangulo.D A
C.es equiangulo al triangulo.A 1 Z,y por lomifmo tambien
el triangulo.A BC.es equiangulo al triangule.AE Z. y todo
el parallelogramoe.A B C D.es equidgulo al parallelogramo
E LLuego es proporcionalmente(por la.4,del.6.)que como
feha.A D.con.A C.afti.A l.con.l Z.y como.D €.con.C A. affi
fe halZ.con.Z A.Empero comofe haiA C.con.CB.afti fe ha
A Zseon.Z E.y otrofi como.C B.con.B A:aflilZ E.con.E A. y
porque cfta demoftrado que como.D C.conC A.afli.Z l.con
Z A . eémpero como.A C,con.CB.afli;A Z.con, Z E.lvego es
por ygual,por la.2z.del.s,que como.D €.con.C B.alli.1 Z.<6
Z E.luegolos lados que eftan junto a yguales angulos de les
patallelogramos.A BC D.E L{3 proporcionales.Luego, por
la primera definicion del.6,el parallelogramo.AB C D. es (e
mejante al parallelogrimo.E Ly por tanto tambien cl para-
llelogramo.A B C D.es femejante al parallelogrimo.KT.lue
gocada qualdelosdosELT K.parallelogramos es femejan
teal parallelogramo.AB € D.y los redtilineos ‘que avn mii

mo rectilineo fon {emejantes tambicn entre fifon femcjites’

(por la,z21, del. 6.)Luegotambien el parallelogrimo. E . es
femejante al parallelogramo. T K.luego los parallelogram-
mos que eftan junto ala diagonal de todo parallelogrammo
fon femejantes al todo,y eatre fi.Lo qual fe hauia de demo-
frar.

‘ Problema.y. Propoficion,2s.

Hazep
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§Hazer vn{emejante a vnre@ilinco dado,y
ygualaotro dado .
é@Sea el retlilineo dado,al qualconuiene hazer otro feme-

jante,A BCyy a?uicn es menefter hazerle ygual,fea,D, con’

uiene hazer vn femejite al mifmo,ad BC.y ygual al mifmo. D

(porla.44,del,1,)hagalefobre la,B C,el paraliclogrimo.BE
ygual al triangulo,AB C,y fobrela.CE, el parallclogrﬁmo’; {
€ M.ygual al parallelogrimo.D, en¢l angulo,Z CE, queesy

A ;

goalalangulo.L EC,luego
(porla.14,del,Nla,BC,efta
enlalinearettacon,CZ,y
Ia,LE,conla,EM, Y tome
fe(porlai3;del.6 ) a,IT, &
media proporcionalde las
dos,BC,ZC,y defcribafe Ll
(por la,i8,del,6,)dela, | T, ML bl A W
vn femejante al ,m‘ifmo,A_B g oo B &
C,y femejanteméte puefto
K1T,yporqueesqcomo
BC,conIT,afli,l T, con g
CZ,y fifperen treslineas 4rr—————rr3 :
re€tas proporciopales,com® fehala ptimera conlatercera
aflila figura que fe haze de'laa,conla figura quefe hazedela
fegunda femejante’y femejantemente defcripta, Luego(por’
el corelarjo,2,dela,20,del,6,)como Ia,B C,conla,C Z,afli ¢l
triangulo, AB-C,con'el triangulo K I'T, Perocomo 1a,BC;3
conla,CZ,afli eiparallelogrimo,B E,c5 el parallelogrimo
EZ luego tabien(porla.1,del,6)como el triangilo, ABC)co
eltriangulo,K1T;afli el parallelogrimo,B E,c6 el parallelo
gramo,E Z,luego traﬁroc_ﬁdo(por la,16.del s, feomoel tri
angulo, A B C,cb el parallelogrimo, B E,afliel triangulo; K-
1T jconel parallelogramo,E Z,y es ygualel triangulo, AB
C.al parallclogrixzno)B E,luego el triangula K | T, es ygual
al parallclogrammo, EZ, Pero el parallelogrammo, EZ,es
lg.ual almifmo, D, lucgo tambien , K I”I:, es ygual al mif
mo,
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mo.D.y es.K I Tifemejante al'mifino, AB'C. luego hizo f& ¢
mifino.K I Tifemefantéal rectilineadado.A BC.y ygualava
otro.D.lo qual conngnia hazerfe.’ , SRR

Theoremaig. Propoficion.26.

gSidevn par;allcfliog,rm&S fe‘quita otro’ para
lelogramo femejante alvodoy femejantemé
te puclto teniendo conelva dngulo comun,
cfta fobrelamifmadiagonal con el todo.

éeDe el parallelogrimo.A B C D, quite fe el parallelogram
mo.A Z.[emejante almifmo.A B C D.y femejanteméte pue
fto teniendo comun con el el angulo D A B.Digo que el inii-
mo.A B € D.effa'fobré viia mifma'diagonal con.A Z.porque
fino,fi'es poffiblé fea fu dia.” Py g B A
gonal:A T Cly'faqaefe, por "'}
la.3r.del.r,defde. T atinea’"
T K.parallela-a-cada-vnade
losdos.A D.B.C.Pues por-
que.A BCD.efta {obre vna
mifma diagonal con.1K.es
femejante,porla. 24. del.6.
AB CD.al mifmo.l K,luego
es que como.D A.con.AB.! g/ ey L
afli.l A.con.A K,por la couerfion dela.r.difinicio del.6, y por
la femejangade los dos. CB'A D.E L.es que como.D A.¢6. A
B.afli.l A.cciiA E.Luego;por la,g.del.5.] A.tiene vna mifma
razoa con cada qual delas dos.A K.A E.luego lalinea. AK.
esygualalalinea.A E.la menor a la mayor,lo qual esimpo-
fiible.Luego:ABC D'no efta fobre la mifma diagonal que.K
1, luego'el parallelogrimo.A B C D.efta fobre la mifma dia-
gonal que el parallelogrimo. A Z.luego fi de v parallelogra
mo
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mo {e quita otro parallelogrimo femejante al todo,y femes.
jantemente puefto,teniendo con elvn angulo comun, efta fo
bre la mifina diagonal con el todoiLo qual conuenia demo-

ftrarfe.
Theorema,zo, Propoficion, 2.

€ Dctodos los parallelogramos pueftosfobre
vina mifma linearea y falros por figuras pa
llelogramas femejantes y femejanteméte pue
ftas a aquel que esdefcrito delamedia,elma
yor parallelogramo es el G efta pucfto fobre
la media, fiendo femejante al tomado.

éo8ealalines rea.AB.y corte fe,por la.todeli 1. por me.
dio en el punéto.C.y haga fe tambien,por laa8.del.¢,fobrela
linea refta. A B.el parallelogramo, A D.falto por Ia figurapa

rallelogrima.D B.femejante y femejantemente pucfta alde
lamitaddela,A B.eftoes, G~ |

B.Digo que de todos los pa«+
rallelogramos pueftosfobre Bob
la, AB.y faltos por figuras >
pallelogramas femejant ;:s y i ‘ [
femejantemétepueftasalpa x BT ddr :
rallcl)ogr'imo,D B.el mayl(a)rv‘ \ZU (T o /
cs,A D.Pogafefobrelalinea - [ /M o
re€ta,AB, el parallelogiimo g g .
A Z.falto porla figura palle /[l Kig
logrima,Z B, lemcjantey fe B ¥ :
mejantemente pueita al. D A.Digo que mayor-es, AD s que
no.A Z,0orque cs emejante, D) B, parallclogrimo al paralle
logrime,Z B.luego eftan fobre la milma diagonal(por la,16
del fexto)Saque fe i diagonal.D B, y hagale lafigura.Pyes
; B

P 7D7' -
5 C ;

et
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porque(por lag2.de el.i.)es ygual.Z C.al mifimo, ZE, pon -
ga fe comun.Z B,luego todo.C T.es ygualatodo . K E, pero
C T.esygual alilC K¢porla.z6.deLi)porque la linearefta. AC
es ygual a lalinea re€ta.C B.luego.1 C.esygual aLEK.ponga
fe comun.C Z.luego todo.A Z.esygual a todo el gnomon, L,
M N.porloqualel parallelogrimo.D B,efto es,A'D. es ma-
yor que el parallelogrimo.A Z.Luego.detodos los: patalle-
logramos que eftan fobre vnamifma linea retta,y faltos por
figuras parallelogrimas,{emejantes y lemejantemente pue-
ftasa aquel quees defcrito de la media el mayor parallelo -
gramo.escl que efta pueltofobre lamedia,fiendo femejite
altomado.Lo qual conuenia demoftrarfe. : Tl

Deotramanera. Seaotravez.A B.dinidida por medio
enel plmé’co.C.y feaelapplicado.A L. falto por lafigura.L
B.y apliquele otravez fobre la. A B.el parallelogramo. A E.

falto por la figura parallelogrima.E B.femejante y femejan
temente puefta al mifmo . L B.el | f

qual eshecho delamitad dela. A Z I_¥
B:Digo que.A L. aplicado alami g - 1o: L/

tad es mayor que.AE. Porquees i o: o'

femejante.EB.al.LB. eftan fobre 1.0+
la mifina diagonal{ por la. 26. del
6.)lea fu diagonal.E B. y defcriba
felafiguray porque es ygual.L Z
al.L T.porque lalinearetta. Z'L.
esygualala lineareta.l T.luego |i/
mayor es.LZ.queno,KE.yesy- [/rnivec! oo ]
gual.L Z.al mitmo:D L.luego ma Bavso s 0 20:F 220 M
yor es.D L.queno.K E.{ea comit. KD.duego todo. A Li.es ma

yor que todo.A Ejlo qual conuenia demoftratfe.

Problema.’8, = (Propoficion.z8§.
‘@Sobre vnalipea re&ta‘aplicarvn parallelo-
gramo falto en figura parallelograma feme -
jate a vno'dados,y yguala vo re&ilineo dado
; Pero
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Pero conuienc que el rectilineo dadoa quien
conuiene darotro ygual, no fea mayor que el
‘hecho dela mitad; fiendo femejateslostoma
dos,a aquel que de Ja mitad,yfemejate al que
conuiene que falte. sils 2p 10%
de&Sea lalinea reéta dada. A B y el relilineo dadoa quien
conuiene aflentar otro ygual fobre 1a. A B.fea. C,que no fea
mayor qaquel que {e hizo de la mitad,fiendo tomados feme
janteésal que es neceflario §le faltevn femejite ‘al parallelo
gramo. D. Couienepues ! ; s
fobre lalinea reéta dada
A B.hazeér vnparallelo-
grimoygual al redtilineo
dado,C,y gfalte porvna
figura parallelograma G|
{ea femejite al parallelo
gramo,D.Cortefe la, AB
por medio(porla,10,del
1,) enel puntto, E,y deft 77
eribafe(por la.18,del,6,) 127 .0x .l
dela,E B, el parallelogrd -~

mo,E B ZLfemejanteal = \siorz dE NN n 10
parallelogramo, Dy fe- . o1 nsfill Sy é <y
mejanteméte puefto,yc ouop ! T L 5 ,
plale el parallelogramo, ey JH patep Q) b
Al Aorapueso el para: At d2a g |

llelogrémoyA L esyygual /

al reétilineo.Cio mayor §el{por la.dgterxninacié.x fi,Al, es
ygual al,C,ya efta echoloq bufcamos,porg eftaria affetado
fobre lalinca reéta.A B.el parallelogramo, A Lygual al redli
lineo dado.E.y falto por la figura parallclogrima . l I?.fem-e-
jante al parallelogramo.D.Pero fies mayor.E'T.quelno.Cy
el paralletogrimo.T E.cs ygualalparaliclogramo.] g.lfxlggo

.
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I B.es mayor que.C.Y en quanto es mayor.I B.queno. C.en
“tal exceilo fe hara‘el paralelogrimo.K LM N.(pot la.z5.del
~ 6.)ygual al parallelogrimo.D.y (emej antey femejantemen
“te puefto.Y porque el paralelogrimo.D.es femejante a. I B,
luego tambien.K M. es femejante al'mifmo.] B. Sea pues de
{emejante razon.K L con.lE.y. L M.c8.1Z, y potque es y-
gual.IB.alos dos.C.K M.luego.I B.mayor es que.KM.luego
mayor es.] E.quend.K Liy.l1 Z:queno.L M.pégafe pues por
1a,3.del.1.)la.] X.ygual ala.K L.y la.lO.ygualala LM;ycum
plafe el paralelogramo.X 10 P.luego.1 P.esygual y femeji-
te ala.K M.Péro.K M.es (emejantc-a.fB.luego tambien.l P.
es femejante al.l B.luego(por la:26.del.6,)1 P.efta con.iB.fo
bre vna mifma diagonal,fea fu diagonal.l PB.y hagafela fi-
gura.Pues porque.B Les ygual alos dos.C,K M.delos qua
les.I P.es ygual con.K M.luego el gnomd.F G H.es ygual c&
C.que refta.Y-porque.OR.¢es ygual con.XS.luego todo.OB
esygual con.X B.pero.X B.es ygualcon.Q E. Porque ella-
do.A E.es ygual al lado.E B.luego QE.es ygual con.OB.pd
gafe por comun.X S.luegotodo.Q S, es ygual a todo el gno
mog@PGH.y efta demoftrado g el gnomd.F GH.esygualal
reCtlineo.C.luego.Q:S.es ygual al reétilineo.C. lnego fobre
la linea reéta dada. A B.fe alento el palelogramo.Q S.ygual
‘al re&ilineo,C.y falto por vna figura’ paralelograma. PB.q
es {emejante al paralelogramo.D. porque el paralelogramo
P B,es femejite al parallelogiamo.K M, qeralo propuefto.

38 Problema.9. - Propoficion. 29. :
- g Sobre yna linea rea dada acommodar va
fparallclog’rimo'ygual a vnredilineodado,y

que exceda en'vna figura parallclograma fe-

mejantea viadado., < i ominol gl i

P Sealalinearcfta dada, AB. y el reétilineo dado a cuye
- i s11p ouhlsso el sailio Q- ygual
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gual conniene acémodar va otro parallelograma (obre. A
B.lea.C.y femgjante al qual conniens acomodar le,fea.D.c
uiene aora fobre lalinea reéta, A B.acomodar v parallelo-
gramo ygual alre&ilineo.C.y § exceda évna figara parallela
grama{emejante al mifmo.D '
cortele(por la.to dl.r.).1a.AB & T
pormedio &.E.y hagale(porla
6.del.6.)de la.E B.elparallelo , ) 10 B
grimo.B Zfemejante al; D.y: A Lsldidsh
lemejiceméte puefto , y haga Yo
fe el pallelogramo. 1 T. ygual
alosdos.BZ.C.y femejite a
D.y femejantemente puefto
Luego.IT.femejante esa.BZ
y {ea.K T. defemejante razo
- edlalinea,ZL:qla.K 1.c5 la
Z E.Y porque es mayor,.| T,
queno.Z B. luego mayor es. :
KT.q.ZLylaKLquelaZ EEftiendd (6.Z L.Z E,yfea.ZL
M.ygualala.K T.y tibien.Z £ N.(ea ygnal ala.K Ly:campla
fe.M N, luego.M N.esygual y femeyance al.l T.perod T.este
mejante a.E L.luego(por la.26.del.6.)M N.es {emejite 4.E L
luego fobre yna mifma diagonal e#4.E L. M N.Saquede fudi
agonal.Z X.y delcribafe Ia figura.Pues po rqesygual«lT.a
losdos.E L C.pero.1 T.esygnal .M N. luego tibien.M N.es
ygual alos mifmos.E L C.quitele el comd.E L. luego el gno-
mon g refta.F G P.es ygual al mifino.C..y porquela. AE.es
ygual ala.E B.tibien es ygual(por la. 36. del primero). AN,
almifmo.N B.efto es(por la.43.del. 1.y al parallelograimouly
O.pongafe comun.E X.luego tddo. A X.es youil al gnomd,
PG E.y elgnoms.P G F.es ygual al mifmo.G Huego.A X.es
gualal mifimo.C.luego fobre lalinea refta dada.A B.feacs
modo el parallelogramo. A X.ygual altriangufo dadoiCly q
excede porla figura pallelogrima.BX.q es femejite almifmo
D'porq.D.es femejante al mifino.BZiy B Zies femejitea.BX
porqeftafobre vaa mifmadiagonal.Lo gual c5uino hazerfe,
: Proble
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Problema.toy - - Propoficion,30)
.{Diuidir via linca re@tadada terminada 'cd

extrcmay media ' razon.: ¢
Po-Seald linea refta-dadaterminada. A B.coniene dinidir ¢6
extrema ymedia razd lalinearecta. A B.hagale el drado de
la. AB(por laigd:delr)y fea BC.y(por la.z0,det. 6)aflicre fo
fobre la:A C.el parallelogramo. C D.ygual almifmo.BCy §
- étigura'parallelograma
excedaporel. A D.feme
jante'al guadrado’. BC,
: "y es quadrado.B C. lue-
e v upiub) o tibien es quadrado.
AD.yporque,BCesy
gual al mifmo.C D. qui-
st . te feelcoma CE. luego
2 : el BZ.qreftaes ygual al
quercfta, A D.y es tambien equiangulo,liiégo(por la.14.dél
fexto)fonreciprocos los lados deJos mifmos.BZ.D Aique
eltdjunto a yguales angulos. Luego es quecomofe ha. Z'E.
con.D E.afli fe ha.AE.con. EB.y ¢sZ E’ygnalala,A Ciefto
esalamifima, AB.yla linea. ED.alalinea. AE.lnego es
quecomo.BA. con.AE. aflila,A F.conla;EE.yes mayor
\la.AB.quela,A E.luego mayor es la. AE. quela. EB, Ine-
golalincaretta.A B.¢s dividida en el punéio.E.conrazd ex-
trema ymediay fomayor parte es.AE.lo §l cduino hazerfe
¢ Deotra manera. 'Sealalinearecta dada.A'B. couiene di-
uidir la mifina, A'B,ed razd extrema y'media,Cortefela; A
B,en,E(por la,11,del,2.)de manera § el reCtangulo compre.
hendido debaxo'dela, A B,y dela,BE fea ygnal al quadrado
dela,E A,Puesporgel reCtangulo que €s contenido'debaxo
dela,A B,y dela, BE,es ygual al quadrado dela , E A luego

B ST S ey

.{por lag7,de efte)comalaB A.co1a,AE, aflila, AE,con fa
"E B.luego la,A B,es dinidida con razon eftrema y media, Lo

qual conucnia hazerfe.

Ouni 7 A Thok
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Theorema.z1. Propoficion. 3 1.

qEnlos' triigulos reGtagulosla figura qfebha
ze dellado opuefto alangulorrecto es yguala
las figuras femejates y femejatemente hechas

delos lados que coprehe denal angulo reco

#aSea el triangulo.A B C,que tiene el angulo refto, B AC,
digo que la figura que fe haze dela.B C.es ygual aaquellas
guras femejantes y femejantemente hechas dela.B A,y dela
AC.Saquefe.(por la.z.del.r.)la perpédicular. AD.pues por
que enel triangulo re€tangulo,A B C.defde el anguloreéto
.Ai{fobrelabafis.B C.fetiro la perpendicular .A D. los trian
gulos.ABD.ADC

dejuatoalaperpé

dicular fon femeja

tesaltodo.ABC.y
tibien entre fi (por
1a.8.dl. 6). Y porgs
Afemejante.A.BC,al,

mifmo.ABD.luego g
es §como.C B.con . .
B A.afsi.AB. ¢c5.B

D yporqtres lineas . . !
reétas fon proporcionales luego (porel corelario.z2,dela.2o
del.6.)es que como la,primeraconla tercera afsi la figura
que es defcripta dela primera ¢ aquella que dela fegiida, fe-
mejante y femejantemente:Luego comoiC B.c5,B D.afsi la
figara que dela.B C, con la que es defcripta de 1a.B A. feme-
jante ylemejantemente,Y tambien por lo mifmo como.BC
con.C D .afsilafigura que es dela,B C.conlaque dela. CA, -
Por lo qual como la,B C,con la,B D,y la,D C, afsila figura
que {e haze dela,B C,con aquellas que debajo de,B A4, y de,
A C,fon defcriptas femejantes y femejantemente, Pero csy
gualla, B C.a,BD,y,D C,lucgaes ygualla figura que fe ha

. i€
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ze de la.B C.a aquellas figuras {femejantcs y femejantemen -
te hechas dela,B A,y de la,A C.Luego en los triangulos re-
&angulos la figura que fe haze de ¢l lado opuefto alanguls
refto es ygual a las figuras {femejantes y femejantemente he
chas <ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>